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A B 'H  E T R V R I A 
' Io:  Alphonfus  Borellius  F« 

Empcr  odi  atque  irrifi(  Sereni  fs.  Princeps)  vul- 
garem illam  rentcntiam,qiia  prfclara  hominum 
ingenia  i nouis  rerum  mirandarum  inuentioni- 
^ bus  arcentur  j prasconceptam  videlicet  illam_> 
opinionem  , qu6d  prifei  tantum  magUlri  nati 
fint  arcanorum  naturae  infpc^lores  atque  inter- 
pretes i fapientiamque  vniuerlam  iurc  fibi  debi- 
tam hauferint } neque  aliquid  prftcrea  detegen- 
dum» Huc  melius  aut  facuius  explicandum  po-* 
fttris  rellAum  fk  : c^craque  hominum  multitudo  inter  difcipulos  re- 
poni debeat » cui  non  liceat  oculos  aut  mentem  t libris  maiorum  amo- 
uerc . Non  tamen  is  fiira,  qui  prxeeptoribus  debitos  honores  dene|an- 
doa  effe  cxilhincm.  vtrumque  vitium  fugiendum  eft  j ingratitudinis 
r^irilm.dc ignorandas.  Gratia;  ergo  & honores  prifeis  reddendi ob 
doitrinam nobis  libcralitcr  tradiuna.  Simul  ratum  fit  tamen  cos  noiv 
caruiffc  vitiis  > quibus  humana  imbecillitas  lubiacet . Hoc  autem  ipfi- 
met  credere  nos  iubent,dumfcibilium  infinitatem  d finito  ac  icnui  hu- 
mano ingemo  poft  mille  Cfcula  exhauriri  non  polTe  frequenter  cuuii- 
ciant;  pariterque  prxeeptores  inculpabiles  habendos  non  efle,  latis 
ape^  docent  »tum emendationes  ab  ijsfadlas,  tum  nonnulla  vari^  iu- 
nouata, vel expofita contra lUorum  prarceptorum  mentem . Quod  cc' 
darius  pateat , omiffis  alijs  > ea  falcem , ciuje  ad  rem  dementarem  Ipe- 
ftant,vel  prolixe  ac  fideliter  exequi  ex  Procli  commentationibus  ad 
Euclidem  opere  pretium  duxi . 

Poft  vemftimmam  itaque  Geometrias  in  Aegypto  inuentionem_i , 
Thales  Milefius  primus  eam  auxit , atque  in  Griciam  ttanftulit ; exin- 
de AmeriftusSteficori  Poet?  frater,  Hippias  Eleus,  atque  Pythagoras, 
qui pr*cipuc  eamp^lofophiam,  qux  circa  Geometriam  verfatur , in 
liberalis  doilrinx  tormam,altius  ciufdc  principia  contemplatus, infttu- 


xic. 


xit . Poft  cos  non  paUca  ,^u{ad  Gcomfctriant  pertinent  jtttreffuieft 
Anaxagdras  Clazomenius  J hoc  rcf6  aliqu^ntd  iunior' wn^ides 
Chius , Hippocrates  itidem  Chius , atqj  Theodorus  Cyrencus  infignes 
m Geometria  cuafere } ac  primus  eorum , qui  afferuntur » IlippocraMS 
elementa  Geometrica Gonfcripfit . Succcflir Plato, qui  tum  Geon^- 
iriam , tum cftqfas  mathematicas difeipUnas  quam  niaji^cQluitfc 
auxit . Eodem  tempore  floruere  Lcodamus  Thafius , Archytas  Taren- 
tinus, Thc?thctus  Athaiienfis,  Neoclides, atque  cius  difeipuius  Lconj 
horum  primi Theoremita  audccrunt , ad  pcriti6r|mq; p^dujitec  con- 
ftitutionem  5 poftremi  vero  multa  ijs , qu?  fuperiorcsexcogitaucrant. 
addidere , ita  \-t  Leon  accuradus  conftruxcrit  «fenici^ , & propter 
multitudinem , & propter  vfum  eorum , qu*  in  ^li  onenduntur : ac 
determinationem  inucnci  it , quando  fcilicct  Problema , quod  quxri- 
tur,pofnbilc  fit  nec  ne.  Eudoxus  deinde  Cnidius  primus  Theorema- 
tum eorum , qu*  vniucrfaiia  appellantur , numerum  reddidit  loct^le- 
tiorem,  ac  tribus  proportionibus  tres  alias  adiec»t,OT^uc  orca 
nem  d Platone  fumpfcrant  initium»  in  copiam , tcfolutionibus,  vt  ill<^ 
in  ipfis  vfus,diffudir  N-bcriorchi.  Amyclas  vct^iHcraclcotPS,  Mcn?ch- 
mus  Eudoxi difeipuius, ciufquc  frater  DinofttatBS perferiorem  ad- 
huc fecere  Geometriam.  PoftmodumThcudius  Magifes  clement^ 
conftruxit  egrcgfe,  multaque  particularia  magis  vniitofaJia  fecit. 
Succcflcrc  Cvzicinus  Athenienfis , aeque  Hermotimus  Colophoiuui 
illuftrcs  Geometr*,  qui  Hcrmotimusca,  qu?  ab  EudoxO  j de  Thc?th<?L 
To  edita  fuerant  fiifius  illuftrauir , compluraquc  inucnit  elementa 
eo fque  nonnullos confcripfit  .Poft  Philippum  denique  McwnWVrjle. 
lonicum  Euclides  h?c  aggrcfllis  cft  diligentius; nam  elementa 
git , & multa  quidem  conftruxit  eorum , qu*  ab  Eadoxo, 
perfedt , qu*  a Thc«thcto  reperta  fuerant  j flequ*  priores  imbcolUwi 
oftenderant,  ad  casipfe  dcmonftrationcs  redegit,  qu* neque  coalit 
neque  conuinci poliunt . Poft  ipfum Euclidem  Vfquc  ad  tempota  Pro- 
cli Diadochi,  licet  nullus  vniucrfam  elcmcntaram  mftitutionem  fit 
aufus  aliter  contexere , adhuc  tamem  extant  inipfo  Proclo  fragmenta^ 
Apollonij,  Ptolcmxi,  Pappi  Alexandrini, Heronis,  & Goniinijin quibus . 
non  pauc.i  Euclidian*  inftitutionis  clcmcntaris  corriguntur,  de proli-r. 
xitatis,aut  obfcuritatis  incufantut.Vnde  conicaari  licet  quamplurima » 
alia  Euclidis  loca  veterum cenfuram  non  effugiflc>quamuisnohcxtciit  > 
imiumcri  codices , quibus  hoc  poflit  manifefte  comprobari;  proximis . 
j quidem  temporibus  non  defuerunt  Arabes,  qui  duo  prxeipua  Euclidis 
1 Joca  corrigcreftudncrintjaltcrum  in  primo  libro,  vbi  parallcJariinu/ 

1 pafliones  oftenduntur  j alterum  in  quinto  de  proportionibus.  Idem_» 

1 Io:  Baptifla  Benediftus  ,nonnullique  iuniores  fecere . 

' Sicu  ri  creo  multis  ante,  de  poft  ipfiim  Euclidem  licuit,  licebit  quo- . 

que 


M ifrilil,  Amata  antiqaltaels  reiicrentia,  iterum  elementa  Gcomctrie, 
i maioribus  reperta»  longo^uc  tempore  exculta , atque  aufta  in  nc^ 
«lam  formam,  clariorem , aliquibus  etiam  in  locis  firmiorem  contexta 
ceftituere  t quod  quidem , quo  ordine  fit  faftura  .poft  quam occafio. 
nem.  qu5  mc  ad  fcribendum  impulit , enarrauero,  paucis  exponam , 
Decimus  repcimuseft  annus » ex  quo  cum  4 Mamertino  Senatu  ad 
Itali*  Academias  miflus  Florentiam  atugiOcm.  Tua  Celfitudo  mc  hu- 
maiuifimi  excepit;  cumque  tunc  temporis  de  quinto  Euclidis  elemen- 
torum libro  reftaurando  mter  viros  do^os  difeeptaretur ; ipfe  quoque 
«ndem  rem  contemplari  fum  aggreflfus , animadue^ique  reffituno- 
ncsoiHneseiufdem  quinti  libri  ab  alijs  fiiftas.fiue  typis  excufas.fmc 
lljrlo  exaratas  optatam  difficultatis  metam  minimi  attigifle.  neque  de- 
btum  Euqlidiano  operi  adhibuiffe  medicinam.  Inucni  demum  Cnifi  fal- 
iQ^  legitimam  dcmoftrandi  viam.illamque  Geometria:  partem  ha(fle- 
nus  oblcuram  declaraui . Idcirco  de  propoitionibus , & proportionali- 
Cate  librum  compofui  > Oc  cum  plurimis  mathematicas  probe  callenti- 
bus amicis  communicaui  i quorum  iudicio  atque  hortatu  foUicitatus » 
teliquos etiam elementarismftitutionisEucli^an* libros  (quos  faci- 
lius ac  breuius  tradi  pofle  multoties  affirmauerami  fi  nimirum  ordo  ab 
ipfo  Euclide  fetuatus perturbaretur  ) fum  denique  aggreflus . Quorum 
exemplaria  fcKedis  commiira*Pifis  tandem  in  hanc  breuiifinmi  for- 
mam red^»  in  qua  ea  omnia  qux  Euclides  propofitionibus  475.  com- 
prehfhditf  beego  propof.  aia  expofui.  fi  excipiantur  lemmata.  & qu# 
ex  Archimede.  Pappo,  dc  alijs  adicci.  Atque  ekifmodi  forma  contexui. 
Vtpropofitkmes  psxdUtx  multo^breuiores  ac  faciliores . Oepe  etiam-, 
vniuerfaliores  redderenmrjillas  autem  propofitiones  tantummodo  in- 
taflas  reliqui,  quas  faciliores.breuiorclquc  reddere  minimi  potui.  Pri- 
mus itaque  meus  liber  propofitiones  J4. tantum  habet.  Secundus 24. 

& ipf«  lunr.  qua  in  I.  SclIL  Euclidis.  Tertius  autem  dc  proportione.  «5c 
proportionahtate  agit;qui  omnino  nouus  eft.amplcAiturq;propontio- 
mbui  27.omnia.que  Euclidis  V.habet.cum  alijs  additis  propofitionibus 
Fappi.Campuu.&c. Quartus  ver6  propof  2d. ea . qua  in  VI.  Eucli- 
des . tradit . C^intus  propof  f j.  breu^mb  exponit  propofitiones  l V. 

& I L Euclidis . fed  methodo  vniuerfaliori . dc  reliqua  omnia . qua  ad 
Geometriam  planam  pertinent.  Sextus  propof  37.  Elementa 'Stereo- 
metria  noua  dc  fiiciliori  methodo  XI.  dc  XII.  Eucl.  comprehendit . Se- 
pdikus  propof  17.  deferiptiones  quinque  corporum  regularium  cum 
omnibus  laterum  comparationibus  .radiorum,  fupernaerum  plana- 
rum > atque  ipforum  corporu  m vberrim^  praftat.qua  omnia  ab  Eucli- 
dc  in  X 1 1 1.  dc  ;k  I.  V.  atque  4 Pappo  aperiuntur . cum  plurimis  antehac 
non  confideratis.  Odiauus  propof  4X.  dementarem  Arithmeticam  in- 
^(ucionem  enodat . qua  in  £ucl.  libb.  VIL  Vili  IX.  repeuuntur . No- 
nus 


P' 


rtlis  dcniqnc  dt  quantitatibus  rationalibnsV&  irritiOrtaUbuf^nlMr&s 
Jtori  methodo  agit,  & nedum  lineis , atque  carum  quadratis,  vt 
iks;  fcd  etiam  omnibus  quantitatibus  cuiuflibct  genens  Mldcm  paflio-j 
nes  conucnire  dcmonftrat , idq;  ea  breuitate,  vt  propot  4$-  continq^^^ 

propofitione8ii6.1ib.X.  Euclidis.  Ki;.-' ri  ayp  r^vn 

> Quia  taridem  Euchdis  elementa  iuxta  vulgatum  Theoni3^flinffl!i*3 
paflnn  hvlibf is  midicmaticoriim  citantur » vt  ftudiofis  conW^i^ifMi 
eadem  ad  operis  calcem  cum  locis,  in  quibus  exponuntur , ra 

Rcftabat  ipfo  iam  opere  pertedo,  vt  cui  potiffimum  dicandum  cOtt, 
ftatuerem . At  Vir  Princeps  quirendus  erat , qui  audontate  ac  dig^ir, 
tate , huius  nobiUflim?  Scienti*  fufeiperet  patrocinium , ftudwmqut^ , 
ac  nomen  amplificaret  r mihi  nempe  imitandam  propqfuet^  vem-jt 

rummathematicorumconfiietudinem,qui  nonmfihuius  dmm^  1%^ 

‘ cultatis  peritioribus  fua  dicabant  opera , eonimqUe  fubmittebant  ium-,i 
cio;  ac  dniiqueis  debebat  cfle  PrincCpS,  qui  non,  vt  complures  diu^S; 
detenti  ftudijs  noua  omnia  contemnunt;  nihtae  quod  ab  Muquitam, 
rcccdat,vfile  atque  honeftum  ducuntj  fed^ui  luj^operephilqwpntgj 
ftudia  promoucre,  nouifque  ditare  inuentis  omni  conatu  contenderet^  j 
Harc  omnia  cum  in  Te  vno  (Sereniff.  Princeps)  fui^o  cum  ampre 
ea  mathematicas  excellenter  condunda  reperifle^ 
querneum  laborem  Tibi  dicatum , dt  commendatum 
lim . Tibi , cui  iurc  hereditario  omnium  feiemiamm  pajtrocUgtJfiJrd^j 
•ctur,vt  bui  ex  ea  familia  ortum  habuifli,qi»n<^ 
artes  e Grarcia  in  Italiam  transfctri  curauitjfednun^am  nonaud«ri-, 
tate  protexit, Audio  auxit,munificctialocupJctauit.Tibi,cuirpnim  m^y 
thcrnaticaru  ea  cft  peritia,  vt  facile  fit  inucnire  neminem,^!  fuprem^ 
Principis  munia  minime  feponens , ita  prohecalleat ,,qu* 
diuinus  Archimedes  , alijque  mathematici  litteris  mandadac , 
dium  porro  tuum  Philolbphtam  promoucndi,  detcgcndiquc  f^Iitatea^ 
per  fedula impcnils  liberalioribus  fada experimenta, nullus eftquc^ 
fueiat.Quo  circa  fi  clcmaitaris  inftitutio.Ad  rim  redeque  pfc^U^. 
phandumhraxime  ncccffaricenfcturi , TibiponlTimum  dicanda  crat-^ 
qui  Naturalis  Philofophi?  inftauratioaieai  molirt  vehememer  dcfid^ 
ras  Si  ergo  aliquid  ex  hac  mea  reftitutionc  Rcipubli e*  litteraria:  ytili^, 
tatis  cucnictivti  etiam  ex  phyfioiogicooperc^jqiwd  nuncmcditor  ci^ 
ea  natura:  phaenom^a,qua:  in  dies  accurati/pmc  cxp<^iri  curas;  qimSi 
tum  quantum  erit  a Tiuc  Celfimdinis  benignir^re  o^iri  cognofeq^ 
meriti)  pofteri,  Tibique  gratias  habcbqnt.,  qiii^mihi  m otjum  u^etj 
titus  Gs,  vt  mea  opera  & perfici  & ki  lucem  prodire  valerent:  inihi  v«6 
pergratum  fuerit  hoc  me*  Tibi  obtuiiflc  qbfcruanti^p  dr  gratitudmi% 
monumemura,  tcmpufqucin  cafliim aon  ofpnino,t|iuiflc.Jy  ale . i.  , 
* 1 . ; . '-J,.  '■  4 
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EVCLIDIS  PROPOSITIONES 


iuxta  methodum  Theonis  vulgatam , cum  locis 
huius  operis , in  quibus  eaidem  Eucl. 
propofitioncscxponunrur-. 

liberi. 


vl 


t Super  datu  reSta  linea  terminata  > 
triangulum  fquilaterum  conjlituere, 
libri  I . prop.  i . pagina  i g 

Z datum pundumt  data  regali’ 
ne* aqualem re^am  lineam  ponere. 
iib.i.prop.2.  20 

I Duabus  datis  reSis  lineis  infqua- 
libus  i dc  maiore  aqualem  minori  re- 
dam lineam  detraherc.lib.  i .pr.  | . 2 1 
4 Si  duo  triangula  duo  latera  duobus 
lateribus  aqualia  habeant , irh-unque 
ytrique  > habeant  >erb  & angulunu 
angulo  {qualem  fub  tqualibus  redis 
liruis  contentum : & bafin  bafi  aqua- 
lem habebunt  f eritque  trianguluffu 
triangulo  aquale^  ac  reliqui  angeli  re- 
liquis angulis  aquales  erunt  > -pterque 
ytrique  y fub  qmbus  aqualia  latera.» 
fubtenduntur.lib.i.pr.^  21 

f I/ofcelium  triangulorum  qui  ad  ba- 
fin fu»t  anguli , inter  (e  fwu  (quales : 
Cf  fiylterius  produda  fiut  (quales 
illa  rede  linea  > qui  fub  bafi  /unt  an- 
guliyinter fc  aquales  erunt  ,lib.  i ,pr.6. 

24 

6 Si  trianguli  duo  anguli  equales  in- 

ter fe  fuerint : e^fub  aqualibus  angu- 
lis fubtenf  a latera  aqualia  inter  fec- 
runt.lfb.i.pr.zo.  45 

7 Super  eadem  reda  Unea  > duabus 
etfdem  redis  lineis  alia  dux  reda  li- 
nee ( quales  yytraque  ytriqi , non  con- 
fiituentHr^adaltud  atque  aliud  pun- 


dumy  ad  eafdem  partesy  eofdemqncj 
terminos  cum  duabus  initio  dudis  re- 
dis lineis  habentes . deducitur  ex  Ub, 

l.pr.7.  25 

I . Si  'du  0 triangula  duo  latera  habue- 
rint duobus  lateribus  ^ ytnmque  ytru- 
que  y (qualia  > habuerint  yero  eSr  ba- 
fin bafi  aqualem : angulum  quoque.* 
fub  aqualibus  redis  lineis  contentum 
angulo  (qualem habebunt.  Ub.i  .prop. 

7-  ' .•  24 

9  Datum  angulum  redilineum  bifa- 
riam fecare.  lib.  i .prop.t.  3^ 

10  Datam  redam  lineam  finitam  bi- 
fii-idm  fecare.  lib.i.prop.g.  2» 

1 1 Data  reda  liueayd  pundo  in  ea  da- 

to y redam  lineam  ad  angulos  redos 
excitare,  lib.  i .prop.  i o.  2I 

1 2 Super  datam  redam  lineam  infini- 

taniy  d dato  pundo  quod  m ea  non  efi, 
perpendicularem  redam  deducere.ji. 
lib.i.prop.ii.  ap 

1 j Ckm  reda  linea  fuper  redam  con- 

fiflens  luteamy  angulos  facity  aut  duos 
redos  y aut  duobus  redis  (quales  e ffi- 
eiet.  lib.  i .prop.  iz.  29 

14  St  ad  aliquam  t edam  lineamyotqi 
ad  eius  pundum , du(  redstline*  non 
ad  eafdem  partes  dudxy  eos  qui  funt 
deinceps  angulos  duobus  redis  (qua- 
les fecerint,  in  diredum  erunt  inter  fe 
ipfxrcdehne(,  lib.i.prop.ii.  $0 
Si  dux  red*  linee  fe  mutud  fecue- 
« ' rint. 


t 


E V C L 

J rifit,  anguUt  qui  ad  -Pa  ticem  funt  * ^ - 
quales  inter  fe  efficient  .lib.  i.  CoroU. 
frop.s.  24 

]<$  Cuiu/cunque  trianguli  -uno  latere 
froduSo  y externus  angulus  vtroque 
interno  & oppofito  motor  efl.lib.i. 
Cor.i.pr.iS.  42 

i 7 Cuiufcunquc  trianguli  duo  anguli 
duobus  reSis  funt  minores  > omnifa- 
rium fumptt.  lib.  I .cor.  i .prop.  1 8.  42 
2.8  Omnis  trianguli  maius  latus  maio- 
rem angulum  jubtendit.  lib. i. prop. 

*9.  45 

1 9 Omnis  trianguli  maior  angulus  ma- 
ioii  lateri  fubtcnditmr.  Ub.i.prop.zo. 

X>  Omms  trianguli  duo  latera  reliquo 
funt  maiora  y quomodocunque  affim- 
, pta.lib.i.prop.21,  46 

Si  fupertriangdiyno  latere  ab  ex- 
^ tremitattbus  duf  re3x  linea  interius 
confUtutp  fuerint  y ba  conftituta  reli- 
quis trianguli  duobus  lateribus  mino- 
res quidem  erunt  y maior  em  verd  an- 
gulum continebunt,  lib.  1 .pr.22.  47 
22  Ex  tribus  reSts  lineis  , que  funt 
tribus  datis  rcGhs  lineis  cqualesy  tria- 
gulum  conftituere.Oportet  autem  duas 
reliqua  ej]'e  maioresyomnifariam  fum- 
ftas'.  quoniam  yniufcuiufque  triangu- 
li duo  latera  omnifariam  jumpta  > re- 
liquo  funt  maiora,  lib.  1 .prop.2  ? . 48 
datam  retiam  lineam  datum- 
- que  in  ea  punilum , dato  angulo  redi- 
iineo  aqualem  angulum  redtlineunt» 
conflit  uere.  lib.l.pr.zq-  5 O 

34  Si  duo  triangula  duo  latera  duobus 
lateribus  equalia  habuaintyVtrunque 
ytriquey  angulum  y ero  angulo  maio- 
rem Jub  aqualibus  redis  tineis  con- 
centum > & baftn  bafi  maiorem  habe- 


I D I S 

bunt.lib.2.cor.j.frop.6. 

25  Si  duo  triangula  duo  latera  duobus 

lateribus  equalia  habuerintyVtrunque 
vtrique,  bafin  yerb  ba/}  maiorem  : df 
angulum  jub  aqualibus  redis  lineis 
contentum  angulo  maiorem  habebunt. 
lib.2.fch.prop.6.  72 

26  Si  duo  triangula  duos  angulos  duo. 

bus  angulis  f quales  habuerinty  ytrun- 
que  ytriqucy  yntmiquc  latus  vni  lateri 
f quale  > fiue  quod  (qualibus  adiacet 
angulis,  feu  quod  yni  (qualium  angu- 
lorum fubtenditur : & reliqua  latera 
reliquis  lateribus  aqualia , ytruvque 
ytriqucyt^  reliquum  angulum  reli- 
quo angulo  (qualem  babebunt . lib.i. 
prop.2$.  50 

27  Si  in  duat  redas  lineas  reda  inci- 
dens linea  alternatim  angulos  (quales 
inter  fe  fecerit : parallela  erunt  inter 
fe  itu  red(  linee,  lib.  i .prop.  16.  36 

28  Si  in  duas  redas  lineas  reda  inci- 

dens linea  externum  angulum  inter- 
no oppofito , dr  ad  tafdem  partes 
aqualem  fecerit , aut  internos  df  ad 
eafdcm  partes  duobus  redis  aqual  es : 
paraUcl(  erunt  inter  feipja  reda  li- 
nea . lib.  1 .prop.  16.  36 

29  In  paralias  redas  lineas  red-tj 

incidens  linea  ^ & alternatim  angulos 
inter  fe  (quales  efficit  y df  externum 
internojydr  oppofito , dr  ad  eafdenca 
partes  (qualem  , dr  internos  dr  ad 
eafdem  partes  duobus  redis  equales 
facit,  lib.i.prop.i^.  55 

30  Q!*{  eidem  red(  linee  parallele,^ 
inter  /e  funt  paralleU.  lib.  1 .pM  7.4O 

31  4/f  dato  pundo  y date  rede  Itnep 

parallelam  redam  lineam  duccre.lib. 
l.cor.prop.t6.  37 

32  Cuiufcunque  trianguli  vno  laterem 

vite- 
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yh^ius  proJu&o : externus  angulus 
duobus  internis  ^ oppofitis  efl  f qua- 
lis. Et  trianguli  tres  interni  anguli 
duobus /unt  reBis  equales.  lib.  l .prop. 
18.  ' 41 

3 j l{eBx  linee  qup  Jtquales  eir  paral- 
lelas lineas  ad  partes  ea/dem  conim- 
•gunt  t ipfa  f quales  & parallclp 
Jutu.  lib.  I .prop.iy.  5 2 

34  Tarallctogrammorum  fpatiorunu 
(qualia  funt  inter  fe  qux  ex  aduerfo 
&■  latera  & anguli:  atque  illa  bifa- 
riam fecat diameter . lib.i.prop.26. 

51 

X 5 Tarallelogramma  fuper  eadem  ba- 
fi  & in  cifdem  parallelis  conftitut>ij  > 
inter  fe  funt  equalia.lib.  i .prop.  31.59 

36  Tarallelogramma  fuper  equalibus 
bafibus  t in  eifdem  parallelis  con- 
fiitutay  inter  fe  funt  equalia.  lil/.\. 

^ prop.il.,  ' 59 

37  T riangula  fuper  eadem  bafiKonjii~ 

tuta , & in  eifdem  p.vrallelis  > inter  fe 
funt  .tqualia.  lib.  i .prop.  32.  60 

38  T riangula  fuper  (qualibus  bafibus 
conflituta  in  eifdem  p.u  allelis , in- 
ter fc  funt  (qualia,  lib.  i .prop.i  2.  60 

39  T riangula  (qualia  Juper  eadem  ba- 

fii,  dr  ad  eafdem  partes  conflituta:  dr 
in  efdem  funt  parallelis,  ljb.4..  cor.i. 
prop.i.  164 

40  T riangula  (qualia  fuper  (qualibus 

bafibus  & ad  eafdem  partes  conflitu- 
ta: & in  eifdem  [unt  parallelis,  lib.^ 
cor.i. prop.i.  164 

41  Si  parallelogrammtim  cum  trian- 

gulo e.indem  bafin  habucrityin  eijdcm- 
que  fuerit  parallelis , duplum  erit  pa- 
rallelogrammumipfiks  trianguli,  lib. 
l.cor.2.prop.32.  61 

42  Dato  triangulo  aquale  parallelo- 
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grammum  conftitueretn 'dato anguU 
reflilineo.  lib.  i .prop.jj , g g 

43  In  omni  parallelogrammoyctrnple- 
menta  eorum  qua  circa  diametrunc.- 
f unt  parallelogramrtiorum , inter fcj 
funt  (qualia.  ltb..^prop.  19. 

44  .Ad  datam  reBam  limam  , dato 

triangulo  aquale  parallelogrammum 
applicare  in  dato  angulo  rcBilUieo. 
lib.^  cor.  prop.20.  1 if 

45  Dato  reBilineo  (quale  parallelo- 

grammum  conflituere  in  dato  angulo 
reBilineo.  lib.^  prop.  20.  1 8 4 

46  .A  data  rcBa  linea  quadratum  de- 
fer iber  e.  lib.  1 . prop.  3 4.  ^ 

47  In  reBangulis  triangtilis , quadra- 

tum quod  k latere  rcBum  anguluniu 
fkbtcudente  deferibitur  > (quale  efi 
eis  y qua  k lateribus  rcBum  angulum 
continentibus  defiribuutur y quadra- 
tis. lib.  5 . prop.  18.  234 

48  Si  qiudratum  quod  ab  <uno  late- 
rum trLmguli  deferibitur , (quale  fit 
eis  y qua  k reliquis  trianguli  lateribtfs 
^efcribimtury  qu.idr-tis : angulus  <•»- 
prehenfus  fub  reliquis  duobus  triats- 
gult  later ibusy  rcBus  cB.  lib.y  cor.  2. 

prop.29.  343 

L 1 B.  II. 

2 Si  fuerha  du(  i eBe  l inca  y fecetur- 

que  ipfarum  altera  in  qiiotcunque  feg- 
menta  : rcBangulum  comprehenfum 
fub  illis  duabus  rcBis  lineis « aquale 
efi  eis  reBangulis , qua  fub  inJeBa  dr 
quolibet  fegmentorum  comprehendun- 
tur . Ifb.q.  Jcliol.prop.  i . i g j 

2 Si  reBa  linea  fcBa  fit -utcunque  t 
reBanguU  qua  fub  tota  dr  quolibet 
fegn.evtoriim  comprehenduntury(  qua- 
lia fir.it  eiy  quod  k tota  fit , quadrato . 
lib.q-fcbol.  prop.i.  165 

«a  X Si 
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j Si  reSta  tinea  fcEla  ftt  vtcungue . 
reSun^ulum  Jub  tota  dr  ruo  fcf  metu 
torum  comprehenjum  , fgu.tlc  < f! 
ilii,  quod  >ub  tegmentis  comprehendi^ 
tur,  re^  angulo,  &•  illi , quod  d prpdi- 
Bo  'edento  defcrihitur,  quadrato. 

• Uh.4.  .chol.prop  i,  165 

4 St  reBa  linea  JeBa  fa  vtcunque : 
quadratum , quod  i tota  defcrihitur, 
aiqualc  rll  <y-  illis  que  d fermentis  de- 
fcribuntur  quadratis  ,&ei,  quod  his 
. fub  fermentis  comprehenditur,  re- 
Bungulo.  lib.Sf.  cor.i.prop.io.  227 

Si  reSa  linea  lecetur  in  fOMltacr 

mn  f qualia:  reflangulum  jubinequa- 
libus  legmentis  totius  comprehenlum 
•uni  rum  quadrato . auod  ab  interme- 
Ji.t  ifFIirntum . aquale  efi  ei  quod  d 
dimidia  dejeribitur.  quadrato . lib.  < . 

cor.prop.li. 2M 

St  refla  Linea  bifariam  fcceth  r.,  iir 
illi  reSa  auedam  linea  in  reSum  adii- 
fj-(tf‘r  , rnmprehetflum 

J'uh  tnta  rum  itdirEla  efr  adicBa.Gmul 
eum  quadrato  d dimidia  , aquale  e(l 
quadrato  d linea.OHd  tum  f.r  dimidia, 
iuev adirSa  componitur.tanquam  ah 
i>»d defcripto.lib.^.ccr.prop.zz.  2?  J 
•j  Si  rc£la  Unca  fecetur  vteunque^  : 
quod  d tota , quodque  ab  yno  tegnioP- 
torum.-rtranue  fimul  quadrata.aqua- 
ha  funt  illi . quod  bis  fnb  tota  dr 
iliBo  fcvminto  comprehenditur , ve- 
Sanpulo . t^r  illi . auod  d reliquo  !e?~ 
viento  fit,  quadrato,  lib.  5 .cor.i  .prop. 

^ 

S Si  reBa  linea  fecetur  vtcunque:  rc- 
Bdngulum  quater  comprehenjum  fub 
tota  & yno  fegmentorum , cum  eo, 
quod  d reliquo  Jegmentofit,  quadrato, 
^ ^uuie  eft  ci , quod  d tota  & diBofeg- 


r D I S 

viento  > rinqua  ‘H  ah  vfia  linea  drtrri* ' 
bitnr,  quadrato,  lib,^.  cor,  i .prop.^J, 

9 Si  reBa  linea  fecetur  in  equalia  ^ 
non  (qualia’  quadrata  que  ab  inequa- 
libus  totius  fegmentis  fiunt , duplicia 
funt  elt  eius  quod  d dimidia , eius 

quod  ab  intemedia  feBionum  fit, 
quadratorum,  tib.^.  prop. 2i. 

yn  V;  j-f!.','  h/.iajC( ..  :t  r li.t'.:, 

datur  autem  ei  m n£iur,i  grcpiam^ 
reBa  linea:  quod  d tota  cum.iJiun- 
Ra,  ecquod  ab  adiunBu  , mraqucflm 
n.ul  quadratJ  ,dup!ida  luntdr  ir  t 
quod  d dtitiidu  CIUS  q;,od  d com-\ 
^fita  C.X  dimidia  ^ adiunBu , tan- 
quam  ab  ytia  defcriptum  /it , guadr  i- 

torum.lib.j.prop.ii. 2SS 

44 Datam  reBam  Lineam  fecai  c,  vt 

coh.pl  chenfum  fub  tota  CJ-  altero  teg^ 
nientoruh,  reBangulum,  squale  ftt  ci, 
quod  d reliquo  fegmento  fit,  quadr.ito. 
lib.q.pr.z%,  1^ 

^ r In  amblygonijs  ti  ianpulis.qiiadra- 
tim  quod  fitd  latere  angulum  obtit» 
Ji.mJubtcndcnte , n.a.useH  quadr.it is 
c.  .t’  fiunt  d Literibus  obtulum  aum~ 
liitr.  comprehendentibus . pro  quanti- 
tate reSanguU  bis  compreheufi,^'-  ab 
vno  laterum  qua  lunt  circa  ol  tidum 
angulum  , in  quod , ahn  pi-oirailunu 
fiant . cad.t  perpendicularis , ab. 
ajiunipta  e.vtcrius  linca  lubperpcndi- 
cnl.iri prope  angulum  obtufum.  lib.^. 

cor.i.  prop.  2i. ^ 24^ 

Xj  ]/:  triangulis,  quadrctif 

tum  d latere  angulum  acutum  fubten- 
dente,  mimis  eft  quadratis  qua  fiunt  d 
lateribus  acutum  angulum  compre- 
hendentibus , pro  quaiuitate  rdlan- 
guli  bis  comprchenfi,C!r  ab  vno  It- 

tcriim 
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> tgrum  f fmt  circa  acutum  m^u- 
tum , in  quod  perpendicularis  cadit , 
ah  afiumpta  interius  linea  fub  per- 

Sendiculari  prope  acutum  angulum. 
b.$.cor.i.prap.zg.  241 

14  Dato  rcSilineo  equaU  quadratum- 
confiituere.  lib.  4 prop.  21.  187 

L 1 B.  IIL 

1 Dati  circuli  centrum  reperire . lib. 

Z.prop.i.  66- 

2 Si  tn  circuli  peripheria  duo  quali- 
betpunUa  acecpta  fiterint,re£la  tinea 
quf  ad  ip  fa  punCla  adiungitur , intra 
circulum  cadetMb.  2.  prop.  4.  '68 

$ Si  in  circulo  recla  quadam  line  tj 
per  centrum  extenfa  quandam  noro 
per  centrum  extenfam  bifariam  fecet: 
tSr  ad  angulos  reElos  ipfam  fecabit.Et 
fi  ad  angulos  redos  eam  fecet , bifa- 
riam quoque  eam  Jecabit . lib.z.  prop. 
Z.  67 

4  Si  in  circulo  duf  rede  linea  JeJe 
thutub  fecent  non  per  citrum  extenfct 
fefe  mutuo  bifariam  non  fecabunt.  lib. 
z.prop.i.  68 

5  Si  duo  circuli fefe  mutu6  fecent ^non 
. erit  illbrim  idem  centrum,  lib.  z.prop. 

5-  69 

6  Si  duo  circuli  fefe  mutui  interius 
ianganty  eorum  'no  erit  idem  centrum, 
lib.  z.prop.^.  69 

7  M in  diametro  circuli  quodpiam 
fumatur  pundum  > quod  circuli  cen- 
trum non  fit , ab  eoque  pundo  in  cir- 
culum qufdam  reda  linef  cadant: 
maxinu  quidem  erit  ea  in  qua  cen- 
trum-, mimma  veri  reliqua : aliarum 
vero  propinquior  illi  que  per  centrum 
ducitur  1 remotiore  jemper  maior  efi , 
autem  folum  redp  line.e  equales 
ab  codem  pundo  in  circulum  c^unty 
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ad  vtrafq;  partes  minime,  lib.z.prop. 

6.  70. 

8 Si  extra  circttl um  fumatur  pidum 

quodpiam , ab  eoque  pundo  ad  circu- 
lum deducantur  reda  qupdam  linep » 
quarum  vna  quidem  per  centrum  pro- 
tendatur, reliqiif  veri  vt  libet:  in  ca- 
nam peripheriamcadetium  redarum 
linearum  maxima  quidem  efi  illa,qua 
per  centrum  ducitur : aliarum  autem 
propinquior  ei,  qof  per  centrum  tran- 
. fit,remotiorefemper  maior  efl. In  con- 
nexam veri  peripheriam  cadentium 
redarum  linearum , minima  quidem 
efi  illa , que  inter  pundum  tjr  diame- 
trum interponitur:  aliarum  autem , ea 
qua  propinquior  efi  minimg,  remotio- 
re femper  minor  ed , Dua  autem  tan- 
tum reda  linee  f quales  ab  eo  pundo 
in  ipfum  circulum  cadunt , ad  vtrafq; 
partes  minime,  lib.z.prop.6.  7% 
9 Siin  circulo  acceptum  fuerit  pun- 
dum aliquod  ,&  ab  eo  pundo  ad  cir- 
culum cadant  plures  qudm  duf  reda 
linea  aquales,  acceptum  pundum  ci- 
trum ipfius  efi  circuli,  lib.  z.cor.z^ 
prop.6.  72 

19  Circulus  circulum  in  pluribus  quam 
duobus  pundis  non  fecat . lib.z.  prop. 

7-  7a 

11  Si  duo  circuli  fefe  intus  contingant, 
atque  accepta  fuerint  eorum  centra^, 
ad  eorum  cerura  adtunda  reda  linea 

produda,in  contadum  circulorum 
cadet,  lib.z.prop.%.  73 

1 2 Si  duo  circuli  fefe  exterius  contin- 

gant, linea  reda  qiic  ad  centra  eorum 
adiungitur,  per  contadum  illum  tran. 
fibit.  lib.z.  prop.i.  7 

Ij  Circulus  circulum  non  tangit  ^ 
pluribus  pundis , qudm  vno , fiue 
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tus  fmeexti\i  tanf^t.  lih.z.pmp.g.yj^ 
H In  circulo  £quaUs  rcGf  tine*  *- 
qualiter  diilant  d centro . Et  que  x- 
qualitcr  diSiant  d centroy  cquales  Juiit 
inter fe.  lib.  z.prop.  i o.  74 

15  In  circulo  maxima  quidem  linea 
efl  diameter : aliarum  autem  propin- 
quior centro,  remotiore Jemper  maior, 
lib.z.prob.11.  * 76 

1(5  Que  ah  extremitate  diametri  cuiuf- 
que  circuli  ad  angulos  redos  ducitur, 
extra  ipfum  circulum  cadet , & in  lo- . 
cum  inter  ipfam  regiam  lineam  ^ pc- 
tipheriam  comprehenfunholtera  reda  ‘ 
linea  non  cadet. Et  /enti  circuli  quidem 
angulus  quottis  angulo  acuto  rcSilinco 
maior  e/t, reliquus  autem  minor. lib.z. 
prop.zi,  88 

X 7 ,A  dato  punSo  rcEiam  li neam  du- 
cere, qua  datum  tangat  circulum,  lib. 

• » z.prop.zz.  96 

j8  Si  circulum  tangat  rcQa  quepiam  , 
linea , d centro  autem  ad  contcQum 
aditmgatur  reEia  quedam  linea : qitf 
adiuntla  fuerit , ad  ipfam  contingen- 
tem perpendicularis  crit . Itb.z.  prop. 
23>  96 

jp  St  circulum  tetigerit  reSa  quapiam 
linea,  d contaElu  autem  reSa  linea  ad 
angulos  reElos  ipfi  tangenti  excitettrr , 
m excitata  erit  centrum  circuli,  lib.z. 
prop.zi.  96 

20  circulo  angulus  ad  centrum  du- 

plex ejl  anguli  ad  peripheriam  ,cum 
fuerit  eadem  peripheria  bafis  angulo- 
rum, lib.z.prop.i  5.  77 

21  In  circulo , qui  in  eodem  fegmento 
funt  anguli , fuut  inter  fe  f quales . lib. 

2.  pro/>.  14.  78 

2 2 Quadrilatcrorum  in  circulis  deferi- 
ptorum  anguli  qui  ex  aduerjo , duobus 
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reSis  funt  gquales.  lib.  2.prop.  1 5 . 

2 3 Super  eadem  re£la  linea , duo  Jeg* 

menta  circulorum  fimilia  & ingqua* 
lia  non  conflituentur  ad  eajdem  par- 
tes. ex  lib.  5 .prop.  15.  221 

24  Super  pqnalibusreBis  Irneis  fimi- 

lia  circulorum  fegmenta  fune  inter  fe 
(qualia,  ex  lib.  5 .prop.  15.  221 

25  Chrculi  fegmento  dato,  defcribere 

circulum , cuius  eSl Jegmentum.  lib.z. 
prop.i.  66 

26  Inequaltbus  circulis , (quales  an- 

gnli  (qualibus  peripherijs  infifium  fi- 
ue  ad  centra , fiue  ad  peripherias  con- 
flituti  infifl  ant,  lib.  z.prop.  1 6.  80 

27  In  aqualibus  circulis,  anguli  qui  (- 

qualibus  peripherijs  infiijiunt,  funt  in- 
ter fe  (quales  fiue  ad  centra , fine  ad 
peripherias  confiituti  infi fiant . lib.  2. 
prop.i  7.  82 

28  In  (qualibus  circulis  (quales  reS( 
linc(  cquales  pcriplserias  auferunt, 
maiorem  quidem , maiori , minorem ' 
autem,  minori,  lib.z  prop.iS.  84 

29  In  (qualibus  circulis , (quales  pe- 

ripherias (quales  recte  linee  fubten- 
dtint.  lib.z.prop.iS.  84 

5 O Datam  peripheriam  bifariam  feca- 
re.lib.z.cor.prop.19.  86 

31  In  circulo  angulus  qui  in  fcmicir- 
culo  1 rectus  eSl : qui  au  tem  in  maiore 
/egnfento,  minor  recta  : qui  vet  o ht 
minore  fegmento  , maior  eli  recto . Et 
injuper  angulus  maioris  fegmcnti,  re- 
cto quidem  maior  cfi : minoris  autem 
figmenti  angulns,  minor  eft  recto . lib. 

2.  prop.  20.  86 

32  Si  circulum  tetigei-it  aliqua  recta 
Unca , d contactu  autem  producatur 
quedam  recta  linea  circulum  ficans : 
anguli  quos  ad  eontingenter.i  facit, 

(quales 
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' -piHatesfuntijs  qui  in  alternis  circuli 
fe^nams  confiflunt , angulis . lib.i. 
Jrrop.2^  97 

$3  Super  data  recta  linea  defcribere 
fegmentum  circuli  > quod  capiat  angu- 
lum f qualem  dato  angulo  rectilineo. 
lib.i.prop.2$.  98 

^ dato  circulo  fegmentum  abfcin- 
dere  capiens  angulum  (qualem  dato 
angulo  rectilineo.  lib.z.prop.z6.  99 
15  Si  in  circulo  du(  rect(  linep  fefe 
mutud  fecuertnt , rectangulum  com- 
fref^ifumfub  fegmentis  vnius,  (qua- 
te eftei , quod  fub  fegmentis  alterius 
comprehenditur  y rectangulo.  lib.q.. 
prop.zz.  188 

56  St  extra  chrctdum  fumatur  puctum 
aliquod,  ab  coque  in  circulum  cadant 
du(  recte  linep, quarum  altera  quidem 
circulum  fecet , altera  rrrb  tangat : 
s quod  fub  tota  fecante , & exterius  in- 
ter piputum  eSr  conuexam  peripherid 
affumpta  comprehenditur  rdctangu- 
lum , (quale  erit  ei , quod  d tangente 
deferibitur,  quadrato.  lib.j^  prop.  22. 
188 

37  Si  extra  circulum  fumatur  punctum 
ali.nod  y ab  coque  puncto  in  circulum 
cadant  dua  rect(  linea,  quarum  alte- 
ra circulum  fecet  > altera  in  eum  inci- 
dat,fit  autem  quod  fub  tota  fecante  fir 
exterius  inter  punctum  tonueram 

peripheriatn  ajiumpta , comprelxndi- 
tiir  rectangulum , (quale  ei , quod  ab 
incidente  deferibitur  quadrato',  inci- 
dens ipfa  circulum  tanget,  lib.^  prop. 
22.  188 

L I B.  IV. 

] Jn  dato  circulo , rectam  lineam  ac- 
commodare (qualem  date  rectx  linee, 
qu(  circuli  diametro  no»  fit  maior , 
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ltb.2.prop.i  2.  “ 76 

2 In  dato  circulo,  triangulum  dcfcwi- 

bere  dato  triangulo  (quiangtilum.  lib. 
3. prop.  3.  201 

3 Circa  datum  circulum  triangulum 

defcribere  dato , triangulo  (qui angu- 
lum. lib.  5 . prop.j^  204 

4 Jn  dato  triangulo  > circulum  inferi- 

bere.  lib.  5 .prop.6.  t07 

5 Circa  datum  triangulum,  circulum 
defcribere,  lib.z.^clsol.prop.i.  66 

6 In  dato  circulo,  quadratum  defcri- 
bere. lib.  5 .prop.  3 . 201 

7 Circa  datum  circulum,  quadratum 
defcribei-e.  lib.  5 . 'prop.4.  204 

8 In  dato  quadrato,  ctrculii  inferibe- 

re.lib.$.prop.6.  207 

9 Cire  a datum  quadratum,  circulum 
defcribere.  lib.^.prop.$.  207 

IO  Ifofceles  triangulum  conflituere , 
atiod  habeat  vtrunque  eorum , qui  ad 
bafin  futit , angulorum  y duplum  reli- 
qui. lib.^.cor.prop.i.  200 

• II  In  dato  circulo  y pentagonum  (qtii- 
laterum  & (quiangulum  tnferibere. 
lib.^.prop.j.  '201 

1 2 Circa  datum  circulum  > pentagonii 

equilaterum  & equiangulum  defcri- 
bere, lib.  5 . prop.q.  204 

13  Jn  dato  pentagono  (quilatero  dr  (- 

quiangulo  > circulum  inferibere.  lib.  5 . 
prop.6.  207 

14  Circa  datum  pentagonum  (quiU- 

tcrum  & (auiangulum  y circulim  de- 
fcribere. lib.  5 . prop.  5 . 207 

1 5 In  dato  circulo  hexagonum  & <e- 

quilaterum  & aquiangulum  inferibe- 
re.lib.^.pr.j,  201 

16  iH  dato  circulo  yquintidecagonum 

& eauUaterum  & (quiangulum  de- 
fcribere. lib.y  prop.  3 ■ 201 

-LIB. 
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L I B.  V. 

1 Si  fmt  quotcuTtque  nafnitndms 
quotcunque  ma^itudinum  equaliim 
numero, fiu^ulf  fingularum  equi  mul- 
tiplices , quam  multiplex  eh  ynius  y- 
na  magnitudo , tam  multiplices  erunt 
^ omnes  omnium . ex  lilt.j.  prop.i  5 . 
14) 

2 St  prima  fecurtdp  pqui  fuerit  mul- 
tiplex, atqUe  tertia  quarte , fuerit  au- 
tem c!r  quinta  feciotde  fqui  multi- 
plcx, atque  fexta  qitartf  erit  <jr  com- 
fofita  prima  cum  quinta , /ecundf  <c- 
qui  multiplex , atque  tertia  cum  'fex- 
ta, quartf.  exlib.j.  prop.22.  i 55 

3 Si  pt  prima  fecunde  equi  multiplex, 

atque  tertia  qiiartf , fumantur  asttem 
equi  multiplices  primx  & tertia:  erit 
cr  ex  fquo  Jum^aritw  rtraque  vtri- 
ufque  eque  multiplex , altera  quidem 
fccundf,  altera  autem  quarta,  ex  lih. 
S.prop.iy.  146 

4 Si  prima  ad  fecundam,  candetn  ha- 
buerit rationem , cir  tertia  ad  quar- 
tam .etiam  aqui  multiplices  prime  dr 
tertii,  ad  iqui  multiplices  fecunda 

quarta  iuxta  quanuis  multiplica- 
tionem eandem  habebunt  rationem , p 
prout  haer  ferefpondent  ,itafumpta 
fuerint,  lib.j.  cor.i.prop.iq..  1 jo 
f Si  magnitudo  magnitudinis  fqui 
fuerit  multiplex , atque  ablata  abla- 
ta : etiam  reliqua  reliqua  ita  multi- 
plex erit,  vt  tota  totius,  ex  iib.3  .pro. 

15.  14) 

a si  dttf  magnitudines , duarum  ma- 
gnitudinum pnt  fque  multiplices , dr 
detractfqueJam  fintcarundem  aqui 
multiplices- reiiquf  eifdcmautf- 
qualcs  ftint , aiu  iqui  ipfarum  multi- 
plices, ex  lib.  3 cor.prop.  zz.&cor. 
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1. prop.i  5-  144 

7 *y£f{uales  ad  eandem,  tandem  ha- 
bent rationem : & eadem  ad  f quales. 
lib.3.prop.3. 

S  In  r qualium  magnitudinum , numr ' 
ad  eandem  maiorem  rationem  habet , 
qudm  minor : & eadem  ad  minorem, 
maiorem  rationem  habet,  quam  ad 
maiorem,  lib.  3.  prop.  z.  1 ? i 

9  ad  eandem , eandem  habent 
rationem,  equales  funt  inter  f e : & ad 
quas  eadem,  eandem  habet  rationem  . 
Cf  quoque  funt  inter  fe  f quales . lib.  3. 
prop.q.  133 

10  >yld  eandem  magnitudinem , ratio- 
nem habentium , quf  maiorem  ratio- 
nem habet , illa  maior  cp . ad  quam 
autem  eadem  maiorem  rationem  ha- 
bet, illa  minor  eP.  li b.3.prop.^.  134 

1 1 Qite  eidem  Junt  cfdem  rationes , cr 
inter  Jc  funt  eedem.  lib.  3. prop.  7* 
1)5 

1 2 Si  pnt  magnitudines  quotcmiquc 

proportionales , quemadmodum  fe  ha- 
buerit >na  antecedentium  ad  vnam 
confequentium,  ita  Je  habebimt  omnes 
antecedentes  ad  omnes  cmjequentcs . 
lib.3. prop.i  $.  14) 

1 3 Si  prima  ad  fecundam,  eandem  ha- 
buerit rationem, quam  tertia  ad  quar- 
tam , tertia  verb  ad  quartam , maio- 
rem rationem  habuerit , quam  quinta 
ad  fextam:  prima  quoque  ad Jeiitdam 
maiorem  rationem  habebit,  quJ^fL» 
quinta  ad  jextam.  lib.  3 .prop.6.  134 

14  Si  prima  ad  fecundam  eandem  ha- 
buerit rationem, quam  tertia  ad  qu.tr- 
tam , prima  yerd  quam  tertia  maior 
fuerit : erit  & fecunda  ma:or  qitant, 
quarta.  Q^odp prima,  fuerit eqi talis 
terti  f, erit  t^rfecuda  f qualis  qnartf.p 
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9tre  ntmor » minor  erit,  lib*^ . cor. 
l,prop,i6.  I4<5 

1 5 Taftes  • cum  pariter  multiplicibus 
in  eadem  funt  ratione,fi  prout  fibi  mu- 
tub  rcfpondent : ita  fumantur,  Lb.j. 
prop.ii.  139 

J6  Si  ^uatuor  mafftitudines proportio^ 
nales  fuerint  t ^vicijftm  proportio- 
noles  erunt,  lib.s.prop.iz.  140 

1 7 Si  compoftte  magti  itudines  propor- 
tionales fuerinty  hf  quoque  diuifp  pro- 
portionales erunt.  lib.3.prop.i^.iq,i 

1 8 magnitudines  fmt  propor- 
timalefjje  quoque  conipofita  propor- 
tionales erunt,  lib.i.prop.i^  142 

19  Si  quemadmodum  totum  ad  totum, 
ira  ablutum  fe  habuerit  ad  ablatum 

reliquum  ad  reliquum,vt  totum  ad 
totum  fe  habebit.  U0.3 . prop.  15.  14) 

20  Si  finttres  mapiitudines  ,&"ali£ 
ipfis  iquales  numero , qua  bine  dr  in 
eadem  ratione  fumantur , ex  equo  au- 
temyrima  qudin  tertia  maior  fuerit ; 

. erit  dr  quarta , quam  /exta , maior , 
a^pd  fi prima  tertie  fuerit  f qualis, 
erit  dr  quarta  equalis  fexte : ftn  illa 
minor , hac  quoque  minor  erit , ex  lib. 
3.  prop. 1 9. dr  cor.  I .prop.  1 6. 

21  Si  finftres  magnitudines , df  alie 

• Ipfis  f quales ' numero  quf  bina  & 

eadem  ratione  fumantur,  fueritqi  per- 
turbata earum  proportio , ex  (quo  au- 
tem prima  quhn  tertia  maior  fuerit , 
erit  df  quarta  qua  jexta  maior . qu6d 
. fi  prima  tertie  fuerit  (qualis , erit  dr 
quarta  (qualis  /ext( : fin  illa  minor , 
b(c  quoque  minor  erit  .ex  lib.  3.  prop. 
20.^  cor.i.prop.16. 

22  Si  fint  quotcunqtie  magnitudines, 
dt"  ali(  ipfis  equales  numero , qua  bi- 
na i»  eadem  r*itione  fymantur , dr  ex 
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(qualitate  in  eadem  ratione  erunt. lib, 
3.prop.ig.  14» 

23  Si  fint  tres  magnitudines , aliequc 

ipfis  aquales  numa-o , qua  bine  in  ea- 
dem ratione  fumamur,  fuerit  autem 
perturbata  earum  proportio : ctianu 
ex  aquali tate  in  eadem  ratione  erunt , 
lib.3.prop.20.  151 

24  Si  prima  ad  fecundam,  eandem  ha- 

buerit rationem,  quam  tertia  ad  quar- 
tam , habuerit  autem  dr  quinta  ad  fe- 
cundam eandem  rationeni,quamfexta 
ad^uartam : etiam  compofita  prima 
cum  quinta  ad  fecundam  eandem  ha- 
bebit rationem , quam  tertia  cum  /ex- 
ta ad  quartam . tib.3  .prop.22.  1 5 

25  Si  quatkor  magnitudines  proportio- 

nales fuerint , maxima  dr  minima  re- 
liquis duabus  maiores  erunt.  lib.3.p‘. 
\6.  14^ 

L I B.  VI, 

1 Triangula  drparallebgrama,q)t9-  ■ 

rum  eadem  fuerit  altitudo , ita  fe  ha- 
bent inter  frrfba/es.  lib.^prop.u 
162 

2 Siad-pnum  trianguli  latus  parat-  ' 
leta  du&a  fuerit  retia  quedam  linea  t 

. h(c  proportionaliter  fecabit  ipfius 
trianguli  latera.  Et  fi  triangpli  latera 
proportionaliter fetla  fuerint’,  qua  ad 
fetliones  adiuntla  fuerit  retia  linea  ^ 
crit  ad  reliquum  ipfius  trianguli  latus 
parallela.  Itb.^  prop.  2.  i<5  5 

3 Si  trianguli  angulus  bifariam  fe- 
tlusfit,fecans  autem  angulum  retia 
hneafccuerit&  bafin:  bafisjeimen- 
ta  eandem  habebunt  rationem , quam 
reliqua  ipfius  trianguli  latera . Et  fi 
bafis  fegmoita  eandem  habeant  ratio- 
nem quam  reliqua  ipfius  trianguli  la- 
tera , retia  linea , qu(  d irerticc  ad  fe- 

b dio- 
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Vionm  produrttati  ea  bifariam  fe- 
tat triangtUi  ipfius  angalitin.  lib.4. 
fr»p.3.  167 

4 *y£q$tiangvlorum  triangulornnu 
proportionalia  fmt  latera , que  cir- 
cum aquales  angulos  > & homologa 
. fimt  latera , quf  equalibus  angulis 
fubtenduntur.  lib.q.prof.^.  168 

$ Siduo  triangula  latera  proportio- 
nalia hibeantyjquiangula  cnmt  trid- 
gula,(p-  aquales  habebunt  eos  angu- 
los ifub  quibus  elt  homologa  lateroj 
fubtenduntur.  lib.q..prop.  5 . 1 6 9 

4 Si  duo  triangula  "pnum  angulum  v- 
-mi  angulo  f qualem,  & circum  aquales 
ungulos  latera,  proportionalia  habue- 
rint, aquiangula  er  ut  triangula,equa- 
ic/que  habebunt  angulos  , fub  quibus 
homologa  latera  fubtenduntur . hh.q. 

- frop.6.  I69 

7 Si  duo  triangda  rnum  angulum  v- 
ni  angulo  aqualem , circum  autem  a- 
lios  angulos  latera  proportionalia  ha- 
beant, reliquorum  vir6  fimulvtrun- 
que  aut  minorem  aut  non  minorem  re- 
ao : aquiangula  erunt  triangula , 
{quales  habebunt  eos  angulos,  circum 
quos  proportionalia  funt  latera.  lib.q.. 
frop.i.  \-ji 

'g  Si  in  triangulo  relfangulo , ab  an- 
gulo reBo  in  bafin  perpendicularis 
duBa  fit , qua  ad  perpendicidarrru 
triangulai  tum  toti  triangulo , tum  ip. 
fa inter fefimilia  funt.  lib.q.. prop.g. 

173 

9  .A  data  reBa  linea  imperat dm  par- 
tetft  auferre.  lib.i.pr.2S.  5$ 

10  Datam  reBam  lineam  infeBamfi- 

militer  jecore,  ft  data  altera  reBa  fc- 
Ba  fuerit.  lib.q..  prop.  12.  J 7 5 

1 1 Duabus  datis  rcBis  lineis , tertiam 
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proportionalem  adinuemre . tib  .4.  pr. 
la  174 

12  T ribus  datis  reBis  lineis,  huartam 
proportionalem  adinuemre . lib.4.  pr. 

, I7S 

I j Duabus  datis  reBis  lineis,  mediam 
proportionalem  adinuemre  . Itb.q^  pr. 
10.  174 

14  ty£aualmm,  &>num  uni  equa- 

lem  habentium  angulum  par allclogr i-, 
morum  reciproca  funt  latera,  qug  cir- 
cum {quales  animos : quorum  pa- 

raUelogrammarum  vnum  angidum  u-, 
ni  angulo  equalem  haffcntium  reci- 

‘ proca  funt  latera , qua  circum  {qua- 
les angulos  ,iUa  funt  equalia.  lib.q., 
prop.rq.  177 

1 5 c/£qualium,Qlr  vnum  angiilum  vtii 
f qualem  habentium  triangulorum  re- 

• ciprocafunt  latera  ,qu{  circum  {qua- 

les angulos : &■  quorum  tria/igidorum 
tutum  angulum  tmi  {qualem  haben- 
tium reciproca  funt  later a,qu{  t ircum 
aquales  angulos , illa  funt  aqualia . 
liLq.prop.14..  1J7 

16  St  qu.uuor  reBe  line{  proportiona- 
les fiierint,quod  fub  extremis  compre- 
henditur reBangulum  {quale  eBei, 
quod  jub  Tuedqs  comprehenditur  rew 
8 angulo.  Et  fi  fub  extremis  compre- 
henfum  reBangulum  aquale  fuerit  ei , 
qu^  fub  medtfs  continetur  rcBangu- 

• lo,  illa  quatuor  rcB{  linep  proportio- 
nales erunt.  lib.4.ror.  1 .prop.  1 4. 1 78 

1 7 .•  'Si  tres  reBe  linee  fint  proportiona- 

, les , quod  fub  extremis  comprehendi- 
tur reBangulum  {quale  esi  ei , qu6d  d 
media  deferibitw  quadrato  ‘ & fi  fub 
extremis  comprehenfum  reBangulum 
equale  fit  ei  quod  d media  defcribitur 
quadrato,  illp  tres  feBa  linea  propor- 
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. tumda  erunt,  Uk.  4.  cor.  z.  prop.  1 4. 

179 

1 S ,4  dat*  re£i*  linea  t dato  rsSiltneo 
fnmle  {imliter(f%.pofieim  reStLncmn 
defer  ibere.  lib.^  prop.  16.  180 

Simili*  trtangida  4tue>' fe  funt  in 
duplicAta  Tijthne  Ltienan  homoiogo- 
rnm.  Ub.Ji.prop.1  $.  x 179 

20  Shfulia  polygona  in /imiUaitrt.0t 
. gula  ditudHntur  > 0^  nxmero  *ifuaU.t , 

C?"  homologa  totis.  Et  polygona dn- 
• -flicatAnt  habent  eam  intar  fe  raeio- 
uem  t latus,  homologum  ad  ho- 
mologum latus,  lib.^.prop.  1 7. , 1 8 1 

21  ' iiyn  tidim  re&tlineo  luat  ftmiUa  < 
•- . urtxrfe/Hnt  fimUta.ttb.^car.prop. 

16.^'  ' *V'  lii 

22  si  ifuatuor  refifUnet  proportioua- 
. „ks  fiittiai,  idr  ab  etSireiitlinea fimtlit 

fimiliter^ue  dejeripta  ptoport urnali* 
Ciunt.  Etfid  redis  hnets  finulia  fimi- 
_ lisertjue  defetipta  reSiUnea  proppr- 
. tionaUafuertntt  ipfy  etiam,  tedn  liat  e 
proport.  onales  er(mt . l ^4  prop  a 8 . 
ISJ-vn-  i.  V.  ■<  • : i 

Z3  t^^tfuiangulaparalUlogtfwma-m- 
,Ur  fe  rutionem  habent  etm  i.ifuAex 
lateribus  componitur . Itb.i^  prop.  if  l 
- »76 

24  I»  omni  paraUclogramntOi  tfu  /:  cir- 
ca diametrum  Juut  pttralielogrMama, 
&■  toti  e>"  inter  fe  Juist  fimilia . lia.  4. 
prop.19.  '•*  ■ ■>'<»•  »85 

2 5 Dito  redilineo /#«//?>  Clr  alteri  da- 
to f quale  idem  codlituereJlib.j^prup. 

21.  187 

26  Si  * paralUlogrammo  parallelo- 
grammuM  ablatum,  fit  dr  finiilf  toti 
frftulitcr^  po/iium  communem  ci  eo 
habens  angutu,hoc  anum  eandem  ci 
toto  diametrh  confijlit.  IJ^r.  1 9. 1 8 ) 

.V.i 


IS. 

27  O.rmtmn.  paraUdogranimoruin  fe* 
' eundum  eandem  redautlinentnnpplh. 

catorum  d^fteientumque  figuris  peu, 
raiielogrammts  rrnililntr fimiliterque 
pafitisti,  quod<d  dimidtn  de  'ctrhitur  , 
i.  mixuttumidcjhjqupd  q^d  dimidianu 
Oppii  cacur  paraUtlbgranmum , (imi- 
-I  le  extfientdefedui.ex  UbA^prop.i^ 
.19?  •?. 

28  ,4d  dJt-vhf  imUint  rcdim^  dato 
..  reddMto^trjwtle.  paraUclogratmmon 

n/ipiiaare.defieins!\figur*.^pjtralU((u- 
granvnaySifKpSatdis  fit  alteri  redili- 
neo  dato  . O oortetansemfiotum  redi- 
7 iinettnrtpdyqndle  aopitcondiim  eil , 
otoMaiuseUfeOorifMnfjd^nntdtamap- 
r plieatune^ihTirnfiesfsittthfiedua^ 

eiHs  tpiod  d dinfidiasdcfcribitur  ,dr 
einscnifimiledeeffe  debetiltb.^prop. 
24.  I9i 

29  uid ditam  rtdam  lineantydato  ne- 
ddineo  i^uale  paralieiogrammuvij 

lyjipplicare  t excedens  figura  poraltelo- 
I gramina  tqHx/imdfs  fit  parallelogfii- 
- mQolt(xi(Leo\lih.^.prop.2j^  19; 
fo  f Vropofieant,  redapt  tineam  termi- 
natxnii.ixetrema  nc  medU  ratione  fe- 
\.cari\libai..!n‘op.x$.  195 

? I /»  rcdaugiiln't\tri*ngulit  > fi^ra 
quinis  d angulum  fub* 

• Jxndente  defiripta  aqualis  eflfigfiris  f 
quf.priorj.  lUt  fimUesf&.fimiliter  po- 
. fit'  d lattfihus  re&um  angulum  cauti- 

. nentibus defcrtlftmHr,kb,s.propAS. 
.22$ 

J2  St  duo  triangula  < que  dito  bHrr.ta 
duobus  lateribus  proporttomiiu  ha- 
beant, fecundum  ■p/ium  angylumcom- 
pofita  {.ierint  f ita  r>t  homohgu  jorum 
. Utera  jint  etiam  paj.dklu , iistn  reli- 
qua illorum  trunguioriitn  lsteroan 
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rectam  tineam  collocata  reperientur, 
lib.c^prop.7.  ijQ 

$3  In  f qualibus  circulis  anguli  easu- 
dem  habent  rationem  cum  ipfis  peri- 
. pheriisinquibusinfiiluntffiueadcZ- 
tratfiueadperipherias  conftituii  illis 
infiflant  perip^ifs . Infuper  'peth  dr 
/ectores  t quippe  qui  ad  centra  conft- 
fiunt,  lib.  I,  21 5 

L i B.  VII. 

X Duobus  numeris  mpqualibus  pro- 
, pofitist  fi  detrahatur  femper  mit\pr  de 
maioret  alterna  quadam,  detractione  « 
neque  reliquus  unquam  metiatur  prf- 
cedentem  quoad  a/funipta  fit  unitas : 
^qui  principio  propofiii  Junt  numcriy 
primi  inter  fe  erunt,  lib.i.prop.i.34.0 
Z Duobus  numeris  datis  non  primis 
inter fct  maximam  eorum  communem 
menfuram  reperire.  lib.i.prop.z.  541 
-3  Tribus  numeris  datis  non  primis 
■ inter  /e,  maximam  eorum  communem 
menfuram  reperire.  lib.S. pro.  3.  343 
4 Omois  numerus  cuiujque  numeri  > 
minor  maioris  aut  pars  eft  y aut  par- 
tes.lib.3.def.i.&  3.  108 

■5  Si  numerus  numeri  pars  fuerit  y &• 
alter  alterius  eadem  pars  t & fimul 
uterque  utriujque  fimul  eadem  pars 
erityquf  unus  eti  unius, ex  lib.  3 .prop. 
15-  " 14? 

d Si  numerus  fit  numeri  partes , O" 
alter  alterius  epdem  partes , dr  fimul 
. uterque  utriujque  fimul  efdem  partes 
erunt,  qua  funt  unus  unius . exiib.3. 
prop.j^.  143 

7 numerus  numeri  eadem  fit  pars 
que  detractus  detracti, & reliquus  re- 
liqui eadem  pars  erit  qua  totus  eii  to- 
tius. ex  lib. 3.prop.i$.  143 

‘8  St  numerus  numen  etdem  fiut par- 
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tes  quf  detractus  detracti,  it  reliquum 
reliqui  etdem  partes  erunt , qua  Junt 
totus  Mius.  ex  lib.3.  prop.  15.  143 

9  Si  numerus  numeri  pars  fit,  Ut  al- 
ter alterius  eadem  pars  & uteiffim 
qua  pars  eH  uel  partes  primus  tertiji 
eade  pars  erit  >f/  efdcm  partes  dr  fe- 
cundus quarti,  lib.  3. prop.  10.  138 

10  Si  numerus  moneri  partes  fint , dr 
alter  alterius  cedem  partes,  etiam  vi- 
ciffim  que  fioit, partes  aut  pars  primus 
tertif , cfdem  partes  erunt  vel  parrdt 
fecundus  quarti,  ex  lib.  3.prop.i^ 
140 

II  ‘ Si  quemadmodum  f e habet  totus  ad 
totum,  ita  detractus  ad  detractum, df 
reliquus  ad  reliquum  ita  fe  habebit  vt 
totus  ad  totum,  ex  lib.  3 .prop.  15.143 

12  Si  fint  quotcunque  numeri  propor- 

tionales , quemadmodum  fe  habet  v- 
nus  antecedentium  ad  vnum  fcquen- 
tium  ,ita  fe  habebunt  omnes  antece- 
dentes ad  omnes  confequentes . ex  lib. 
3.prop.iy  143 

13  Si  quatuor  numeri  fint  proportio- 

nales, df  vtciffim  proportionales  ernt. 
exlib.3.prop.  12.  14O 

14  Si  fint  quotcunque  numeri  dfalif 

illis  equales  multitudine , qut  bini fu- 
mantur dr  in  eadem  ratione:  etiam  ex 
{qualitate  in  eadem  ratione  erunt . ex 
l1L3.prop.17.  ' 146 

1 5 Si  vnitas  numerum  quempiam  me- 

fiatur,  alter  vero  numerus  alium  que- 
iam  numerum  aqui  metiatur , dr  vi- 
cifjim  vnitas  tertium  numerum  {qui 
metietur  atque  fecundus  / na  tum . ex 
lib.  3. prop.  10.  138 

16  Si  duo  numeri  mutui  fef e multipli- 
cantes faciant  aliquos,  qui  ex  illis  ge- 

; niti  fuerint  inter  fe  (qudlcs  cmnt. 

dfitx 


PR  O P O S I 

lib.%^Br.prop.y.  548 

17  itHmerus  duos  numeros  multipli- 
cans faciat  aliquos , qui  ex  illis  pro- 
creati erunt  eandem  ratione  habebunt 
quam  multiplicati.  lib.S.prop.y.  J47 
iS  Si  duo  numeri  numerum  quempiam 
mtdtiplicatues  faciant  aliquos,  geniti 
ex  illis  eandem  habebunt  rationenij , 
quam  qui  illum  multiplicarunt,  lib.%. 
prop.7.  J47 

19  Si  quatuor  numeri  fint  proportio- 
nales , qui  et  primo  & quarto  fit , f- 
. qiuilts  erit  ei  qui  ex  fecundo  & tertio' 
kr  fi  qui  ex  primo  ^ quarto  fitm- 
merus,equalis  fitei  qut  ex  fecundo  & 
tertio,  ilii  quatuor  numeri  proportio- 
nales erunt,  lib.%. prop. g . 748 

ao  Si  tres  numeri fint  proporrionales , 
qui  ab  extremis  continetur , eqitalis 
ejl  ei  qui  d medio  efiicitur.  £t  fi  qui  ab 
extremis  continetur, equulis  fit  ei  qui 
« medio  defer 'ibitur , illi  tres  numeri 
proportionales  erunt,  lib.  g.prop.g. 
349 

21  Minimi  numeri  omnium  qui  eadem 
cum  eis  rationem  habent , equaliter- 
metiimtur  numeros  eandem  rationem 
habentes , maior  quidem  nudor e»L> , 
minor  verb  minorem . lib.  8.  prop.  S- 

346 

22  Si  tres  fint  numeri  ep-alif  multitu- 
dine illis  aquales  i qui  bini  fumantur 

in  eadem  ratione , fit  autem  per- 
turbata eorum  proportio , etiam  ex  a- 
qualitate  in  eadem  ratione  erunt . ex 
lib.j.prop.zo.  151 

23  Trimi  inter  fe  numeri  minimi funt 

omnium  eandem  cum  eis  ratione  iLa 
habentium,  lib.8.  prop.6.  346 

24  Minimi  numeri  omniu  eandem  cum 
eis  rationem  habentium , primi  funt 
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inter  fe.  lib.  8.  prop.  6.  J46 

25  Si  duo  numeri  fint  primi  inter  !e , 
qui altCA.itruni  illorum  metiturnume- 
rus,  is  ad  reliquum  primus  erit. lib.  8. 
prop.s.  345 

2(S  Si  duo  numeri  ad  quempiam  mtme- 
rum  primi  fint , ad  eundem  primus 
is  quoque  futurus  efl,  qui  ab  illis  pro- 
duBus  fuerit,  lib.i.prop.  13.  352 

27  Si  duo  numeri  primi  fint  inter  fe  , 
qui  ab  mo  eoru  gignitur  ad  reliquum^ 
primus  erit.  lib.  %.cor.prop.ij.  352 

28  Si  duo  numeri  ad  duos  numeros 

ambo  ad  vtrumque,  primi  fint,  cJr  qui 
ex  eis  gignentur,  primi  inter  fe  erunt . 
lib.8.  prop.ij.  352 

29  S i duo  numeri  primi  fint  inter fe,&- 

multiplicas  vterque  feipfum  procreet- 
aliquem , qui  ex  tfs  prssdufii  fuerint , 
primi  inter  fe  erutu . Quod  fi  numeri 
initio  propofiti  multiplicantes  eos  qui 
produBi  junt , effecerint  aliquos , hi 
quoque  inter  fe  primi  erunt , efr  circa 
extremos  idem  hoc  femper  eueniet, 
Itb.  8. prop.ij.  353 

30  Si  duo  numeri  primi  fint  inter  fc , 
etiam  fimul  'pterque  ad  ytrunque  il- 
Ifrum  primus  erit.Et  fi  fimul  yterque 
ad  ynum  aliquem  eorum  primus  fit, 
etiam  qui  initio  pofiti  funt  numeri , 
primi  inter  fe  erunt.  lib.8.prop.^.i4i 

31  Omnis  primus  numerus  ad  omnem 

numerum  quem  nonmctkur , primus 
eB.  lib.% . prop. 4.  3 44 

32  Si  duo  numeri  fefe  mutui  multipli- 
cantes faciant  aliquem , hunc  autem 
ab  illis  produBum  metiatur  prmus 
quidam  numerus  , is  alterum  etia'tlj 
metitur  eorum  qui  initio  pofiti  erant . 

lib.8.prop.i2.  351 

33  Omnem  compofitum  nutnerum  li- 

quit 
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tp.is  prinus  ntetitur.  tib,  i.prop.^ 
344 

J4  Orrnis  numerus  aut  prif,.  us  efi,  aut 
eum  alfcfuis  primus  metitur.lib.t.tvr. 
l.pfop.^^  ' .345 

5  5 Nf eris  detis  tjuotcurujve,  reperU 
re  tninivifisVturriun:  qui  eandem  ciftn 
illis  rationem  habeant. lib. 9. prop. 16. 

3  54  • ‘ 

36  Djfcbns  irumcris  datis  ,rcperire^ 

• quem  illi  n hir  um  metiantur  inrlhc- 

ruTt  .Uv.i.fy.lj.  355 

37  'Si duo nnmtri numerum epicrhpia^ 
metiantur , & minimus  quem  ilii  me- 
tiuntur eundem  mittetur . lib.9,  prop. 

18.  ^ 356 

3 8 Tribus  nimerisVatis,  reperire  quf 
'mimvium  numerum  Illi  metiantur. 
Ifb.S.prap.i^.  357 

39  Si  numerus  quifpiam  numrrum  ».  e- 

tiatmr , menjus  partem  habebit  metic- 
Ti  cognominem.  cor.  1.  prop.  22. 

359 

40  Si  numerus  partem  habuerit  quam- 
j libet,  illum  nietiettir  numerus  parti 

cognomims.lib.  8 .cor.  ^.pVop.z  2. 3 60 

41  Numerum  reperire  , qui  lunimus 

ciim  fit , datas  habeat  partes,  lib.  8. 
Vrop.22.  - 358 

LIB.  VIM.. 

1 si  fint  qtroccunque  nOmtri  dkin- 
ceps  proportion.tlcs , quonm  extretni 

■ fir.c  inter  Je  fbimi , n. inirri  Junt  cm- 
muni  eandem  tutu  eis  rationem  ha- 
bentium. lib.9  prif.  23.  360 

2 Numeros  reperire  ii:inceps propor- 
tionales mimif.os,  qncttunqi'c  luficrit 
qittjpiam  in  dau  ratione,  lib.  S:prcp. 

24*  i 60 

3 ii  fint  qiiotcunqiiewmeri  deincvps 
proportionales  mimmi  habitiuin  edit- 
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dem  cum  eis  rathnem,  illorum  ertre» 
mi  junt  inter fe  primi,  lib.  l.prepr.  2jt 
361 

4 I{atienibus  datis  quotcunque  inmi- 

nimis  numeris  reperire  numeros  dein- 
ceps miuifkos  in  datis  rationibus,  tih 
t. prop.  26.  362 

5 Vlaiti  ntmeri  rationem  inter  fe  ha- 

bent ex  lateribus  compofitatn . lib.9. 
prop.u.  3157 

6 St  fint  queftibet  numeri  deinceps 

proportionales  ,primin  autem  /erkn-^ 
dum  non  metiatur , neque  alius  qitif- 
quam  vUuni  metietur.  lib.S.cor.  prop. 
27-  ' * • . 364 

7 Si  fint  quorcHuque  nu » fOri  demcOps 

proportionales , primus  autem  extre- 
mum  metiatur, is  etiatk fecundum  me- 
tietur. hb.9.  prOp. 27.  <63 

8 Si  inter  duos  numeros  medii  conti- 
nua propmtione  incidant  uun/.ri.quot 
intereas  medij  continua  proportione 

' m idunt  numeri,  tot  ^ inter  alios  ea- 
dem cum  illis  habentes  rationem  me- 
dij  continua  proportione  incident,  hb, 
i.prop.2g.  365 

9 Si  duo  numeri  fint  inter  feprimifO" 

inter  eos  medii  continua  proportione 
httidaiu  numeri , quot  inter  illos  mc- 
dq  continua  proportione  iiu  idiint  nu- 
meri, totidem  ^ mter  vtrunque  to- 
rum ac  -nnitatem  deinceps  medq  con- 
tinua proportione  incident. lib.  8 .pvp. 
29.  366 

10  Si  inter  duos  numeros  ‘nnit.it cm 

continue  proportionales  incidatit  nu- 
meri , quot  inter  ytrunquetpfoYUM  &• 
wiitAtem  deinceps  medtj  coiithiu>r^ 
proportione  incidunt  tiu  m eri , totidem 
• cif  inter  iHos  medif  continua  fropor- 
tione htcident.hbit.prop.io.  -366 

llDuo- 
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Duorum  tjuadratorum  numerorum 
irnus  medius  proportionalis  efl  nume- 
rus : cSr  quadratus  ad  quadratum  dtt- 
plicatam  Italtet  Later  it  ad  latus  ratio- 
nem. UI/.&.  proo.if.  368 

IZ  Duorum  cuborum  numerorum  duo 
medq  proportionales  funt  numeri : ejr 
cubus  ad  cubum  triplicatam  habet  la- 
teris ad  latus  rationem.lib.S.prop.3  z. 
368 

13  Si  fint  quot  libet  numeri  deinceps 
proportionales , & multiplicans  quif- 

4 que Jeipfum  faciat  ctliquosj  qui  ab  illis 
produQi  fuerint  proportionales  erunt: 
C"  fi  numeri  primum  pofiti  > ex  fuo  in 
procreatos  duUu  faciant  aliquos-,  ipfi 
quoque  proportionales  er  ut.  lib.8.cor. 
prop.22.  369 

14  St  quadratus  numerus  quadratum 
numerum  metiatur  , & latus  -unius 
metietur  .latus  alterius.  Et  fi  ytuus 
quadrati,  latus  metiatur  latus  alte- 
rius, & quadratus  quadratum  metie- 
tur. lib.8.prop.3$. 

15  Si  cubus  numerus  cubum  numerum 
metiatur , & latus  -unius  metietur  al- 
terius latus . Et  fi  latus  imius  cubila- 

..tus  alterius  metiatur,  tum  cubus  cu- 
bum metietur,  lib.8.  prop.,3^,  J72 

16  Si  quadratus  numerus  quadratum 

numerum  non  metiatur , neque  latus 
ynius  metietur  alterius  latus.  Et  fi  la- 
tus vnius  quadr  ui  non  metiatur  latus 
alterius,  neque  quadratus  quadratum 
metietur.  Isb.S.prop.  3^,.  37^ 

17  Si  cubus  numerus  cubum  numerum 
non  metiatur , neque  latus  vnius  latus 
alterius  metietur . Et  fi  latus  cubi  ali- 
cuius latus  alterius  non  metiatur,  ne- 
que cubus  cubum  metietur . lib.8.  pr. 

372 


ITFONES. 

. 1 s Duorum  fimilium  planorum  nume- 
rorum vnus  medius  proportionalis  e fi. 
nuMerus:  cr  planus  ad  planum  dupli- 
catam habet  lateris  homologi  ad  latus 
homologum  rationem . lib.8.  prop.3  3, 

370  r 

19  Inter  duos  fimiles  numeros folidos  t 
duo  medtf  proportionales  incidunt  nu- 
meri , & folidus  ad  fimilem  /olidum 
triplicatam  rationem  habet  lateris 
homologi  ad  latus  homologum,  lib.  S. 

prop.34-  . 171 

20  Si  inter  duos  numeros  vnus  medius 
proportionalis  incidat  numerus , fimi- 
les  plani  erunt  illi  numeri.  lib.S.prop. 

33-  370 

21  Si  inter  duos  numeros  duo  medif 
proportionales  incidant  numeri , fimi- 
lesfolidi  funt  illi  nunferi.  lib.8.  prop. 

34-  371 
ZZ  si  tres  numeri  deinceps  fint  pro- 
portionales, primus  autem  fit  quadra- 
tus , tertius  quadratus  erit . Ubr  8. 

Cor.prop.z6.  374 

23  Si  quatuor  numeri  deinceps  fint 
proportionales , primus  autem  fit  cu- 
bus , iir  quartus  cubus  erit.  lib.$.  cor. 

. prop.zS,  374 

24  Si  duo  ntifHeri  r^at^onem  habeant  in- 

ter Je  quam  quadratus  numerus  fd 
quadratum  numerum , primus  autem 
fit  quadratus , & fecundus  quadratus 
ertt.lib.8.prop.zj.  375 

25  Si  numeri  duo  rationem  inter  fe  ba- 
btanf  quam  cubus  numerus  ad  cubum 
numerum,  primus  autem  cubus  fit, 
jecundus  cubus  erit.  lib.  8,  prop.  zj. 
375 

26  Similes  plani-tiimeri  rationem  in- 
ter je  habent , quam  quadratus  nu- 
merus ad  quadratum  numeium.lib.8. 

prop. 
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frop.37.  ^ 37$ 

Z7  Similes  /olidi  numeri  rationem  ha- 
bent inter  /e,  qdam  cubus  mmerus  ad 
cubum  numerum,  lib.%.  prop.37.  373 
L I B.  IX. 

1 si  duo  fimilcs  plani  numeri  mutui 

feje  multiplicantes  quendam  procre- 
ent , produdus  quadratus  erif . lib.  8. 
prop.39.  376 

2 Si  duo  numeri  mutuo  fefe  multipfi- 

cafites  quadratum  faciant  t illi  fimiles 
funt plani,  lib. g .prop. 38.  376 

3 Si  cubus  numerus  Jeipfum  multipli- 

cans procreetaliquem  rprodudus  cu- 
bus erit.  hb.%.prop.3p.  377 

4 Si  cubus  numerus  cubum  numerum 
multiplicans  quendam  procreet , pro- 
creatus cubus  erit.  lib.9.prop.3tf.377 

5 Si  cubus  numerus  numerum  quen- 
dam multiplicans  cubum.procrcet,  & 
multiplicatus  cubus  erit . lib.i.prop. 

39-  , S77 

C Si  numerus  feipfum  multiplicans 
cubum  procreet,&  ipfe  cubus  erit.lib. 
Z.prop.39.  377 

7 St  compofitus  numerus  quendam^ 
numerum  multiplicas  quempiam pi  0- 
creet,  produdus  /olidus  erit,  ex  lib.S. 
def.  9.  & cor.  i.propj^ 
f Si  ab  vnitate  quotlibet  numeri  de- 
inceps proportionales  fint , tertius  ab 
■unitate  quadratus  efi,  & unum  inter- 
mittentes omnes : quarius  autem  cu- 
bus , & duobus  intemiijjis  omnes : je- 
ptimus  vero  cubus  fimul  & quadra- 
tus, & quinque  intcrmif/is  omnes.  Itb. 
%,prop.qo,  378 

p Si  ab  vnitate  fint  quotemque  nu- 
meri deinceps  proportionales , fit  au- 
tem quadratus  is  qui  vnitatem  /equi- 
tur i <&■ jrcligui  omnes  quadrati  erunt . 
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Qu6d  fiqut  Tmitatem  fcquitur  eubu^ 
fiitcr  reliqui  omnes  cubi  erunt,  lib, 
8.prop.^l.  ' 379 

IO  Si  ab  vnitate  numeri  quotcunque 
proportionales  fint, non  fit  autem  qua- 
dratus is  qui  vnitatem  /equitur, neque- 
alius  vllus  quadratus  erit , demptis 
tertio  ab  vnitate  ac  omnibus  vuum 
intermittentibus.  Quod  fi  qui  vnita- 
tem /equitur  cubus  non  fit,neque  alius 
vllus  cubus  erit  demptis  quarto  ab  v- 
nitate  ac  omnibus  duos  intermittenti- 
bus. lib,8.prop.q,2.  3 89 

I I S/  ab  vnitate  numeri  quotlibet  de- 

inceps proportionales  fint  , minor  ma- 
iorem metitur  per  quempiam  eorum 
qui  in  proportionalibus  /unt  numeris . 
Lb.8.prop.q.3,  381 

12  Si  ab  vnitate  quotlibet  numeri  fint 
proportionales,  quot  prim  orum  nume- 
rorum vltimum  metiuntur,  totidem 
Cr  eum  qui  vnitati  proximus  e/i , me- 

' tientur.  lib.  8 . prop.q.3 . 3 8 1 

13  Si  ab  vnitate  fint  quotcunque  nu- 

meri deirxeps  proportionales , primus 
autem  fit  qui  vnitatem  /equitur , ma- 
ximum nullus  alius  metietur , tfS  ex- 
ceptis qui  in  proportionalibus  /unt  nu- 
meris. lib.8.  prop.  44.  382 

14  Si  minimum  numerum  primi  ali- 

• quot  numeri  metiantur , nullus  altus 

numerus  primus  illum  mctietur,qs  ex- 
ceptis qui  primo  metiuntur . lih.t.  pr. 

20.  557 

15  Si  tres  numeri  deinceps  proportio- 
nales fint  minimi  eandem  cum  ipfit 
habentium  rationem,  duo  quilibet  co- 
po/iti  ad  tertium  prim  iruut.lib.8.pr. 

45-  V85 

I5  Si  duo  numeri  fint  inter /e  primi,  nd 
Je  habebit  quemadmodum  primus  ad 

/ccitn- 
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feetmiunt , ita  fecundus  ad  quempiam 
alium.  lib.S.pr.  IO.  J49 

17  Si  fint  quotlihet  mmai  deinceps 
proportionales , quorum  extremi  fint 
inter  fe prhni,non  erit  quemadmodum 
primus  ad  fecundum , ita  vltimus  ad 
quempiam  alium.  lib.S.prop.io.  J4P' 

1 g Duobus  numeris  datis , confiderare 

po0tne  tertius  illis  inucniri  proportio^ 
nalis.  lib.i.  prop.  1 1 . 350“ 

19  7 'ribus  numeris  datis  > confiderare 

po0tnc  quartus  illis  reperiri  propor- 
tionalis.lib.i.prop.ii.  550 

20  'Primi  numeri  plurcs  funt  quacun- 

que propofita  multitudine  primorum 
numerorum,  lib.  8 .prop.  21.  358 

21  Si  pares  numeri  quotlibet  compofi- 

ti fint,  totus  eji par . lib.  i.fcb.  prop. 
4d.  3S^ 

2 2 Si  impares  numeri  quotlibet  cam- 

po fit  i fint  ,fit  autem  par  illorum  mul- 
titudo, totus  par  erit.  lib.S.  fch.  prop. 
46.  38« 

2 3 Si  impares  numeri  quotcunq;com- 
pofiei  fint , fit  autem  mpar  iflorunij 
multitudo , O"  totus  impar  erit.  lib.S, 
fch. prop. /^6.  386 

24  Si  de  pari  numero  par  detra&us 

fit,  & reliquus  par  erit,  lib  .8.  fch.pr. 
46.  i 86 

25  Side  pari  numero  impar  detraSus 

fit,  reliquus  impar  erit . lib.  8.  fch. 
prop. 46.  386 

26  Si  de  impari  numero  impar  detr.r- 

(ius  fit,&  reliquus  par  erit.  lib.S.fch'. 
pr.t^6.  386 

27  Si  ab  impari  numero  par  ablatus 

fit,  reliquus  impar  erit . lib.S.fch.  pr. 

4.6.  386 

2 8 Si  impar  numerus  parem  multipli* 
cails  procreet  quempiam,  procreatus 


par  erit,  lib.8.  fch.  prop.4.6.  3 36  • 

29'  Si  impar  numerus  imparem  n:me- 
ru  mtiltiplicans  quenda  procreet,  proc 
creatus  Impar  erit . l.8.fc.  pr.qS.  3 8<i 
3 O Si  impar  numerus  parem  nurnenn* 
metiatur,  dr  illius  dimidium  metietur, 
ex  lib.S.  def.  9. &feb.  prop.^6. 186 
31  Si  impar  numeri' s ad  nimcnm.j'' 
quempiam  prim'^s  fit,(drad  illius  du- 
plum primus  erit. lib.S. prop. iq.. 

3  2 Numerorum , qui  d binario  dupli 
funt , vnufquifqus  pariter  p.ir  efl  tan- 
tum. lib.  8 . prop.q.6.  385 

33  Si  numerus  dimidium  imp,vre  ha- 
beat , pariter  impar  efl  tantum.  lib.S, 
prop.r^6.  385 

3 4 Si  par  numerus  nec  fit  duplus  d bi- 
nario , ticc  dimidium  impare  habeat , 
pariter  par  efl , pariter  impar . lib. 

S.prop.q.6.  385  . 

35  Si  fint  quotlibet  numeri  deinceps 
proportionales,  detrahantur  autem  de 
fecundo  dr  rlthno  aquales  ipfj  primo, 
erit  quemadmodum  fecundi  exceflus 
ad  prinum, ita  vltimi  exceffits  aUom-  . 
nes  qui  viti  muni  antecedunt.  lib.S.pr. 

47-  386 

36  Si  ab  vilitate  numeri  quotlibet  de- 

inceps expofiti  fint  in  dupla  propor- 
tione quoad  totus  compofitus  primus 
faHus  fit,ifqi  totus  in  vltimum  multi- 
plicatus quempiam  procreet,  procrea- 
tus perfeChiS  erit.  lib.  S.  Pr.48.  387 

LIB.  X. 

£ Duabus  nia^tudinibus  rnfquali- 
, bus  propofitis , fi  de  maiore  detraha- 
tur plus  dimidio , & rurfus  de  refiduo 
iterum  detrahatur  plus  dimidio, Idqite 
femperfiat : relinquetur  qiiedamma- 

fnitudo  minor  altera  minore  ex  dua- 
lis propofitis.  hb.  2.  prop.zy.  1 o j 

<•  2 Dua- 
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2 Duabus  taagnitudinibus  propofitis 
infqwdibusjfi  detrahatur  fempcr  mi~ 
nor  de  maiore,  alterna  quadam  detra- 
dione,  neque  rtfiduum  vnquam  me- 
tiatur id  quod  ante  fe  metiebatur , in- 
eommenfurabdes  Junt  ill*  magmtudi- 
nes.lib.g.prop.6..  399 

I Duabus  magnitudinibus  commen- 
furabilibus  datis , maximam  ipfarum 
Communem  menfuram  repernre.  lib.g. 
frop.y.  400 

4.  Tribus  magnitudinibus  commenju- 
rabilibus  datis , maximam  ip/arunu 
communem  mensuram  rcperirc.  lib.  9.. 
prop.j.  400 

5 Commenfurabiles  magnitudines  in- 
ter/e  proportionem  eam  habent,quam 
habet  numerus  ad  numerum,  lib.  9.. 
cor.i.prop.%..  40j 

<S,  Si  dux  magnitudines  proportionem 
eam  habeant  tnter  /e , quam  numerus 
ad  numerum , eommenfurabiles  funt 
illf  magnitudines,  lib.9.  eor.i. prop. 

8..  " 403 

2’  Incommenfurabiles  magnitudines 
inter  fe  proportionem  non  habent,  qua 
npmcTHs  ad  numerum . lib.  9.  cor.  i.. 
prop. i.  403 

8'  Si  duf  magnitudines  inter  fe  pro- 
portionem  non  habeat,  quam  numerus 
ad  numerum , incommenfurabiles  illa 
funt  magnitudines  .lib.9.  cor.i.prop., 

8..  * 403 

9  Quadrata  ,qux  deferibuntur  d re- 
dis Uncis  longitudine  commenfurab:- 
tibus^huer,  fe  proportionem  habent, 
quam  numerus  quadratus  ad.  aliunL» 
numerum  quadratum ..  Et  quadrata 
habentia  proportionem  inter  /e , quam 
qpadratus  numerus.ad  numerum  qua- 
dratum, habent  quoque  latera  longi - 
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tudine  commcnfurahilia . Quadrata^ 
vero  quf  deferibuntur  d lineis  longi- 
tudine incomntenfurabihbus , propor-. 
tionem  non  habent  inter  fc,  quam  qua- 
dratus numerus  ad  numerum  alium 
quadratum . Et  quadrata  non  baben, 
tia  proportionem  inter  fe , quam  nu- 
merus quadratus  ad  numerum  qua- 
dratum, neque  latera  habebunt  longi- 
tudine commen/urabilia  ^ lib.9. 

8.  401 

10  Si  quatuor  magnitudines  fuerint 
proportionales,  prima  vero  fecunde 
fient  commenfurabilis,  tertia  quoque 
quarff  commenjurabilis  erit . quod  fi 
prima  fecundx  fuerit  incommenfura- 
bilis,tcrtia  quoque  quartf  incommen- 
furabilis  erit.  lib.  9.  cor.  3. prop.  8. 
404 

I I Tropofitx  linex  redx  Hjitionali  re- 

perire  duas  lineas  redas  incommen- 
furabiles , hanc  quidem  longitudinem 
tantum , illam  verh  non  longitudine 
tantum  , fed  etiam  potentia  incom- 
menjurabilem.  lib.  9.  prop.  9.  404 . 

12  Maffutudines  quf  eidem  magnitu- 
dini Junt  commenjurabiles , inter  fem 
quoque  funt  commenfurabiles  .lib.  3. 
cor.pr.17.  147- 

Si  ex  duabus  magnitudinibus  hec 
quidem  commenfurabilis  fit  tertie, 
magnitudini , illa  vero  eiderfi  incom- 
menfurabdis,  incommenfurabiles  erit 
illx  dup  magnitudines.  lib.9.((ur,prop. 
12..  413 

14  Si  duarum  magnitudinum  commen- 
furabili.im  altera  fucrit.incommenfu- 
rabilisjnagnitudini  alteri  cuipia  ter- 
tix  , reliqua  quoque  magnitudo  eidem 
teri  i:  inconmeujurabdit  erit  ..hb,  9. 
eor.prop.i;:..  413, 

1 5 Si 
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15'  Si  quatHor  re5f  proportionales 
fkerint , pojjie  autem primaplufqu^m 
fecundi  tanto  quantum  ejt  quadra^ 
tum  linee  pbitornmenfurabiiis  longi-> 
tudmeitertii  quoque  poterit  plufqttam 
quarti  tanto  quantum  efl  quadratum 
linef  (ibi  commtmjurabilis  longitudi- 
ne . i^uod  fi  prima  pofiit  plufqudm  fe- 
cunda quadrato  linea  fibi  longitudine 
inconnnenfurabilis : tertia  quoque  po- 
terit plufqudm  quarta  quadrato  linee 
fibi  incommenjurabihs  longitudine, 
ex  lib.g.prop.  10.  405 

16  Si  duf  magnitudines  commenfura- 

biles  componantur  , tota  magnitudo 
compofita  fingulis  partibus  commen- 
J urabilis  erit.  Quddfitota  magnitudo 
compofita  alterutri  parti  commenfu- 
rabilis  fuerit , ilU  due  quoque  partes 
commen/urabiles  erunt . Lio.g.cer.i, 
prop.io.  406 

17  Si  dux  magnitudines  incommcuju- 
rabiles  componantur , ipfa  quoque  to- 
ta magnitudo  fingulis  partibus  com- 
ponentibus incommenfurabilis  erit, 
ilupd  fi  tota  alteri  parti  incommenfu- 
rabihs  fuerit  * illx  quoque  primf  ma- 
gnitudines inter  fe  incommcnfurabiles 
erunt,  lib.  9.  cor.  z.prop,  t o.  407 

1 8 Si  fuerint  dup  reUe  Unep  in  f quales» 
Cr  quaitx  parti  quadrati  quod  deferi- 
biturd  minore»  equale  parallelogram- 
mum  applicetur  fecundum  maiorem » 
ex  qua  maiore  tantum  excurrat  extra 
latus  paraUclogrammi » quantum  eft 
alterum  latus  ipfius  paraltslogram- 
mi:  fi  prxterea  parailelogrammum 
fui  applicatione  diuidat  lineam  iBam 
in  partes  inter  fs  commen/urabiles  Io- 
gitudine ; illa  maior  linea  tanto  plus 
potefl  qud.n  minor » quantum  efl  qua- 


xix 

dratum  litte f fibi  comenfurabilis  lon- 
gitudine.Qu6d  fi  maior  plus  pofiit  qua 
minor,  tanto  quantum  efl  quadratum 
lincf  fibi  cemmenfurabilis  longitudi- 
ne, c^prpterea  quarte  parti  quadrati 
linex  minoris  equale  parailelogram- 
mum applicetur  fecundum  maiorem , 
ex  qua  maiore  tantu  m excurrat  extra 
latus  parallelogram  mi » quantum  efl 
. alterum  Utus  ipfius  parallelogram- 
mi:parallelogram*num  fui  applicatio-  - 
ne  diuidit  maiorem  in  partes  inter  fe 
longitudine  commen/urabiles . lib.g. 
prop.io  405 

19  Si  fuerint  dux  reSx  inequales» 

quartpante  parti  quadrati  linex  mu- 
noris  equale  parailelogrammum  fe- 
cundum Imcam  maiorem  applicetur»  . 
ex  qua  linea  tantum  excurrat  extra 
latus  paraUclogrammi » quantum  efl 
alterum  latus  eiufdem  parallelogram- 
mi:  fi  parailelogrammum  prxtereau 
fui  apricatione  diuidat  linei  in  par- 
tes inter  fe  iongitudfne  inconmenfu-  - 
rabileslmaior  illa  linca  tanto  plus  po- 
tefl'quam  minor  quantum  esi  quadra- 
tum linee  fibi  maiori  incommenfura-  • 
bilis  longitudine . i^ubd  fi  maior  linex 
tanto  plns  pofiit  qutim  minor , quan- 
tum efl  quadratum  line f Jncomenfura- 
bilis  fibi  logitudine:  & prxterea  quar-  . 
t*  parti  quadrati  linex  minons  f qua- 
le paraUdogrammum  applicetur  fe- 
cundum maiorem » ex  qua  tantum  ex- 
currat extra  latus  paraUclogrammi» 
quantum  cfi  alterum  latus  ipfius : pa-  . 
raUelagrammum  fui  applicatione  di- 
uidit maiorem  in  oartes  inter  fe  in- 
commenfurabiles  longitudine,  lib.g.  - 
prop.io.  40  j 

20  Superficies  red,uigula  cmtenta  ex 

c a lineis 
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J.ineis  nilis  rationalibus  longitudine 
conirncnlurab/libiu  fecundum  irnum 
aliquem  modum  c.r  antedidis , ratio- 
tulis di.  lib.g,  prop. 1 1.  410 

21  Si  rationale  fecundum  lineam  ra- 
tionalem applicetur,  habebit  alterum 
latus  Irneam  rationalem  & cornmen- 
furabilem  longitudine  linep  cui  ratio- 
nale parallelogrammum  applicatur . 
lib.g.prop.  n . cor.  eius,  410 

21  Superficies  redangula  contenta^ 
duabus  lineis  redis  rationalibus  pote- 
tia  tantum  commcnfurabilibus , irra- 
tionalis cd.  Linea  autem  quf  illam 
fuperficiem  potefl,  irrationalis  & ipfa 
eft:  vocetur  vero  medialis Jib.§f. prop. 

12.  411 

Zi  Qmdi\Ui  Unca  medialis  applicati 

fecundum  lineam  rationalem,  alte- 
rum latusjefl  linea  rationalis  ,<^  in- 
commcnjicrabiiis  longitudine  liiie^  fe- 
cundum quam  applicatur,  lib.^.prop. 

13.  413 

24  Linea  reda  mediali  commenjura- 

bilis,  cH  ipfa  quoque  medialis , lib.  9. 
prop.i^.  41 5 

25  Tarallclogramnium  red angulum 

contentum  e.\  Uncis  medialibus  longi- 
tudine commcnjiirabiltbus , n.cdialtuj 
efi.lib.g.prop.it^.  41} 

26  Varallelogi-ammum  redangultun.* 
.^comprchetifuM  duabus  Uncis  tnediali- 
bus  petentia  tantum  cotunenjurabili- 

. bus,  vel  rationale  di,  vel  mcdi/fle. 
lib.^.cor.i.prop.i6.  . 41 7 

27  fijediale  non  ejl  maius  quam  me- 

diale fupcrficie  rationali . itb.  g.cor, 
2.  prop.  23.  426 

28  Tdedialcs  lineas  iniienire  potentia 
taiitinn  con.menjurahilcs  rationale-» 
comprehendemes.  lib.g.prop.i  5.41 5 - 
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29  Ulcdialcs  lineas  inuenire  potentia- 

tantum  comtr.cnfurabdes  ntcdtale  co- 
prehendentes.  lib,  g.pr.i6.  416 

30  I{epcrirc  duas  rationales  potentia 
tantum  commcnfurahlcs  huiu  modi , 
vt  maior  cx  illis  pofilt  pius  quam  mi- 
nor quadrato  linest  fibi  commenfuru- 
bilis  longitudine,  lih.  g.pr.iy.  417 

3 1 {{eperirf  duas  lineas  mediales  po- 
tentia tantum  comtncnftirabiles  ratio- 
nalem fuperficiem  continentes , tales 
inquam , vt  maior  pofjit  plus  quam 
piiHor  quadrato  Ime*  fibi  commenfu- 
rabilis  longitudine,  lib.  g.pr.  18.  418 

3 2 I{epei  ire  duas  lineas  mediales  po- 
tentia tantum  commenfurabiUs  me- 
dialem Juper fidem  continentes,huiuf- 
modi  vt  maior  plus  pofjit  quam  minor 

?madrato  linep  fibi  commenfurabiUs 
ongitudine.  lib.  g.pr.ii,  418 

33  l{epci-ire  duas  redas  potfiitia  in- 
commenfurabiles , qu,xrum  quadrata 
fimid  addita  faciant  juper  fidem  ra- 
tionalem, parallelogrammum  vero  cx 
ipfis  contentum  fit  mediale,  lib.g.  pr. 

1 9.  4ZO 

3 4  ]\e perire  Uncas  duas  redas  poten- 
tia incommeiifurabilcs  , conficientes 
compofitkex  ipfarim  quadratis  me- 
diale , par.tllelogrammum  vero  ex  ip- 
fts  contentum  rationale . lib.g.  pr.  20, 

421 

35  V^rperire  duas  Uncas  redas  poten- 
tia incoNitnciijurah:les,confidnilcs  id 
quod  ex  ipfqfun  quadratis  componi- 
tur mediale,  fimulque  paralidogram- 
mim  ex  ipfis  contentum y mediate, 
quod  prsterea  pxi  alielogrammnm  fit 
incomtkcnjurabile compofito  ex  qua- 
dratis ipfarum.  lib.g.  p}\  zc.  42 1 
36  Sidit*  rationales  potentia  tantum 
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^^tuhteHj^HrdMes  <omponanthr , tou  - 
linta  mf  irrationalis  , docetur  au- 
tem  Binotniitm.  lib.g,  pr.  zi.  4-^ 

37  Si  dut  mediales  potentia  tanthm.» 

cotnmenfurabiles  rationale  continen- 
tes componantur  i tota  linea  e(l  irra- 
tionalif  . Vocetur  autem  Bimediale 
frius.  lib.g.pr,  Z2.  42} 

38  Si  dua  mediales  potentia  tantum 

commenfurabiles  mediale  continentes 
compotMutur,  tota  linea  efl  irrationa- 
lis . vocetur  autem  Bimediale  fecun- 
dum. lib.  9,  pro^.2  j . 42  5 

39  Si  dua  rc^e  potentia  incommenfu- 

rulfiles  componantur, coficientes  com- 
pofitum  ex  quadratis  ipfarum  ratio- 
nale , parallelogrammum  vero  exip- 
fts  contentum  mediale , tota  linea  re- 
tia efl  irrationalis,  docetur  autem  li- 
nea maior,  lib.9.  prop.  24.  427 

40 ' Si  dup  re£la  potenti  a incommen/u- 
rabiles  componantur , conficientes  co- 
pofitum  ex  ipfarum  quadratis  media- 
le, id  vero  quod  fit  ex  ipfis,  rationale, 
tota  Unca  ejl  irrationalis,  docetur  au- 
tem potens  rationale  & mediale . lib. 
9-prop.zs.  428 

41  Si  dutre&{  potentia  incommenju- 
rabiles  componantur  > conficientes  co- 
pofitiim  ex  quadratis  ipfarum  media- 
le, tlr  quod  continetur  ex  ipfis,  me- 
diale , cf  preterea  incommenfurabile 
compofito  ex  quadratis  ipfarum , tota 
linea  cfi  in-ationalis . Procetur  autem 
potens  duo  medialia . lib.  9.  prop.z6. 

428 

42  Binomium  in  vnico  tantum  punSo 
diuiditur  in  fua  nomina,  idefi  in  lineas 
ex  quibus  componitur.  Itb.  g.prop.  27. 

429 

43  Bimediale  prius  in  vnico  tantum 
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puntiodjuiditur  infuanomina.ii}>.g.. 
prop.  27,  4’9 

44  Bimediale  fecundum  in  vnico^ 
tantum  puqSo  .dfpiditur  in  ftiano- 
mina,  lib.g.  prcp.zj. 

45.  Linea  m.tior  in  vnico  tantiim  pun- 
£io  diuiditur  in fya  nomina . lib.g.  pr. 

27.  429 

46  Linea  potens  rationale  dr  mediale 

in  vnico  tantum  pundo  diuiditur  in 
fua  nomina,  lib.  9.  prop.  27.  429 

47  Ltnea  potens  duo  medialia  in  vnico 

tantiim  putido  diuiditur  in  fua  nomi- 
na.lib.g.27.  429 

4.$  Reperire  Binomium  primum.lib.Q.  . 
prop.2i.  4JI 

49  I{eperire  Binomium  fecundum,  lib. 
g.prop.29.  432 

5 o I^eperire  Binomium  tertium,  lib.9. 
prop.^o.  433 

51  ^eperire Binomium  quartum,  lib. 

9.  prop.il.  434 

5 2 B^perire  Binomium  quintum.lib.  9. 
prop.32.  435 

5 3 aperire  Binomium  fextum . lib.9. 

P^op.33-  45  5 

54  Si  Jtiperficies  contenta  fuerit  ex 

rationali  & Binomio  primo,linea,que 
illam  fupcrficicm  poeeH , esi  irratio- 
nalis , qiix  Binomiutn  vocatur . iib.g. 
pr.SS^  45  S ' 

55  Si  fuperficies  contenta  fuerit  cx  li- 

nea rationali  df  Binomio  fecundo , li- 
nea potens  ilbm  fupet  ficiem  efl  irra- 
tionalis , qux  Bimediale  primum  vo- 
catur. lib.g.  prop.i  5.  43  $ 

56  Si  fuperficies  contineatur  ex  ratic- 

nali  dr  Binomio  tsrtio , linea  qtie  il- 
lam Juperficiem  potefl , efl  irrationa- 
lis, quf  dicitur  Bimediale  fecundum . 
lib.9.prop.i^.  438 

57S/ 
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3 7 Si fuptrfickt  coHtitkntur  tx  ratio» 
nali&  Binomio  quarto  y linea  potens 
fuprrficiem  illanty  efl  irrationalis,que' 
dicitur  maior,  lib.g.  pr.  j 5 . - • 4^8 

5 8 Sifupcrficies  contineatur  ex  rati'  - 
nalidr  Binotnio quinto y Unca  qu fil- 
iam juperficiem  poteft , c/lhrationa- 
lisyquf  dicitur  potens  rationale  tit 
mcdia/e.'Ul>.g. prop.i ' 458 

59  Si /upcrficiet  commeatur  ex  ratio- 

nali^'’ Bindinio  fextOy  linea  que  illam 
Jupa-ficiem  potefty  efl  irrationalis  > 
qiif  dicit  IV  potens  duo  medi  it  lia  . lih.- 
g.prop.s^.  ' '4^8 

450  ffundratuA  Dinomif  fecttndim  li- 
neam rationalem  applicatum  y faiit 
alterum  latus  Binomium  primum,  lii, 
g.prop.i6.  442 

61  Quadratum  Bimedialis  primi  fe- 

cundum rationalem  lineam  applica- 
tum y facit  alterum  latus  Binomium  '■ 
fecundum.  lib.g.piop.jQ.  .1  442 

62  Quadratum  Bimedialis  fecundi je-- 

eundum  rationalem  applicatum , facit 
alterum  lutus  Binomium  tertium . lib. 
g.prop.}6.  • 44i 

63  Quadratum  linea  maioris  fecun- 

dum lineam  rationalem  'applicatum  y 
facit  alterum  latus  Binomium  quar- 
tum, lib.g.prop. 3 6.  , 442 

64  Quadratum  line f potentis  rationa- 

le df  mediale  fecundum  rationalem 
applicatumy  facit  alterum  latus  Bino- 
mtum  quintum,  lib.g.prop.  3 6.  442 

6 5 Quadratum  linee  potentis  duo  me- 
dialia fecundum  rationalem  applica- 
tum y facit  aluriim  latus  Bmomtum  . 
fextum-  lib.  9.  prop.^6.  442 

66  Lme.t  lonilituiUnc  commenfurabi- 
(Is  Bino  nio  , efi  dripfa  Binomium  c- 
iufdem  ordinis,  lib.g.prop. 3^^.  4.3  6 


67  linea  longitudine  edmmnfuraMit 
alteri  bimed ia! ium  efi  y^  ipfabime- 
■ diale  etiam  ciufdem  ordinis.lib.g.pra. 

34-  43  S 

6 8 Linea  anmenfurabilis  linrf  maio- 
rit  rf.  ipfa n aior.  lib.g.pr.34.  456 
69"  li»xa  ccw.-menfurabilis  Unca  po- 
tenti rationale  & mediale  icfltn  ipfi 
V Unca  pttens  rationale  tt'  mediale jib. 
g.prop.i^..  ' 4^6 

70  Linea  commeHfurabilis  lincf  po- 
> tenti  duo  medialia  y efl  dr  ipfa  linecu 
potens  duo  medi.dia . lib.  9.  prop.  34« 

434 

71-  Si  duc  fvperfictes  rationalis  & me- 
diatis fimtiL  componantur  > linea  qua 
totam  [uperfeiem  compofitam  potefl  , 
efl  vna  c.x  quatu-v  irrationalibusy  vel 
ea  que  dicitur  Binomium  vel  btmedia- 
tc primumy.^l  linea  maior  y vel  Unea 
potens  rationale  df  mediale,  lib.g.pr. 

37.  44  J 

72-  Si  duic  fupcrfliics  mediales inconi» 

metifurahtles  fhnul  componatur,  fiunt 
relique  duf  Unca  irrationales , vel  bi» 
mediale  fecundum  > vcl  Unca  potens 
duo  medialia,  Ub.g.  pr.i  8.  44(5 

73  Si  de  linea  rationali  detrahatur  ra- 

tionalis patentia  tantum  commenfu- 
rabiUs  ipfi  toti , refidua  efl  irrationa- 
lis . vocetur  autem  Bpfiduum . lib.  g, 
prop.2l.  422 

74  Si  de  linea  mediali  detrahatur  m e- 

dialis  potentia  tantum  commen  ',ura- 
hilts  toti  linee  > qutt  vero  detrafla  efl 
cum  tota  contineat  fuper fidem  ratio- 
nalem, refidua  esi  irrationalis . Foce- 
tur  autem  Rjefiduum  mediale  primum. 
Ub.g.  prop.  22.  42} 

75  Side  Unea  mediali  detrahatur  me- 
dialis potentia  tantum  commnfura- 

hilis 
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hiUslotii  quf  "peri  detraUa  e fi , cum 
Ma  cohtiaeat  fuperficiem  mcdiaUm , 
reliqua  e fi  irrationalis,  yocetur  au- 
tem refiduum  mediale  fecundum  -UB. 
gr.prop,z^.  425 

7d  Si  de  linea  reSia  detrahatur  reSa 
potentia  incommenfurabilis  toth  com- 
pofitum  autem  ex  quadratis  totius  li- 
ne f & lincp  detrahe  fit  rationale,pa- 
rallelofframmumpero  ex  ijfdem  con- 
tentum fit  mediale  > reliqua  linea  erit 
irrationalis . Focetur  autem  linea  mi- 
nor. lib.g.prop.z^  427 

77  Si  de  Une  a reda  detrahatur  reda 
potentia  ineommei^iirabilis  toti  lineCt 
compofitum  autem  ex  quadratis  to- 
tius eir  linea  detrada fit  mediaUy  pa- 
raUelogrammum  vero  bis  ex  ei/dem 
contentum  fit  rationale,  reliqua  Linea 
efl  irrationalis  . yocctur  autem  linea 
faciens  cum  jupcrficie  rationali  totam 
fuperficiem  medialem,  lib.g.  prop.z$. 
428 

7 8 Si  de  linea  reda'  detrah^ur  reda 
potentia  incommenfurabilis  toti  linep, 
compofitum  autem  ex  quadratu  to- 
tius &•  linee  detrada.fit  mediale , pa- 
tallelogrammum  vero  bis  ex  qfdenta  ' 
fitetiammedide:  praterca  fint qua- 
drata ip/arumincommen/urabiiiapa-. 
rallclogrammo  bis  ex  ifjdem  coftten- 
to,reliqua  Ihieaefi  irrationalis,  ffqce- 
tur  autem  Unca  fatienscum  fup^fie 
mediali  totam  fuperficiem  mdidemx 
Ukg.prop.z6..  42g, 

79'  Affiduo  vnica  tantum  liefa  reda 
usmungitur  rationalis , potentia  tan- 
tum commenjurabiUs  toti  Unet.  Itb.g, 
prop.27.  * 429 

80  f^efiduo  mediali  primo ^ica  tan~- 
tum  line*  coniiqtgitar  meifitUs , 


ryiONEts. 

tentia  tantum  commenfurabilts  tofi  l 
ipfa  am  tota  continens  rationale'.  Ub  ‘. 
9.prop.zj.  429  " 

8 1 l\efiduo  mediali fecundo  vnica  tan- 

tum eoniuniitur  mediaUs  . potentia  ' 
tantum  comenfurabilis  toti , ipfa 
tota  continens  mediaU.lib.g.profl'z^^ 

429-  ..  7 

82.  Lmep  minori  vnica  tantum  red^' 
coniungitur  potentia  incommtnfura- 
lulis  totiyfaciens  cum  tota  compofitum 
ex  quadratis  ip/arum  rationalejd  ve- 
ro paraUelogrammum  , quod  bfi  ex 
ipfisfit,  mediale.  Ub.g.  prop.27. 429 

8j  Linee  facienti  cum  Juperficte  ratio- 

nali totamfuperficicm  medialem,vni- 
ca  tantum  coniungitur  linea  reda  po- 
tentia incommenJurabiUs  toti,  faciens 
autem  cum  tota  compofitum  ex  qua- 
dratis ipfarum  tnedide , id  veiv  quod 
fit  bis  ex  ipfits , rationale . Ub.g.  prop. 

*7-  429 

84  Linep  cum  mediaU  fuperficie  fa- 
cienti  totam  /ujieificicm  medialem, 
vnica  tantusq  coniun^ttir  linea  pote- 
tia  toti  incommenfurabilis , f.v-iens^^ 
(itm  tota  compofitum  ex  quadratis }p- 
farum  mediale,  id  verb  quod  fit  bis  ex 
iffif  etiam  mediale,  pretereajar 
£U;ns  compofitum  ex  q^ratU  ipfa-.. 
i^^^mmcqfuxabile  ei  quo^  ^ 

85 -.h&f perire  primum  f{efiduuiit^g. 

^6..;.  fiep^ire fecundum  \gfi4uum,,4ib^  '• 

^ 4J2 

87.4  ^perire  tertium  I{efiduum.  Ub.g. 
pr-iO..--' 

88  Af perne  quartum  lisfidfmmJikg.  ' 

, . . 4H 

89  f.fi^eperirc quintum  J^dmm.l{kg.. 

P^op'- 


"by 


itTlv  ' 
prop.^2 

pD  l{e ferire fcxhm Pyefjduum . lib.  9. 

' 4i«5 

91  Si  fupirfi  cies  contineatur  e.r  lh:cA 
ratinmii&reftdKo  primo , lineu  qut 
itlhh  fufcrficictn  fotejit  cjl  refidufiw-. 

lib.^.pr.is  43* 

92  . Si  ftipcrficies  contineatur  ex  tmek 

ratiiinm  <£f  refjduo  fcdmdojinea  que- 
illcm  fnpnbcif^m  poicfl « efl  rcfiduimi 
mediale  pihnu\n.f ibi  o.pr.j^.  '4Jff 

93  ''S?  'fnp&tftcies  torrineatirr  ex  liiied 
rdttohali  ^}X/fdbo  tejctio  i Imda  qitd 
flbihTyup^rfthiPmpotcfi , eflrefidibm 


V t 'ET  e T>'*1S""T 

4^5  100  Quadratmt  lineet  minoris  feeun^ 

dum  rationalem  applicatum,  facit  al~ 
terum  latus  refidwtm  quartum . lib.g. 
p.?6.  ^2 

1 0 C {^.adratum  linea  cum  rationali  fu- 
ferfcie  facientis  rotam  mcdialetn,  fe- 
aindnm  rationalem  applicatum,  facit 
alterum  latus  refiduum  quintum . lib. 
9.Jir.56.  442 

102  -Quadratum  l ineptum  mediali  ju- 
perfifie  facientis  totam  medialem,  fe- 
cundum rathnalem  applicatum,  faat 
'altirum  latus , refiduum  fejrtum,  lib. 
t)ip>'.^6.  442 


'viedii:lCfC(^hd)iniJibip.pr.)i,\:  4? 8 ^^103  Ihfekyeftduo conrmenftirabiUs hn 


c)ip  ‘ Si  fupctfities  contineaturex  lincd 
Yatibnait&Ttfiddo-quartd , Jinfd  qh'f 
illhn  jftpctficicm  poteft,  eSi  linea  mi^ 
noyJw.g.pr.-^fi.  ' 438 

9 5 8;  'fiipcffieffs  contineatur  cx  linea 

paiion.^i^fcfidui^qnbito , linea  qux 
lUirm  juperficiem  potefl,  cjl  ca  qua 
dieiiurc^tmrationali  fuperjtcie  facies 
toiammcdialent.  lihi-g.  pr,^$.  43  8 

g6'''^tJufcTfjc}bs'c6n^  linea 

tdknali  &'nfiditii''fixt<li,  linea  qui 
illam fiipn-jicicm petejl,  ejlea  que  di" 
e Itihr  faciem  cum  mediali  fuperjitieh. 
totam  medialem,  libig.  pr.^  $;  43)f 

97  Quadratum  refidui  fecundum  Ti- 
neam tathualem  applicatum  , facit 
klidrum  latus  ^fiduuthprimum^iitn 

98  ' Quadratum  refidui mtdialisp^i 
fceknd'umri0i&nal^dppIicatimi  fa-'  * 
al  idterum  latus  J{efiduumfeattHtHm. 

nb\'^\fr.?^^.^  ■ /’■  442' 

99  ' Quadratum  refidui  medialis  ff  cnm 
di  fecnndufuipjthnaicm  applicatum 


f^itudiue,  efh^r  ipfa  refiduum,!^  eiuj- 
deM'0rdinis:lib.g.pr.s4.  436 

1 04  Lhica  coinmenjurabilis  refiduh  ihc- 
diali,  rfi^ipfa  refiduum  mtdiale,iir 
iiufdem  ordinis',  lib.  9.  prop.  3 4, 43  6 

105  Linea  commeii  furabilis  linee  mino- 
ri, eji  ds-  ipfa  linea  minor,  lib.g.  prop. 

'34.  ^ 436 

106  Linea  cemmenfur abitis  linet  cum- 
Ti'r.tioHalijupetfiei^f.icimti  totam  me- 
dialem, vH  & ipfa  hneacum  rationa- 
li juperficie  faciens  tOtam  medialem  i 

* Ub.gipy.S4.  " 43<5 

107  Linea  commenfurabilis  line f cum 
mediali  juperficie  facienti  totam  me- 
dialem, efi  eSn  ipfa  cum  mediali  ftiper- 
fieft  faciens  totam  medialem . lib.  9. 

'•  ■ 4?6 

I ol*  SNeJitperficie  rationali  'detraha- 
tur fuperficies  medialis , linea  qup  re- 
liquam fiiperfkiem  potefl , cjl  alter- 
utra ex  duabus  irrationalibus  , aut 
Hiffiduum,  aut  lhica  minor.  lib..g.  pr. 
‘^37-  • 445 


f^t  alta-im  latus  B^efiduum  teMium.  109  Sideff^xyficiemediali  detrahatur 
‘liblg.frop)  - ‘ J ' '3  v'442^  f»paficies  rationdtis,ditdaeh^atioi 


•VH 


nr.lcs 


I 


_ r«er?^t 

i ont  mediate 

tpimimt  t MMt  cum  rattonali-fiaeoficie 
faciautota^  nudiUtm,  iik^.  prof, 

- " i 445 

ttO.Sidefuperfide  mtdialt  detrahatur 
fitperficies  medialis  (fup  fit  ineomme- 
fmrabiUstotitreluiHf  duf  fiunt  irra- 
tionales  > aut  refiduum  mediale fecun- 
dum , aut  cum  mediali  fuperficie  fa- 
eiens  totam  medialem  i lih.g.  prop, 

- . 446 

111  j^a^f^fidMumdicitur,Honeft 

eadem  cum  ea  dicitur  Binomium. 

lib.9.prop.39. 

112  Quadratum  Imep  rationalis  fecun- 
dum Binomium  appUcatum  /facit  al- 
terum  latus  refiduum  y cuius  nomina 
fum  conmenfnrabilia  Binomif  nond- 
tnbus  ydrin  eadem  proportione : prt- 
tnea  id  quod  fit  1[efiduum,eundcm^. 
dmem  retinet  quem  Binomium . lib. 

- Pop'^ 

113  Quadratum  Imeprationalis  fecZ- 
dum  refiduum  applicatum  y facit  alte- 
tum  latus  Binomium , cuiusmomintLj 
fiM commenfurabilia  nominibus te^~ 
dui  & in  eadem  proportionei  preterea 
tdquod  fit  Binomium  eH  ciufdcmor- 
dtmsy  cuius  & refiduum . lib.g.  prop. . 

40.  ^ 

114  Si  p<^allelogr,mmuni  contineat 
ex  refiduo  &.Bmomio , cuius  nomina 
mtcommenfurabilia  nominibus  re/i- 
dui  &m  eadem  proportione .ylinea^ 
qu4  4am  fuperficianpouftyefi  ratim  ^ 

nahs.lib.g.pr.41, 

11 5 £4:  Iwcj  mediali  uafeutitur  Imee 
irrMioiuiles  innumerabUes  , auarum 
*ujla  vlL.vite'  dicarum  eadem  fit. 

1 16  "Prop if Itum  nobis,  efio^  demoi^ran  * 


ITIONES. 

tn  figulis  quadratis  diamehim  eRf^ 
^ngitudine  incommenfurdbiletk  ipfi 
- lateri  Jib.z. prop.  29.  . ,ts± 

tlB.  XI. 
reSlalmca  psrsinfhli/ 
th  quidem  noHtfi  plano,  quadam  J » 
rd  m/ublmt  tib.6.axfoma  a.  ,,q 

Z Si  dua  reae  linea  fe  mutui /ec^, 
in  tn&funt  plano : atque  triantUluni  * 
omne  in  ynoefipf^Ho . lib.  5.  axio  t 
250  *** 

^ 3 Si^uoplanafemutuifecetftyeom:^- 

tftunis  eorum  feaioefireaa  linea  lib 

6.pr.i.  . ' • 

4 Sireaa  linea  reOis  duabus  Un^ 
fe  mutui  fecantibiis , in  conimuni  fe-  *• 
a^e  ad.  teOos  aupdos  infifiaty  ilU 

\ per  ipfas  plano  ad  antu. 

losreOosjrit.  Ub.e.pr.z.  . ^ i 

5 Si  re& a linea  regis  tribus  ihtehk 
mutui  tangentibusyin  communi  reaL 
nead  reaos  imulos  infiflatyiUphes 

^Mpiano.  lib.6.prop.g, 

* ^‘^^ereap  Irnea  eidem  plano  ad 
reaosfintangulos , paraUelp  erunt  il- 
■larea.t  hnea.  lib.  6,  pr.^,  ^ . 

7 duc fim parallele reaeVmeOyin  ' 

' qualibet 

poi&a , lita  Irnea  qui  nd  hac  pmBa 

i in  eodem  efi  cum  paralie-  '■ 

■ hspUmn.  hb.6.  cor.  prop.  4.  ^ ... 

rcRa  linefy 

^'^”*r,lteraadreaoseuidamplL 

fi^m»losy  e^reliqua  eidem  plano  adt 
\^f^^«>Z>^escrit.lib.6.^ofof.^ 

9,^.etidemreRalineafunt  parat. 

y/ed  non  ,n  eodem  cum  illa  pimoy 
^ 105/ 


Dk: 
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lo  Si  duf  uBm  Imtf  fe  mtani  taHge$t- 
ttsaiduasreB*!  /c  mutui  tangeatts 
fint  fgraUel/t » »m  autem  in  e^enu 
f Uno, ili f angulos  (tpudes  compre- 
oendent.  U b.6.pr. lo.  '259 

tl  »4  dato  /ublinti  punBo,  in  /ubie~ 
Bum  planum  perpendicularem  re- 
BamUueam ducere. lUy.6.pr. 6.  256 
tz  I>ato  plano » i punBo  tpsod  in  illo 
datum  e Si  , ad  reBos  ang^s  reBam 
tineam  excitare,  lib.6.  pr.6.  Z$6 

tl.  Dato  plano,  i puaBo  ipiodin  illo 
datum eJliduareBa  linee  ad  reBos 
'(puelos  non  excitabuntur  ad  eafdem 
i^rtes.  libui.  cor.i.pr.$.  25  $ 
14  «4^ aue  plana , eademreBa  linea 
reBa^,  illa Junt  parallela.lib.  6-cw, 

2-ff-Sh  259 

n Si  duM  reBalinef  Je  mutui  tangen- 
tes ad  duat  reBos  fe  mutui  tangentes 
fint  paraUelf , non  in  eodem  conpfien- 
tes  pUnoptimUeU  Junt  sjum  per  illas 
ducuntur  plana,  lib.6.  pr. 10.  259 

16  Si  duo  plana  parallela  plano  guo- 
■fiam  fecentwr , comtnuties  illorum  fe* 
Bionesjnntparallelf,  lib.6.  cor.i.pr. 

S-  259 

t7  Siduf  reBf  line/  parallelis  pUnis  - 
feeentur,  in  eafdem  rationes  fecabust- 
turjib.6.pr.iu  261 

1 f Si  reBa  linea  plano  euipiam  ad  re- 
Bos fit  angulos , dia  etiam  omnia  tpia 
per  spfam  plana,  ad  reBos  eidem  ^a- 
no  angulos  erunt,  lsb.6.  pr.4.  2^3 

] g Si  duo  plassa  fe  mutuo  fecantia  pla- 
no cuidam  ad  reBos  fint  anguhs,com- 
munis  etiam  illorum  feBioad  reBos 
eidem  plano  angulos  erit.  lib.6.pr. 

t.  257 

20  SiangfdnsfoUdusplamstTtiusath 
gfdis  contineatur  > ex  Ins  duo  ^iiet 

ti 


L"  t t>^i  rw 

>tut  affumpti  tetftofimt  mmdrefM. 
6.  pr,tZ.  *■  ' .1  ■ ‘24® 

21«  SoUdut  omnk.  anffslur  mineribus 

. €OOtinctur,quam  rcBis  quatuor  tsnfn- 
lisplams.M.6>pnt9,  • 262) 

22  Si  piant  tret  anguli  ■nqualibutet- 

Bis coutineautur  lineis, quorum  duo 
yt  libet  affumpti  tertio  fint  maiores, 
triangulum  conflttuipoiefl  ex  lineis  f- 
duales  illas  reSUt  comungaitibus . ese 
HikC.pr.u^  .Z63 

23  £x  planis  triimi  ui^ulis  ,qptirum  A 
duo  yt  ubet  affum^tertio  finesnaio- 
res,  folidum  angulum  confiituete.  Dk- 
cet  ausi  iUos  tres  angulos  reBie  qua- ' 
tuor  effe  minores,  lib.6.  pe,l4.  263 

24  Si  folidum  parallelis  planit  conti- 

neatur , aduerfa  illius  pCfsua  <*r  f qua- 
lia fuut  tr‘paraUei(^amsHaJik.6.pr. 
17.  271 

25  Si  folidum  parallelis  planis  con- 

tentum plano  ftcetur  aduerfis  piatus 
paralMo,  erit  quemadmodum  bafist 
ad  bafim,  ita folsdum  ad  folidum.  M. 
6.pr.$o.  291 

26  .Ad  datam  reBam  lineam  eiufque 

punBum , angulum  folidum  conflittto- 
re  folido  angulo  dato  aqualem . lib.  6. 
cor.pr.iJ^  265 

27  .4  data  reBa , dato  folido  paralle- 
lis planis  comprehenfo  fimile  fimi- ' 
liter  fofitum  folidum  parallelis  planis 
contentum  defcribere.  ex  lib.  6.  cor, 
pr.j4.ejr  ex  pr.ii. 

2l  Si  folidum  parallelis  planis  eom- 
ptebmfumAnBo  per  aduerforum  pla- 
norum diagonios  plano  fcBum  fit,  il- 
lud folidum  ab  hoc  piatu  bifariam  fe- 
cabitur.  lib.6.cor.  1 . pr.29.  291 

29  Solida  parallelis  pCutit  compreben- 
fa,  qua  fuper  es^em  bafim,  & in 

eadem 


*s; 


P APPOSITI  OH 

,Hiem  fHKi  ai/tiondiwt  ffmonm  mfi- 
fientes lineam  ijfdem  coHocantmrre- 
Jlhs  limis « iUa  jwmimm.ft  ffuUia, 

^^cor.i.fr.»p,  2fi 

JO  Solidg  parsUelis  planis  etrcunfcri- 
fCOt  anf-Jnp^  eandem  JMfinep-mea>; 
dem  Jiott  altitudine  > fuornm  infiSlem 
ttsUme  non  in  ijfdem^reperinntur  ed> 

&tslineis,iUa  funt inter  fe  aquakau 
ltb.^,cor.i,ft.x9i^'  . '‘-i-  ’ Rt  49JCI 
3 1 Solida  paralleUt  pianis  cirennfcri» 
fta,  ^HCt  ineadem  funtaltrtndine 
qualia  funt  inter  fe.  lib.6.cor.i.,profx 
39.  ■ R'i9III 

3X  ■ Solida  paraUelu.phams  ciremnfcri.. 
que  eiufdem  funetdtitudims , eam 
bab^  inter  fe  ratiomm»  qnam  b^es.  s 1 
Ub.6.cor.pr.3t.  294 

33^^  StmHtafo^paraUelisplanisur^  si^aqumad  planum  reOum  fy, 
cunfcripea , habent  inter  fe  rationem^- 1 fjrdquodam  puSo eorumqna in'm^ 

hqmolo^rum  laterum  triplicatam.  f »"t planorum  perpendicularis  ad af- 

M.6.pr.3f.  503  *i^dnffafit^iUaoue  ducitur  peri. 


l»Vi^ 

.ftop^tq.  24^ 

36  . St  rea f tres Itnef  fine preportiona. 
-lety  quod  ex  bh  tribus  fit  foiidum pa- 
■raUelit  ptarHe  eonfentimit  aquale  efi 
defer ipto  i media  Imea  foiido  paraU 
Ulu  plank  eomprebenfo,  quod  aqm^ 
laterumquidem  fit  t fed  antediOoa- 
q>daitgttlnm.kb.6.pr^3»'  29% 

37’  ^'^Sirea'pqnamr  time  fint  propan. 

tmnaies  ^iiU  qnoquefoiidaparaUeiis 
pln^t  contenta  i qmp  ab  Ipfis  lineis  t!r 
pmHaflrfitnilmr  dqfcri^mtur,  pro- 
portionalia ernnt . BX  fi  folida  pard- 
Mu.planie  comprehenfot  qne  6r* finui‘ 
iiaxitf.finuliter  defcribtmtur  j fint  pro. 
pettionlkim-iiUfquo^  reap  tmek 
porHonales  emnt.  ex  lib.  6.  pr.rr.ef’ 
exlib,3.pr.  19. 


34J  ecqualium  .fididortm  parallelis 
pUnucetttentorum  bitfescrmaltitU’^ 
dmibus  reciproeandurvMeftlida  pa. 
raUtlit  fdanis  contentoi  quensmbafet 
cum  altitucUnibus  reciprocantur  tJUa 
fitntaqifatia.lib.(iqir,f2.'^’*'  394  < 

J 5"'^  dno  piam  fint  anptli  fquales» 
quorum  uerticibnt  fub^s  rcOali* 
rtee  infiHant  t qua  cum  lineis  primi 
pefitis  angulos  contineant  aqualet  * 
trtrunque  vtrique  l in  fublimibus  au- 
temlineit  qualibet <fumpu  *fint  pun-  •? 

ab'Msadplana^tn'qnibut  com 
flftunt  oaguli  priMim  ppfiti  y duBh^ 
fitu  perpenduutates , ab-  earum  veri 
punllity  quahtfknrt  fipnatofueriitty 
ad  angulos  prwtAm  pofitos  adiunae't 
fint  Tf  (it  itneej  hf  cum  fHblimihus 
/quales  angulo/  compreheMdqpt.Ub.6. 

....ji 


f/MdiCuttyiSpiM  cojwtutf9g9f$  €4d€tplnm 

t neeamfeaumg,lib.6xor.2.pr.^.2€q 
39  ' Si^  foiido  pqrdieiis  ptams  cir^ 
cunferipto  , aduerforum  planorum  la- 
teribus bifariam  fe^is^eduSa  fint  per 

* fe^ionet  plana  t communis  illa  plano-l 
rumfe£lm^folidi  parallelis  pUni 
curcunfcrtpttdiameeer, fe  mutui  bifit- 
ntmfecant.  exltb.6.  cor.i.prop.2g 
291  > 

40  Siduo  fint  /qualis  altitudinis  prif. 

I masa  tquorum  boc  quidem  bafimba. 
beut  parallelogrammumt  illud  veri 
triaugulum,  fit  autem  paratlelogram-  ■. 
mum  trianguli  duplum , tUaprifmata 
erunt /qualia.lib.6.fch.pr.2S.  ,*o 
L I B.  Xlf.  • ^ 

1*  Shnilia  qua  funt  in  circulis  poly. 
gona.y  rationem  babent  inter  fe  qu^ 
d j deferi- 


V Cit 

cripta  a diametris  quadrat^  lik. 

- ' " i-i-r  t . 21|  * 

a prcuii  eam  inter  fe  ratioHO»  ha- 
; J>cnt,quam  defer ipta  d diametris  qua- 
drata. lib,  5.  pru  1.  - 217 

5  • Omnis^  pyramis  trigoma»  h‘d>etts 
.hafirntin  duas  diuidkur  pyramidas 
ISO»  tantum  f quales  iiSf  frnUl^  iatef 
fe ) fed  teti  aidm^pyrasnidi  ftmiles  < 
qu^unttrigpna  fmaAafee,^quei*t» 

. duo  prifmata  f qualia  tqup  duo  prift 
mata  dimidio  pyrasmdu^totius^fmt 
vtaiora..lemma  ominum . > 

4-  Sidufeiujdemaititttdinispyramii 
des  trigonas  habeant  bafes  > fit  autem 
iUarum  ytraque  thuifa  e^tmdmsfy^ 
■tamidas  inter  fe  /quales  totique  fisuia^ 
les  i & in  duo  prifmata  /qualia » «ff 
eodem  mododiutddtur  vtraque  p/yraof  • 
fnidum  qu/  ex  fuperiire  aliiufionittiu- 
t/  fuHt,  idque  perpetui  fiat : quemad- 
modtm  fe  babet  •pnius  ‘pytamidisbor 
fis  ad  alterius  pyramidis  bafim  i itoa 

omnia  qtteiupna  pyramide  prif- 
mata  » ad  ombia  qu/  in  altera  ■. 
mide  prifmata  » muUitudiM  /qmUia  i 
lemma  omiffim  . 

5 Tyramitdes  emfdem  dtitudmti 

quarum  trigone  fimt  bafes.,  eam  inter 
fe  rationem  babet)tquem.*pf/ bafes. 
Iib.&.pr.z3i.  *)  Ztt 

6 Tyratmdes  eiufdem  altitudinis, 

quarum  polygenxfunt  bafes  , eam  in- 
ter fe  rationem  habent  quam  ipf/  ba- 
fis.lib.6.pr.%i.  29/ 

7 Omne  prifma  trigonam  habens  ba- 

fim , dmditur  in  tres  pyramidas  inter 
fe /quales,  quarum  trigon/ funt  bafes. 
tib.6.pr,2%.  287 

t Similes  pyramides  > qsu  trigonas , 
habent  bafes,  in  tripUfatafuntbomo- 


:i<  D icsf\  ^ 

logorum  humo»  rathm, 

'S02-'  ’ r,  h ■ 

9 v^qualimepyMmiiumjSrtrigiy. 
Jias  bafes  habentium  rtciprocamtir 
■bafes  cum  ahiiudinibus . Et^qUatun^ 
pyramidum  trigonas  bafes  bidentmm 
miprocautur  bafes  eum  altitudini^ 
busiMu fimt  /quules,  lib  Aipropipj(\ 

294  ‘ .i  i V,» , ',V.*='\ 

10:  Ontnis  conus  terttf^pageefi  tjr/i»» 
dri  eandem  cube,  ip^  caua  hafim  ha-< 
beutirl  eirMhtudinem  /qualem,  lib, 
6.pT{2fi.  f.'  289 

X 1 ■ o€<wm  & cylindri  eiufdem  altitudi- 
ms,eaminterf e rationem  habent  quis, 
bufas.  Ub.6rpnzj.  z%6 

1 2 . ^Smiles  coni  ^ eyliudri,triplicatam 
Ipfitent  inter  fe  rationem  diametrorum 
quafunthfb'afibu3.lib.6uipr.i7.  /oz. 
l3'.\,’'Si  cylindrus  plano feShis  fitaduer- 
fitplams  paraileto  %erit  quemadmo- 
dum cylindrus  ad  cylindrum,  ita  axix 
ad  axenu  Hbj6,pr./<i.  v ^ Z9U 

14  Coni  &•  cylindri  qniin  /qualibus 
funt  bnfibns,eam  habent  inter  fe  ratio- 
nem, unum  altitudines.  libi  6.  pr.30i' 
29L  ■ : ....-•■■M 

I J a/£qualium  conorum  Cr  cylindro- 
tum  b^es  cum  altitudiuibux  ruipro- 
eantur.  Et  quorum  eonotum^cylm- 
drorum  bafes  cum  altitudinibus  reci- 
procantur illi  funt  /quales . Uby6.  pr. 

32.  ’ ■ ' 294 

16  ' Duobus  circulis  tircum  idem  cen- 
trum confifientibus  > in  maiore  circulo 
polygonum  < /qualium  pariumque  la- 
terum injeriber  e,  qu^miuorem' cir- 
culum Hontangat.  itmma  orni  fum, 

1 7 Duabux  fpb/ris  circum  idem  ce»- 
trum  confiJicMibuSfin  maiore  Jpi>pra 
l^idum^lytdtum  infcribere , quod 

nuaotis 


P R O P O S I 

mitnrit  fpherf  fuperficim  tfn  tan- 
gat. lemma  omijfum. 

IS  Sphert  inter  fe  ratianem  habent 
/narum  diametrorum  triplicatam,  li  b. 
6.pr.37.  302 

L I B.  XIIL 

X Si  redla  linea  per  extremam  & me- 
diam rationem  fefia  fit  > maius  /rg- 
tnentum  quod  tetius  linee  dimidiunu 
ajfumpferit , quintuplum  potefi  eius 
quadrati  yqued  d totius  dimidia  de- 
/cribnuKilib.S.pr.27.  237 

2 Si  re£ta  linea  fui  ipfius  fegmenti- 
*auh)diplam  pofiit  dupla  fegmenti- 
■ huitu  tinea  per  extremam  ^mediam 
''rationem  fecetur,  maius  (egmentum 
<reUqua  pars  efi  linee  primAm  poftta . 
lib.ypr.27>  ' 2?  7 

} Si  re&a  linea  per  extremam  & me- 1 
diam  rationem  feSa  fity  minus  /cgX 
inentum  quod  maioris  fegmtnti  dimi-z 
dium  ajjumpferit , quint^um  pot^ 
eiusy  quod  i maioris  fegmenti  dimidio 
defcnbitur  > quadrati.  Ub.yprop.26> 
aj6 

4 Si  reSa  Unca  per  extremam  fSr  me- 
diam rationem  fe£la  fit » quod  d tota  > 
quodque  d minore  fegmento  fimuly- 
traqj  quadratay  tripla  funt  eius,  quod 
i maiore  Jegmento  deferibitur,  qua- 
drati. lib.y  pr.24-  234. 

) Si  ad  reSam  Uneam  yque per  ex- 
tremam tr  mediam  rationem  fecetHr, 
adumtia  fit  altera  fegmento  maiori  p- 
qualist  tota  hpc  lima  reSaper  extre- 
mamtSf  mediam  rationem  fe£ta  efi , 
efiqitnaius  fegmentum lima  primum 
poftta.lib.q.cor.pr.t6.  I97 

6  Si  re£ia  linea  rationalis,  per  extre- 
mam & mediam  rationem  feSia  fitf 


TtONES.''  XXIX 

ytrunque  fegmentorum  irrationdii 
efi  linea,  qup  dicitur  l{efiduum.  lib.g. 

pr.43>’  45  J 

7 Si  pentagoni  fquilateri  tres  fint  a- 

qtiales  anguli , fitic  qui  deinceps , fiue 
qui  non  deinceps  fequuntur,  illud  pen-  . 
tagonum  erit equiangtdum.exlib.y 
fch.prop.  7.  209  ' 

8 Si  pentagoni  pqmUteri  & aquiait^ 

guli  duos  qui  deinceps  fequuntur  an- 
gulos re6lf  fubtendant  linep , ilUt  per 
extremam  tr  mediam  rationem  fcj 
mutub/ecant  ycarumque  maiora  ftg- 
menta  , ipfius  pentagoni  lateri  /unt  p- 
qualia.  lio.  5 . prop.  7,-  208 

9 Si  latus  hexagoni  & latus  decago^ 
ni  eidem  circulo  inferiptorum  compo- 

- ftta  fint,  tota  reSa  Irnea  per  extrema 
e!r  mediam  rationem  JeSa  efi,  eiufqtte 
fementummaius,  efi  hexagoni  Imus, 
kt,yprop.9.  210 

j Si  circulo  pentagonum  (quilaterum 

inferiptum  fit,pentagomUtus  potefi 
O"  latus  hexagoni  & Latus  decagoni  » 
eidem  circulo mferiptorum . lib.y  pr, 

11  Si  in  circulo  l{ationalem  habente' 

diametrum,  inferiptum  fit  pentago- 
num  (quilaterum, pentagpni  latus  ir- 
rationalis efi  linea  , qup  -pocatur  Mi- 
nor. lib.g.  pr.44.  454^ 

12  Si  in  circulo  inferiptum  fit  trian- 

gulum (quilaterum  , huius  trianguli 
latus  potentia  triplum  efi  eius  linea  , 
quf  ex  circuli  centro  ducitur . lib.  5. 
pr.30.  242 

15  Tyramtdcm  conRituere  , eir  data 
fphpra  pompleSi , atque  docere  illius 
fphprp  diametrum  potentia  fe/quial- 
teram  ejfe  lateris  ipfius  pyramidis, 
Ub.j^r.u  306 

l^OHaea 


Dj- 


XXX  EVCLIDIS  PROPOSITIONE-S; 


14'  Odaedrirm  confUtuert,CMHe fpht- 
ra  ifua  pyramidcm  compltm  > gtqne 
prcbitre  illms  jphitrt  diarnetrHm  po- 
tentia duplam  effe  Uteris  ipfius  o3ae- 
dri.lib.j.pi.i.  }08 

{ 5 Cubum  conflituere , eaque  fphara 
quaclr  fuperiores  fifftras  compleSit 
atque  docere  tUtus  Jphfrp  diametrum 
potentia  triplam  ejie  lateris  ipfius  cu^ 
bi.lib.j.pr.^.  310 

1 6 Icofaedrum  confikuere , eademque 
fpara  qua  & antediSas  figuras  com> 
pte^ifOttfite  probare  icofaedri  Utsu 
■ trratiojialem  ejfe  lineam  > qua  yoca- 
tnr  Minor.  lib.j.pr.q.  312 

&1ib.9.pr.q.S-  45> 

17_  Dodecaedrum  confiituerettadem- 

q\tefphpra  qua  antediSas  figuras 
compleSi , atq;ue  probare  dodeeaedri 
totus  irrationalem  effe  lineam » que 
yocatur  I{eftduum.  lio.p.  pr.q.  3 1 5 
18  i^inque  figurarum  Utera  propone-., 
re,  & inter  fe  comparare,  Ub,p.  pr.7. 

451 

L I B.  XIV. 

1  ^ ' VerpendicuUris  linea , qua  ex  cir- 
culi cuiufpiam  centro  iu  latus  penta-, 
goni  ipfi  circulo  infcnpti  ducitur , di- 
midia ejl  vtriufq;  fimi  Unea,<reius 


qua  ex  centra  , & Uteris  decagtmiefi 
eodem  circulo  infsriptiiema  omijjum. 

2 Idem  circulus  comprehendit  &do^j 

decaedri  pentagonum  dr  icofaedri 
triangulum , eidem  fpbfre  inferipto- 
rum.  lib.j. cor.  l.pr.i.  325 

3 5i  pentagono  aquilatero  & {- 

quianguUeirctaferiptus  fit  circulus  t 
ex  cuius  centro  in  ynum  pentagoni  la- 
tus du&A  fit  perpendicularis : quod 
yno  Uterum  ^ perpendiculari  trige- 
fies  continetur  tulud  fqualeefidode,- 
caedri  fuperficiei.lib.j.pr. 9.  326 

4 Hoc  perfpicuum  cdm  fit, proban- 

dum efi , quemadmodum  fe  habet  do» 
decaedri  fuperfieies  ad  icofaedri  fu- 
perfickm , ita  fe  habere  cubi  Utus  ad 
icofaedri  latus.  lib.7.pr.§.  126 

L I B.  XV. 

1 In  dato  circulo  pyramidem  itffcri- 
bcrc.omiffa, 

2 In  data  pyramide  oQaednm  iso- 
feribere,  omiffa . 

f iH  dato  cubo  o&aidrum  iuferibere, 
omiffa, 

4 In  dato  oBaedro  cubum  inferibere, 

omiffa.  , ^ 

5 In  dato  Icqfaedro  dodecaedrum  in- 
feribere. omiffa  y . 
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\'idcat,«Sc  referat  Adm. R.  P.  Ma»iftcr  Hicrooyjwiis  Peri  de  Burgo 
S.LiUircntij  Theologus  publicus  Pifarum  hac  dic  ii.Decemb.  1657. 
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Fr.  Hieronymus  de  Lugo  Inquifitor  Pifarum . 

luflii  Rcucrcndiffimi  Patris  Magiftri  Hieronymi  Baroni  de  Lngo  or- 
dinis Minorum  Conu.  Inquifitoris  Generalis  Pifarum , V idi  librum  in- 
feriptum. Euclides Reflitutus.  Antore Pcrilluflri,Sr  ExcellentilTimo 
D.  lo:  ^phonlb  Borellioi  > iu  Meflanenfi  pridem , nunc  vero  in  PUano 
Gymnafio  Mathefeos  ProfclTorc.  Iit 'quo  fted&m  Euclidem  Reftiiu- 
tum  > de  elegantius  reformatum  > verum  etiam  Archimedem  i Sicilia: 


oris 


denuQfTHmpeiuem  iuibicatus  liim . Rediuiuo  perennitatem  au 
>r . Citmque  in  fuis  dentM^ratiotaibusiiikil  moitibufque 

uerfum  indigitet>  digniillmum)  qui  prxlo  detur  exuUino . 


guror. 


F.  Hieronymus  Teri  Ordinis  Minorum  Conu.  in  Fniuerfitate  Ti/ana 

S.  Theologid  Trofejfor  > & SanFlifs.  In^uifitionis  ConfultOft 


Stante  pr^didla  attcllatione  Imprimatur . 

F.  Hieronymus  de  Lugo  Inquifitor 
Generalis  Pilarum  • 
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Alexander  Viftorlus  Senator 
Ser.  M.  Ducis  Aud« 
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B O R E L L I O. 

liber  I. 

iR  O I V M- 

EOMETRIA  pr^ipua.infcrdirci- 
p9iia»  mathemancas,  magnitudini 
Cdnftdiat;  fttq?  vniuerfa  fpccuiat/6 
fcientifica  > que  dc  tali  liibic^o  fieri 
potdft,verfatiir,aut  in  Cotemplatio- 
ile  ratioiiis  ftrufturar»  qua  magnitir- 
diiics  formate  funt;aut  in  cStcmpJa- 
tione  proprietatum  cflaitialium , 3c 
paffionu  eirundem  magnitudinum. 
Cumqjtaliqne  magnitudinum  ftru- 
ftiira» , atquepaflioncs , fint  adeo  faciles , <Sc  cnidentes,  vt  ne- 
dum nullam  prorfuslaboriofam  inquifitionem  rcmiirantjfed 
nemo  fanar  mentis  cis  affeiifum  negabit  :alix  vero  line  adeo 
recondit*,  & difficiles,  vt  nullo  patto  concedi  poffint:  fitque 
innata  nobis  via  .i  notioribus  ad  ignota  procedendi  ( ciim_j 
omnis  dof^rina  intcJlediiu  cx  pneexiftenti , Icu  anticipata 
cognitione  fi ‘ ^ ' 
nes  magnitui 
difciirrcndo 
/iones  venentur . 

Attamen, fiue faciles, fine  difficiles  fint  huiurmodi  con- 
tcmphricjKS , femper  mmcupari  confucueruiu  propofitio- 
•*  I A nes; 


4 

|*^on|turiHtdIc^ui.  ^ ^ '«/  »-F 

PAtqt  ccgofpriucipia  ([geometria;  eiC;4)€npori^ipncs,  qxj^- 
nentes  facilem  rationem  ftmcliira: , qua  magnitudines  tor- 
mantuT  5 aut  facilem,  (5cemdentcm;proprictatcm.  vd  pa/lio- 
nemearundfcmnugnituiinniH.  > ...  j . 

Et  quoniam  fa:j^numero  magnitudines,  habentes  euiden- 
ji^mauii:opftru«iDnan,^utj)a{fiQn^i,^on  balant  p^o- 
'pciiifb  iwinicn  jfaiirhabfnt  «omina  atylmooa,  fesjdijerla^fi- 
gnificantia : propterea , vt  quarltbet  magnitudo  diftmguatur 
a qualibet  ali;j , noi^icn  ipfi  ilnpopi  debet , aut  qxponi  germa- 
na nominis  figiiificatio f Q^propter principiorum  Geome- 


trix  tria  genera  erunt . 

Primum , in  quo  decfcramr  ,,fcirimponitur  nomen  alicu- 
ius magnitudinis , habcmis  raddAtAn  conflru^ionem , aut 
manifeftam  paffionem : Et  vocatur  Definitio . 

SecundiH)a,in  quQ  magruti;diru«,ci^  nqi^eamapofitum, 
& vfu  recepfdm  eil , e^ponilUr  ^|3^uLfi«i<ii:is  eibs  conftrii- 
ftio : Et  vocatur  Petitio . 

Tertium,  in  quo  9 ia ti  nqminatap,  exponitur 

euidens  eius  proprietas  < aijijt  alviiH  matiifefta  dqs  p^o  j & 
.vocatur  Dignitas,vd  ^onij- 

;Humis notitia,  .f.  .1,  , .initnapl  ' ,1..  / . '•  J 

Et  quoniam  huiufntodi  priiKf^  demohftrari  nequeunt^ 
xiirn  iint  notiflima ; propterea  tanf umihodo  eorum  catalo- 
gus in  veftibulo  huius  Aienti»  apppnctuf,  vt  poftea,  denaon* 
ftratiuis  fyhogizzaitdo  » exeis  ogdiicantur  Veritates  aliarum 
propoikiomim  xeconditarum^Iqua:^  pariter  fubdiuiduntuel 
-Propoifkio  itaque  difficilis , inquacontcmplatutratio  llrui- 
^iurxi  qua  magnitudo  aliqua  formatur , vocabitur-  Ptobk,- 
it\a : Illa  vero  propofitio  abllrpilA , in  qua  conte mplaturpror 
prietas , vel  paHio  aliqua  maguitudinis,  vocatur  Theonenuu 
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" T. 


CORPORIS  extremitates,  nullam  profunditatem  hV 
bentes : vocentur  Superficies.. 


.t  t 


QHoniarH  /peejtt  ejl  auaiaitoti^  contiiuue  » cmuu  frofriuu 

eil  diuldi  fnuper  pofii; » auffri , multiplkari^nc^e^xfHe(^fM»taj^i^- 
do  quxdam  1 <fna  terminos  t attfue  extriOHitates  habet*Uam  termini  ex^ 
tremi  j latitudine  fua  corpus  comprehendentes , d quibus  per  intelleCiunt 
omnino  profunditas  excluditur  ( qui  termini  aiitptttd  fimtiTton  autem  ni^ 
hil , cum  exifiant  m natura , & menjurari  fnf- 
.finttdiuidh^augtriJiyacaHtur  Superficies , ^ 

rtcorppru^BCpEFQextremaplturqrfir-'.  — 

. ueapparei:iiaJtBC  Jii4qua  terminatur^cqr- 


. bilis  remaneati  quoad  profunditatemtUcefxquo  ^ 
ad  longitudinem , & latitudinem , diuidljefih-^,. 
fer  pofiit : vocatur /upetficies , ficuti  etiam  fu- 
perjicies erit ^CED» &C.  / > £ 


;.'i 

.1 

E F 

. i •■t  ,•  f -.V 

SVPERFICIEI  extremitates,  nullam  latitudinem  habentes: 
vocemur  Linea;  . ,,  •. 

. " .rV  /,  - . , \ 

Similiter  fuferficiei,  latitudinem  habeatis , tarmm  extremi^  cvmfre- 
.bendentes  longitudine  fitadiflam  /uferficiemifiabeisperinteileUuuLa 
omnis  latitjtdo  tollatur vocantur  linea  f qui  faqe  termini  determinatufn 
fitum  in  mundi  f patio  occupant,  in  reuolutione  enim  cuiuslibet  corporis 
in  feipfumt  aut  circa  JuuM  extremumtmanifefie- aliquid  intq  aff gnari  po^ 
te  fi  quiefeens , dtfiiiUium , &feparatum  a reliquit  parfibus  trafisiatis  ; 
quod  vero  quie/cit,  eorpus  npnefi,  cum  'ntfinarjum  cor^itrans ferri jUf~ ' 
ponatur.  Igitur  erit  lineas/eu  fimpUxlon'  .-,v . -.1^1  ' 

gitudo.  yt  fnperficiei.ABCD 
terminus  .AB,  vel  BC,  aut  C Di  fiueD.4t  r y«.  • 

d quo  terminatur  juperficies , exclufq  totar  ‘ 

liter  latitudine , itavt  mdiuifibilis  rcma~  - Q 

neat , quoad  latitudinem,  i^:.profimdita-  » v 

tem , 'luet  quoad. longitudinem  tautumniodo  diffidi  pojfiit  • ^dtitr  Unda 

A a ‘ llt. 


X. 


'V/  4ii 


II. 


im  lih,  I. 
hmcl.  Dtf. 


4 EVCLIDIS  RESTITVTI  . 

III. 

LINEAE  extremitates, nullam  longitudinem  habentes, 
vocentur  Punila . 

Tari  modo  lineat  lonptudinem  tantummodo  habentis , ta  mini  extre- 
tnit  determinantes  men  furam  longitudinis  ipfius.;  fi  ab  eis  per  mtelU- 
Sum  mnis  longitudo  tollatur : pradifli  termini y ifui  non  funt  nihil , cum 

fint  fiffUtpofitionem  in  mundi  (patio  haben- 
^ „ f/<i : locantur  punda . yt  linea  ^ B extre- 

^ I ■■  ■ I D ffff  termim  jlteirBtd  quibus menjura  lon- 

gitudinis tpfitus  linea  ^ B determinatur , 
ablata  totaliter  longitudine , ita  nt  indiuifi- 
hiUs  omniquaque  remaneant : Focantur  punSa . Tatet  ergo  quod  linea 
ex  fiuxH  pundi  generari  poted;  (uperfieies>er6ex  fluxu  lineatranf- 
uerfali ; atque  corpus  cx  fluxu  Juperficiei  tranfuerfali  gigni  poteft . i^ua 
tres/pecies  quantitatis  continua  pofiunt  concipi  infinita  i fi  nimirum  fiu* 
xus  per  infinitum  jpatmm  continuari  intelligatur  • 

- . l . 

IV.  • • - \ 

LINEAM  autem  omnium  W^euifltmamcarum,qu?a  pim- 
^o  ad  punftum  extendi  polTunt , Redam  voco . 

r . i . t * 4 . ^ > 

Hac  efl  definitio  reda  linea  ^rchimedea ; Euclides  autem  ait : Re- 
da linea  eft , qua;  ex  ^quolua  interiacet  punda.  Faldelabc^ 
ra  nt  Interpretes  in  expofitione  butus  definitionis . Troclus  putat  tunc  li- 
neam ex  equo  inter  fua  puuda  interiacere;  quando  fpatium,/eu  interual- 
Ium  inter  duo  punda  eius  extrema,  aquale  eft  ipfimet  linea . Isac  quidem 
expofitio  valde  abftrufa  videtur , eo  quod  ignoratur  quptam  fit  vera  di- 
flantia  inter  duo  punda ; imo  ignoratur  quidnam  ipja  difiantia  fit . non 
enim  proprietas , d qua  difiantia  defignatur , expofitafuit  ab  EucUde^ . 
Clauius  pofiea  aliter  definitionem  exponit . Inquit  enim  redam  lineanLs 
efie  eam , qua  f qualiter  inter  fua  punda  extenditur ; hoc  efl  in  qua  nul- 
lum pundum  intermedium  ab  extremis  furfum , aut  deorfum , vel  ad  la- 
tera defledendo/ubfultat ; in  qua  denique  nihil  flexuofum  efl  ,veluti  in 
filo  tenuijjimo , fumma  vi  extenfo , omnes  partes  media  cum  extremis 
Mqualem  obtinent  fitum , neque  vUa  est  alia  Jublhnior,  aut  humilior  ; fed 
omnes  aquabi liter  progrediuntur, intee  extremos /uos  fines  dijpofita.  H fc 
tamen  expofitio  etiam  obfcura  videtur } eo  quod  aquabilitas  dijpofitionit  • 

. f"' 
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farittm  in  linta,  denotat  termirkm  alium  relatiuum,  refpeEfu  cuiMs,par~ 
tes  ip  te  taualibiter  difpofitd  funt ; & omnia  tUa  vocabula  fupponunt  li- 
neam re^aM , effe  iam  cognitam . nam  illud  efi  flexuofunt-y  quod  non  efl 
reffum  .'ergo  mali  per  excluftoncm  inflexionis  declaratur  rcSitndo; 
quandoquidem  ha  dua  voces  xqui  ipiotx funt . THelius  ergo  .Arclsimedes 
expofuijfen.ihi  videtur  naturam  rc6ia  linea  per  proprietatem  notiorem « 
tum  dicit  re£Iatn  lineam  efle  breuiHimam  ex  vno  in  aliud  pun- 
ftiim  extenfionem . Si  enim  intelUUu  collocentur  duopunBa  jly  &■ 
B in  f patio  mundanoy  concipi  potefl  vnum  ipforum  fluere  verfus  aliud  di- 
Mcrfis  ithieribusy  in  quibus  ommbus  de, 'erivetur  varia  y cJr  infinita  ItntXy 
feu  longitudines  .A  D B,A  E By&A  C B;qua 
quidem  valde  inaquales  inter  /e  ejjepoffunt ; % 

tir  in  hac  multituditte  infinita  inaqualium  li-  ^ 

nearum  necefje  efi , vt  detur  breuiffima  om~  ^ q 

nium ; qua  quidem  vnica  erit : alias  non  efiet 

breuiffima . hac  inquam  breuiffima  extenfh , G ■"  »K 

feu  fluxus  breuiffimusd  punBo  ad  punQumy 

qui  ponatur  eflc-%4  C By  linea  reQu  meriti  vocari  potefl . Tradita  iamj 
clara  > & intelligibili  definitione  linea  reBay  bend  intelligi  potefl  curuam 
aliquamyeofdem  terminos  cum  reUa  habentem  A D ByVel  .AEB  flexuo- 
fum  aliquid  habereytir  partes  intermedias  non  iacere  ex  aquo  inter  extre- 
ma, flue  non  habere  eandem  aquabilitate  yfaSa  comparatione  cum  linea 
reSayiam  cognita.  Erit  ergo  reda  A.B  regulay  feu  trutinayqua  examina- 
ri reliqua  Imea  pofiunt ; cr  fic  cum  dubitatur  an  linea  C H fit  reda , vtl 
curuay  fieri  debet  comparatio  cusmalia  A.  By  qua  reda  linea  ex  hypothefi 
erat  ;c*rfi  omnia  punda  ipfius  CH  ex  aquo  funt  difpofita  inter  fua  ex- 
' tren/qyveluti funt  ea,  qua  m propofita  reda  .A  By  coUocantur : aut  fi  om- 
nes partes  linee  C H omnibus  partibus  linea  reda  A B fmiliter  con- 
gruunt: vel  fi  omnia  punda  ipfius  CH  diflant  aqualiter  d linea  A B : 
tunc  punda  ilitus  non  jubfultabunt furfum  > aut  deorfum ; neque  ipfa  ali- 
• quid  flexuofum  habebit. iluqre  neceffe  efi  lineam  G H efle  quoque  redam. 
Ex  his  ergo  patet  Euclidis  definitionem  vfum  habere  poffe  > quando  com- 
paratur aliqua  linea  cum  reduy  prius  expofita  ;fed  abfoluti  non  declara- 
re paffionem  manifirflam  Unef  redt . 

Hinc  manififlum  efi  Trocli  expofitionem  idem  prorfus  figmficare , ac 
verba  ^Archimedis  fonant . Ham  inquit : Quando  intcruallum  inter 
duo  punda  ^uaic  ell  linee  > qu^  inter  eadem  duo  punda  ex- 
tenditur :Tune  quidem  linea  aminipta  reda  ell.  Sed  quia  in- 
ter u alium  inter  duo  punda  efi  difluntia  breuiffima  omnium  > qua  coniipt 
pofiunt . Ergo  tunc  linea  erit  equalis  interualh  inter  duo  punda , quando 
erit  aquatis  difiantix  breuiffituf  ;feu  quando  linea  aflumpta  efi  eadem- 

met 
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viftdiflantii  inter  dMOpHtiSar/iue  (firbrauffmm  omrtiumlinearHPh 
dpmfioad  ptmSi-tn  dJui^liU/it^bse  titaem  ^at  deMnitiOpri^^lMme- 
dis  . Er^o  Enctidts  dcfiwtio  iuxu  (Prc^lkttpefttumem  id^m  prprjusjo- 
mty  atillai  ij*«  ah  ^rthanede  tradua  tfi  i pd  in\hpc  tame»4*ficit^tpp4 
Trnchs ytiturnomaiehitetnalU  ipiota , quando nondujin definitio uttor 
naili  tradita  efi^  > • . « 

Tandem  quptam  (int  Imeirc^Ai^.qnampafimemhqk^aKt  pluri- 
mis eaempks  ofiendit  natihra  ipfA»Hamradsj.  lueuHisCr  itipakt^fiec  non 
motus  prauinm  defaUidentium  per  re&oi  lineas  fiunt , idefifimttitmr^ 
btevifjimo ; quod  quidem  mitlus  cxperimentts  eoPprohoMt  potefitpd  far 
tis  erit  vnico  exemplo  veritatem  hatit  confirmare^Srt  pila piumhea  B ai- 
lij^aU  filo  tenuiffimo  ^BtOtqueaus  extfemum clauo ^ 
A firmatum  fit : Tunc  plumbum  B liberi  premendo,dum  accti 

Jere  contendit  ad  Telluris  centrutUt  dtredum  fili  producit 
\ extenfionem,  qtiam  reCUm  lineam  cffedico . Tlatu  fi.plum- 
'^bnm  B fnbtirpofita  manu  fu/pendatur , traiisferatur  m 
/ locum  C:  Tunc  quidem  longitudo  filUisfieSeturt  cmfihuet- 
/ C.quelmeam^A  EC '.eritqne  interuaUumyfcudifiantiaab^ 
.punUo  ai  C minor,,  qudm  longitudo  ipfiut  fili  ^ E C^pt¥ 
-4D-B ; ideoque  ,ADB  re8a,  i!r,AE  C.curua  0'it . Hoe 
• 1'  excmpiuuh  Ucetfenfibile  fit-.,  tr  improprium » HrferuittfiUr 

. tcm^tPleudam  difficultatem  imagfnatiotUsM  tum  reSittt 

;i>9  dinis, nan cHtuitatit ,*  ; ■ 'v 


D 
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SVPERFICIESjCui  omni  cx  parte  reda  linea  congruit: 
plana  vocetur. 

Hac  definitio  fteronit  clarior  ntiin  videtur,  quam  Euclidiana,  qua  if fi- 
dem diffUcuitatibus,  quibus  definitio  linea  reSa,  inuoluUur,  Inquit  enim: 
Superficies  plana  eft , qua:  cx  xquo  luas  uweriacct  lineas . Mc 


N 


.1 

/A. 


iius  ergo  cum  H erone  ducmuslSi  in  fuper- 
7 ficie^  BCD,  rc8a  linea  M G congruit , 
ideft rota  tangit Jp/am fuperfictem ;drne  ■ 
G ilutn  in  fUu  Til  G , fed  fimiliter  fi  trans fc- 
raturiufiitum  Tiiti,&in  fituncMO 
fic  pt  reliquos  amnes  :&  iu  quacunqne^s 
applicatione  congruit , ideft  pracise  tota 
CIUS  logitndo  tangit  juperfiaem  UBCD: 

■ vocetur  di^a/vperfietes  pUua . •>.  , 


IT 
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QVANTITAS  inciinationi&duarum  redarum  liiicarum^ 
iuplouo  le  iimtuo  cangeutium , & nori  in  dircdhini 
iacenciuin  alterius  ad  alteram : vocecui 
angulus  planus*,  i.  \ 

■i  ■ ■ - u.l  ' ...  . - 

"Probis  in  ifuo.generf quantitatis  angubis  plawu  reponi  df. 

beat.  Nam  fi  eftquantttarpermaneusytt"  continuat  erit  lineat  aut /u~by.*c.ti, 

perficiet^  linearis  quantitas  e/fc  non  poteft . Trim6  quia  in /uperficie pla- 
na non  determinat , aut  mensurat  longitudinem  /olam  tfed  [patium . Se- 
cundi quia  vt  lincaaUuiditur.  d punSot  fic /upetficies  d linea;  fed  angulus 
d linea  diuiditur.  Ergo  fupcrficies.efi . 

-Aliqui  uero  dixerunt  angulum  platpimnon  ejpt  fuperficiem , aut  li- 
neam i}^  meram  relatioitetn . Vrodns  autem  vtramque  naturam , ma- 
gnitudinis fcHicet  t'  ^ relat.onis  inje  habere  exifliniauit . unaufi  W 
clare  inteUigantur , exponatur 
in  plano  Ihtea  reSa  ud  Bt.iufini-  - .. 
tdexteufaverfusG. Jam.  allita. t ^ 
linea  reira  qnatuar  madis  coU^ 
tari  pott/l  circa\  feilunt  ^ fl . 

T>rim6  ft  iUammtUo  mada  cm' 
tingat-rVt  EFt&tuuc  hadus 
reS*  angulum  confiituere  nona 
dicuntur  .'  Secundo^  fi  illam  con- 
tingaetfed  fit  pafitain  direSum* 

>e  D .At  tangent  reSam  .AJl  in 
punSo.Ai&tme  pariter  angulum  noncdkfittuuitt  i fed  folummodo  rnl- 
eam  lineam  Ktlam  ..Tertio  fi  tata  linea  totam  lineam  contingat , 

nm  cqnftituunt  angulum ; citm  vnicam  reda  m lineam 
componant . l^uarto  fi  reda  linea  .A  C contingat  quidem  redam  .AB  i» 
pundo  .A  tantummodotfednen  fit  in  d Aedum  pofita  > vt  erat  D .A;  tunc 
quidem duit  reda  B.At&‘CJt  angulum dictfnturconflituere.  f^bino- 
tandkm,  quod  reda  .A  C diftat  quidem  ab  alia  reda  .A  B,  fed  non  eo  mo- 
do , E F,  prioris  cqfus,ab  alia  diflabat ; cum  ha  fint  prorfus  /eparatf « 
illa  vero  Je  {e  contingam  in  pundo  jL . Hac  inquam  diftantia  s (eu  fepa- 
raJto  non  ahfoluta  linearum  .AC,<^.A  Bt  fe  tangentium  in  pundo  lAtdi- 
cirur  an?Mlus . 

Sed  rtrrfus  notandum  efl,vt  Troclus,  Carpum  Amioch.redarguens,ait:  ^ . 

dici  non  pojjc  angulum  cJfeiUaricm  limarum  difiautiam;  quia  fi  concipio-  *'* 

tur 
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tnr  regula  U C , cum  Linea  ,4C  H,  collocata  fuper  immobilem  Uneain  rt~ 
(iam^BGiclr  poflea  aperiatur rigula  tranjportando  brachium 
primo  in  fitum  ^TrlK’  Secutiad  in  fttum  ,AH\T  crtio  in  fitutn 
Quarto  in  fitum  U N efficientur  quidem  femper  anguli  maiores , cjr  ma- 
iores in  infinitum : & tamen  dijlantif  linearum  ne  dum  no  augentur  men- 
Jura,  qua  anguli  crefeunt ; fed  i contra  poffimt  difiautia  decrejeere,  litm 
anguli  augentur . Ft  di  flantia  N V reSa  ^ N d reUa  ^ B minor  ejjepo- 
tejl,  qudm  diflantia  C 0 inter  reflas  , & ,AB'.  Et  tamen  angulus  N 
Jl  B maior  cft , qudm  angulus  C^B,  \ationabilius  ergojUcemus  anguli 
menfuram  fumi  debere  ex  apertione , feu  dilatatione  totius  Unca  ,AC  ab 
ip/a^B.  Nam  in  primo  inflanti,  in  quo  punftum  C Jeparatur  d pundo 

B,  tota  lineale  neceffarid  Jepara- 
turdtota  Unca -A  B,  excepto  com- 
muni pundo  ^ ergo  maior 
fuerit  hec  dtlatatio^eu  apertio,mtn- 
fura  anguli  augebitur.  Et  eptiama- 
ps  appofiti , & fi^fficanter  hec  di.. 

*G  iatatio  exprimitur  per  Trocabulum 
Inclinationis,  propterea  iure  angulus 
inclinath  dicetur , Modo  cum  quse-i 
rhurabantiquh  an  anpdus  fit  magnitudof  Dico  non  effefuperficiem: pri- 
mo ^uia  fpatium , quod  linea  infinitf.A  BG,eir  .AC  H-  ampleduntur  * 
erit  iufhiitum  ; cum  tamen  emruU  quanti  tat,  feiimenfura  inclinationis  fi-: 
ri{a  fit : Secunddjpatium  monitum  non  potefl  diuidi , nec  augeri  ; ta- 

ntCn  inclinatio  anguli  dhuditur7&’ augetur . Tertio  Ucet  fpatium  angu- 
lare effet  finitum , dr  terminatum  ab  aliqua  reda  linea  HO,ad libitunt» 
duda,  vel  ab  ahacurud  C B : tunc  quidem.,  fcdof patio  bifariam  a reda 
C X,  angulus  bifariam fedus  effiet ; quod  efi/klfum . Nam  folunanadod 
linea  A7»,pcr  pundum  .A  dkda,aitgulus  diuidi  potefl ; quando  nimirum 
apertio,  fiue  inclinatio  linearum  C A,&B  .A  dtuiditur  in  duas  inclinor, 
tiones  aquales  C .AM,&MA.B.  Tatet  ergo  angulum  fuperficiem  »o>u 
effie ; neque  in  genere  magnitudinis  contineri . 

Ecfiat  modi  ♦ vt exponamus  in  quo  genere  quantitatis  angulus  reponi 
debeat  .■  Dico  angulum  effie  genus  quantitatis  continue  diuerjum  d linea  » 
fuperficie , & corpore ; ficuti  propertio  duarum  magnitudinum  cft  quan- 
. titas  diuerfa  d linea , fuperficie , corpore , & ab  angulo ; licet  in  quolibet 
■ genere  quantitatis  proportio  rcperiatinr ; C-r  ficuti  proportio  duorum  nu- 
• merorvm  diuiditur  d numero ; propertio  duarum  linearum  diuiditur  d 

linea,d  qua  efficiuntur  dup proportiones,  nec  propterea  propertio  illarum 
linearum  erit fuperficies:  ita  angulus  planus  diuidi  poterit  d linea , nec 
propterea  ait /uperficies,  fed  erit  im  linatio  diui/a  lu  duas  imlinationes. 
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SVPERFICIES  plana  fub  vno‘,  vcl  aHqiiibiis  terminis  com- 
prehenfa , Figura  vocetur. 

Totefi  ab  rnico  termino  fytpfrficiet  plana  flandi : 4jne'nd9»mii'nni  ab 
aliqua  Unca  cumaj  in  fe  ipfam  rtfiexa,  ter- 
minatur , vt  patet  tn  figura  ^ : S^iro  d 
pluribus  lineis  /patiunt  circumfcribaturtVt 
patet in-B  : dicetur  hec  fi^ra  J pluribus' 
terminis comprehen/a.  . ^ .iii 

vni. 

FIGVRAvqru«  dcibriRItur  ex  rcuolutione  re^a:  linc.T  finit^ 
in  plano,  circa  alterum  eius  punftum  extremum  qiiic- 
fccns , quoulquc  ad  eum  locum  redeat , a quo  moucri  ce- 
perat, vqcctur  Circulus. Et punftumquieTcens  voce  .ir 
Centrum . JJnca  vero,  ab extrcmocius termiito  dedignata, 
dicatur  Circun ferentia . Et  quclibct  rciiia^  iceiur:-  td  cir- 
cix!itbrcnuarhcxtciil5?Radiuscirculi  nuncupetur,  vel  Ic- 
midiainecer . 

• ‘ 'cj. 

ytfi  re^a  Unca  ^ B , circa  punElunt* 

^ quiefccns , reuoluatur  in  plani  fSr  E , 

D,&c,  quokfque  redeat  ad  locum  ^B,d 
quo  moucrj  tefiyjtijrocabltur  figutu  pfj- 
na  y ex  fluxu  illius  lintedcfcriptay  Circu- 
Ihs;& punSlum  uiyCentrum;  <iir  lineuBE 
D Cy  Circun  ferentia ; & reae  tinep  U C, 

& ^B  l{^dif  circuli  vocentur . 

. ydlgata  eiratli  defimtio  hiC  eH : Cir- 
culus  dl  figura  plauaab  vna  linea 
coi^iprehcnla,qiic  peripheria  appel- 
latur.m  qua  ab  vno  pu:to  eoru;n»qu?  intra  figuram  funt  po- 
fita, cadentes  Ime?  rede  lunt  equales.  Et  hec  e fi  vna  ex  tjs  defint. 
tionibusy  que paifionem  ignotam  tradunt . Non  enim  facili  efi  videre  > «« 
tn  natura  reperJri  pojjit  talis  figurayque  nabeat  punUum  Vnicum  intra  fe, 
a quq.omnes  reU  ty  ad  cius  tc  iinuti  dudfyfint  tuter  fe  equales.  Semppr 

cmm dubitari patca,anatlif  Ucxtnfimtls  iUit  Uneis  ^euteddem  m<^.- 
■ B Juram 
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furam  eum  reliquis . Melius  eryo  procedemus  definiendo  circulu  eo  modo» 
quo  Euclides  in  defimtione  fphereyfMffly  in  qua  nulla  difficultas  adeji ; 
neque  dubitari potefl  an  in  natura  detur  figura  y que  d centro  ad  circunfe- 
rentiam  habeat  diHanttat  f quales : cum  ex  ipfamtt  defcriptioney&  con- 
fhrudione « in  defimtione  popta , declaretur . Nam  eadem  Ihiea  reuoluta 
eirca  centrum , cum  fit  femper  eiufdem  menfurf  > necefiarib  facit  diftan- 
tias  d centro  ad  ciHunfnrentiam  inter  fe  equalet . 


F I G V R AE  planci  qu?  i rc^bis  lineis  continentur  > vocen- 
tur Reftilincf.  . ^ , 


.1 X.-; 


. 1 £ T 1 quse  i tribus  redis  li- 
neis. Trilatcrs.  feu  Tri- 
angula vocentur . 

xl  . 


£ T 1 n ^ pluribus  > quimquatuor  redis  lineis  contineanrat » 
Multilatcrz  > vel  multangulz  dicantur,  denominatae 
i multitudine  laterum . ipfam  figuram 
comprehendentium. 

Hfdefitutiones  ihanifeSie  funt.  Nam  pofl  definitionem  cireuli  y quf 
mtico  termino  clauditur  y declaranturreliquffigurf  plane  y que  d pluri- 
bus terminis  comprehenduntury  quf  licet  fint  diuerfp  inter  /(?,  vf  poti  auf 
d pluribus  lineis  curuis  comprebndi  pofiunty (de quibus inhifce libris 
nm  traSatur ) definiendf  Junt  tantummodo  figurp  pUng . que  d re5is  li- 
neis continentur . hf  quidem  tot  fpecies  confiituunt , quot  furit  multitudi- 
nes re&arum  linearum  y/uperficiem  comprehendentium.  Et  quia  agitur 
prfcipui  in  htfce  libris  de  triangulis , & quadrangulis;  propterea  b{  due 
/pectes JigurarHtnprfcipud  declarantur,  & definiuntur . 
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..iih. 


MAGNITVDO  magnitudinis  mcnfura  dicitut  i ciim  Hr, 
• , la>  mnitoties  lumpta,  alteri  ^qualis  focrit'. 


B. 


• ytUnea  e duitw  menfuret  r^— — « 

littet  U B,fi  tp/a  Cyfumptoj 
muUotiesy  fcilicet  quater t quin- 

^uies  yjexies , drc.  fqualisfue-  • , -*  ' ‘ 

- Titipfi-4B, 

- PETITIONES.  SEV  POSTVLATA. 

\ 

r I 

I- 

A PVNGTO  adpunftumlincamreaamduccrc, 

n. 

E T lineam  rcftam  producere  in  continuum , Sc  dircduin-... 

• iif  

E T quouis  centro.  & intcnxallo  circulum  deferibere . ; 

■ . , IV.  , 

■ Item  qu  acunque  magnitudine  data,  poircaliam  magnitu* 

. ’ I dlncm  fumi»  vel  maiotcna> vel  minorem.  . 

SuntVetitioHcsy  vt  dillum  efly  propefithnis  yque  confiruiiiones 
ie^uales  exponunt  ita  faciles , vf  nidlo  artificio  ymque  ratiocinio  indi- 
geant : & propterea  affumuntur  inter  pri^  principia  indemonjtrabilia . 
Itaque  ciim  d puuRo  ad  punilum  rcaa  linea  ducenda  efi , debet  foltm- 
modo  concipi  punffuni  ^ fluere  treiaffimo  itinere  vjque  ad  punaum  B t 

-f.ntquepredibfiis  fluxui  fquabillSynonin-  ^ ^ ■ 

flexus  ,&m  hac  operatione  qoa  bffitotinh  ^ ^ 

' tellcUus  y neque  diflicidtatcm  habet ; nec  • — i 

Ctiam obtfci  poteH , quod h(c  fit  flSio  chi-' 
mcrica  . nam  re  ycra  in.  jfpatio  mundano 

' ' B 2 dau  ttr 
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dantur  huiufmodi  dimtnfioncr,& pc  ducere  rcSlam  a puTt&o  ad  pm£tum 
idem  eP  y ac p quis  conpderet  lineam  rellam , iam  exigentem  in  mundo ; 
/eu  illam  dmtenponemy  quf  inter  duo  illa  punffa  reperitur . Tari  ratione , 
poffumus  lineam  quamlibet  rellampnitam  ^ B producere  ih  dircffi.my 
quantum  libuerifp/que  ad  C ; pilicet  intelUperdo  extremum  eius  pun- 
Cium  vlterius  produci  fquabili Puxu,  & hreui/Hnio  itinere . 

Similiter  popta  qual  ibet  linea  re^a puita  Ji  B,  vel  ^ C,  poteP  extre- 
mum  eius  punffum  ^ pxum  ccmftderari 
tota  linea ^ By  vcl ^ Cyque  efi  uaeruaU 
tumy  intelligipoteP  rencluta  in  plano , quouf- 
que  reducatur  in  locuniy-pnde  moneri  cetperat. 
manifcBum  eP  fuperpeiem  B Z)>  vel  C £,  de- 
/criptam  eX  reuolutione  y iam  diB eline f > cir- 
culum epe.  Et  quia  quelibet  linea  y cuiuf- 
cumqueYit  mapiitudinisy  eodem  modo  intelli- 
fi  poteP  circunduBa  ; hinc  eP , quod  quolibet 
centro,  dr  intemallo  erreuhn  deferibi  poteP . Ttmdem  magnitudine  qua- 
cumque data /umipoteSl  maior,  & minor , quia  intelleSualiter,  & noK» 
tnechamci  peri  debet;  propterea  etiam  facillimum  eP  apumi poteH» 

yt  principium  y 

AXIOMATA,  SEV  PRONVNCIATA. 


, . I- 

QV*AE  eidem  qualia , inter  Ib  funt  pialia.  Et  quodvnO 
^qualium  malus  eft,  aut  minus , maius  quoque,  aut 
minus  eft  altero  equalium ; & contra . 


E T fi  ^qualibus  ^qualia  adrefta  fnit,tota  quoq;  funt  fqualia. 

III. 

ET  fi  ab  ^qualibus  ^qualia ablata  fint,qua;  relinquuntur 

ftint  ^qualia . 

IV. 

AE  QV  ALIA  addita , vel  ablata  ab  in^qualibus , in?qu> 

lia  faciunt . 

V. 

DVPLA,  tripla,&c.  vcl  dimidia  eiufdera,  vcl  equalium,  funt 

pariter  ^qualia . 

. VI» 
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c ' . 

SI  eadem  imgnitudor metiatur  duas  magnitudines»  8c  ea- 
riimcomponcuni»  atqjue  difierentiam  meiiTurabic . 

maffiitudo  D menfura$ 
iiiot  Jt  B»e^  B Ci  necefie  A. , 

•ajp^egatunt^qtte  differentiam 
C p,enfkret..NoTfi  tytraquC’.  A i 
Zlt BC » difiribuifur  i/La 
partes » quarum  finpdf  f quales 
JumipfiD. 

VII. 

T O T V M fua  parte  maius  cll , 

_ ■ VIII;  : 

TOTV M aquale  cft  pmnibiis  luis  partibiw , fimul  fumptis.’ 

' IX. 

iv.  i .QV  AE  fibi  mutuo  congruunt , funt  f qualia , 

Debet  iuteUeSualiter  fieri  bfc  applicatio  ; ita  rt  tota  magnitudo  pre~ 
etsi  totam  magtiitudincm  contingat,  ahfque  eo,quod  aliquid  intaSum  re-  ' 
linquatur ffcilicct  quando  intemjedit  partes  cum  intermedijs  conucniunt; 

& ex tremfprpcisi  cum  extremis;  & tunc  eorum  congruentia  mteUetlui 
conflare  dicetur . Comerjum  yerb,fcilicet  quod  ea,  qup  pqualiafunt fibi 
inutcem  congruant , non  in  omnibus  verum  efi,fed  in  qs , qup /pede  fimi- 
Ita  funt,  VI  Itnep  reSp  inter fe,  & circunferentip  {qualium  circulorum,vt 
. Tr  ocius  ammaduertit . 

X. 

D V AE  re£I?  concurrentes , & fe  mutuo  fccantcs , non  ha« 
bent  aliquam  partem  communem . 

Vt  fi  fuerint  duf  redg  linep  ^B,&C 
B,  concurrentes  mpunSo  B,  & ibidem /e_j 
fe/ecantes  ,efi  impoffibile , vt  ambe  linep  D 
refff , produQf  vitet  ius , confiituant  mu- 
cam  reflam  Uncam  B D;  ita  vt  ,ABD  fit 
vnica  reSa  linea;  & pariter  CBDfit  vntt 
n£la,  hoc  enim  repugnat . ^ 

XL 


zDff.ii. 
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m. 

D V AE  rcfl*  linc« » {«(Tu nt equidem  conftltnereanguluirl , 

• noti-claudere  rpatiuim.i^^gucaii\cfficcre\- 

Vt  dut  rc&i  concurrentes  in  punBo'^t  pefiunt  quidem 

conflkuere^iiffilutn  E^C;  fed  nunquam  pofiunt claudere fpiatium  fu~ 
_ pcrficiale;  co  quod  tota  linea  od  B difiatt  & 
A ' ' **^'  ftp^traturdtotaUne*  ^Cycxeepto  pMiSo 

— cpntatlus  ^ ('licet  in  infinitum  producan^. 

^ tur) , alias deflru^etur  cleptus  reBitu- 
dms  linearum  i deberet  que  altera  ipf arum 
incuruariy  aut  inftcBh  quod  efi  contra  hy^othefm . 

XII. 

j \ LINE  AE  cmncs, i centro  adcircuii- 

1 ‘ . fcrcimamc4w:uljdufta;,runt  - 

' ?qualcs  inter  le . 





* "Manifefluntefihoctqmahradq  omnes  jl 
Cy>AD,  &c.  menfurantur  ab  eadem  linea  rr- 
Ba^C. 


XIII. 

SI  eadem  rcfta  Unca  infra  duas  figuras  tota  collocata  fiierit» 
habebunt  ill?  figurc  partem  aliquam  communem» 

Sc  Ic  Ic  1'ecabulft . 


Sunt  axiomata , vt  diBum  efl » propofitiones  fpeculatiup » feu  theore-» 
mata,  que  ob  fui  maximam  cuidentiam  non  indiyent  demonftratione  ; fed 
ftatim , copdtis  terminis , necefc  efi , w intelleBus  illis  afientiatur  ,•  eSf 
propterea  afiumuntur  inter  principia  inden/cnflrabilia . Vronunciatorum 
alia  quidett;  commumafunt  omnibus  Jcientijs  mathematicis;  alia  Junt  pe- 
culiaria Geometri f . Illa  enim , quf/unt Jeptem  priora  infer uiunt  tam  in 
motu,  quam  in  tempore,  in  numeris,  ^ in  magnitudinibus,  & "ubicunque 
de  quantitate  agitur ; pofiertora  "Peri  •pjuni  tantum  habent  in  fcientijs 
Geometricis,  rbi  de  magnitudinibus  traBatur . 

Cum  alique  definitiones  immutat p fint  in  hae  elementorum  refiitutio- 
ne;  altqup  "pcrb  reliBe,  atque  alip  in  alia  loca  translate,  w oflendam  non 
fine  ratione  id  me  fecifie,  autequamad  expofitionem  propofitionum  deue- 
niam,  accuratius  yidendum  efi,  quid  nam  fint  matkmatice  definitiones  ^ 


’ T X I B R I.  ' " • ^ t5- 

tSrttiM  nkthttdo  vcncntuncr  quomodo  differoitt  i po^uUuis  pro- 
nundatis  , NaM  hoc  ah  aliquibus  praud,  & confuse  expofitum  fuit . 

Clauius  putat  definitiones  efie  artis  yocubula  > neque  opus  efie , vt  ra-  Pro*,  hh  f. 

tioaff'cratur^  cur  res  aliqua  boc,  aut  ilio  definiaturmodot/ed  fatis  efie^vt 

nunquam  res  definita  afferatur  alicui  conuenire » ni  fi  prius  defini tione»L>  "/*  * * ’ ' 

traditam  eidem  conuemrc  demouflretur. . / i i , 

Commandiuus  yeri  cum  Troe  oeexfet  definitiones  mathematicas  efie 
bypothefes.  Sed -4nftotelespofitiones  eas -Pocat  ;loquiturque  de  eis  fatis  p.  f-y 
confusi.,  yult  enim  definitiones  efie pofitiones  t idr  ^incipia  immedi.ua 
tndemonSbrabilia,  de  quibia  precognofeitur  quid  fint , & quia  exi  fiunt  in 
natura  i fed  nece ffe  non  efie  docendum  eat  habere.  I{jirfus  dignitatem  d, 
Juppofitiouet  & petitione  differre ; quta  hec  duo  non  funt  nota  per  fe  jfcd 
exteriore  indigent  rationeu.  ^ Hcerc  inflare  contra  eas . Diuidit  poflea^ 
definitionem  quid  nominis  d definitione  quid  rei ; & hanc  ait  aliquand» 
efie  principium  Hemonfirationisraliquando  efie  eius  conciti fionem.  . 

Sedhuiufmodi  ambiguitatesy  his  prfmijfist  faeili  tollentur . 

Trimo  definitiones  'adhibentur  tn  demonfirationet  irtprfmifff . Quare 
necefie  efty  vt  fint  euidenter  cognitetolids  cogniti»  fcientifica»/eu  euiden- 
tijfima  ex  eis  acquiri  non  po  ffet . • 

Secund6  dcfiiutionesy  qu  f debent  efiejcientip  principiat  funt  anticipa- 
tiones i feu  prpexiftenfes inanimo  cognitiones- tirel  effigies » fiue idef  td 
fiubus  in  animo  clari , & diflinffi  circunferibitur , quare  »<!r  quomodo 
tale  quid  efl  vnaqufque  res » elr  diuerfificatur  d qualibet  alia  i vt  circun- 
firiptio  illius  figurf  plane  > quf  d tribus  redis  lineis  continetur ; efl  prf- 
cogiitiotfeu  ideay  ad  quam  refpicientes  yperfpicui  eius  naturam  percipi-^ 
tnusi  & diihnguimus  d qualibet  alia . 

Tertid  circunfcribetitr  in  animo  id , quod  -vnaqueque  res  efl  per  fuam 
propriam  efformatianem , aut  per  eius  effentialem  affed tonem  y vcl  pro-  ^ 

prietatemy  omniyjoliy  ^ femper  conuenientem . yt  omnes  trianguli  d tri- 
bus redis  lineis  continentur  > /oli  trianguli  y non  autem  relique  figurfi 

gr  femper.  Non  enim  aliquando  triangulus  caret  tribus  lateribus . 

Quarto  nomina  fuut  figua  y ad  placitum  in^fita  > ad  fignificandanLs 
precognitionemy  in  animo  exlilcmem ; idefl  efformationem  y aut  effentia- 
lem pafiionem  alicuius  fubiedi . yt  nomen  circuli  esi  fignum  > impofitum 
ad  indicandam  efformationem  > fidam  d reda  Unca  > reuolutay  &c.  yel 
eft  fignuuiy  indicans  pafiionem  effentialem  did  e fi  gure  > quf  efl  fquaUtat 
omnium  redarum  ime.trum  > d centro  ad  circunferentiam  e.vtenfarum . 

Q;ifnti  ratio  Hrudurp  fonmalis  alicuius  fubiedi  quanti  multiplex  ef- 
fe  poteft . Sicut  etiam  qu  f libet  res  non  vnic  amy  fed  plurcs  effentiales  pro- 
prietates conuertibi les  habere  potefl . yt  flrudura  c ircuU  y ne  dum  ex  re- 
uolutiotte  reda  Unee  in  plana  circa  pundum  fixum  i fed  ex  reuolutione 
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anguli  rem  cirea  diametrum ; cx  feS,on  ecbni  y <S^  cyUndri , alifs 
pluribus  modis  effici  potefi . Vari  ratio), e triangulum , preter  paffionciL 
didam , ijuod  a tribus  lateribus  contiiutur , habet  altas  non  n^jus  efTcn- 
tiales : qu^  nimirum  tres  interni  anguli  fint  f quales  duobus  reBis ; quod 
externus  fit  equihs  duobus  angulis  intemis,Hr-  oppofitis:^  innum-Lbi- 
lesahas^  quibus  eius  natura  declaratur,  ^ d qualibet  aUa  dijiincuitur. 

SextointerranonesJlrumreformalis,yeliMerp 

poffiait^ffe omnino impqfi 
fibilcs,  & falftj  fii<Mpofunreffepoffibilet,<^  >erf,fed-nob'^o^ 
tf , aut  dubie;  njifvero  poffunt  effe  nere , & cognitf  ,&  inter  eas  om- 
nium maxime  facilis, & mauifcfla,quf  thm ex alqs , fed ek ea nliqiue 

fcieutU  coiffiiruere poffunt,  roU- 

Hispramiffisxfi  nomen  fit  iam  impofitum ' alicui fubieao  quanto,^  ih 
hus  jubicai  fumatur  effemialis  proprietas  prima , & nbt.$ma , poterit 
copular,  nome»  propnetat,  eiufdcm  fubieai.  Et  hoc  erit  Axioma.  Ft  no- 
ces Totum,  Tars,  iam  impofite,  or  n/u  recepta  funt;  euidcntiffima 

proprietas  efl  omnium  totorum,  rt  excidant fuas panes.  Ergo emdentif- 
fimum  efl pronunctatum -umuerfale : Omnetofufu maius eft  fua parte. 

.Atfircs  •tliq»anonhabet»ome»,fcdL^bratnotiffimam,gP^^ 

proprietatem^  potefl  quodciinquc  nomen  copulari  itU proprietati Etlm 

uiniaioiR''  prepofitio:  l^es  libens  tdlem  cuiZ- 

tifjimam paffionem effcntialem omni,loli,e-  temper conucmaUem , eft , 

"i,  ^ •contra  tale  nomen  fi jTuficet  rem,  habpn-. 

primam. mgurailU plana, qufixiit 
euid.ntilfimam  proprietatem, n^t tres  re3e  Inuip  tpjani  eompfelLdaia 
quocunque nomine,  vt  trunguli,daf,gniripoteft:<^refficix^detiwtio  • 
Vfnergs,q;6ddefii^ioinn  d.ffisrfd proLcitonififn ZukeT^ 
Uli  de  nouo  imponitur;  huic  verj  iam  impofitum  eft.  ^ , 

rnde  colligitur , quod  quclibet  definitio  effc  poffet  .Axioma , f,  nomen 
ni  ^ i contra  quodlibet  axioma  tffet  definitio,  fi  nomen 

ceo!'  ^‘cf,  nomen  trianguli  effiet  iam  impofitum,  gjr  Wn  rr. 

vin  lineis  coiUinetur  , 

elT^faJh-il  definitio . £ contra  fi  nomen  equalitatis  nom, 

effe  adhuc  impof,tnm  , dict  poffict : fibi  nmtub  congruunt  vocemur 

iqfi-‘lta,<d;-h:c  effiet  definuio,  non  prmunci^^^ 

noio!LZ'ir  / differt  d petitione , nifi  innomine , quod  illide 

i r eft . rtf,  nomen  circuU  iam  cf^ 

ctf  Imeg  tn  pl.uw  arca  pimflum  citis  fixum  , cx  -co,itwi£iioHe  huius  dji 

/tri- 
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fcriptionis,  & nominis  rejultat  Tetitio . Et  fi  huic  defcriptioni  nomen  cir- 
culi de  nouo  imponatur t confurget  Definitio . 

Ex  his  deducitur,  tpiod  quotiefcunqi  perquiri  debent  definitiones , qust 
fint principia  demonftrationis , idefi  quf  fn-oducant  certam  euiden-' 
tem  cognitionem  fcientificam,  licet  laborandum  non  fit  in  eledione  nomi- 
nis , nam  ad  libitum  quodeunque  nomen  illi  attribui  potefi ; tamen  nort» 
temeri , (ed  maxima  cautione  eligi  debet  ratio  firudure  > aut  efientialis 
pajjio  prima,  notifjima  alicuius  fubieSi . Nam  fi  confiruSio,  & pajfio 

nominata  fit  impoffibilis , tunc  non  efficietur  definitio  fcientifica , vt  fi 
oms  diceret : Dua  refla  linee  inter  Je  (quales , tr finnd  inter  je  inpqua- 
les  ,vocetUur  irrationales . iiut  diceret:  Dup  reflf  line(  Jpatium  com- 
prehendentes , vocentur  figurales , effient  definitiones  non  entium,  dr  im- 
poffibiles  propterea  potius  ignorantia,  quam  fidentia  ex  eis  dedu- 
ceretur. 

Deinde p confiruBio,  aut  taffio  nominata,  fit  quidem  poffibilis,  cSr  ve- 
ra ,fed  nobis  ifftota , aut  dubia ; tusu  bona  definitio  non  erit : Nam  coii- 
clufiones  ab  ignoto , dr  dubio  principio  orta , incerte  quoque , dt  dubip 
erunt ; dr  ideo  fufipuionem , aut  opinionem , non  autem  /dentiam  certam 
afferent . Ft  cum  dicitur  in  vulgata  definitione  parallelarum : Dup  re  fi  e 
linee  in  eodem  plano  ex  vtraque parte  non  concurrentes,  vocentur  paral- 
Ip-  Ignoratur  an  dari poffint  dup  reBp  linep,  habentes  hanc  conditionem  .■ 
Similiter  ignoratur , an  reperiri  poffit  tn  natura  figura  quadrilatera , inj> 
qua  omnes  anguli  fint  redi , df  quatuor  latera  fint  mter  fie  equalia , qup 
yocatur  quadratum . Tari  modo  incertum  eft  an  reperiri  poffint  figurp 
plana  pquiangula , habchtes  circa  angulos  pquales  latera  proportionalia, 
cfup  fimiles  vocantur;  ambiguum  quoque  efi , an  repedantur  dua  linee  , 
qup  nunquam  poffint  habere  aliquam  communem  menfiuram ; df  fic  alia 
quamplurima , Np  on.nes  paffiones  licet  vera  fint : tamen  non  fiunt  per  fie 
euideutes,nifi  pofilquam  oflcnfium  fuerit  ipfas  veras  efifie;  dr  propterea  bu- 
iufmodt  definitiones  non  debent  praponi  ,fied  exfuis  locis , poffquam  dc- 
Monfiratp  fiuermt,  deduci  debent . 

Tandem  licet  confiruBio , aut  paffio  definitionis  fit  manifefla , debet 
effie  omnium  cuidentiffima,  vt  non  ea  ex  alijs  ; fed  reliqup  omnes  ab  ea  de- 
duci poffint . yt  fi  quit  diceret : voco  triangulum  aqui laterum  figuranco 
planam  triangularem , in  qua  quilibet  angulus  tertia  pars  eft  duorum  re- 
flor um:  traderet  principium  non  maximi  notum  df  primum,  nam  ibagis 
notum  efl , quod  di  fla  figura  trilatera  comprehendi  poffit  d tribus  reQis 
liry^  (qualibus,  df  cx  hac  illa  dcdiicipotefl;  non  autem  hec  ab  illa . 

Ex  hac  theoria  quilibet  per  fe  potefi  facili  refoluere  difficultates  alio- 
rum ; dt-  tnfuper  naturam  principiorum  demonfirationis , &fcientit  per-> 
fpeflam  habere , 
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PROPOS.  I.  PROBLEMA  L f 


Super  data  Ifnea  reiia  terminata  T riangiilnm^  habens  tria  la- . 
tcra  inter  fc  ^qualia.  c''nftitucre . Vocetur  tale 
triangulum  Aequiiaterum. 


^ quod  faciendum  eft  . Sccun- 

da  pars>qua;  eft  Exjpofitio  declarat  in  vnico  exemplo  parricu- 
Jartj  Icu  in  aliqua  ngura  Ictifibili  id  > quod  in  propofitionc  di-^ 
£lum  crati  nec  propterca  in  tali  figura  fcnfibili  aheratur  yni- , 
Ucrlalitas  propofitionis  > quia  figura  particularis  apponitur 
facilitatis  gratiamc  intelleaus  nimium  laboretjfed  mipickn- 
do  imaginem  illam  facilius  vniucrfaliter  difeurrere  pomt. 
Tertia  pars,  quxeft  Conftruftio,fcmpcr  eft  neceflaria  inpro- 
blemanbus  5 nam  efficit  id,  quod  in  propofitionc  imperatur » ^ 
feu  potius  contemplatur  intelleftudcm  operationem  , t'cr 
quam  qu^fita  conftru^io  formalis  fciciitifice  percipi  pqffit . . 
Quarta  pars , qu?  eft  Demonftratio,colligit  ex  primis  princip> » 
pijS , demonftratiu^  argumentando , conftru^lionem  impe> . , 

ratam  legitime  fadam  fuifle.. Tandem  Conclufio  eft  qui- 
dam epilogus  totius  propofitionis , monendo  fadum  efle  id*  . 
q^uod  111  propofitionc  imperabatur . Hxc  omnia  femel  tan- 
tum monuiffe  liipcrfluum  non  erit  in  hac  prima  propofirio- 
nc;qua;  licet  in  reliquis  propofitionibus non  apponantur» 
iemf^r  fubintelligi  debent . 


Sit  igitur  data  linea  rcfta  A B,  fuper  ipfam  conftrucndum 
eft  triangulum,  quod  habeat  tria  latera  inter  fe  xqualia.  lam 
%c  luiea  dau  A B>  licet  fit  vnius  meniur^  > nihilominus  eam 


C 


(tum  clt;  funr  autem  liie» 
Propofitio  , Expofitio  , Con-», 
ftrudio  , Dcmonftratio  > Sc 
Conclufio.  Propofitio  dicit  da-,‘ 
tum , Icu  conceflTum , id  eft  fu- 
bie^mi}  & rurfus  declarat  id», 


EXPOSITIO. 


intel- 


i;  r B E R I.  ■ ‘ 

intellectus  debet  concipere, rt  re^relcntapuam  cuiuTcunque 
menlurc>exiiifinitis,qu9pfcpcnipofliinr.  ‘‘ 

C O N S T R V C T I O* • . 

luxta  tertium  poftulatum , faCto  centro  A,  intcruallovc- 
r6reCt9  AB,dclcribatur  circulus  CBD;Rurfus  centro B 
inreruallociufdemrcd^BA,^ alius  circulus  CAD  deferi-  afo/.  j. 
batur.  F.r  quoniam  eadem  reda  linea  A B intra  ambos  circu- 
los C B D , & CAD  collocatur Ergo  ex  XIII.  axiomate  hi 
duo  circuli  l'e  le  mutuo  1'ccant  :proptercaque'circunfcrcntif 
diCtorum  circulorum  Ic  fc  mutu6 1'ecabunt  in  aliquo  pun-  ’ ' * * ^ 
Ctojcuhiftwiplccircunfcrcntielincfindiuifibiles.Ponatur  . . • ' 
ergo  punClum  feCHonis  efle  Cj  iam  djpunCto  A ad  C * refta_,  ’ 
ducatur^  parrterque  a punCto  Bad  C alia  reCta  extendatur,  b 7y.r;  ^ 
Hic  iam  perfeCia  eft  cbnftruftio ; faCla  enim  ,eft  figura  trila- 
tera A BC/qu^ efle 9quilatcram  pronuncio . ^ 

-i,  ' D:  E M O N T*R  A T I O. 


. u 


— fl''  3 X •C*  « * ‘ 

iJ^nramdusrcCli^lincae  AB.dc  AC  ducunturdceftrroi 
A a^u-cunfcrcmiafii  circuli  B C D.  f ^rffo  rbCta  A C equa- < »• 
liscftrtiiHif  AB.  Rurius  ^iareCt^  BC«&  AB  ducuntur^' 
centro  Bad 'ciramlcrentiain  circuli <C 'AD: «totfit  refta  BC  » 
qualis  eidem  rcdxB  A.  Tam  ergo  A C.^u^mCB  ^quales  d/Txrt.i». 
llint  eidem  reft^  A B;  f Qu  jre  A C,  & C B equaies  liint  inter  . 

li.Et  tres  line?  reCte  A BTR  C,  & C A>dandentes  triangulum  * 

A B Cv  cqiulcs  ilint  inter  i'c. 


» L 


E 


r..  x:  O.N  C L V S'I  O. 


•r  .-^iL  f. 


Ergofuper  data  reCta linea  AB  triangulum, d tribus late- 
ribusequSlibfts  cOmprehcnlumiconftiuxiniifs.  quod  facien- 
dum impcrabanir  in  propofitione.  Vocetur  talis  figura  trian- 
gulum Acquilotcruin . ‘ 


‘ S C H 0 L I F M. 

' sAnimaduerttndMm  etum  cfi  proceffum  demon/lratinum  ad  emtan- 
dam  prolixitatem  non  exponi per  jyUogijthOS  in /omtj}'eJ  nihilominus  /« 
hifce  demonfirationsbus  jemper  proceditur  per  Jyllc^ifmos  primf  figurf , 
*»  quibus  TH  plurimum  ommittitur  minor  prop''/}iio  breuitatis  cau'a . 

C z PRO- 


Siul  fftf. 
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PROPOS.  II.  PROBLi  II. 


ftwL  1». 
g#jri  5. 
h*x.  I». 
(t«4r.  I. 


AD  D AT V M punOum dat*  reft*  line? ?qualcm  repara 

lineam  duccre . 

Sit  datumi  pim^him  A,  & da- 
ta refta  linea  B C.  Duci  debet  i 
punAo  A rcfta  linea , qu*  fit  ?- 
qualis  ipfi  reCtx  B C . Ducatur 
i • pun^o  C ad  A reda  linea  > (i 
opus  cft ; 5c  fuper  *C  A trian- 
eulum  equilatcrum  A D C dc- 
Icribatur;  3cccntrocC>  inter- 
uallo  C B circulus  B £ deferiba- 
tur;dcrcfta  DC  in  diredum 
producatur  ad  partes  C,  quouf- 
que  circunferentiam  circuli  fc- 
. ect  in  punfto  E.  Et  rurfus  r cen- 

tro Djintcruallo  DE»  alius  circulus  E G deferibarur , fccans 
redlam lineam  DA»produdamin  G.  Dico  reftam  AG*-. 

2ualem  effe  dat?  red*  line*  B G . Qupniani  reflas  D £ > & D 
i ducuntur  i centro  ad  peripheriam  circuli  E G .yErgo  fune 
equalesinter lC|dcablns  auferuntur  partes  ?quales  AD. de- 
C D ( cum  fint  latera  trianguli  ?quilateH) . g Ergo  refiduum_» 
A G ?quaJc  eft  rcliduo  C E . Sed  etiam  C B ?qualis  eft  eidem 
C E>i  cum  fint  dudi?  i centro  ad  circunferentiam  circuli  B E. 
Ergo  du?  rea?  B C,6c  A G ?quales  funt  vni  tertie  C E.k.  ide^ 
que?quales  inter  l'c.  Quareduaaefti  pundo  Arcaa  AG 
aequalis  dat?  B C.  Qupd  erat  faciendum . 

s C H O L l y M, 

\ 

•punClum  A in  boc  problemate  diuerfi- 
modi  collocari  potejly  aut  enim  reperitur 
in  ipjamet  linea  BC»aut  in  eius  e vtremo 
punho  > aut  fupra » aut  infra , vel  ad  la- 
tera ipfius . ynde  conflat  proi  Ln.a  tres 
cafus  baberei  fed  doHrinc  gratia  diffictlio- 
yfin  cajum  expofuimus , cuius  conflrudia 
CQmprehendU primum  tertum  cajum, 

Secun- 


I. 

Secundtit  >er6  aptando  fciUcet  pnaffipiu 
datum  ^ in  Cpundo  extremo  datf  reSp  li- 
ne f B C referitur  i tunc  centro  ^ , intermJ- 
lo^B,tn defcrifto cinulo  £ G > ^ duSa^ 
•/<  C ; erit  jl  G reSa  quffita . 

PROPOS.  m.  PROBL.  m 


DVABVS  datis  rcftis  lineis  in?qualibus,de  maiore  cqualcm 
minori  redam  lineam  detrahere . 


»•  7tt,  1. 

Eucl.frf, 

J.l. 


Sit  A finea  redaf'  minor , C B maior . Debet  ex  maiori  C B 
abfeindi'  fc^mentum  fquole  ipfi  A.  ' “ “ 

da  linea  BD^qu^  fit  ^qualis  ipli 
AybSc  centro B>  interuallo  BD» 
defcribatur  circulus  D£>  fccans 
redam  C B in  E pundo.  Dico  B E 
cfle  leqmentum  detradum  cqua- 
le  ipfi  A . Quoniam  B E cqualis  eft  [ c. 

ipfi  B D,  e quia  dude  1‘unt  a centro  \ j 

ad  peripheriam  circuli;fed  ex  con-  V / 

ftmdionc  A equalis  eft  eidem  B 
D.Quare  A» &BE,ctun  fint  vni  ^^'■***^ 
pcrti?  cquales : d erunt  inter  Ic  pa- 
riter equales . Duabus  igitur  datis,  &c.  quod  erat  fteiendum. 


aPn>^  tl 
b 7(t.  f ; 

CSX.  ctl 

dor,  Xi 


PROPOS.  IV.  THEOR.  I. 

SI  in  duobus  triangulis,circa verticales  angulos  aquales, 
duolatera  vniusMualia  fuerint  duobus  lateribus  alterius 

* trianguli , fingula  lingulis : erunt  bafes  cquales  inter  Ic ; dc 
■ triangula  erunt  ^qualia^dc  duo  anguli  reliqui  ^qu^es  erunt 

* duobus  reliquis  angulis , fmguli  lingulis,  qui  opponuntur 
equalibus  lateribus . V ocentnr  autem  huiulmodi  triaiigu- 

‘‘  la  fimilitcr  ^qualia . 


EmcLffop. 

4«  !• 


Sint  duo  triangula  A B C,  & D E F,  quorum  anguli  verti- 
cales A Sc.  D,  fquales  fint  inter  fc , & latus  A B equale  fit  la- 
teri D E,  nec  non  latus  A C aquale  fit  lateri  D F Dico  bafim 
BC  cqualem  cfle  bafi  E F;  dc  triangulum  ABC  equale  trian- 
gulo D E F;  dc  angulum  B ^qualem  effe  angulo  E,  quibus  op-. 


ponun- 


a Axitm.$, 


Ii  rn 


. 1 <■ 
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ponuntur  jqijnlia  latera  AC>3(  Dt,Sc  angulum  C?qualeni 
elTe  aoettilo  F>  qmbus  oppomuicur  reliqua  duo  iatera^  ^qua* 
liaAS,5cDE‘.  . . * 

' • Fada  inteileQuaii  fu- 

pQ^ofitione  trianguli  A, 
B C fuper  triangulum  D E 
F»  ita  vt  puncinm  A liiper 
pundum  D , Sc  reda  A B 
liiper  D E caAityncccfla- 
. no  /jbi  uuituo  * cogruunt 
— dua:  refte  A fe,  & D E:  pa- 
— r ritcrqucanguius:  Aangu- 
lo  D congruet , propter  ar- 
qualitatcin;  tdcoque  A C fuper  D F cpdct  .*  & propter  eorum* 
b^xiemy.  cqualitateui  fibi  mutuo  * congruent.  vndepun(ilnm  C liiper, 
^ pundum  F incidet.  His  pc)fuis  dico  balci  B C>  & E F fibi  mu-’, 
tuo  coi^ruere . Sr  enim  hoc  verum  non  eft,  cadam  partes  in- 
termedia: ipfius  B C fupi-a,  yel  infra  iplani  E F»  vt  in  fitu  E K, 
F;&tunc  ducred^line^  EF>&:  E KFclaudercnt  fupe|;fi-< 
' elemj  c quoefefl:  .ihlurdum . Non  ergo  bafis  B C lupra,Tci  jn-. 
frabafim  E F incidere potefl:.  quando  punda extrema 
, C pr^cis^^hpra  punda  E , & F cadunt . Quapropter  necefle-» 

oixi$m.  mutuo cpngrucrerdc<t ideo inoer.fe 

j ^qualescriint.  Similiter triangulaipfa  ABC>  &DEF  fibij 
niuttio  congruent  j quandoquidem  liiperficies  plane  funt», 
quarum  omnia  extrcim  le  tangunt  > « partes  intertncdiae* 
cTftfin.  f triangulorum  le  fe  rangnnt  n«el1e  eft,  aJK^<  Irnea  reda  non 
^ ’ congrueret  omni  ex  parte  vtriqucfupcrficiei  plane,  quod  eft 

f Axiom.^,  ablurdum  .Ergo /triangula  A B C,,  w D £ F eq^ialia  p^itec 
Cunt  inter  ie  * Foftrano  anguli  B,  & £,  ciim  ubi  mutuo  con- 
gruanti^qualcs  erunt  inter  le , qui  opponuntur  equalibus  la- 
teribus AC,  dc  DFixpariterquc  anguli  C,  & F nbi  mutuo 
congruent , crunrque  mter  i'e  cqiiales ; qui  opponuntur  late- 
tibus^^talibus  A B,  <Sc  D E . C^.aprojptcr  fi  in  thiobus  tri^n- 
giihs,  &c. qua:  erant  demonftranda . Vocentur  aruembreui- 
tatiscaulhdiio  triangula , iam  didas  conditiones  habentia» 
firuiJater^^qualia.  r’ 

^ C H p L / ^ M, 


c 'Axitttf, 

II. 


g *Axitm 
9- 


lu  hoc  prino  theoremate^  M partes  licet  reperire , quot  in  probi:- 


L'I  B C IL  I.  tr 

nuttibus;  fei  conflruBionon  cmpernccefiariaefijytp.ttet  in  hac  pro- 
portione . Byhrjus  confidebut^ebet , quod  bi  hdc  theoremate  tam  fubie- 
Gum  t qiidm  eius  pajjio  dimonflranda , non  efl  fimplex  > jcd  multiplex » 
(p-  complexa ; eo  ^od  plura  jkpponnntur  m itGis  trioM^is»  & pluree. 
pajjiones  de  eijdem  demonjlrantur . 

i :>^ROPOS.  V;  THEOR.  IL 

> •*!  •-  » 

DVO  amruK)  qui  duos  «quales  angulos  > vcl  eundeman* 
gul  □ m confequuntur>  timt  inter  (e  xquales . 

Sint  duo  anguli  A B Ci  «5c  D E F inter  fc  «quales;  8c  produ- 
redis  lineis  AB.&DE  ad  partes  angulorum  B, « E vt 
que  ad  (Sc  M . DiCO  angulos  C B K , & F E M,  qui  cofdem 
' cOnlequunturV?qualcsinicrfecflc. 

Quoniam  angulus  D E F fupponitur 
CQualis  anguk)  ABC.  Ergo  tada  in> 
tellcduaii  lupcrpofitione  red«  D E 
fuper  A B , atque  pundi  E fuper  B » 


V 

I 


A 


B 


K ipii «anguli  D E F>&  ABC fi&i  niu»  iJxitts.f, 
tuo  congruent ; ideoque  reda  E F 
cadet  luper  B C ; led  reaa  E M cadit 
fuper  redam  B K ; quandoquidem-» 
tedf  i D E>  & A B , in  diredum  pro- 
dud«  vlqiic  ad  M > & K , fibi  mutu6  ** 


10. 


d yixitm, 
>• 


congruentes.  Icgmentum commu- 
ne habere  nequcunt.Ergo  anguli  F E M,  & C B K fibi  mutud 
congruent»  & ‘<proptcrca  equales  inter  fc  erunt . 

Secundo  vnius  anguli  ABC  producantur  red-T  linee  A B> 

C B,  ad  pa  rtes  anguli  B.  in  K»  & O.  Dico  angulos  ambos  C 
B K»  & A B O)  ( qui  conlcquuntur  ) efle  inter  le  equales . In- 

telligarur  idem  angulus  AB 
C applicatus  1’upra  le  ipl'um_»» 
inuerfo modo;  ita  vc  reda  A 
B cadat  fupra  redam  C B>  ac- 

3ue  reda  C B cadat  fupra  re-  \ 

:am  AB.  Manifeftum  efi  re- 
dam « B K cadere  precis^  fu-  c iritw: 
pra  BOj  & reda  OB  cadet  lo. 
limra  redam  K B.  Qiy  re /an- 
Ius  A B O e^ualls  erit  angulo  C B K»quod  erat  olKdend  'i.  1 4xkm.pi 

co. 


Eucl.fref. 

I5-I- 

e Fr^.  J. 

hPfff.i. 


• tV  : 


f.I. 


a Fefiut.x. 

jf 

c7«fi.  I. 
d 
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• **  ■ » 

C O R O L L A R I V M.  ’ ' . 

HINC  colligitur  duas  redas  lineas  (e  lecantes>  elEcere  an-, 
gulos  ad  verticem  f quales  inter  fc . 

Nam  in  duabiis  redis  llnei5  A Kx&  C O . fe  (pcantibus  iil- 
oftcnfi  lunt  duo  anguli  ad  verticem  ABO,&CBKx- 
quales  inter  Ic ; qui  conlequebantur  anguium  A*  B C/Eadem, 
ratione  duo  anguli  ad  verticem  ABC,  dc  KB  0*^ouales 
erunt  inter  Te  i ciim  conlcquantur  eundem  angulum  A B O. 

^ •> 

S C U 0 L l y U, 

Corollarium  cfi  aliud  thtoremat  aut  problema  inadenter^&  pratef 
intentionem  demonjlratum  in  propreffu  demonflrationis,  aut  conflruSio^ 
nis  alterius  propofitionis . yt  in  hac  propofitione  qnarebatur  tantum- 
modo an  anguli , qui  conjequuntur  vnum , aut  aquales  angulos , ef- 
fent  inter  fe  aquales . Sed  quia  femper  anguli,  qui  junt  ad  verticem,  con- 
fequuntur  vnum , eundemque  angulum  ,-itotatu  dignum  eft  reperiffe  nos 
nouam  cognitionem,  non  quafitam . jQmm  non  querebatur  in  propofitione 
an  anguli  ad  verticem  ejfent  aquales  . Cumque  fitvtilis  hac  noua  co- 
gnitio, breui  annotatione  in  fine  propofitionis  efi  apponenda . 

PROPOS.  VI.  THEOR.  III.  ' • 

IN  triangulo,  duo  latera  inter  fe  cqualia habente , anguli  > : 
qui  ad  bafim  lunt.^qualcs  erunt  mter  fejdr  produdis  ^qua- 
libus  lateribus , anguli  infra  bafim  pofiti  ^quales  quoque^ 
inter  Ic  erunt.  Vocetur  huiufmodi  triangulum  Ilbfcelium 

Sit  triangulum  A B C, cuius  latera  cqualia  flnt  B A,  d C A. 
Dico  angulos  A B C,  & A C B , qui  iupra  balim  funt,  ^quales 
C0C  inter  lc;&  produdis  redis  A A C.  infra  badm  B C,vt 

in  D,  & E,  efle  angulos  D B C,  & E C B ^quales  quoque  inter 
fe.  Producantur  « indefinite  latera  B A , & C A ad  partes  ver- 
ticis A,  vt  in  G,  & Fj  dc  tam  ex  A G , quam  ex  A F * Icccntur 
redf  A M , dc  A H,  fingul?  ^quales  ipfi  A B.  vel  A C j dc  con- 
iungatiir  f reda  H M . Et  quoniam  duo  triangula  B A C.H  A 
M circa  angulos,  BAC,dcHAM<<  aquales  (ciim  fint  ad  ver- 
ticem ) ha^nt  latera  ^qualia , fingula  fingulis , e)c  conflru- 

dioiK. 


e 


LIBER  T. 

Aionc.  Ergo  »an^ulo  MH  A ^qualis  eft 
angulus C B A ( cum  latera  iub  cis  fulnen- 
fa  M Ai  & C A aequalia  facla  fint^.Eadcm^ 
rationc/angulus  A C B qualis  erit  eidem 
angulo  M H A ( cum  pariter  Ujbrcnfa  late- 
ra B A,  <Sc  M A emialia  pofita  fint ) . Quare 
duo  anguli  A B C i & A C B funt  ^quales 
vni  tertio  angulo  M H A;  ideoque  ^duo 
anguli, fupra  bafim,  A B C , «5c  A C B fqua- 
les  inter  le  erunt . Q^d  erat  primo  loco 
oftendendum . 

Rurfus  ouoniam  duo  anguli  ABC,& 

A C B ^quales  oftenfi  funt . b Ergo  duo  re- 
liqui, qui  dcmccps  funt,  anguli  D B C,  & E 
C B cquales  niter  fe  erunt . Quapropter 
duo  anguli  infra  bafim  trianguliTlatera  ^qualia  habemis,fijut 
inter  fe  ^quales.  Vrerat  probaiidum.  Vocetur huiulmodi 
, triangulum  llbfcelium : 

''c  O R O L L A R I V M.. 

. Patet  triangulum  equilaterum  efle  ouoque  equiangulum, 
ideft  tres  eiU9 angulos  efle  pariter  aquales  interVe.Nam  trian- 
gulum ^quilacerumeft  quoque  ifolcelium,  fi  duo  eius  latera, 
adlibttum fumpta,conhdeFentur;&  ficquodliberex  tribus  * 
lateribus  trianguli  ^uilateri  erit  bafisifofceU/.  Vnde  patet 
propofitum . 


S C’vH  0 L I y 7it. 


HMprbpoptio,  "pt  refert  "Proclus  reperta  fuit  a Thalete  Trllleflo-,  eiuf- 
que  demonflratio  ab  Euclide' relata,  fatis  efl  eligam  ingeniofa  ,fed 
"Paldeinolefla  tyronibus  ; qui  ne  ab  illa  intricata  propofitione  adumbrati 
arceoMur  d Geometria,  rttle /brtafse  erit  aliam  facilioiem  attuliffe . 

PROPOS.  VII.  TttEOR.  IV. 

S I duo  triangula  tria  latera  tribus  lateribus  ^qu.ilia  habue- 
rint, fingula  fingulis,  erunt  fimiliter  aqualia . 


lib 


«t  ••  Vitvft 

b ,va 


Sint  d lo  triangula  G,  & H,  atque  latu«  A B ^q  -iale  fit  late- 
at D riDE, 


I ^x}9  9 


b #•/.!. 
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ri  D E , 5c  A C ipfi  D F;  paritcrque  B C e'iiiale  lateri  E F . Di- 
co angulum  A ^qualem  cflTcaneuloD.&B  ipH  E.  n:c  non  C 
ip/5  F.  Intelligatur  tiiangulum  G«  cum  eius  latere  B C»co  11  o- 
camm  fupra  latus  E F » ita  vt  pnn^Him  B in  E cadat  :*  C vcrd 
in  F propter  squalitatem;  & triangulum  non  adealBem  par- 
tcs>  led  ad  oppofitas  cadat : tunc  reliqua  latera  contermina  c- 
~ runt  Qualia.  Coniungatur  t3- 

d^m^re^^a  AD;qusaut  pct 
pun^ium  C tranfit » aut  fccat 
communem  bafim  B C>  aut 
extra  ippim  cadit. 

In  pi-imocafu,  cum  duo  la- 
tera A B , dc  B D in  triangulo 
D A B fint  qualia  ex  hvpothc- 
fi.erit^ triangulum  iplum  ifo- 
fcelium;  ideoouc  duo  anguli  A» 
& D fupra  bafim  equales  erunt 
inter  fe,  deex  quarta  propofitio- 
pc, triangula  iplaG>  dc  H erimt  fi- 
militer^qualia . 

In  fecundo  ver<^  cafu  erit  tria- 
guKim  A DB  pariter  ifoftreles: 
vndcc  duo  anguli  B A D.*  B D A 
xqu^des  erunt  inter  fc;  Parira- 

tione  intriMgnlo  ifofcdio  C 6 A duo  anguli  C 

'A^qualccruntintcrfc.  Ergor.g.^us  ^ua^bush.^ 


CFfof.S. 


I Jirit**» 


tur»  efficientur  wduo  an- 
guli B D C , & B A C inter 
fc  squales. Denique  in^ 
tertio  cafu  > ab  angulis  ?- 
qualibus  BDAj&BAD 
auferendo  squales  angu- 
los C D A » oc  C A D re- 
linquentur e dud  anguli  B 
D C , & B A C inter  fc  s- 
qualcs  5 deinde /rcEqui  anguli  sqo^es  erunt.  Quapropter 
rrduo  triangula,  dtc.  Qupd.crat  oftendendum. 
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ffecpropqftthi  ^am  TrocUis  "Philonis  familiaribus  tribuit , facilior  M.  j 
efi  illa  t qua  ab  Euclide  adducitur . Non  enim  ad  eius  demoTiflrutiqnemj 
ncce/firia  eftj^tma  propofitioy  qua  efi  ne^atiua , ^ >aldc  difiicilis . 

Notandum  efi  hatic  propofitionem  efie  conuerfam  quarte . Efi  enmu 
eomicrfio  tras^pofitio  jubudi  fn  pradicatum  yiSrd  contra  ^ ita  >t  quod 
fuppottitnry  *t  notum  in  yna  propofitionc  fin  altera  fit  quafitum  ;&  id  y 
quod  ibi  eratftffiitumy  pofiea  cffiiuur  JubieSum : attamen  conuer/f  pro- 
fo  fuiotus  dihiduntur;  in  dijs  enim  totum  id,  quod  in /ubieifo  continetur, 
effit  It ur  pradkatum  conuerjp  propofitionis,  i contra  ; & ha  -pocatuur 
coauerfioaes  ecundum  totum  ; alia  verb  propafitiones  conuertuntur  fe- 
euiuium  aliquam  partem  jui  JubieSi , pradicati ; huius  autem  pofte- 
rtorii  gencr/sefi  hfcjeptmia  propefitio . Nam  retinet  partem  Jubietliip- 
fius  quarta,  er-  partem  conclnfionis;  reliqua  yerh  conuertuntur . 

PROPds,  vin.  pkoBL.  IV.  Euci.f.i. 

Datum  anguium  redilineum  bifariam  fecarc . 

. Sit  augulus  rpdilineus  3 A C.  Debet Jiic  angulus  diuidi  ia 
duosauguIos^quaJcs.  Sumatur  in  AB'  quocUibet  punttum 
D ; & ex  ACa,  produda  indefiniti,  fece- 
runt A 3,  cquaiis  ipfi  A D , & couiunga- 
tur  f reda  D E ; & luper  D E,ad  partes  op- 
pufitas,  deicribatur  a triangulum  ^qnila- 
terunr  D E £ . Tiuidem  a pun^io  Aad  F 
reda  * coniungatur . Dico  A F problema 
cfliccre  . Quemzam  m duobus  triangu- 
lis D A F , & £ A F latus  A F cft  com- 
mune, & lateraD  A,  & A £ funt  aqualia, 
ex  condrudionc , &>bafes  D F , & E F limt  ^quales , ciim  fint 
latera  trianguli  ?cmilateri.£rgo,expncedentipropontionc» 
anguli  D A f , & £ A F fiant  uner  Ic  f quales . Q^rc  angulus 
B A C duiims  efi  bifariam  4 reda  A F . C^apropter  datum.» 
angulum  bifariam  iccuimus ; quod  erac^ciendum . , 


a T»fi. 

hPrbp.j, 
c T»ft.  I. 
d Prrp.t, 
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EVCLIDIS  RESTITVTI 
PROPOS.  IX.  PROBX.  V. 
Datam  regiam  lineam  bifariam  fecare . 


aFnf.  I. 

bfr0/.  I. 


Sit  refla  linea  finita  AB  diuidcnda  bifariam  .«Defcriba* 
tur  fupcr  ipfam  triangulum  a;quilaterum  A C B.  cuius  angu* 
Ius  verticalis  C^bi&riam  fccettir^  reO^a  CD>diuidentc  b.v 
fim  ABmpunftoD.  Dico  pun^umD 
effe  qu^firum.  Qjpniam  in  triangulis  A 
C D 1 & B C D arca  angulos  verticales 
A C D <Sc  B C D ^quales ex  conftruftio- 
nc , latus  C D cft  commune  > Sc  latera  A 
C , & B C funt  xqualia  j ciun  fint  latera 
xquilateri  trianguli . Ergo  c bafls  A D 
cqualis  eft  bafi  BD.  Datam  imtur  re- 
uam  A B bifariam  fecuimus  in  D.Q^d 
erat  faciendum . \ 


PROPOS.  X.  PROBL.  VI. 


Data  refla  linea  > i punflo  in  ea  dato  reflam  lineam  eleuare  * 
cfHcientem  angulos , qui  deinceps  funt  ^ xquales  inter 
Vocetur  vterque  equalium  angulorum  Redlus  5 & que  in- 
fiflicrc^a  linea  Pcrpcndicularisvoceturcius.ciuinfiftit  .- 


PROPOS.  XI.  PROBL,  VII. 


Eutl. l*.I, 


Super  datam  re^am  lineam  infinitam  d pi 
canoneftj  perpendicularem  reft; 


un£Io  dato>  quod  in 
am  ducere. 


Sit  A B rc£Ia  interminata , & pun£Ium  exm  ipfam  C.  Du- 
eciida  cft  d punfto  C perpendicularis  luper  A B.  Sumatur  in- 
reda  AB  quodJibet  punAumH, 
dciungatur*reftaCH.<5cprodu-  / 
catur  * vitra  reftam  A B in  G ; & 
centro  c C , interuallo  C G.  circu- 
lus DGE  defcribatiir » cuius  cir- 
cunfcrenria  neeelTario  fecabit  re- 
ilam  A B:  Nam  punftum  G radij 
CG  vitra  redam  AB  pofitum_» 
fuit . Sccet  igitur  eam  in  pundis  D,  Sc  E;  poftea  d fecetur  D E 
bifariam  in  F>  & ducantur  redee  C F.  C D » dc  C E . Dico  C F 
efle  perpendicularem  quefitam . 

Q^niam  in  triangu  is  D F C , & E F C latus  C F eft:  com- 
mune, & D F xquale  eft  ipfi  F E,cx  conftrudione;  pariterque 
bafes  C D , dc  C E ^quales  funt , ciim  * d centro  ad  circunfe- 
raitiam  circuli  fint  dudx . Ergo/anguli  DFC,dcEFCf- 
quales  funt  inter  fc.ideoque^  redi.  Vnde  C F perpendicularis 
cft  ad  A B.  Duximus  ergo  d pundo  C perpencliciuarem  fuper 
A B.  Quod  erat,  dcc. 


b P»/f.  I.' 
c “PoJ?,  j. 


d Trcf.  f. 


f 7r9f  7. 
g Prop.iQ. 


PROPOS.  XII.  THEOR.  V.  £«c/.ij.L 

Ciun  reda  linea,  fuper  redam  confiftcns  lineam,  angulos  fa- 
cit , aut  duos  redos , aut  duobus  redis  quales  elHciet . At 
angulorum  inxqualium,  qui  maior  eft  redo,  vocetur  Ob- 
tulus : Qui  vero  redo  minor  cft.  Acutus . 

Reda  linea  A B iuHftat  red^  C D , faciatque  angulos , qui 
funt  deinceps,  A B D,  dc  A B C.  Oftendendum  eft , vel  ambos 
cflTe  redos, vel  Hmul  fumptos,duobus  redis  xquales.  Si  enim 
AB  perpendicularis  cft  ad  CD,«  erunt  .anguli  deinceps  duo  a7r»p.io.' 
redi,  fin  minus  erit  alter  acutus,  alter  obtufus . Ergo  educa- 
tur ex  pundo  B linea  E B perpendicularis  ad  CD,vt  fint 
duo  anguli  deinceps  EBC,&EBDiedi.  Quoniam  redus  bPr»/.io.' 

angulus 


JO  IVCLIDIS  RESTITVTI 
t tJxh.t.  angulus  EBDcarqualisell  duobus  angulis  nmuirumptisjD 
£ . B A»& A^^Ei'g6additoc()mnuTni^an- 


d Jxh-  £ 
e Axit.i 

f Axio.  1 
g Axi$.  I 


£uel. 


I A giilore^lo  E BC:<<eruntduorcdViDB  E» 
I & E B ( fimul  fumpri,  equaJcs  tribus  an- 

gulisDBAjABE,  & tBC.fimuIAim- 

V,  ptis . Rurlus  quia  angulus  C B A arqua- 

. ■ ^ rfS  cft  duobus  angulis  C 6 £ > & £ B A , li- 

. ' r nuiHiimptis . Ergo  addito  comnntni  aiv 

gulo  A B D ; /erunt  duo  angiili , G ^ A obtufus , & A B D a- 
' cutus, fimul iiimpri. xquales tribus artguJis fimul DB  A- AB 
E»  & E B C;  l'ed  eifdcm  tribus  angulis , oftcnfi  fuerunt  cqua- 
les  duo  refti  C B E-  & E B D,*x  lumq?  inter  ic  ^qualia , qiif  ei- 
* dem  .xqualia  funt . Duo  ergo  anguli  C B Af  & A B D > fimul 
fumpti , duobus  re/lis  xquales  erunt . Quapropter  ciun  rc^ 
Imca,  &c.  Quod  erat,  &c. 

PROPOS.  XIII.  THEOR.  VI.  . r 

Si  ad  aliquod  pun^um  rcflx  linex  due  ali^  re£Ix,  non  ad  ciC- 
dem  partes  dudic,  eos,  qui  liint  deinceps , angulos  duobus 
•j  redis  cqualcsi  tbccrint : incEredum  erunt  inter  le duc  po- 
Acrioresrcd^luKf  4 > 

. I ' 1 ; 1 . 'iT. 

Ad  pundum  B ride  liftcc  A B concurrant  duf  alie  C B i & 
D B CKtaducrfis  partibu9»qux  faciant  cum.  prima  A B duos 
angulos  A B D , & A B C duobus  redis  xquales . Dico  iplas 
C B,5c  B D elTe  in  diredum  confiitutasndeft  c tficere  vnicani 
O ^ .lineafn  /cdam^Si  diunCBD  non 
cft  vnica  linea  reda,  producatur  « C 
!,  B ui  dircdum  ad  partes  B , qux  ca>- 

• B det,  aut  Ibpra  B D,  aut  infra  iplam_>. 

^ D Gadatiupra,fi  rieripotcft, vtcllC 
BGjtuncex  prxccdam,  erunt  duo 
anguli  C B A , <Sc  A B G duobus  rc- 
6 is  a:iqualcs;  fcd  ex  hvpothefi  duo  anguli  C B A,  dc  A B t)  fi- 
nuil,umt  xquales  duobus  redis;  Qdarc  duo  anguli  C B A , & 
A B G fimul,  xquales  iunt  duobus  angulis, fimul  fumptis,C  B 
b Axi$  j.  A,&  ABDi&ablatocommunianguloC  B A : erit angu- 
lus A B D xqualis  angulo  A B G , pars , <Sc  totum ; « quod  eft 
c^xit.T.  abfurdum.  Non  ergo  reda  CB,produda,cadit  fupraB  D; 
/ed  neque  infra  cadet>vt  in  E.  Nam  eadem  ratione  proceden- 
. do 


a 7»«/;», 


\ 


L'  r b'e  r t.  , - „ 

do.cflcnt  nnguli  A IJ  D,&  A B Eojitjcrif;  .xoualcs.  pars,  «Sc  ro- 
tiim ; quod  rlirlus  eft  ab(iirdtim . Quare  C B produaa  in  di- 
rectum tranfibit  prarcisc|)er  B.D.  ideoque  C B D vnica  rcfta 
linea  erit . Quod  cr.it  oftendendum . 

S c H 0 L 1 r 74^ 

Vrotc(fushHiuspropor,timudiHerfttteJiipr4ccdmibus.Nampri^^ 

expr;ncipijsrens  dtrcai  dijeurren  'o  perucnimusad  comluCionent  vc- 
ram , htt  vero  ajfutnpta  contlnfione  faljfa  deuenhnus  ad  principium  fUl- 
furr.y  & foHearurJiisexdeflruaione  pradiSi  principif  fal/f,retroce. 
d^o  i fuifkatcm  ajjumptf  cOHclufioifu  redarguimus . Itaque  /ciendum 
cfi  ex  antiquis  praccptorihus  artis  demonflratiuf , omnes  demonfiratio- 

/ »fsproceJere,~vcUprinctpifs ad concluftones,0rbe vocamur compon- 

me } vel  e coittra  d conclufioiu  ad  principia , & h*  vocantur  refolutiue, 
Jeuaaalyticf . ^nalyfis  vero  duplex  efiy  aut  enim  ponit  principia  , aut 
deftruiti  qua  principia,  ponit  proprid  vocatur  rcfolutio , tui  opponitur 
compofitio  i quandoquidem  fieri  poteft  re^efius  ordinati  procedendo  ab 
. ij/dem  principijs  ad  conclufionesi  qup  vero  principia  debuit  proprio  vo. 

cabulo  appellatur  deduBio  ad  itnpojjibile,  quia  eius  facultas  efl  dejhuere 
aliquod  pnmum  principium  euidens  hoc  efl  manifeflum  ; quia  in  fyU 
logifmo  demonjlratiuo,  quando  ajjumiturvna  propofitio  fal/a,  licet  ake^ 
ra  fit  vera,  necejfarioconclufio  debet  eficfaira.  Cumque  vera  conclufio 
non  nifi  ex  veris  propofitiombus  deduci po/fit , bine  efl  quod  in  prediao 
fyllogifmo  in  aliquod  faljum  ncidere  debemus . Vt  in  hac  propofitionc^ 
afiumpfimus  Imeam-CBE  ejie  vnicam  tineam  reaam  ; atque  expremif  ’ 

Ja,&  ex  hypotbeft  vera  deduximus  angulum  jlBD  fqukem  fuifie 
gulo  UB  Ei  tumque  ifiefit  pars  illius  ierit  pars  (qualis  fuo  toti;  Jed  hec 
com  lufio  defirua  principium , quod  a totum  fit  maius fua  parte . Ergo  fi  * 
impoffibUe  efi,  vt  totum  y quale  fit  Jue  parti  ; pariter  aliquod  falfunt,  dr 
impojfibile  fn  premiffis  affumotum  ea  ,•  jed  inter  affumpta  datum,  feu  hy- 
pothefits  propofitionis  vera  efii/de/ubieao  enim  non  dubitatur  an  fit),  vc~ 
rum  etiam  efl , quod  b retia  Jupra  retiam  incidens  faciat  duos  an^os  e-  . 
auales  duobus  retiis . Erit  ergo  fal/a  iUa  pars , in  qua  dicebatur , quod  * ^ 

linea  C B E effet  vnica  linea  retia  i/ed  qut^Jcunquenon  efi  Unca  retia  • 
illa  quftranfit  infra  lineam  B D , neque  Jupra  ip/aml  reflat , vt  in  tp'am~ 
met  lineam  BD  retia  linea  cadat . "Patet  ergo  veritas  huius procefius  de» 
monflratiui  vfitatiffimi  apud  Euclidem  j,/(tchimedem  t ,4pollomHnij% 
*4rutQtelemjdi"  alios. 
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COROLLARIVMI. 

Hinc  pater  diins  lineis,  fe  mutu6  fccantes, efficere  quaruor 
angulos,  qui,  fimiil  lumpri,  cequales  funt  quaruor  angulis  rc- 

ftis,  fimul  fumptis.  Nam  ex  vna  par- 
tProf.  Tx.  yg  te  re^li  AB  vcriiis  Cfduo  anguli 

A E C , B E C duobus  reftis  liinr  f- 
quales  5 parirerque  ex  altera  partCj 
eiufdem  rcfta:  AB,  verfus  D,duo 
anguli  A E D , B E D d uobus  reftis 
funt  xquales . Ergo  quaruor  anguli 
A E C,  C E B,  B E D,  & D £ A , limul  ilimpti , a:qualcs  lunt 
q uatuor  angulis  rc^is . 

COROLLARIVM  II. 

Et  fi  ad  idem  pundhim  conueniant  quotcunque  rcftf  linef » 
efficientes  circa  ipfumpuiK^um  tres, vel  quatuor,  Icu  plurcs» 
quam  quatuor,  angulos:  erunt  illi  omnes,  fimul  fumpti,qua- 
cuor  rcfhs  equales . 

a,..' 

Tro  fequentibus  propofitionibus  prtmitti  debet  fequens  promaicUtunLi  t 
quod  inter  euidentiffima principia  repo/uerunt  JirabesyClauiusy  a Gul- 
dinusy  \f&-alij , 

A X i O M A XIV. 


a in  'Prof, 

»8  lib  I . 
b ctnmkar. 
lib.  4. 


Si  reda  linea , in  fuo  extremo  iemper  perpendicitlariter  con- 
ilituta  fuper  aliam  rediam  lineam , moueatur  in  tranffier- 
fum  in  eodem  plano:  alterum  punilum  extremum  tranfy 
latx  redlx  line^  in  eius  fluxu  redam  lineam  deferibet . 

Si  enim  refla  linea  >A  By  pcrpendUulariter  erefla  fuper  re^am  tineam 
B Cy  intelligatur  translata , in  eodem  planoy  "perjus  C , bac  le^ey  Pt  pun-^ 

fiunt  B extremum  ipftus  ^ B Jemper  contin~ 
gat  reflam  Uncam  B C j par  iter  que  ypt^B 
dum  transfertur  femper  con/Utuat  cum  B C 
angulos  reflos . Mamfeflum  efi  lineam  ^4 E 
Dy  dejeriptam  a puQo  fiuentCycffe  reSamt 
coquod  fluxus  punfli  ^per%4ED  noneli 
‘uacillans , non  flexuojus , jed  fquabilis , c> 
yniformisi  yeluti  non  fiexuofusyjed  fimplcxy 
iquabiUsy  & Ptuformis  eft  fluxus  breuiffimus 

punfli 


■ •••#••• 


• OOr 
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funUiByConl^uemis  recixm lineum  BC .Sum rslld  U»;£ 

efi  menjkra  distantiarum  omnium  punlforuin  linet  \A.  E A A-  retia  BCj  • » "i  •! 

dum  monetur  non  vacillat , cum  femper  perpcndiculariter , idifi  tffuulil  • . ‘ ^ » 

ter  inclinata  perfeuaet,  fupcr  reS  im  B C . ^ara  omnia  pimSa , /i»  linen 

UED  conttntx , eadem  ordinata  difpoptione , & eadem  rrfuoOUitattJt 

abfque  vlla  deprejlJhnt , aut  eleuatione  diriptntur ; amen:admodM'm.dire- 

£le  fc  consequuntur  puntla  reti  e ltne{  BCm  fluxu  breuij^ma , qui  rttl(i 

tudinem  eius  con0ituit , Et  re  vera  Agitari  nequit  altam  Irneam  pruer 

rc8am  habere  pojfc  conditiones , fupra  expofitas » omnia  cius  puntfs 

equaliter  dtfiantia  a re8a  linea  B C:& propterea  linea.  ^ E D rc8a  er  in 

PROPOS.  XIV.  THEOR.  VII. 


Si  ad  duas  rccl.is  lineas  in  vno  plano  iacentes  cadem 
r perpendicularis  luerit  > quarlibct  alia  rcdl^erpcndicularis 
ad  vnam  carum  iqualis  erit  illi » & erit  quoque  perpendi- 
cularis  ad  reliquam  .Vocentur  illx  dux  redx  inter  fc  Pa- 
ralldx . & rcfta  linea  ad  cas  perpendicularis , Vocetur  di-  • p"  i 
liantia  parallelarum . 

Sit  refta  linea  E F perpendicularis  ad  vtramque  rcftam  A Bi 
& C D , exillcntcs  m eodem  plano  ; & dutlaa  pundlo  A 
qu.xlibct«rcfta  AC  perpendicularis  ad  CD>lccans  cam 
in  C . 

Dico  primo  A C xqualcm  clTe  ipfi  E F.Si  enim  hoc  verum 
non  elldccetur  t reda  G C xqiialu»  £ Fj<5c  iccetur  f F D xqiia-  1> '?«/.  ^ 
Iis  C F > dc  inteiligatiir  G C , « 

transferri vlqucadD> femper-..  ^ 7^ 

perpcndiailariter  cojiftitut^  ^ 


A 1 

, ..-'7 

Z .•••’  / • 

/ t 

0 

• 

X 

A'  : 

C 

^ h 

in  pudo  C fuper  redam  C D j ....  ^ y 
ncccirari6<<pundumG  ineius  G<’  / / • Adxia.t^, 

fluxu  rcdamG  E H dijlcribctf . 
qux  per  pandum  E tr.infibit  j 
qipii^oquidem  G Ci  6c  £ F Xt 
quales  ponuntur.  Ettandcnuj»  ^ . i 

iuiig.antiir  e redx  Imex  G F f Sc  H F . Qupiaiam  duo  triangula.  « 

G CFi  & H D F circa  angulos  redos  C ,&  D latera  xqualia_,  * 
habent  G C ipfi  H Dj  & C F ipfi  DF./Er^o  bifcs  G F>  & H F /Pwp.4. 
xqualc:  funt  ;paritcrque  anguli  <3  FC.  HFDintcrfe  ftmta.*- 
qiwlcs  5 funtque  anguli  C F E>  D F E redi.  Igitur  « refidiu  .in-  g A*io.i, 

E guli 


h Prtf  4> 
i trof-io. 


kFrof  T‘ 
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guli  G F E>A  H F E «qunlcs  funr  j & circa  cos  latera  G F » H 
F ?qunJia  often&  funt  f & EE  eft  commune . Ergo  b anguli G 
E F.  & H E F ^quales  funt  inrcr  fcsidcoque » rcdti.  Erat  autem 
angulus  A E F»  cx  hypothefi  rectus . Igitur  anguli  G E F » & 
A E F ^quales  mter  fe  funt;  pars^  «5c  totum . quod  cft  impolli- 
bile.  Nulla  ci^  alia  recta  prxter ipfani  AC  cflcpotcltac' 
qualis  ipH  E F . 

Dico  fecundo  anulum  QAE  rcftumefTc.  Quoniam  rc- 
£ta  C F perpendicularis  cft  ad  duas  reftas  A C,  & E F ; & alia 
rc^a  A £ perpendicularis  cft  ad  vnam  ipfarum  E F.  Ergo,  vt 

firius  erit  refta  A E Mualis  ip- 
i C F,  qua:  eft  perpenaicularis 
ad  vtrancue. Ducamr  poftea 
re£ta  EC.  Quja*in  trianaulis 
A E C,  «Sc  F CE  latus  A C ipft 
F E eft  aquale ; atque  A E ipfi 
F C ^qualc ; & bafis  C E com- 
munis . Ergo  k TcGto  angulo  E 
. F ecqualis  cft  angulus  C A E. 
Quare  angulus  C A E reatus 
erit,  vtpropofitum fuerat.  Vocentur red?  lincce  AB,3cC 
D Parallel? . & E F perpendicularis  ad  vtranque:  vocetur  Di- 
ftantia  parallelarum . 


COROLLARIVM  I. 


Y . ‘I  -i  quadrftatero,  in  quo  tres  anguli  redi  funt , erit  reliquus 
' ' angulus  redus ; & late  ra  oppofira  inter  Ic  ^qualia.  In  qu.^ri- 
latero  enim  A C F E,  pofitis  tribus  angulis  Cr  E redis  : 

I in  Tftf.  oftcnfus  i fuit  reliquus  angulus  A red^s  quoque : dc  latera., 
frdctden,  oppQjfjta  qualia  oftenfa  merunt . 

C O R O J- L A R I V M H.*  > 

lilanifcftum  cft  duas  parallelas  A B , & C D non  concurras’ 
rc^  licet  producantur  in  infinitum  ad  ytrafque  partes . pro- 
- ptcrca  quod  vbique  inter  ipfas  intercipi  poteft  aliqua ^r- 
rendiciftaris,  vt  eft  A C , velB  D , qua:  lemper  ^qualis  eflo 
•r  ■ debet  ipfi  E F,  fcilicet  diftanti?  parallelarum . 


jiira  .A 


pRa 
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PROPOS.  XV.  THEOR.  VlfE 


£u(/  »9.r. 


Rcclia  linea  > (ccans  duas  parallelas , erticier  alternos  angulos 
equales;  e*tX:rjiiim;fqn,’j:cinmteruo,0}*pofil<V,<5c.idcal-  - ti.h«a 
deni  partes;  atque  internos  > <Sc  ad  caideni  partes  duobus 
rcais  ^quales  cllicxct . 


Sint  reftelifiec  A B>  & C D inter  jfc  parollcl^;  (ccentur<)ue 
arccta  luKa  Ef  in  punftisG.&H-DicopririMpaiternoSan- 
gui^  A G Fi  <Sc  D H E equales cOe  iiiocr  le . Ducatur^  a pun*  * t. 
• ^ ^ M perpendicularis  ad  rediam  C D . Iccans  eam 
m M,  atque  a pundo  H ducatur  H O perpcndiculacis ad  A 
lecans  eam  m pundo  ,0 . Et  quoniam  duc  cede  A B > dc  G Ol 
liuitpajralcJl*;  dcG  Mipeipcn-  i ? i t , a,  it . •, 
diculariscd  ad:  vHiun  iplarum  ' . E ^ • 

CD:  erit  quoque  eadem  G'  * ^ ^ 

Mpcrpcdicularisad  reliquam  A . . Q , Gx  E 

A B;  clloiie  H O perpcndicu-  : /\  ^Coni.x„ 

larisad  A B . Ergo«inquadri-  j y i »4.. 

latcro  G M H O,quod  tres  an-  C y \ 

gulos  redos  habet -'erOntop*  XH  AV 

pufita  latera  OG,  & HM«-  F 

qualia;  pariterque ^inter  Icar-  ' . 

O H.  dc  G M .Q^arc  in  triangulis  O H G, 
u GO.dcHO  xqualia  funt  duobus  lateri- 

bus H M , <x  G M , fingula  fingulis ; Ellque  bafis  G H com- 
imuus . Ergo  ^anguli  alterni  D HG , & A G H xquales  funt  j » 
inter  le;  pariterque  eorum  <?  complementa  ad  duos  rcdos> 
icilujet  anguli  B G H,  & C H G xqinles  erunt  inter  le . « 7»,*« 

Dico  1 ecundo  externum  angulum  E G B xqualcm  efle  in- 
^rno  opponto , dc  ad  eafdem  partes  ccMiftitut9>  angulo  G H 
D.  C^upiiiam/propter  parallelas  A B.  dc  C D^qualcs  funt  in-  f tx  fan. 
^r  le  alterni  anguli  DHG.dcAGH»  edqtie  f angulus  E G ' - 

IS  aequalis  eidem  angulo  A G H ad  varticem  eius . Ergo  b an-  S t-»'’»!- 
gulus  E G B xqualis  eft  angulo  G H D . • r»P  i-  , 

D.co  terno  duos  angulos  A G H,  dc  C H G internos , dc  ad  ** ** 
caldem  partcs>  efle  xquales  duobus  redis.  Quoniam  propter 
parallelas  1 limt  duo  anguli  alterni  A G H,  dc  D H G xquales  ; 

3ddiro  k coinihiini  angulo  C H G : erunt  duo  anguli  ,b!,,ut . 

A G H,  dc  C H G,/imul  fuiupti,xquales  duobus  angulis  D H k mi».  ». 

Ei  G,dc 
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Gj & C H G ; fed / hi , fimiil  himpti , arquaJcs  liuit duobus  rc- 
’ Ais.  Ergo  duo  ang^uH  AG  H . &C  H G duobus rc Ais limt 
«quales.  Qux  ohinia  dcmoiiftrari  debebant . 


Butl.  17.  fS" 


PROPOS.  XVI.  THEOR.  IX. 


ZPnf.lt. 

I 

b Pr$f.  I o. 
C fr*f.  14. 


i Prof.t^. 


C.^xit.1, 
f Axit.  7. 


gCor»l, 
b AM,  I. 


Si  in  duas  reAas  lineat  re  Aa  linea  incidens « alternos  angulos 
^qualcsinter  fe  fecerit;  aut  externum  angulum  xqualem . 
interno,  oppofico,  6c  ad  eafdcm  partes ; aut  duos  internos 
adeafdem  partes  fecerit  xquales  duobus  reAis : parellelx 
erunt  inter  fe  iplic  re  Ax  linex . 

In  duas  reAas  lineas  A B,  & C D incidens,  vteunque,  rcAa 
linea  E F , fecans  eas  in  jpunAis  G , & H , efficiar  prim6  alter- 
nos angulos  A G H.  & D H G aequales  inter  fe . Dico  A B , & 
C D inter  fe  parallelas  efle.  Si  enim  hoc  verum  non  eft,d  pun- 
Ao  G ducatur  « reAa  linea  G M perpendicularis  ad  C D , fe- 
cans eam  in  M ; atque  a punAo  G educatur  t re  Aa  G N per- 
pendicularis ad  iplam  MG.  Et  quoniam  eadem  rcAa  linea 
G M perpendicularis  eft  ad  duas  reAas  lineas  C D , A N G : 
erunt  c linox  reAx  C D , & N G parallelx  inter  fe , qux , ciim 

feccntur,vrcunq«c,a  rcAa  line  1 E 
11  ' /E  F m punAis  G . & H : erunt  d duo 

A B anguli  alterni  NGH.dcDHGc- 

quales  inter  fe ; fed  angulus  A G 
H fuppofitusfuitxqualiseidem_» 
D angulo  DHG  . Ergo#  anguli  N 
G H,  & A G H xquales  funt  inter 
fe , pars , & rotum./quod  eft  ab- 
furdum . Nulla  ergo  alia  rcAa  linea  N G prxter  iplam  A B cf^' 
fe  poteft  parallela  ipfi  C D . 

Sit  fecundo  externus  angulus  EGA  ^qualis  interno,  op- 
pofiro,  & ad  eafdem  partes conftituro  angulo  GHC.  Dico 
rcAas  AB  dcCDpariter  paralld.asefTc.  Qmaniam angulus* 
C H G fupponitur  xqualis  angulo  AGE,  clTquc^  angulus  B 
G H xqualis  eidem  angulo  A GEad  verticem.  Ergo/»  duo. 
anguli  C H G,  dc  B G H alterni,  inter  fe  xouales  erunt, & ideo 
cx  prima  parte  huius,  leAc  hnex  A B.  dc  C D parallele  erunt. 

Sint  tertio  duo  anguli  interni  ad  eafdem  partes  A C H , dc 
C H G aquales  duobus  rcAis . Dico  pariter  rcAas  A B.  & C D 
parallelas clVe . Q^niam  duoangiuiA  GH,dc  CHG  fup- 

ponun- 


/A 


j' 
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)?on««rnr  cqualcs  duobus  rcftis ; Sc  1'unt  i duo  anguli  D H G, 
(Sc  r H G deinc^s . cquaics  duobus  redis . Ergo  "duo  anguli 
AG  H,  A'C  H Ci,  fimuliumpri  > cquales  iunt  duobus  ant^ulis 
DHG,  HHG.&  ablato  k communiter  angulo  C H G ; 
cnmr  duo  anguli  A G H & D H G alrcrni>  ^quales  inter  f* 

& ide6,ex  prima  partc.rede  A B,  dcii  D paxalicl?  erunt . Quj 
omiria  oftendenda  luerant. 

COROLLARIVM. 

Conftat,  qua  ratione  ^ dato  pundo  ducipollit  reda  linea , 
que  parallela  fit  alteri  datf.  Si  cnimapundo  dato /ducatur 
perpicndicularis  ad  datam  redam  lincamj  & »» ab  eodem  pun- 
do  altera  pe^cndicularis  eleuctiir  liiper  alteram  perpendi- 
cularem edudam ; erit  poftrcma  perpendicularis  parallela^ 
dat9  rede  linee.  Nam  in  conftrudionc  prime  partis  huius 
propofitionis  apundoG  duda  eft  reda  G M perpendicularis 
•ad  redam  C Dj  atque  altera  G N-  perpendicularis  ad  iplam-» 
M G,  ollcnla  fixit  parallela  ipfi  C D . .>• 

S C H 0 L I 7H. 

■'  • . 

CrhHM  demotifiramdis pa0onibus  parallelarum  tncthodum , d maio- 
ribus receptam  ■,  reliquerim  j opere  pretium- fuerit  rationes  hic  paucis 
a ferre , quare  noua  via  procedendum  efic  duxerim . Exiflimarunt  Tto- 
Untfus-,  Tojjidouius  > Cemtnus  tT^roclus  < & altj  ajftiquiorcs,rcferente^ 
‘Proclo  y Euclidem  optimi  quidem  ^ ^ fcientifici  proccfifleip  Juis  ele- 
mentis; Jed  aliqko  pailo  vacillafie  in  demon/lraiidis  pafionihus  paral- 
lelarum. Communis  fententia  eSl  defcQum  prfdiffarum  d emoti flratio- 
Hum  paidere  ai  imperfeSione  principiorum  afiumptorum : eftqiie  pri- 
mitm  parallelarum  defnitio , que  talis  eft : Dua:  reda:  linea:  in  eo- 
dem plano  infinite  extenla: , 6c  non  concurrentes  ex  vtraque 
parte  vocentur  parallela: . Et  patet  hanc  pajjionem  ejie  valdi  remo- 
tam ^ s^r  inconprehcr.ftbilern . nam  extcnfio  illa  infinita  ad  vtramque^ 
partem  abfque  concurfu  concipi  noH  poteil  5 neque  conueniens  eft  * 
vt  d pafjkne  retucta  difficili , cif  non  euidenter  copr.ita  t deducantur  in 
propof.  37.  29.  dr  29.  alie pafiones  magis manifcBe . magis  enim  com- 
prehcr.fhtle  est  pcfcducs  angulos  alternos  hitcr  Je  (quales  ef e , quam 
duas  redas  huc  as  , m isfuitum  proJi-das , ad  vtrafqnc  partes  non  con- 
currere. fn  ilia  enim  itudlcdtis  facile  acquiefiit  ■,  in  bat  verh  confundi- 
tur,df  allucimuur . (>uare  puius  deberet  a fumi  pajfto  illa  equalitafis 

angii- 


l Pnp.til 
k yixi$.  J. 

Butl  pTtf. 

31.1. 

ITw/.n. 
tafrof  19. 
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‘ Atigulornm  alternorum , vt  principium  m demonftra  tone  > ^itdm  iftaj . 
Hanc  ob  caufam  Toljtdoniiu  aliamjiefinltianem  p iraUeUrumexct/plta- 
ltb.t.e.it.  uitfVtrefert  Traclut  edixit  enim  redas  cflfc  inter  (c  paWIIc- 

las  1 cuni  aquali  inreriTalto  femper  inter  fcdiftnnt.  il^.cpaffio\ 
ntn  'tridetur  wima  idfeuidentiljin-k  ontt'utn\  <pif  huic  (ubietio  compe- 
tunt. Factlins  enim  tfuis  percipiet  angulos  alternas  equalet  t^fTe  p^<L>  s'^ 
tjudm  infinitas  p<  rp  ndiculares  ab  vna  refia  linea  ad  aliam  duci  pofic^jt» 

, ^uf  omnes  inter  'e  f quales  finr . .Alterum  principium , ab  Euclide  affum- 
'»•’  k ptum,  efl  petitio  quinta  apud  "Woclum.  % CampimUn  i 4?*  Ootnmandinumt 
• tjr  axioma  XIII.  apud Clau;um,vbi  dicitur : Si  in  duas  rcdas  lincaSi 

in  eodem  plano  ejnftenres,  terna  rt- 
da  incidens  duos  angulos  internos* 
6f  ad  ea  Idem  partes  minores  duobus 
redis  fecerit : ill®  redae  concurrent. 
adpartes>vbi  anguli  duobus  redis, 
ftint  minores,  yt  ft  reffa  EF t fecans 
duas  n Soi.A  Btiit  C D fuerit  duos  anpilos 
BEFtdrDF  E,  ftmul  fumptosj  mifiores  duobus  rtttis  i nuejjario  .A  B, 
&•€  D produflf  tandem  concurrent  in  aliquo  putido  ad  partes  B,  D. 
.Antiqui  ( referetue  Troclo  ) negant  hanc  F.  petitionem  niden.onlirabt- 
W,4  c.x.j.  liter  enidentem  effe , quia  eius  conuerfum  demonfiratur  in  ij.propof. 

Eticlid.  eif  Troclus  ipfe,  atque  Geminus,  V'  jjidonii  s,  & Vtolomeus  eam 
penitus  d principiorum  numero  reqciunt , ne  dum  qma  hoc  non  efi  cogni- 
tum lumine  nature } (cd  etiam  quia  anrn  ere  duas  lineascoincidentie  cer- 
tum fignum  non  efl . nam  alie  linee  aiaii.unt,eirnoH<ouicidunt,vt.A- 
pollonufs y Nicomedes  docent,  reperiri  enim  pofluntquedamlineft 
quarum  fp(itium , fi  magis  ac  magis  (en  per flringutur , cr  coangufle- 
tur  f vt  contingit  ipfis  EB  yC^F  D verfus  partes  B,CeD  J nunquam  ta- 
men illf  in  vnv.m  putidum  conueniimty  licet  mfimti  extendatuur.. 

Tatefada  principiorum  infuflicientia  .Antiquosycupuntes  corrigerfLji 
iam  didasy  demonflrationcs  tioua  principia  aflumpfifiey  ex  quibus  paral- 
lelarum paffiones  demonfirafle  verifimile  esi ; qua  cm.  non  exteiit  * con- 
sedari potek  eas  forfan  firmiores  non  fi,ifie  us , que  a Troclo  afferuntur; 
alias  non  omnino  eas  neglexifjet . Toffidonius  vero  > Ganuius  * qui  no- 
nam definitionem  parallelarum  excogitarunt , ncfcin.us  pariter  > qno  alio 
principio  affumpto  Euclidis  propof itiones  correxerint , vel  innouannt ; 
fed  cadem  probabilitate  pcrjuafi,  con fiderat  a impei  f.  dtonc  defimtio- 

nis  parallelarum , ab  ipfis  addudf  > iudic  vre  licebit  non  fuijje  eorum  de- 
monftrationes  Euclidianis  firmiores , Vesiea  Ttolomet-sinlib.  cuius  ti- 
tulus : flede  luiefy  prodidf  ad  partes,  vbi  duo  anguli  m mores  junt  duo- 
bus redis  coincidiint ; retenta  definitione  Ei.clidis  ,Cj-  relidis  demon-. 

flratio- 


TTVT^trZ  B T ^ 

jhatiovihui  fnpeptinrmtii  eatfdtm , tantkrrtnKiih  eitts  petityMon.K.  4 
priucipionau  ttumero  reieck^'^  vtThemeikti^pliii  via  dam-mfiroMiti 
Ytolenipi  prcgre(fus\M  Vrocld.txLaut',  tanro^ro  difniu  non  vdetwrxf^T 
n,erir6eumcTpttVroclits  ;aitaum  captiofam , & peruerfam eflc 
vtraniqucPtoldmaii  demondrationcm  Petitionis  V. 

Tcrrdem  Yraclus  affert  nouum  dtmonfiratianem  eiuidem  Tetit.y4- 
prfojfumpfit  autem  pcn-meiatumy . 'tiripitii  As  rccepttm  ah  ^rifiotel^j, . 

ab  alifs , efl  t^e : Si  ab  vno  piinfto  dua!  reda;  Jihc*»  angu-  Uh.i,ccl; 
Jum  facientes  t infinite  producantur » ipranim  dtflantia  om- 
nem finitam  magnitudinem  excedit.  Troclt  demonflratio  reijii^ 
tnr  i elauto ab alijs eo nomhte , tfuod affumptum ptonunciattm  Te-  •, ’ 

ripateticum  incerttm  efl  non  mimh,  tfudm  Eucltdu  petitio  y.  ,/it  ego  ad-  •' 

miffo  pronunciato  Teripatetico  ad- 
hkc  imperfeSam  "Procli  demonflra-  £ ^ 

tionem  effe  cenfeo . Sint  enim  dut  re- 
8e hne^ U B D yqup  perpen- 
diculares fine  ad  eandem  reOarru» 

F.HXeruntflle  paralldf inter fei:!r 

reSa  E G /ecet  vnam  ex  paratleiis 

-AB.nFz  erunt  duo  anguli  interni  ^ 

ad  eajdem  partes  D H F y & C minoret  duobus  ri8is . "Modb  Pro 

elusputaty  ^udd  reffa  E C,  fecans  vnam  ^ B,  neceffario  'et  are  debet  re- 
licuam ex  pardlelisc  D.  Uit  enim:T>\xx  refta;  line*  F B,  F G,qu* 
ab  vno  puntlo  F infinitum  producuntur  omni  magnitudine 
maiorem  habent  diftantiam . Quapropter  ha:c  quoque>  quas 
tanta  efi> quantum  eft  iiiteni^um»  qqorf  inter  paralleJas  ‘ ■ 

adiacet . Cum  igitur  maiorem  difiantiam  ab  inuicem  diftite- 
nnr  harum  paraIJelar u diftantia,  ipfa  F C ipfam  C D fecabir . 

Patet  ergo  j ex  addu8o  textu  > in  Procli  demonflratione  affumi  debere 
Juppofitionem  yjeupronuhciatumy  fine  quo  non  licet  quicquam  conclude- 
re j qubd  nimirum  interuallum  parallelarum  ^By&CD  vnicum  efl , 

/eu  omnes  perpendiculares  y que  ab  omnibus  pun8is  reffp  ducun- 
tur ad  reliquam  ex  parallelis  C D f quales  funt  inter  fe , quod  Jane  incer- 
tum eH;  cum  nec  ex  definitione  reSanim  y non  concurrentium  y nec  ex 
propot.  27.1^  2%.iam  dcmonUratisydtduci pojjit . Quinimmo  dicere  quis 
P^lftt  > quod  bttiu/modi  interualia  femper  magu  ac  magis  augentur  ad 

t^trarque  partes  pun8iFy  ita  vt  perpendicularis  74  D maior  fit  yqudmF 

Hs  BO  adhuc  fit  maior  y qudm  74  Di  pariterque  affirmari  poffety  qudd 

licet  74  G,  diflantia  duarum  redarum  FBy^FGy  continentium  angu-  '''  '''  ’ * 

Ium  BFGy  maior  fity  qudm  ifitcrudllum  parallelarum  inpunQo  F > tcili- 

cee  quam  FU:  UihilominAs  74  C minor  efl , quam  perpendicularis  74  /)j 

qup 
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tfuc  determinat  interuoUum  earuncem  parallelart*m  in  potffo  V;  tfeqw 
oppopttm  affirmari  potefl ab'ijKe  dcmonfirationc : tptandoqudem  pro~ 
bahiles  i coniednrales  rationes  refpuit  Geometria . Et  rurfus  litet  B 
Ky  dicantia  earundem  re& arumyanfftlum  B F N continentiHm,maior  pty 
• 4judm  parallelarum  interuaUum  M D;  nihilominus  B N miiior.  cenfebitury 
tfbamB‘0}  tjua  menfura  eP  inter ualli parallelarum  m punSo  B^dr  (Jc  "pI- 
ternis , Quart  licet  re£fa  F C fetet  mjam  ex  parallelis  ^ B , no»  propter 
rea  fetabit  reliquam  C D.dt  ideo  licet  duo  anguli  GF  Hydr  D H F mino- 
res pnt  duobus  reSisynon  qounenient  necejfarib  rcdaFCy  drC  D ad  pari 
tesC  D.  Quapropter  Trocli demonfiratio  iufufficiens  erit . 

Inprop  x8.  HutedefeFiui  C lautus , vt  ticcurrerct  yfedulb  dedit  operam  y ytianu» 

».,  diRam  Euclidis  y.  petitionem  prmius  yac  (olidi demonPraret , Et  fani 
negandum  non  efi  feliciter fuum  finem  afiecutum  fuiffe , prpmijp)  eodenta 
principio  y fatis  manifcfio , quod  in  Xiy.  ulxiom:  retulimus  cum  paucis 
alqs  , Hoc  autem  Arabicum  nuendam  fetipeidem  Clanius  refert  i fei 
duplici  caufa  trabicam,  dr  Clauianam  carreBionem  non  retineo : prinue 
efly  quia  vtuntur  definitione  parallelarum  Euclidis  y que  habet  paffionem 
ignotam , quoad  eius  poffibilitatrni  j vclfaltem  noneft  prima  yC^notiffi» 
ma  omnium  y qlta  fubieBo  definito  competunt ; altera  ejl , quia  ajfumptu 
eoderii  pronunciato  Xiy.  dt  alifs  valde  prolixi  > dr  laboriosi  poB  mili- 
ta propoptiones  petitio  quinta  demoftftratitr  ;exqua  pofiea  paffiones 
parallelarum  deducuntur . propter  has  omnes  rationes  conatus  Jumyp  non 
f olidius , /altem  facili^ , breuiits  paffiones  ear undent  parallelarum.* 

oPcndcrCy  qudm  haBenus  faBum  eP . ti 

£«/.jo.L  PROPOS.  XVII.  THEOR.  X. 


mfrtp.  I?. 
b/r»/.i5. 


c aixi*.  u 


Qikc  cidem  linee  parallele  funt  > inter  fe  quoqnc 

parallele  erunt . 

Sint  cidcni  A B ,tam  C D , quam  reda  E F parallel^ . Dico 

C D>6c  E F & inter  Ic  parallelas  efle. 
Secentu  r omnes  a re«a  G N in  pun- 
ftis  H,  M,  N.  Qiipniam  C Di  & A B 
parallele  ponuntur . Ergo  «alterni 
anguli  AHM>&  DMH  a:qualcs 
funt  inter  le . Rurliis  quoniam  E F» 
& A B funt  parallela'.  Ergo  h .ilrerni 
anguu  AHN  j F N H aquales 
funtmtcr  fc.  Ergo  c duo  anguli  H 
M D > & M N F cquales  iUnt  uuer  ic , ciuu  iint  arquales  vni . 

- tertio 


•S  ' » ' 


. ^ , L I B £ R i;  • 

tertio  A H M . fed  in  duabus  redis  C D,  3c  E F>  cum  externus 

sngujus  H MD  ajqualisoftenliis  fit  aiTgjulo  intcTTiOj  & oppo-  ' ■ 

fito  ad  ealdcm  partes  M N F.  Ergo  d dua:  rede  C D,  & E f ui-  d Tfcp.i^. 
ter  Ic  qooque  paralJelf  etunt:  (^laproptcr,  5cc. 


COR  O L L A R I V M.  . 


.Hinc  manifeftum  edrquod'^  fi  dua:  redc*comienientes  iit 
vnicopuiido,  fint  p.irallclc  vnicuid.tm  fede  linee , conih-' 
tuent  ill?  Vmcam  redam  lineamj  nec  fe  Iccabunt . 

Nam  cum  r inter  fe  quoque  fint  parallela: , & fe  fe  taneant.  ' 

vmcainredamlincam  jonftitueredebcnt.  ' 


• 17 


PROPOS.  XVIII.  THEOR.  XI. 


1) 


Mucl.ji.l, 


Cuiulcunquc  trianguli,  vno  latere  produdo,  externus  angu- 
lus duobus  interius,  & oppofiris  cft  .xqualis.  Et  trCs  interni 
anguli  eius  aquales  liint  duobus  redis . 


CO- 


JSucl.frtf, 
16.17  i* 


EVCLIDIS  RESTITVTI 
COROLLARIVM  I. 


<1 


Hinc  patet  externum  angulum  quolibet  interno . oppo* 
fito  maiorem  c(Te;  Et  duos  mternos  angulos.cuiuslibct  trian- 
guli, minores  cflTc  duobus  redis.  Qnndoquidem  externus 
oftenfus  cft  ^qualis  duobus  internis73c  oppofitis,  fi  nui  fum- 
ptis:  atq;  tres,fimul  liunpti,  quantitatem  duorum  redorum 
complent. 

COROLLARIVMII. 


Patet  etiam  tres  angulos,  cuiuslibet  trianguli,  ^quales  cCCc  ■ 
tribus  angulis,  fimul  lumptis,  alterius  trianguli . 

COROLLARIVM  III. 

Patet  triangulum  non  pofic  plures  angulos  redos,  aut  ob- 
tufos  habere,  quam  ynum . Vnde  quotiefeunque  in  triangu- 
lo vnus  angulus  redus  luerit,  vel  owufus , necclTario  reliqui 
duo  acuti  erunt; quia  reliqui  duo , fimul  fumpti,cum nnt 
complementum  duorum  redorum , erunt  ^quales , aut  vni 
redo,  aut  acuto;  ideoque  vterque  erit  aut  pars  redi,aut  pars 
acuti;  & propterea  erunt  acuti . 

COROLLARIVM  IV. 

Patet  etiam  in  triangulo  ifofcele  rcdangulo  wgulos  ad 
bafimcflrcfcmiredos. 

COROLLARIVM  V. 

Patet  etiam  quemlibet  angulum  trianguli  ^uilateri  efle 
tertiam  partem  duorum  redorum  ;&  angulum  eius  exter- 
‘ num  elTc  tertiam  partem  quatuor  redorum:  quia  fextuplum 

anguli  interni  aquale  eft  quatuor  redis ; & duplum  interni 
anguli,  ideft  externus,  tertia  pars  eft  quatuor  redorum . 

COROLLARIVM  VI. 

Patet  etiam , fi  4 vertice  trianguli  ifolcelis  ad  bafim  per- 
pendicularis ducatur,  verticis  anguium  iccarii>ifariam;co 
^ quod 


i Cml.%, 


kC#r  f, 
frtf.itv 
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quod  duo  triangula  efficiuntur»  qu^*  duos  angulos  reftos  ha- 
benr  prope  perpendicularem  duos  alios  equales  adba> 
fimilorcclis.  Ergo  I qui  ad  verticem  funt,  ?qualesmtcr  lo 
erunt k 

COROLLARIVM  VII. 

t - 

Manifeftum  efl:  etiam,  qu6,dfii  vertice  trianguli  Muilate- 
ri  ad  baiim  pcrpcndiailans  ducatur : Icftus  erit  angulus  ver- 
ticis bifariam}  oc  qualibet  medietas  eius  tertia  pars  erit  vnius 
re^t.  propterca  quod  eiusduplum,fcilicet  k.  angulus  triangu- 
li  (quilateru  cH  tertia  pars  duorum  redorum . 

S C H 0 L t r M /. 

fatiU  colligitur  ex  hac  propofitioae  '>  tpAd  fi  k punUofuhlimi  C reBu 
C B t cadent  juper  alixm  reSam  fubiacentem cotifittuat  angulos 
iufijualest  perpendicularis  ak  eodem  fublimi 
punSlo  fuperjwiacentem  lineam  duSa»  cadet  ad 
partes  anguli  acuti  C B^.  nam  cum  debeat  con»' 

Slitui  triangulum  C re8 angulum  in  re- 

licuus internus  CBjL  neceffarib  acutus  ejic^ 
debet. 

COROLLARIVM  VIIL 

Hinc  patet , fi  ad  bafim  trianguli 
duo  anguli  acuti  fuerint : perpendi- 
cularem » i vertice  * cadere  intra 
triangulum. 

Er  i veitice  ad  bafim  trianguli 
ambligonij  perpendicularis» ab  an- 
^lo  acuto  cadens»  extra  triangu- 
.lum  ad  partes  anguli  obtufi  per- 
tinget. 

ICHOLirM  //. 


9mti  lih 


Omnes  anguli  interni^  cuiuslibet  figure  reBUmeg  , fimulfumpti  ifunt 
f quales  tot  angulis  re8is  y bis /umptis,  quot  fuiiteius  latera  ydenptis 
-uuatHor  re8is . Taiet  hoc , nam  intra  quan.libet  figuram  rc8uineanu  J 

F * .4BDF 

, >■ 


u*  > 


o e$r»u.% 
fnf.ij. 


6fri/.Si: 
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*AbdF  fumi  potefl  aliquod  punQum  H , d quo  ad  angulos  finre  con- 
iungi  reSp  line{  pojfunt  H^.HByHC,  &c.  vnde  figura  v/iiucrja  di- 

ftribueturin  tot  triangula.^  quot  futueius 
latera  j propterea  quod  latus  cuiuslibet  fi- 
gur  f erit  bafis  mtius  trianguli  yinjlB  ba- 
fis  eii  trianguli  ^BH  fic  reliquf  om- 
nes ; vertices  omnes  prfdibforum  trian- 

gulorum in  eodem  pundo  Hy  intra  figuram 
afiumptoy  conueniunt . Ergo  l ctim  tres  an- 

fuli  cuiuslibet  trianguli  fint  (quales  duo- 
Hs  redis  y debent  toties  fumi  duo  redi» 
^uotfunt  tnangftla  y ided  quot  funt  eorum 
oafesyTeu  quot  funt  latera  Volygoni.Ex 
hifce  omnibus  angulis  redis  tolli  debent  omnes  vertices  triangulorum, 
eo  quod  hi  fiunt  in  medio  figtrf  y fcilicet  in  H i fed  m omnes  anguli  y qui 
fiunt  circa  vnicum  pundum  H,  f quales  Junt  quatuor  redis . Ergo  ex  il- 
la fumma  angulorum  redorum  , demptis  quatuor , reliqui  erunt  f quales 
omnibus  angulis  figurf  redihnef . 

"Patet  etiamy  qu6d,fi  latera  cuiuslibet  Polygoni  extra  figuram  ex  vna 
parte  tantkm  producantur  , confurgent  anguli  omnes  externi  F ^EyG 
B^yHCBy  (jrc.  in  quolibet  Polygono , fimul  fumpti  > f quales  quatuor 
redis . Qt^niam  o qmlibes externus  F ^E  cUm fuo  interno  E,AB  fum- 

mam  duorum  redorum  complet  .Ergo  quot 
funt  anguli  y (iuequot  funt  latera  in  Po- 
lygono y toties  Jumi  debdit  duo  angtli  re- 
di y vt  fint  aquales  omnibus  internis , &- 
externis  Polygoni;  fed  ( vt  didum  ed)  om- 
nes interni  funt  f quales  tot  binis  redii  >, 
quot  funt  eius  latera  y demptis  quatuor  ro- 
dis. Ergo  quatuor  redi  funt  tquales  om- 
nibus externis  angilisy  fimul  Jumptis . - 


-f  •: 


COROLLARIVM  IX. 


Hinc manifeftum  fuerint  duc  figur^.cqui  mukos 

angulos  habentes : efle  omnes  angulos  ynius  figurae , fimul 
fumptos  y aequales  omnibus  angulis  alterius » fimul  fumptis . 

COROLLARIVM  X. 

Et  fi  in  cifdcm  figuris  omnes  anguli»  vno  excepto  eorum  i 

qui 
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qnl  in  vna  fisura  funt , cqitales  fuerint  omnibus  ansulis  alte- 
rius fisur^  abfqucvno,  erunt  illi  duo  anguli  relifti  arquales 
inter Ic.  coqnodomnesanguli  vniusfigurx.fimul  fumpti, 
^qu^es  funt  omnibus  angulis  alterius, fimul  fumptis . 

PROPOS.  XIX.  THEOR.  XII. 

Omnis  trianguli  maius  latus  maiorem  angulum  fubtendit. 

Sit  latus  A C maius  htere  A B in  triangulo  ABC.  Dico 
angulum  B maiorem  efic  angulo  C.Ex  maiore  latere  A C Ic- 
cetur^  AD  equalis  A B minori;  iungaturque  BD.  *Ergo 
triansulumB  ADifoceliumcritjideoque  anguli  fupra  ba- 
fimABD.&ADB  inter  fe  ^quales '.  Eft  autem  angulus  A B 
C maior  angulo  A 6 D , totum  fcili- 
cet  fua  parte . Ergo  angulus  ABC 
maior  quoque  erit  angulo  A D B . 
eft  c vero  ansulus  A D B externus  in 
triangulo BDC;  &ideo  maior  an- 
gulo C interno, deoppofito.  Ergo 
multo  magis  angulus  ABC  maior  erit  angulo  C.  Q^re  ma- 
iori lateri  AC  opponitur  angulus  maior  ABC.  Q^d  erat 
oftendendum . 

C O R O L L A R I V M. 

Hinc  patet  in  triangulo , cuius  tria  latera  in^qualia  funt , 
( quod  vocatur  Scalenum)  tres  angulos  efle  inxqualcsjquan- 
doquidem  tria  cius  latera  incqualia  funt.  In  ifofcele  vero, 
quando  bafis  minor  eft  vtrolibet  laterum  ^qualium,  tunc  an- 
gulus ''crticalis  minor  eft  vtrolibet  angulorum,  qui  ad  bafim 
liint . fi  vero  bafis  maior  eft,  pariter  angulus  verticalis  maior 
erit. 

PROPOS.  XX.  THEOR.  XIII. 

( Angulis  eqiialibus  eiufdem  trianguli  opponuntur  latera  5- 
qualia.  Et  maiori  angulo  maius  latus  opponitur . 

- Si»  prim6  in  triangulo  ABC  angulus  A xqualis  angulo  C. 
Dico  latus  C B equale  cfte  lateri  XRSi  enim  hoc  verum  non 


Eucl li.  I. 


a Prof  j. 
b Prof.f, 
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cft  > (It  B C maius  > aut  minus , onim  A B. 
Ergo, ex prarcedenth  angulus  A maior» 
aut  mino,  erit,  quam.  C ; quod  cft  contra 
hypothcfin . Non  erco  G B maius  cft , aut 
minus  • quarr  A B . Quare  illi  effe  cqualc 
necefle  cft . Quod  erat  primo  loco  "often- 

denditm_i. 

Sit  (ccund6  anwilus  A maion  qu4m  B.  Dico  latus  B C ma- 
ius efle  latere  A C , Si  enim  hoc  verum  non  eft : erit  B C»  aut 
cqualc, aiit  minus , quam  AC. Sit cqnale»  fi  fieri poteft.  Er- 
go^ anguli  B,  & Aequales  erunt  inter  l'e:  pofitusautem  fuit 
angulus  A maior,  qudm  B.  Ergo  erunt  aquales,  & inequales. 
quod  eft  abfurdum . Non  ergo  B C ^quale  cfi  ipfi  A C . 

Sit  tertio  minus,  fi  fieri  poteft . Ergo  ex  procedenti  minori 
lateri  B C opponitur  minor  angulus  A , qilod  rurfus  cft  con- 
tra hvpothenn . fupponebatur  enim  angulus  A maior,  qudm 
B . Non  ergo  latus  6 C n-Uiius  eft  latere  A C , Icd  neque  cqua- 
le  oftenfum  fuit . Ergo  B C maius  erit , quam  A C . Quapro- 
pter, &c. 


PROPOS.  XXL  THEOR.  XIV. 

Cuiuslibet  trianguli  duo  latera  tertio  funt  maiora  diffe- 
rentia duorum  laterum  minor  cft  reliquo ; atque  tria  latc- 
ra,fimul  fumpta,maiora  funt  duplo  vuius:  led  minora  funt 
duplo  duorum  laterum . 


Sit  quodlibet  triangulum  ABC.  Dico  prim6  duo  quxli- 
bet  cius  latera,  vt  B A,  & A C,  fin  ul  fumpta,  maiora  cHc  ter- 
tio latere  B X.  Produfto  latere  C A verius  A,  Iccctur  « D A 
OqualisipfiBAiiun^aturque  reda  B Quoniam  in  trian- 
gulo B A D duo  ciusiatera  B A,  & D A aqualia  1'unt  inter  le . 

Ergo  * anguli  ad  bafiin  D , & A B D 
quales  llmt  inter  fe;  cftque  angulus 
C B D maior  partiali  angulo  A B D. 
Igitur  angulus  C B D maior  eft  an- 
gulo D } & proptcrca  c in  triangulo 
CBDcrit latus  CD, angulum  ma- 
iorem fubtendens, maius  latere  B C: 
fcd  DC  ^qualis  cft  duabus  reftis lineis  B A,&  AC,fimul 
•fumptis  ( co  quod  ^qualibus  B A,  deJ^A  additur  commu- 


I 


CJjtii. 
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nis  A C ) Ergo  duo  htcra  B A,  3c  A C » fitnul  fumpta,  maio- 
ra fitnt  rcrtio  latere  B C. 

Secundo  ex  maiore  latere  B C fccetur  W C H ^qualis  A C;  * J • 
crifoucBH differentia  duorum  laterum 
B C,  & C A.  Dico  iam  B H minorem  effe, 
quim  B A.  Qiija  duo  latera  B A , & C A 
maiora  funt>  qudm  B C}  fi  ab  eis  tollantur 
^ualesHCj&C A;erit»B A^refiduum  ■£ 
maioris  aggregati,  maior,  qudm  B H. 

Tertio  dico  tria  latera  B A,  A C,  & C B,  fimul  fumpta,ma- 
iora  efie,  qudm  duplum  ipfius  B C . Quoniam  duo  B A , & A £■  . ..  , 
C m aiora  (unr , qudm  B C , addita/communiter  B C : erunt  * 
tria  latera  B A,  A C,  & C B maiora,  qudm  latus  B C,  bis  fum- 
ptum. 

Q^rto  dico  tria  latera  B C,  B A.  & C A , fimul  fumpta_*t 
minora  effe,  q^udm  duplum  ipfius  B A , vnd  cum  duplo  ipfius 
C A.  Quia  B C minus  eft , qudm  B A » vnd  cum  C A j additis  - 
communiter  duobus  B A , & C A : erunt  j tria  latera  B C , B “ 

A,  & C A,  fimul  fumpta,  minora,  qudm  ^ A,  bis  fumptum  > 
vnd  cum  C A,  bis  fumpto.  Qaj  demonftranda  erane , 

se  HOLlyJd, 

Ve  dum  in  lateribus  cuiuslibet  trianguli;  fed  in  quibuslibet  tribus 
quasaitatibusy  quarum  duf  quelibet  tertia  fint  maiorest  idem  verificatur. 

£rit  enim  quarumlibet  earum  differentia  minor  tertia;  eSrtrest  fimul 
fumfiCi  maiores  erunt  duplo  vnius  i /ed  minores  duplo  duarum  reliquoi^ 

ruuLs, 


PROPOS.  XXII.  THEOR.  XV.  SuH.n.U 

Si  ab  extremitatibus  vnius  lateris  trianguli  du^  red^  line^  in- 
tra iplum  conucniant , h? , fimul  fumpt? , minores  erunt 
duobus  reliquis  trianguli  lateribus , fimiu  fumptis ; maio- 
rem verd  angulum  continebunt . 

4 

Sit  triangulum  A B C,  & d punftis  B,  C concurrant  intraj 
triangulum  duc refte B D,  & CDinD.  DicoBD,  CD  fi- 
mul, minores  efle,  q\iam  B A,  C A fimul  fumptse ; fed  an- 
gulum B D C maiorem  efle  angulo  B A C.  Produfta  B D,fc- 
cet  ACin£:erunt«BA,^A£,  fimul  fumpta;, maiores > 

qudm 

s 


Di 
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quA'11  B E ; & addita  communi  E C: 
crunr  b diue  B A i & A E C maiores 
duabus B Ef  & E C fiinul . 

Rurfusc  C E . & E D fimul , maio- 
res limt  • ouam  C D ; & addita  com- 
muni D B : erunt  d dua:  C E,  <Sc  E D B 
fimul , maiores  duabus  C D , & D B . 
Qinrc  AB  , & AC  fimul  liimptat, 
inulto  maiores  funt  > qu4m  B D > 5c 

DCfimuK 

Poftea  e angulus  B D C externus  in  triangulo  E D C maior 
eft  interno,  <5c  oppofito  C E D:  hic  vero  externus  eft  in  trian- 
gulo E A B ; & ideo/maior  interno  /&  oppofito  angulo  A. 
Quare  angulus  B D C multo  maior  erit , qu4m  angulus  A . 
Qijod  erat  ofiendendum . 

PROPOS.  XXIII.  PROBL.  VIIL 

Datis  tribus  redis  lineis , triangulum  conftituere,  cuius  fin- 
gula  latera  fingulis  datis  redis  lineis  ^qualia  fint . C^ortet 
autem , vt  vnaqu^que  datarum  linearum  minor  fit  reli- 
quarum aggregato . 

Sint  tres  redx  linee  A,  B,  & C,  quarum  dux  ouxlibet  reli- 
qua fint  maiores . Debet  conrtitui  triangulum , habens  tria_» 
latera  cqualia  tribus  datis  redis  lineis . Sumatur  quxlibet  re- 
fta  Unca  D E indefinita  A m ea  fecetur  • D F aqualis  ipfi  A Sc 
^ ex  reliqua  (ecetur  FGx- 

qualis  B j & tandem  Icce- 
^ C » — tur  G E xquoiis  C . Dein- 

de b centro  G , interuallo 
G E circulus  E N K de- 
Icribatur . Et  centro  F,  in- 
tcruallo  F D alius  circulus 
D N H delcribatur  . Et 
quia  fingulx  red?  D F * F G , & G E aquales  funt  fingulis  A 
B,  dt  C ; atque  vnaqua  que  harum  minor  efi  a^regato  dua- 
rum reliquarum . Ergo  dua  qualibet  ipfarum,  D F,  F G,  G E 


K H G 


4 
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& abJara  d cftiniinitcr  D H.  erir  E K maior, quini  H E,qiic  ch  d Jxh.i: 
rcfidiiu  ipfius  D E.Ergo  pimftum  H cadit  vftra  puftUnY  JC  ad 
partes  £.  Poftea » quia  D H dupla  ipfius  D F minOr  tft’,'  quim  • 
omnium  trium  fumma  D E.  Ergo  pudum  H figura;  D H F f'*f  *** 
cadit  inter  punda  E,&  K diametri  K E,  ideft  intra  figunm  K 
N E G;3c  propterea  du«  ueripheri®  D N H.  & E N K le  lecat 
antequam adpufta  H 4^  K pertingant4e  iecciit  in pundo N,  v 

& ducantur  reda;  F N,5c  G N.Et  quia^  N xquaJis  eft  ipfi  D e y*-''- 
F,cum  icentroadpcripheriamcirculiDNHducanturiciJ- 
que  reda  A aiqualis  eidem  DF.  IgituriFN  a:qualis eft  ipfi  • 

A.  Similiter GN,«5cG  E iiuit  radi]  eiuidemcirculijiSf  ideo 
quales ; eftque  reda  C a;qualis  eidem  G E.  Ergo » N G a;qua-  k Jaim 
Iis  eft  ipfi  C ; atque  reda  F G fada  eft  cqualis  ipfi  B.  Igitur 
tnaneiili  F‘N  G tria  latera  cqualia  funt  tribus  datis  redis  Ii*  i 
neis  A»  B,  dc  C.  Quod  erat  propofitum . 

s c H 0 L 1 y M. 

c ottSiattf!  tres  linee  DFtFG,GEy  deinceps  po/hft  fuerint  petipherip 
tiufdem  circuli , efficiant  Orcum  D F E tumorem  integra  circuli  peri~ 
pheria;  <Sr  duf  tjuelihet  ex  illis  maiores  fint  tertia  ptnpheria;  fit- 
-que  DHy  dupla  ipfius  D F , atque  E K dupla  ip- 
fius E G.  atque coniungantur  rcQt  linet  Dii , E 
L i necejfano  bp  dup  reSp  linea  fefecabunt  intra 
circulum  y antequam  ad  punUa  Hy&K  pertin- 
gant . Nam  punOumH  lincp  DFH,  cadit , vt  in 
propofitioue  oftenjum  eft , inter  punBa  KydrE 
alterius linep  KG E y ideft intra  figuram  KG E 
N.  Et  Moniam  k X G £ dupla  ipfius  G E minor  k Sciti, 

efty  quam  DKE.  Ergo  pun£lum  D non  cadit  inter  punffa  H ydr  K.  I^r-  * * ’ 

fus  quia  DKE  minor  eil  peripheria  integra  circuli . Ergo  pun6lutn  D non 
cadit  inter  E %&H:  ideoque  punSum  D cadit  extra  figuram  KG  E K. 

Sluare  dup  linep  DN  H,&E  N K fefecabunt  antequam  ad  punita  Hy<^ 

K pertingant . iijr  propterea  intra  circulum  conkeiituiit . 

Trp/ens  “Problenia  dicitur  determinatum , eo  quod  non  poteft  fieri  nifi 
contrahatur  eius  yniuerf alitas  in  lUts  verbis:  oportet  autem  J&C. 

Nam  abjque  tali  determinatione  Troblema  efjet  intpoffibile . TropnumL. 
eft  ergo  determinationis  deflruere  lUam  vniuerjalitatem  juppofitionis . ^ 

Non  entm  luet  ex  tribus  quibuslibet  datis  rtUis  lineis  triangulum  ifuffif- 
tuereynifi  habeant , iam  diSam.  conditionem  j propterea  1 quod  in  quoU-  1 Frtf  1 1 . 
bet  triangulo  duo  qupltbet  eius  latera  reliquo  debeta  efte  maiora : ncc  cb- 

(j  fiat, 


Dii:::  - Ogk 


EVCHDF6  Hf  STVTVTI 

V^mpropifaioms^dempnsirati^tfdeMept^  */y«rf 'w/W<rta* 

.1  ' » DwiStnbiiisrcjftislIneis ;'  oi« 

V '.fus  cfi  ^U/cmqiu  fint  frfdiSf  line_fa^49^  'PuKiat«Mnfi9ttU'nMik$ 
fiun^uraipj4mmttntmgulimcoitjlitHideber.,^,:i  ; ' -4  u-:;'-  « ' ■ • 

PROPPS.  XXI V.  PRORI*i,.lxInM,r..;nt 

' • ■ ' ■ > * : -.in .>»?>* 

Ad  datam  ce^tanvtineam^ datumc^  in -ca  punl^uixisdato  ani- 
ii«%wa  ' ' »'guto*<iHaicm angulum conftitucirc/. : 4>  r - 

j'  1_.  m.  • ,4.1  ■ h 

i.w.K-s  Sitdararcaalinea ABt.adpunftumoiusC»dcbctconftitui 
anguUis^qualisdato  aiiguJo  E.  Dtioatur . vtcimqOc.qefta  D 
fivlfiaacdan^iium  D EF^poftcaWiat  triangulum  CGHk 

. . CU2US  latocateqUaEa  fine  tribus  iateur 
bus trianguli  DBF. fingula Hngulis « 
itavtad  ptind);um  Cconucniantduo 
latera , C G quidem  xqualcipfi  DE> 
AC  H^quate ipA  EF (Ecmi enim  hoc 
f -ir  .v.  potent  Aio  quadibet.  latcrax» 
rrianguli  £ D F rAiquoFihtmaiorxlt^ 
^ liam  in  hisduobsstriangidia>oninta^ 
ia&cra  vnius<pqualia  fusu  omnibus  la- 
~ . teribus  alterius » lingula,  fmgidia . Ea- 
- goAaogaiiu  C xqualis  eft  angulo  £ 
•.  lu  r ^qni  i Jateribus  GH  > 'A  D F xqual^ 
C ' .bus  lubrenchintur)<ui£c  'hoc  erat  £ip 

•' cicnduj)Q-^<''t' V . ^ • 

;.  ^ < ‘f-  '.«tJ- V 


.%»*,>  t 
M. 


Mtil,  i6, 1. 


• ^ C O R O L L A R I V M.  i.. . 

f ;'.V  "'mw  “ • 

Patet  eadem  conftruftione  fieri  pofic  triangulum  fimiliter 
'tequalecqiJibet  dato  triangulo.  Nam  fidanm>  fui  flet  trian- 
gulum D E F » conftrudum  cflbt  alterum  trianguliuii  C G'H 
'dii  aquale « xquilaterum»  A xquiangulimi . 

'pROPOS.  XXV.  THEOR.  XVI. 


Si  in  duobus  triangulis  fuerint  duo  anguli  vnius  equales  duo- 
bus angulis  alterius , vterque  vtriquc.A  vnum  latus  vni 
-V  Jattri  xquale , qux  fiuc  xqualibus  angulis  aAaccant  > fiuc 

iqua- 


IT  'L  i H 4 

equalibufsangivHsofpoTiVa-fintiierimttrianguIa  /imilitcr 

tequoliit^'‘  -;'j' ■ J -f- • I ' - . 

. • - . ^ ribilnf.q  r t ...  - . i 

larcra  AG,&DF^ua- ' 

Jia  inrer'lb>  ahgiili}!^ P A*C  'atqu^flis  angulo  D i atque  «aiigu- 
ius  A B C arquaiisi aiignio  E % fnie'fint  ajiguli  B A C i & D c- 
^ualcs.-paritcr^uc  Anguli  AC B;&F inter  fc  a:quales.Pa-  attrrfi;*. 
tet  » in  v’froque  cafrt  Mitium  imgiilni^  ^vnUi/tt^gn^riB-  /"»?•  *»• 

^ualcmcfltportrtmb-iinguloahefius  trianguli;  l>A'flk)tera 
L B>& t)  K d(Tb  fqublia  Jparittr^re  latera  C B ,&  Ftiutct 
ieoq»^ari^^flU..^  fehim  Ivoc  veriifiLj  ■ i."!^  ^ iH 

«oh  cft*  fit  A B maius , aut  milnis , 
quanv  D E ; St  fecetur  » A H cqu.^1^ 

D E<  iimgaH»#quottC(fta  G H /Erqtam 
circa  cqu»lci9rtgjijG%'A'y<ScDlatct^‘f  ' 

C Ay&VD;^c^alia1imfi  parfterqiie  ‘ > 

Jatefa  HIA^^S^E  Jjlihi^t^cdualia . Igf-  Z 
cur  ciutriiiTgttlifc  A G'Hf  (5c*jE>PE  ^ 


t<  ,n- 

f,  M*  jnPumi 


•,  b Pr•^^ 


cFrtfi.  4. 
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PR0  P08.  XXVI.  THE6r.  x.vii. 


QuadriJatcrimi, cuius  oppofita  latera /unt  parallela, habet 
angulos  op|^..fi^oa , Sc  latera  <ippbfira  suilia  inter  le  ,•  at- 
que  diameter  iplum  lecat  bifariam  jfcd  diametri  vicilTIm 
*;  Ac  Ic  bifanam  lecaiif.  Vocetur  talis  figura  Paralklograrn- 
JP*^**j^  perpendicularis , i Ihmmitate  ad  oppdfitam  ba» 
inndiiMa,  vocetur  Altitudo  Parallclogrammi . ^ 

■*  'LTl  Jr  X . 

A ^''^^^^^^^^^"‘“'BD.coiusdiametcr  AC  fintqiie  latera • -."•T 
^ ^ C parallela  inter  Ic  jpatit^q;  lafera-A  D BC  fmt 

parallela  .Dico  primo  latera  A B , & D C inter  Ic  j nec  non_, 

latciaADi&BCcqualia  cl^;^ecuhddiingdl<»^B<,&Din-  ' 

ter  Ic,  nec  non  angulos  B A D,  B C D inter  Ic  cquales  cir_j  j 
Tertio  triangula  A B C,  & A D C,  fecla  a diametro , equaiia 
efle  i Quarto  diametros  AC , B D Ic  ic  mutud  Bifetlam., 

G a Iccarc 


iVrtf.tf. 

AAx$9.  %, 

* C«rtU. 
Pr»p  U 


ipnf.%6. 


EVCLIDIS  RF.STITVTI 

Tecarc  in  E.  Qaoniamin  qu.idrilare* 
ro  A C latera  oppufita  AB,&  DC 
funt  parallela  > 5c  fccantiir  ab  A C . 
Ergo  « anguli  alterni  R A C « & D C 
A xqualcs  inter  fc  funt . Similiter 
quia  h refti  A D>  B C Umt  parallele» 
« 1'ecantur  i reda  A C.  Ergo  alreriii 
anguli  B C A»  & D A C xquales  funt  inter  fe . Quare  in  trian* 
^o  B A C duo  anguli  fupra  bafim  A C «quales  funt  duo- 
bus angulis  triangiJi  D A C.  fuper  eandem  bafim  adiacenti- 
bus , finguli  fingiihs  j Sc  ideo  e erunt  triangula  B A C , dc  D A 
C fimiliter  eqnalia  j & prt^rerea  quadrilatcrum  ipfum  B D, 
feftum  erit  a diametro  AC  bifariam.  Poftea  latera  AB.& 
D C,  oppofita  angulis  «qualibus  alternis  inter  le;  nec  non  la- 
tera oppofita  A D,  & B C (fqualia  erunt . Deinde  duo  anguli 
oppohtiB,&D «quales erunt, quia  eidem  bifi  AC  oppo- 
nuntur. Rurfus.quia «qualibus angulis  DACtdcBC  Aad- 
duntur  anguli  aoualcs  BAC,dcDC  A.Ergo  ^toti  anguli 
oppofiti  D A B,<Sf  B C D «quales  inter  fe  crunt.Tandem  quia 
in  triangulis  A B E»  dc  C D E duo  anguli  B A '£ , 'dc  D C E «» 
quales  oftcnfi  liint , dc  anguli  A E B , dc  C E D ad  verticem^ 
?unt  r «quales ; dc  duo  latera  A B.  dc  C D,  fubtendentia  angu- 
los «quales,  oftcnfa  funt  «qualia  - Eego/A  E ipfi  E C «quar 
liseftjnccnonBE  ipfi  E D «qualis  cft>  Qiy  re  patet  propo- 
fitum.  Vocetur  figura  A B C D parallclogramma . Et  rcd.i 
i fupremo  latere  A B ad  oppofitam  b.afim  DC{^rpendicu- 
lariter  dufla  j vocetur  Altitudo  paralielogrammi. 


COROLLARIVM. 


Hinc  colligitur,  qu6d,fi  fuerint  duo  parallclogramma, que 
habeant  vnum  angulum  vni  angulo  cqualcm , erunt  reliqui 
anguli  vnius  paralielogrammi  «quales  reliquis  angulis  alte- 
rius paralielogrammi , finguli  fingulis.  Namiduo  quilibet 
. oppofiti  «quales  funt  inter  fe , dc  interni,  ^ dc  ad  cafdem  par- 
tes duobus  redis  funt  «quales . 

PROPOS.  XXVII.  THEOR.  XVIII. 

Si  in  quadrilatero  anguli  oppofiti  inter  Ic , aut  latera  oppofi- 
ta  luerint  eqnalia » vel  duo  latera  oppofita  tantum  fin  r pa- 

r.ilclla, 


LiO  ‘U 
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rallcla,  & a:c»tulia,  vcl  duo  latera  oppofita  paralLcla.3c  duo 
, angulioppofiti  equales, fiue dup  latera ojyofira  paralle- 
la , & triantiula fada i diamftro  , cquaKa,  Huedae  diame- 
tri mutuo  Ic  Icpcc  bifariam:crit  If  mp^  ParaJlelogrSmum. 

Sint  primo  in  qiiad  rilatcro  B Danguli  B,  5c  D inter  Ce , pa- 
riterque  A i & C «quales . Dico  B D parallclogrammum  ef- 
fe . Quoniam  A , & C a:cmalibus , fi 
addantur  anguli  iqualcs  D ipfi  A de 
B ipfi  C : erunt  « anguli  A , 5c  D fi- 
mul « quales  duobus  C i de  B : fed 
quatuor  ^anguli  cuiuslibet  quadri* 

lateri  «quales  funt  quatuor  reftis.  ^ 

Ergo  duo  anguli  A , & D fimul . duobus  reftis  funt  c quales  ; 
& Tunt  interni  ad  eai'dem  partes . E^o  c A B » 5c  D C paralie-  c 
1«  funt . Eadem  ratione  A D,  <5c  B C paralleli  eruntj  ideoque 

fpatiumBDparallclumgrammumerit. 

Sint  fecundo  duo  latera  empofita  AB»  & D C ^qualia  in- 
ter f«,  pariterque  D A,  & B C cqualia . Dico  Ipatium  efle  pa- 
railclogr^timum.  Dufla  diametro  B D»  a ^ 

eruu^in  triangulis  A B D > & C B D fin- 
gula  latera  fingulis  lateribus  ^qualia » Se 
B D latus  oommune.Ergo  d erunt  fimili- 
ter  cqualia , ideoq»  anguli  oppofiti  A , & _ 

C equales  criit.atq^  A D B,C  B D inter  fc,  D 
nec  no  anguli  A B D,  C D B equales  crut 
inter  fc.Q^re  t duo  anguli  A D B»dc  CDB. fimul  fumpti»atq; 

C B D,&  A B D, fimul  lumpt i, equales  erunt  inter  fc.Igitur  ex 
'pnma  parte  huius  fpatium  ipiTiim  critparallclogrammum . 

« Terno  fint  latera  oppofita  A B.  & C D parallela » de  equa- 
lia  tantummodo»  idem  fequctiir . Si 
enim  hoc  verum  non  eft»  dndIa/B 
E parallela  ipfi  A D , fiat  parallclo- 

granunum  A D E B . Cadet  ergo  re- 
:aBE  citfa,aut vitra punflum  C. 

. Ergo}  latus  D E arqualc  crit.pppofi- 
to  A B » jfcu  D C » pars , de  totu  iri_» » 
quod  eft  impoftibile . Non  ergo  ali- 
bi » qudm  in  C piinclo , cadit  B E pa- 

■ rallela  ipfi  A D.  Quare  fpatium  A C parallclogrammum  eft. 
Quarto  fint  A B»dc  D C parallcle>«  anguli  ADC,dc  ABC 

cqiu- 
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54  E.VCLtDfsRiESTITVTI 
cqualcs , idem  lequctiur . miqiLS , dndn  b'fi  E paraUch  ipfi 
t>  A non  in  C cadeiitc , fiat  pafairelognmriiunr  A 'F . Ergo 
aneukiii»  ABE  cqnafis  erit* oppofito  angulo D,'  nue  illi?- 
oinli  ‘A  1^  C,  plfs‘,  34-  fotum , qu6d  eft  abtitrdurrt  .* 'Nbn  ergo 
paxjT^U  ipri.4>Aa|ibi.»  qudmm  C cadit.  Vnde  paret 

A^,  &'b;C  parallcr^! & trtan^^ht  A P BV& 
C equaii» r idepi  B ^arat- 

Icla  ipfi  D A,  noiAiC  ccfachti^fidf  ^draTIelocri<|nmi^^  A. 
- ^ ^ Brt\^qlurc/ntt'mrfgnTo''^ 

rl-^^  il-v  •''tbrum  j-otityd  eftabfur-* 
ilibi,  quiitt  m C cadit. 
Oyaproptci;  'qnadrit^Wruwi' A C cft  ^arallclogrammun^-. 


Ergo  I triangulum  H B n\femurc,<Jnt  triangti^o^B  o i iiue> 
i prep.xb.  iii,  equali  trianguCbyj  qC  tbnm\ ierbod  eft  abiur- 

dunV  Non  ergo  e £ paralleU  jpft  b A ilibi^  quirh  m C cadit, 
.^aprppter  qiiadrii^tpruiji'  A C cft  parallclogrammumi:^-. 
Qm)dc7a®o(%n<^lid|im. , ^ ^ ^ 

..^xto  fin.-  di^ocri 

‘ que At^baralIeIogfaibWrnni.,Nain  duo 

ttiaiigi^a  A*£  Bi  ^Ebeirca  '^ualei  att- 

Bulof  id  vetticcib  '•»  E ?- 

‘?|aJia,:A  E ipfi  E C>  .E**' 

gq^^>gtdi  A B )E,f  A C P E‘Slfcrrt?Mua- 

^ ks  jSS  rcerunt^itfcoqi^es  A B^  DC  ily 
' ^ric,para1[cj^crtmt.  Eadeni- ratione  A 

li,  & B C paraHcl?  crui^^prbpte^ 

raUclbgrammiTn\erit. 0^^ > .1,. V-  > 
r n rt  t I y ■ M . ' ' 
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•~-~4fiealis  i)^fxnoi  & E .A  By  propterforal- 

Iclas  JtBy  l>  Ci^jdcnitpte  ratione angkbu  E CE> 
etmalfs^H angulo  t Wo 

Ci£  'CP  ekfialis inMjuntf&^opiena^^fU^ 

j/tqualibusiltcribusE  Ait ^tiitangidPijdfee- 

liiEjiB  toHantur'ftiualia  laterdD  E,  C £,  erifnt 
rcOdna  DAyBC  tqualia  propterea  qmdr,^ 

Utiyum  ABC  D ^habens  duo  ‘iateHt  oppofita  A 
" £,  b C parallela;  t^rduo  reliqnafatera  At>,  B C 
^ nqua-» 
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m>i9SMSH  i:  tju  . (•  ,1<  )J 'I  -‘U'  ’ M I !•  1 frj.-Jf.Ti:  : 

' s»*irp,^rQ.‘p^^i'^ggVlH.  P^OBLi^X-  • 

i)atain 

Sit  data  rcfta  linea  A C,  fccanda  in  datam  multitudini 

hctlcfimentum  AD,ifiaiU4i;^uccc][nuipartcsDE  F.  F B a/ro^, 

adualcsipfi  A t>  tot  fint-,  ^ucK^artes  fqnales  m A.^, 

debent  iqq^ififlcri/ uii}§a;. 

turque  re^a  B Ci  of  d pun- 


lat  bafi  BC»<His  fccent  r<>  q 
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?i  aivi 
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Ii*  ^ 1«<  1 ^ 
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i ' yfUi 

■1- 
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b C»reK. 
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!II,  iTsJ  j^r  . .,  , 

in  partes  *qual«9  unpfir^-  /.^  , .j  r i i a . 1 1 * • 

^as.  d pune^isJD,E,F  dq*^;  ,,,;,  g ^ctnt. 

canturn.te/G».DyN,EO,P.,,  ,.  pr»p.t6. 

K paraUclajipfijACjfccantesproximasparallelasm^  O K. 

Et <^quQlaiam»pfiopt«r; parallelas oppohtastfpatiiuri  GDN  a Pr«/>  »6. 
jH  paraliclogramnaum  eft : erip » D N xqitalis  ipfi  G H ; cum-  e Prop.  x6. 
que  ih  triangulis  D ^ Erjfic  AjQ  P extcrnus/angulus  N D E fpr$p.  i j, 
/xquabUfu  lueeiHip)  oppoTqp  angulo  A.  propter  parallelas 
.DN»AG>atq^c^u>^etn(^s  angulus  N E I>xqualis  fit,exter-  g/’"?.  *r- 
, uo,  «Sc-oppofitoiangulo.  G p^A^  proptet  parallelas  H E‘>  G Dj 
atque  duo  latera  adiaceittia  D E»  A D equalia  fint  fafta . Er- 
go<ilai:era)D  N & A O^qualiafunt  inter  Ic  : erat  autem  GH 
tcqoalu>ei'demDN.Jgitur»GH5qualiscftipfi  AG.  Eadem 
, rftOPJic  H M«  df  M C oftciidcntur  cquales  eulpna  A G- 

AC'iie^crit  uxtop  partes  cqual^s  4^  G>  G H>  HMiMC» 
quot;lunt  paaes  anpctatax*c9ntcn5«inx;£fta  AB.Et  hoc  . 
crat£ft;kiaaun:i.  . / ! i , i'  d 1 
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1 M A 

. Coufiat ex  conftrudione  huiusprppoifltipnis^ 
tus  tfcianguli  dUlijluitmn  fuerit,  in  quotcimque  partfs  ?qua- 
>•  lesi 
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te  EVCLtbiS  RESTITVTI  _ 

Jcs » atque  a diuifionibus  ducarttur  reftx  hnex  paraJIcI»'  ban » 
diuideturabeis  rehquum  latus  m totidem  partes  xoualcs. 
Nim  triauguli  ABC  fertum  fliit  latus  A B m partes  s^ua- 

Jes  A D , D E , E F , & F B , & oftcnfum  uS:  !S' 

rtum  in  totidem  partes  xq^uales  a parallelis  D u>  E H,  !•  iVU 

&BC.  r.  -■  i ’ 

FRQP,q$.  XXIX.  THEOR.  XIX. 

Si  duo  anguli  interni  ad  eafdem  partes  eiufdcmlfncxrertx, 
Iccantis  duas  alias  rertas,  fuerint  minores  duobiisrcrtis 
angulisrill?  rerte  line?, produrtx, triangulum  e onftitucnr. 

Sint  duo  anguli  D A B , & C B A minores  duobus  rertis. 
Dico  rertas  Irneas  A D.&  B C concurrere  ad  partes  D,C,ac 
efficere  triangulum . A quolibet  punrtoE,infra  A,  comim- 
eatur  rerta  E Bj  & fiat « angulus  B E F angulo  E B C . 

Et  quoniam  duo  anguli  A,  & ABC,  ideft  tres  anguli  A A 
B E,&  E B C minores  1'unt  duobus  rertis.Ergo  «minores  lunt 
duobus  angulis  BED.  & BE  A,qui  duobus  rertis equales 
^ liint;&eft<<angulusDFBcqualis 

duobus  angulis  A,  de  AB  E intc^ 
nis,&  oppofitis  in  triangulo  A B E. 
Ergo  * reliquus  angulus  A E B ma- 
ior erit  angulo  E B Cj  de  proptcrca 
angulus  B E F ( qui  equalis  erat  an- 
guto  EBC)crit  minor  angulo  A 
E B ; de  ideo  rerta  linea  E F Iccabit 
rertam  lineam  A B,  inter  puntFa_» 
A , & B . Deinde  /lecentur  rert*  F 
^ K , K M , de  M G , fingul?  ?quales 
ipfi  A F,quoulquc  fiat  A G maior, 

uudni^^ii.  Poftea ducatur iGX parallela ipfi  FE.vclBO 
& F £ menliirct  iplam  G X,produrtam,  totie^^uoties  r 
metitur  iplam  A G,  & conmngatur  b rerta  A X , & ^ 
F,K,Mi ducantur, intra  triangulum  AG X, rettajM n*K 
O,  F N parallele  ipfi  A X,  Iccantcs  latus  G X m punrt  is  H,  G, 
N.  Patet  * latus  G X tore  diuiUim  in  tot  partes  imer  le  coua- 
Ics  G H.  H O,  O N,  N X , quot  lunt  partes  equales  ip»  A ^ 
cont  ente  m A G ; Icd  quoties  A F mcnlurabat  ‘P^^m  A G , 

toties  F E metiebatur  rertam  G X . Igitur  rerta:  F E»  de  G H 

?que 


G H 
quam  A B 


■ tteijf  by  t 
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fqu6  metientur  eindem  rcilam  G X ; ^cpropterca  / G H *-  UmmmU 
qiulis  ent  ipfi  f E ; erat  autem  M ^ cqdah*  ipll  'A  f , atque.,  *' 

angulus  -•  M G H aequalis  angulo  A F ECeo  quod  G H , & F *” 

E luntp  irallclae ) . Ergo  *»  angulus  G M 4 tqu\JiSeft  angulo  * 

F A E.  ll-d.» propter  parallel  s A X,  5c  MH.cft  angulus  G A 4. 
X aeouilis  eidem  angulo  G M H.  Ergo/»  angulus  F A E^qua*  ij. 
lis  eft  angulo  G A Xj  congruunt  autem  dux  reftx  F A , <Sc  G ^ ‘ • 

A.  Ergo  f dux  rcclx  E A & X A fibi  mutuo  congruunt^  ideo- 
que re£la  A E,  prOdu6la,xX)nucnict  cum  re^  G X m pimfto  ^ 9- 

X.  Tandem  cum  in  triangulo  G AXipunclo  B ducatur  re^ 

•fta B G, imra  ipJhm  triangulum ,wrillelai)afi G X.  Igitur 
' producta  lecabit  reliquum  latus  AEX,  vtinpiiaoR.  (^d 
erat  oftendendum . 

COROLLARIVM. 

Patet, fi refta  linea fccuerit  vnam  paraJlelarum.fecarcj 
• quoque  alteram . 

N un  oftcnfa  eft  refta  A D,  fccans  vnana  parallelarum  F E, 
fccarc  quoque  reliquam  BC.  . 

S C n O L l K M,  -I 

Hinc  colligitur , t^uod , fi  quutuor  reSe  lineg  Ce  fecuerint , ita  rt  em- 
ilituant  tres  angulos  internos  ad  ea/dem  j' 

partes , qui  fimut  fumpti , minores  fint  A. 

quatuor  reSis , pofiremf  refff  conue- 
nient , quadrangulum  efficicru . 

F^cHtlinee^B  yB  C yC  D fdr  DE 
efficiant  tres  angulos  ByCy&Dy  inter- 
nos y&ad  eafdem  partes  minores  qua- 
tuor angults  reQis . Dico  poilremas  re- 
Uaslineu  Bjlir  d e*  produSas , concurrere  ad  partes  JieirE-utiiu 
Cyytefficerequadrila^um.  Coniungatur retia  linea  BD.Ouonianu 
tres  angult  A BCyCy  &-CD  EyVtmores  funt  quatuor  redu  an^s,funt- 
que  ttres  anguli  trianguli  BCD  equates  duobus  reOis.lruur  (duo  reCidui 

^»&‘^»^BDy^EDByfi,mulJu*npeiyminoreserunJuobJ^reais-ar 


I . 


n 


H 


?RO- 


'd 


h^rop  4- 
C prop.  i<. 


dpr»p  II. 

9pnp.  10. 

fjrep  II. 
S |. 


_ ss  EVCLIDIS  RESTITVTI 
PROPOS.  XXX.  THEOR.  XX. 

Si  in  duobus  parallclogrammis  vnus  angulus  vni  angulo  ar* 
qualis  fuerit»  atque  bafcs  inter  fe , p.triterque  altitudines 
zquales  fuerint : etiam  parallelogramma  erunt  arquaiia^ 
inter  Ic . ' 


In  duobus  paralleli^rammis  B D , dc  F H fint  anguli  B , Sc 
F *qualcs»  dc  bafesB  C » F G xquales»  atque  perpendiculares» 

A D E Fi  fcu  altitudines  AK,  E N actuales. 

/fT  7 /TT  7 Dico  parallelogramma  B D , F H c- 

/;  \ / /i  \ / qualia  cfle.  Ducantur  diarrern  A C, 
USLhJ  / IN  V E G.  Quia  in  triangulis  AB  K,  E FN 

funt  anrali  B dc  F ?qualcs,  dc  duo  an- 
imuli re«i  K dc  N » atque  latera  A K » 
E N cqualia.qu?  oppofita  funt  angu- 
lis f qualibus . Ergo  - B A , F E cqtia- 
vj  lia  iunt. Et  quoniam  circa  angulos 

?quales  B-  F»  larcti  A B,  E F fimt  aqualia , atque  latera  B C, 
FG  funt  pariter  ?qualia.  Igitur*  triangula  ABC»  EFG  9- 
qualia  funt  »dc< eorum  dupla  parallelogramma  BDiFH^- 
qualia  quoque  erunt.  Qimd,  dcc. 


S C H 0 L J y M. 


Fadle  colligitur t quid  in  duobus  triangtdis , uut  ps.ralleloggAmmis , fi 
mus  angulus  rni  angulo  f qualis  Jutrit»  aut  ambo  fimul  pqu^s  'fint  duo- 
bus angulis  rcEiis » ^ latera  eleuata  fuerint  f qualia : erunt  perpendicu- 
lares d fummitatibus  tr i angulorum  j rei  parallelogrammorumy  ad  eorum 
bafes  duOdi  f quales  inter  Je . Focattur  d,Qf  popcndiculares  AltitVL- 
dines  triangulorum . 

In  triangfUis » eirparallelogrammis  EFG  fpu  anguli  B &• 

F f quales  inter  fe  , rei  ambo  fmul  ftnt  f quales  duobus  reSis » & latera 
eleuata  ^Bdr  EF  fnt  aqualia  d fummitatibus  ^AtClrE  ducan- 
tur d perpendiculares ^KidrEUt quf fecent bafcs BC  tgfrFGin  K» 
& N.  Dico  perpendiculares  ^K,EN  f quales  efie . Et  primo » fi  anguli 
B&F  re£li fimt, patet  e ipfamet  latera  {qualia  ^B,EF perpendicula- 
ria efie . ^t  fi  anguli  B&F  fint  {quales  duobus  reSis;  cum  t etiam  an- 
guli deinceps,  fahi  d reSa  E F juper  N FG,  fint  equales  duobus  reBis  , 
ablato  i communi , remanent  anguli  & EF  V {quales  inter  fe  ; 


LIBERI.  \ sif 

ideo  h ambo  acuti,aut  ambo  obtufiUadunt  vero  i perpendiculares  ac  par-  h frof.  Ij '} 
tes  acutorum  angulorum,  f^itur  efficientur  duo  ert^nguU  .AB  Kj  E F N y • t . 

ijHf  habent  angulos  BdrF  equatesinec  mn  angulos  rsFlos  Kcj-t}  fqua-  * *• 
tes;  atque  latera  A BtEFtUHgulis  reSts  oppofitaj  etiam  (qualia  in- 
ter  'e.  Ergok  perpendiculares  AK,&EN  (quales erunt . yoicntur 
tri^nguUi  vel parallelogramma  jdBCt&EFG  xquc alta . 

PROPOS.  XXXI.  THEOR.  XXL  £«c/ jj. 

io.  1. 

Si  duo  parallelogramma  non  equiangula  Tjafcs  ^quales , & V d 
altitudines  ^quales  habirerint»  erunt  ^qualia . 


In  parallelogrammis  A C,  E Gf  non  ^quian^is , fint  ba- 
fes  B C.  F G aquales, & parallelogrammorum  altitudines  fint 
etiam  cquales.  Dico  wrallelogramma  AC,&  EG  efle?- 
qualia  i Fiat  • angulus  C B K aqualis  angulo  F»  & ducatur  * C 
N parallela  BK  <5c  pro-  * x:  u 

du^a  A D fecet  c paral-  ^ ^ h ^ 

iasBK.C  NinK&N}  \ /\  / / / 

faftumque<<eritparal- 
Iclogiammum  B C N 
K , ciim  etiam  A N fit 
parallela  BC.Q^niam 

m triangulis  A^K,&DCN  eft« angulus  CDN  externus 
cqualis  interno , & oppofito  angulo  B A K C propter  paralle- 
las A B , C D ) ; pariterque/internus  angulus  C N D ^qualis 
eft  externo  B K A,  in  parallelis  CN»BK,dcduo^latcraB  A, 
C D,  fubtendentia  equ.iles  angulos,  funt  Inter  le  aequalia.,  j 
cum  fint  latera  oppofira  parallclogrammi  A C.  Ergo  b trian- 
gula ABK,&DCN  ae- 
qualia lunt  inter  le.  Et  (in  hH N ^ H 

primo, & Iccundo  calir) 
addita  / communiter  figu- 
ra B C D K.ent  paraJlcTo- 
grammijm  A C ^quale^ 
parallclogrammo  B N.  At 
( in  temo  calu  ) k ablato  communiter  triagulo  D O K«  erunt 
quadnlatcra  ABOD<5c  NKOC  ^qualuuitcr  leiaduito- 
quei  communi  triangulo  B O C,  em  pariter  parallciogram- 
miim  A B C D fqualc  parallelogra  uino  B C N K . Lm  quia 
parallelogramma  B N , <5c  A C luut  inter  .caidcui  par^- 

H 2 Idas 


iprtp.  »4. 
b Ctrall, 
fr»p.i6. 
tC0roU. 
prep  1^. 
•iprop, 


fprtp.n. 
%pr»p.  i6. 


hprtp. 


»>• 


* t. 


k Auio.j, 
l A*U,  *. 


ID 


n/r#/.  30 
9Axit,i, 


Suci.  3j. 
i*,  i. 


a C$r$Ul. 

fr9f,i6. 
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Idas  A N 3c  B C,  erunt  •»  .-tqu^  alta ; cum  omnes  perpendicu- 
lares, feu diftantia; parallelarum  A N & B C.  ^quales  llnt.Po- 

fita  aurem  fuerunt  parallcJo- 

E H gramma  F H & A C a:que  al- 

''  ~y  ta  . Igitur  parallelocramma B 
y N&FFIcpiiealralunt,&ha- 
/ bentbalesBCFGcmialesin- 
rer  fc,  atque  angulos  K B C,  & 
■p  Q F ^quales  mter  Ic . Ergo  paral- 

lelogrammum»FH  xqualo 
eft  parallelogrammoB  N : Sed  oftenfum  fuit  pnrallelogram- 
mum  ACcqualecidcmparaildogramnio  EN.Iguur*pa- 
railelogranama  A C,  dc  F FI  f qualia  fimt  inter  Ic . 

COR  O L L A R I V M. 


Hinc  deducitur  > quod , fi  fiicrint  duoparallclogramma  x- 
que alta, quorum bafes  inxqualcs  fint,  paraIleIogramma_» 
erunt  mcqualia;  <Sc  maius  erit  illud,  cuius  bafis  maior  eft. 
Nam  in  paralldogrammis  eque  aJtis , pofita  xqualitate  ba- 
fiium,  parallclogramma  / xqualia  iiiut ; fed  fi  vna  xqualium 
bafium  augeatur,  necdTari6  parallclogrammum  aueetur. 
Ergo  'illud  parallclogrammum  maius  erit , aiius  ba/ls  nu* 
iorefi.  , 

PROPOS.  XXXII.  THEOR.  XXII. 

Triangula , quorum  boies  ^quales , Sc  altitudines funt xqua^ 
les,  erunt  xqualia  inter  lo . 


Triangula  A B C,  & D E F habeant  bafes  B C,  E F xqnalcj 
inter  Ic,  & perpendiculares , fe\i  altitudines  A O , D N a pun- 
£lis  A,  D ad  bales  B C & E F duftx,  fint  xquales . Dico  trian- 

gula  ABC,DEFefleintcrlcequa- 
-9  lia.  Duda.<»  A G parallela  ipfi  BC> 
/ & C G fada  parallela  ipfi  B A , tiat 
’ parallclogrammum  A B C G . Pari 
ratione  compleatur  parallelograin- 
mum  E D H F . quoniam  parallclo- 
gramma B G,  & E H habent  bafes  B 
G,EF  xquales, & altitudmcs  xquaJcs(cum  pcrpcudicula- 

" res 


L I B I R 


bfrep.  Ji." 

it>ot  tt^ruiu  imiijiu.atj^aiiik-j.  «.t^univ.9  ••  i ii.iii-  ^ '**<*■  %» 

eula  A BC  »&D E Fd)midia  pnrallelogrammorpm  BG, & «>//•*/.»<; 
£ H.  Igitur  triangula  A B C>  & D £ f aqualia  iunt  inter  io . 

Qupd  &c. 

COROLLARIVMr. 

Dcducitim  quod,  fi  duo  triangula  fuerint  aqu^  alta,  Sc  ba- 
fcs  inaqualcs  fint , erunt  triangula  ipfa  inxquaiia  j maiulquc 
erit  illudi  cuius  bafis  maior  ell . 


COROLLARIVM  II. 


£uc/.4I.I.' 


Manifeftum  cft , fi  parallelogrammum  i & triangulum  ha- 
buerint bafes  9qualcs  > atque  altitudines  aquales  > effe  para- 
kllogrammum  duplum  ipfius  trianguli . 

Habent  enim  parallelogrammum  B G > & triangulum  D E 
F bafes  B C & E F a:quales , atque  altitudines  etiam  xquales  j ^ 
dc  oftcnfum  fuit  «triangulum  A BCxquale  triangulo  D ^ ' 


oc  oitcnium  tuit«  triangulum  A ii  xquale  triangulo  u i 
Ergo  parallelogrammum  B G f quod/duplum  eft  ipfius  t 
guli  ABC)  erit  quoque  duplum  alterius  trianguli  D E F. 


EF. 
fiustria- 


f fnf.  %6. 


COROLLARIVM  III. 

Patet  etiam, qu6d,  fi  fuerint  duo  triangula  ^que  alta,  & ba- 
fis  vnius  aliquoties  metiatur  bafim  altenus>tnangulum  quo-^ 
que  toties  reliquum  triangulum  metietur , quoties  bafis  ba- 
iimmctinir. 

Si  enim  in  triangulis  A B C,  D E F , *qu6  altis , ipfa  bafis  E 
F metiatur  aliquoties  bafim  BC,  vt 
verbi  gratia  quater , atque  d pungis 
diuifionum  M , R,  dc  S ad  verticem  A 
coniungaiuur  redae  linex  : diftribu- 
tum  er  t triangulum  A B C in  tot  tna- 
gula  ABM,  AmRi  ARS,  ASC,  c r. 

quot  liint  bales gquales  BM,  MR,R 
5, 3c  S C.  Suntque  pra:dida  triangula  ^qui  alta , tum  inter  fe, 
tumipliDhFCquandoquidcmd  pundoA  perpendicularis 
ad  baJim  B C du^ , altitudo  communis  ell  & ^qualis  altitu- 

' dini 
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dini  trianguli  D E Jh  3c  on  i\es  bafcs  ^quales  funr.  I^itut 
;i.  triangula^ omnia f in qtif  diflribuirurtriangiilninABCjg- 
quaJia  funt,  tum  inter  ipfi  triangulo  D E F.,  Et  pro- 

ptcrca  toties  triangulum  D F.  F metietur  ipfum  triangulum 
ABC»  quoties  illius  bafis  t F.  huius  bafim  B C metitur . 

£«/.41.1.  PROPOS..XXXIII.  PROBL.  XI. 


tfre/.  9. 

hfrop  »4, 
c C*roil. 
fftp  16. 
d pTPp.  16, 


Dato  triangulo , cqualc  par.illcloprammum  conftitucre  iiL, 

dato  angufo . 

Sit  datum  triangulum  A B C,5:  angulus  D.  Deferibendum 
eft  parallclograminumiEqiialeipri  triangulo , habens  angu- 
lum cgnalcm  angulo  D . fta  » B C bifariam  in  E . ducatur 

A £ » A:  angulus  C E F fiat  * equalis  angulo  D > & C G duca- 
tur «p.arallcla  ipfi  EF»& 
AG  ducatur  parallela  ipfi 
B C . Patet  d Ipatiii  C F pa- 
rallelogramum  dTc:  quod 
cum  habeat  eandem  ba- 
fim E C cum  triangulo  A 
C{E  i fintque  pr^diAa  Ipa- 
tia  inter  cafdem  parallelas 
A G,  & E C . Ergo  e paral- 

logrammum  E G duplum 

® ^ ^ clf  trianguli  A E C; /Sed 

triangulum  ARE  f quale  eft  triangulo  A E C(cinn  bales  B E» 
& E C ^quales , eandem  alntudmem  habeant).  Ergo  duo 
triangula  A B E,  <5t  E A C fimul,  ideft  triangulum  A B C, du- 
plum erit  trianguli  A E C.  Erat  autem  Ipatium  EG  duplum 
quoque  eiu Idem  trianguli  A E C.  Ergo^parallelogrammum 
E G aquale  eft  triangulo  ABC.  Q^propter  dato  triangu- 
lo, &c.  Quod  erat  faciendum . 


e Cofoll  z, 

frip.iz. 


%Uxi».  J. 


£«/.4«I.  PROPOS.  XXXIV.  PROBL.  XII. 

Super  data  re£Ia  linea  quadrilaterum  deferibere, cuius  omnia 
latera  cqualia  fint  inter  fe , atque  omnes  eius  anguli  re£^i 
fint.  Vocetur  talis  figura  Q^dratum . 

' Sit  data  reda  A B » fupra  quam  figura  imperata  deferiben- 

da 
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da  crt- . FIcuctur  aC.  A perpendicularis  Tupcr  A Bi  <5c  * Iccetur 
C A cqualis  ipfi  A B ; ducarfirqucc  C D parallela  ipfi  A B , & 
B D parallela  alteri  A C,  coimcnicns  i cum  D C in  punAo  D. 
Dico  Cpatium  parallelogramnmm  A D effe  cciuilarcrum , & 
^quiangiilum  .Q^a  A D paralleloerimmameft.  Ergo  fla- 
tus C D cqualc  cft  oppofiro  lateri  A B;  fed  eidem  A B cx  con- 
ftruftionc.cft  cqualc  C A.  Ergo/C  D C D 

9quale  cft  ipfi  A . Sed g rurlus  eidem  " 

C A a:quafc  cfi  latus  illioppofitumB 
D.  Ergo  B D ?quale  cft  ipfi  C Djcftque 
eidem  CD^qualc  latus  Aoppofitiim  A . 

B.  Ergo  B D>  & A B inter  Ic  funt  equa- 
lia . Patet  ergo  omnia  latera  parallelo- 
grammi  A D ^qualia  elTc  inter  Ic.Oi^ 

niam  i vcr6  in  parallelogrammo  AD ' 

duo  interni  an^li  A,&  C ^quales  funt  A.  B 

duobus  redis  j eftquc  A , ex  conftru- 
, dionc,  redus . Ergo  C quoque  redus  cft . Cumque  k anguli 
B>  & D fuis  oppolitis  fint  cqualcs . Ergo  erunt  anguli  B.  & D 
redi  quoque . proptereaque  anguli  omnes  figur^  D redi 
erunt.  Delcripfimus  ergo  fu  per  AB  figuram  A E)>quain_» 
oftendimus  efle  ^quilatcram , Sc  ^quianguJam . Vt  quereba- 
tur. V ocetur  illa  (^idratum . 

COROLLARIVM. 

Ex  poftrcma  parte  huius  propofitionis  colligitur , cuiusli- 
bet parallclogrammi » cuius  vnus  angulus  redus/it , effe  om- 
nes alios  angulos  cius  > redos . 


V 

1 .%  Finis  Libri  primi. 
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S E C V N D V S. 

. <’)  I . ^ 

Q^niam  in  hoc  libroconfidcrantur  prima; , & dementares 
jpaftiones  circulorum  i propterea  prius  aliquae  definitiones 
exponi  debent . 

D E F I N I T 1^0  N E Si 

I. 

Refta  linea  circuliimtai^rc  dicitur»  cum  in  circulum  inci- 
dens, eum  non  Tcc^.'/  ‘ 

2n-;  I I. 

Gltcfihis  circulum  tangere  dicitur,  cum, 
Vnius  peripheria»  in  dteram  incidciid , 
'non  Iccat  circulum . 

A 

*POftto  circulo  BF  Di  fi  alioM  re&a  B , in- 

cidms  in  circulum , produaa  eum  nonjecats 
, Tangais  yocabitur  i pariterque  peripheria  B H» 
f fi  incidat  in  circulum  BD,'&  eum  non  fecet, 
T angens  apbellabitur.oit  [iproduSa  circulum 
Jecati  yocabuur  Secans , 


I I I. 


Refta  linea  dicitur  applicari , fcu  coaptari  cir- 
culo , cimi  eius  termini  tUeruit  ad  circuli, 
peripheriam. 

yt  reffa  tinea  ^ B coaptata  erit , rei  applicata  cir- 
culo ABCy  quando  termini  ipfius  reSp  linep 

fuerint  tn  ip/a  peripheria  circuli  ^ B . 

I V. 

Sc^entum  circuli  eft  figura,  qua;  fub  rc£ba 
hnea , dc  circuli  periplicria  comprehen- 


ditur. 


F-t 


raBERii  ' 

y t fi  in  circulo  ducAtur  qi>fiiocn<-tCA  UvtaB  D t 

Jec.1,  m 'l/^A-^  .•«■•  ; •: 

B^D,  quim  MNO,rclEF  G iCgmentHin  arcui,  . . ..  4..  <« 

Hec  autem.  icgvtcnFA  yaria  nomiim  MHHjttimyf.i 

enim  centrum  circuli  fuerit  intra  emsjup^ftcim.  f \ 

cetur  iefmattum  maius  ^ytetlEF  G i fi  vero  extra  / . , . J 

Mumkerit.vtmBjlD‘.dumcr  jtsiucnt^  mi^  O 

iL,Ettandtm(ittntrumfMritin*tfaro&^  '»  I 

jecimte,vtmMUO:taUjegpmnmAPPtiUbtm.f^^^  i 

^ . . . ■,  , -x-f  >Tii:-.  , :i..r;^  /-  .'jt  .ti.i» 

Angulus  in  fegmento  dicitur  ille,  qui  idua- 

b^ieaishnci$,c6currcntibusmvno  pun-  " — 

^io.  circunffcrcntx^  ,&.tcrnunatis  in  extre- 
mitat  ibus  rc3^  imc5kqn?'b^Bfi  ^ icgnien- 
ti,commctut.  v'  '• 

; • ,.  n 'ft,:*  '*  s - 

yt  in  fepiJtntoJfB  CdM  redf  Untf  ht  &C  B»  ^ 

concurrentes  m quoUIret  eius  funUo  B , •.  i?’ 

mmis  Ut  C yeffifiutit angulum  t4B€  tCOnjiitiKMau  • j 

indi&ofegnientot  . . . •/ 

. j ' . : f ; ;r:  .••  , . • ?■''  ,iy,  • j , i n i >r> 

, A X I O M - A.  , : 


‘■.l 


c ;.t* 


Duc  circuli,  qucnim  radii-funt  imer  fc  aiquaJes,  erunt  f qnf* 
ks  intcle  Ic /Et  contra  citculoriun  arqualium  radij  arqua- 
lesiunt,  ..  n - * , 

t ■ >•  • I - ■■  i T 'J  : • 

Trtanifejhm  efi  eos  circulos  f^tates  e/st , ^<num  /uperficies  fihi  mu- 
ffto  congruunt:  Sed quoriiam  fi dug  reiifli}scf  aquales reuoluanturitL» 
plano  arca  alterum  eius  punSum  fixum  tqi.^oklquerede.wt  ad  locmu.»» 
^ffde  moueri  caperant » uete/ie  c/i,  vt  circuli gemti  filn  mutuo  consuant, 
auandoquidem  reS{  linef  reuolutt  Ipatia  equalia  determinant , eo  quod 
fjemper  tuter Jejunt  aquales . ynde  liquet  chcuUst  quorum  diametri 
f quales  junt  inter  fe , efje  quoque  {qualest&  i contra.  Et,  fi  radius  vnius 
circuli,  vel  diameter  maior  fuerit  radio.,  vel  diametro  altermf  cirauli, 
critll<  n.aicr  i/to  urcuto , C;ri(.ontra  maior  circulus  maior  em  radifoiu, 
-pcL  diametrum  habebit . 


« < % 
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6€  EVCLIDIS  RESTITVTI 
PROPOS.  I.  PROBL,  I. 


a f »»/.>. 

M I. 

10. 

M.i, 


dfr^.  7. 
lik  1. 

/iVl. 


Data  circuLperipheria . repcrirc  centrum  circuli*  cuius  iih 

cft  pcnpheria . 

Sit  data  circunfcrcntia  A B C , fiuc  iiitcitra.  fiuc  non . Dc- 
wtreperiri  centrum  illius  circuli,  CUIUS  ABC  cft  periphe- 
'Sumantur in  di£la circunferentia tria  c?uilibct  punda_. 
A,  B,  5c  e,  * coniungantur  tc€tx  A B,  5c  B C . Poftea  - ambe 

bifariam  fccentur  in  punAis  D.  de  E,  i 
A e' quibus  excirentur  * perpendiculares . 

yp  F quidem  lupra  A B , «Se  E F fuper  B 
'i  e.  Et  guia  tres  anguli , fimul  fumpti , 
interni, de  ad  caldem  partes,  fcilicet 
duo  anguli  refti  F D B,F  E B,  vii4  cum 
an^o  D B E , minores  funt  quatuor 
redis.  Ergo  e D F,  E F conuenienr  vt 
in  F • Dico  iam  pundum  F concurfus  perpendicularium  cflTe 
centrum  illius  circuli,  cuius  A BG  cft  peripheria . Si  hoc  ve- 
rum non  cft , fit  centrum  circuli  ABC  pundum  H , aliud  > 
qu4m  F , concurfus  redarum  linearum  DF, E Fj idcoque^ 
pundum  H cadet  s fi  non  extra  ambas,  laltem  extra  vnam_» 
perpendicularium  D F . Coniungantur  reda:  A H,  B H,  D H. 
Quoniam  in  duobus  triangulis  A H D,  D H B funt  larcn  A 
D,  B D xqualia , de  D H commune,  atque  bafes  A H , B H x- 
qualcs,  cum  fint  radij  circuli . Ergo  w anguli  ADH.BDHx- 
quales funt ; idcoque r redi : erat  autem  angulus  ADF  rc- 
dus . Igitur  anguli  AD  F,  de  A D H xquales  funt  inter  ; 
pars,  de  totum , quod  eft  impoflibilc . Non  Erg^undum  H, 
aliud , qudm  F,  cfte  poteft  centrum  circuli  A B C.  de  propte- 
rca  ipfum  pundum  F centrum  erit.  Qiu>d  «rat  faciendum . 


EncUi.  f, 
IV. 


ay.i. 

fo. 

I. 


S C H 0 L I y M. 

'i  i 

Rinc  MmcUmt  artificium , cfuomodo  per  tres  angulos  cuiuslihet  trian- 
gidi , (iue  per  tria  efuelihet  punfla  ittonindirelftmi pofituy  circuli  perL- 
pheria  dtui  debeat . Si  enim  pcr^,B,C  ducenda  fit  circuli  peripheria  , 
fecari  f debent  bifariam  re£lp  ^ByBCiuDyCirEj&  eleuari  g perpen- 
diculares D FtCir  E Fycocurrentes  in  F-yitUelliganturej;  re3e  A F,B  F,cS?“ 
C F coniunfl^.Et  quoniam  in  triangulis  D Fy  B D F circa  angulns  re- 

(fos 


LIBER  n.  ' • ' 

Sos  xijtutlesinD  fmU latera 

Ergo  h ^ f (qualis  efiFB,  Eadem  raadhe  C F fquifliif  ef^  eidem  F B.  Et  4r 

fropterea  tres  reSf  F ^ tF  B ,&  F C f quales  erunt,  ideoqut  centro  F»  <**•  *• 
radio  F .4  circulus  dejcriptus  tranfibit  per  punSa  UtByC , 


Machtf 

111. 


*rtr-. 
hi.  i. 

^ fnp.lt> 

M.  I» 


PROPOS.  II.  THEOR.  I. 

Siapplicatarumitttifculo quaedam  reda  linea  per  cciuium 
cxccnla.  aliam , non  per  centrum  dudam , bifariam  Iccct : 

& ad  angulos  redos  eam  lecabir . £c  It  ad  angulos  redos 
cam  fecec  > bifariam  quoque  lecabic . 

Per  centrum  A>  circuli  D BCi  reda  CE  applicata, diuidat 
redam  B D,non  per  centrum  cxtcnlam, 
bifariam  in  F . Dico  redam  C F perpen- 
dicularem efle  lupra  B D . Dudis  radi)’s 
B A , & A D , erunt  in  triangulis  A F D, 

& A F B duo  latera  B F > & F D aiqualia , 
cx  hypothcfi  , & F A commune , & ba- 
fcsABidcAD  aequales , cimi  fint  radij 
circuli . Frgo  • anguli  A p B>  & A F D ?- 
quales  ei  unt . idcoque  * redi . Quod  erat  primum . 

Sccundd  A F,  per  centrum  duda , fit  perpendicularis  ad  D 
B . Dico  B D 111 F bifariam  ledam  ellc . Si  enim  hoc  vcrum_» 
non  ell,  fccctur < B D bifariam  in  H,  alibi , quam  in  F;  3c  iim-  ^ fnp.f% 
gantur  reda:  line*  A H,  A B,  A D.£i;quia  A H.pcr  centrum  *• 
cxtcnfa,  fecat  redam  B D bifariam  in  H.  Ergo  (ex  prima  par- 
te ) angulus  A HBredus  ell:  erat  autem  angulus  A F B re- 
dus.  Igitur  in  triangulo  AHFexternusamgulusAHBa:- 
qualiseftinterno,3coppofito  angulo  FiQupd<<  ell  abfurdum.  ** 

Non  ergo  B D alibi , quam  in  F,  Iccari  poteft  bifariam.Qi^a-  * 
rc  patet  propofitum . ' 

COROLLARIVM. 

f 

Ex  demonllrationc  huius  propofitionis  confiat,  in  quoli- 
bet triangulo  ilblcelio  lineam,  Iccantem  bafim  bifariam , ef- 
fc  ad  eandem  bafim  perpcndiculareni.Et  c contra, fi  ad  bafim 
perpendicularisfuent,  cam  bifariam  fccabit.  Nam  in  trian- 
gulo ilbicclio  A B D reda  A F , Iccans  bifariam  bafim  B D,' 
oficnfa  cfi  pc rpemltcuians  fupra  B D:  & e contra . 

I 2 PRO- 


I. 


6t  Evcurors  rss.titvti 

FROPOS.  III.  THEXDR.  IL 


x% 

k 


Siapplicatarnm  in  circulo  dux  re£Ix  lincx  fc  remurudfc* 
cent.  non  per  centrum  extenfx , fe  fe  mucu6  bifariam  non 
fecabunt.  ' i 


f W »• 
m.  t. 


In  circuJo  A B D dux  teftx  Hnex  A B.  dc  ODic  muta6  fcV, 
cent  in  E,  fcd  non  ambx  applicarx  per  centrum  F fint  dudix . 
Dico  non  poflTc  fc  ic  mutu6  bifariam  fecarc . Si  enim  vna  ca- 
jum  per  centrum  tranfit>  non  (ecabitur  bifariam  ab  altera^  > 

non  tranfeunte  per  cetrum;  eo  quod 
Iblurtrmodo  in  centro  diamcter.bi- 
partirur . Sed  fi  neutra  per  centrum 
tranfit»  cx  centro  F ducatur  reda  P 
Ai  I E ad  concurfum  E.  oftendendum  cA 

^ redas  A B , & C D m pundaE  le  fe 

CN  ' non  feCari  bifiriam . Si  enim  hoc  V& 

nmi  non  eff , fmt  ambx  m pundo  E 
jcd*  bifariam . Etqudniaih  F H.  wt 
centrum  duda,  fccat  bifiiriam  A B-  Ergo#  ad  angulos  redos 
eam  Iccabit.  Eadem  ratione  reda  C D ab  iplh  F E fecabitut 
ad  rcdosanguloK.QuarcanguliFEBy&FED  redierunt^. 
idct>quc xquales inter  le ; pars» & totunl » quod cA impo iU- 
bilc . Non  ergo  ambx  redx  A ’B  i & C D in  pundoE  fc  fe  br* 
iariamfecant.  Quapropter»  &c. 


PROPOS.  IV.  THEOR.»IIE 


>t 


a fr$p.6, 

m.  1. 


Si  in  circuli  peripheria  duo  quxlibct  punfta  accepta  fuerint ^ 
reda  linea  ipla  punda  coniimgcns»  intra  circulum  cadet . 

In  circulo  A B E reda  linea  A B c^ 
' ittngat  duo  quxlibct  piida.in  cins  peri- 
pheria alTumpta»  A & B.Dico  reda  A B 
intra  circulu  cadere . Suwo  enim  quo- 
libet pmido  intcrmcdio‘D  in  reda  AB; 
ik  centro  C coniungantur  redx  C A, 
C B,  C D . Qnpniam  in  triangulo  ifo- 
fcclio  C A B duo  latera  C A » & C B x- 
qualia  fune.  Ergo  «anguli,  fupra  ba- 

fim. 


/ 
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fim,  A.&Uccjinlcs  inter  fc  erunt.  EO:  autem  nmjiilus  C D A 
cxtcmiisAnirorintci^io  Binttia/i^iloC  RD.  Igitur  idem_»  bc*r»/t.  ti 
angulus  e D A matoreritanguloC  A Dj  ic;  proptereac  latus  />'•»<••'8, 
AC.  oppofirum  maiori  angulo,  maius  erit  latere  D e.  Qja-  *• 

rerefta  CC>  minor  erit  radio  circuli  C Ajidcoque  CD  ad  cf''*/’-*®- 
pcfipheriam  circuli  non  peruenit.  Vnde  pundtum  Dinrn_, 
circulum  exiftet.  Eadem  ratione  quodlibct  .aliud  punduni_* 
ipfius  re£l^  AB  intra  circulum  cadet,  <5c  propterea  ipfamct 
rerta  lii^a  AB,  intra  circulum  cxtcnla  erit,  Quod  craro> 
ilendcndiim . 

COROLLARIVM.  " 

inc  manifeftum  eft  regiam  lineam,  circulum  tangentem 
in  vnico  punfto  ipfum  tangere.  Nam.  fi  in  duobus  punfti» 
eum  tangeret,  pars  rc<flx , inter  duo  ipfa  pun£la  intercepta.., 
intra  circulum  cadCrct : & fic  circulum  Iccaret  j quod  eft 
contra  hypothefin . 


PROPOS.  V.  THEOR.  IV. 

Si  duo  circuli  fe  fe  mutu6  fccent,  fi  ue  in- 
terius tangant,  non  erit  eorum  idem_> 
cenmjm . 

' ' ■ I ■ 

Sint  duo  circuli  A B & A C , qui  fc  fc 
decent,  rcl  tangant  in  pundo  A.  Dico  ip- 
fos  non  habere  idem  centrum  . Si  cninu^ 
fieri  poteft,  fit  vtriufquc  centrum  D;a 

3uo  rpfla  D A ad  raftum , vel  Icdioncni 
ucatur,‘(St  altera  D C B.  ftcans  vtranque 
^rmheriamin  pun<ftis  C,  & B.  Quoniam 
'D  eft  centrum  ciri^uli  A B.  Ergo- radius 
fi  Da:qualiscft  tadioDA.  Rurfus  quo- 
niam Dponitur  centrum  circuli  A C,erit 
radius  C D .xqualis  eidem  rndio  D A : 
ideoque  dua.*  refte  B D,  5c  C D equales  erunt  inter  fe;  pars, 
totum , quod  eft  abliirdum . N.'.n  ergo  duo  circuli  A B , dc  A 
C commune  centriim  D habere  pofTunr.  Quod  erat  often- 
dendum. 


Eucl.  s.  <5*, 
6t  lll" 
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M.i, 


PRO- 


Digt 


70 


Sael.  7.  CT 


EVCLJDIS  RESTITVTl 
TROPOS.  VI.  THEOR.  V. 


Rcdlnrimij  nd  pcrij^hcriam  cadentium  a pundo,  quod  circu- 
li centrum  nontft,  maxima  cft  ilJa.oua:  per  centrum  tran- 
fit ; minima  vero  refiduum » vel  produaio  diametri ; reJi- 
quarum  vcr6-  que  maiorem  angulum  ad  centrum  Uibten- 
dit  maior  erit  (iibfendcnte  angulum  minorem}  dug  autem 
foiiuii  re^ia:  linea:  ^quales  abeodempun^oad  vunlquo 
partes  diametri  cadent. 


a Axi».  I X, 

Itb.  I. 

bprtf.it, 
lib.  I . 


Jf 


In  circulo  A GB, cuius  centrum  C,  fumatur  quodiibet 
punctum  D,  aliud  a centro  ( fi  ue  intra , vt  in  prima  figura, fi- 
uc  extra  circulum.vt  in  fecunda,  fiuc  in  cius  peripheria,  vt  in 

eettia)}  & i pun^Vo  D ducatur  ad  cir- 
culi pcripheriam  ouotcunque  linea; 
reclcDB.DM,DH,DG  DF.DE, 
A & D N , ouarum  D B per  cen- 
trum tranicat . Dico  re£Iam  D R ma- 
ximam efle  omnium . A centro  C ad 
punda  M , H , G , &c.  coniungantur 
radij  C M,  C.  H , C G , <Scc.  Qupmam 
duo  4 radij  C M.  tSc  C B cquales  funt, 
addita  communi  C D:  erunt  dua:  rc- 


fte  M C & C D fim\il , a-oualcs  refta;  B D j Icd  i D M 'minor 
efl:*,  quam  duo  latera  G M & C D fimul , in  triangulo  M C D. 
Ergo  M D minor  eft , quam  B D . Eadem  ratione  minor  erit 
D H,  quam  B D,  & fic  reliqu?  omnes  D G , D E , &c.,Quaio 
reila  B D,  que  per  cctrum  ducitur,  maxima  cft  omnium, &c. 

Quod  erat  primum.  , . 

Secundo  dico , quod  D A C qug 
cft  refiduum  diametri  in  prima  fi- 
gura , & eius  produdio  in  Tecun- 
da)  cft  minima  omniuiq  reila- 
riim.quc  a pundio  D duci  poflunt 
in  circulo . Quoniam  in  triangulo 
DC  E cft  DAidiflcretia  duorum 
laterum  D C , & E C ; eo  quod  C 
E , & C A , radij  circuli , 9auales 
inter  Ic  li:nt . Ergo  c erit  D A,  dit- 

ferentia  laterum  «minor,  quam  balis  DE.  Eadem  rationtj 

erit 


cprtf  XI. 
hb.  1. 


L r B F R T.  7t 

erir  D A minor  qualibet  aJia  D F . aut  D G • aut  D N , .Vc, 

Quare  D A minuua  ctl  omnium . quae  4 punfto  D in  circa-  * 

Ium  duci  poffunt . Qimd  erat  Iccunditm . < 

Tertio  quflibct  rc5t  D G fubtcnd.it  annilum  G C D , ad 
centrum,  maiorem  angulo FCD.fiibtcnio  4 rcfta  F D.  Di- 
eo DG maiorem cfTe, qu4m D F; (Se  nquide  n DGfccatra- 
dium  F e intra  circulum  in  punfto  O , (^vt  in  primo , dr  ter- 
tio cafu).Q^niam<<  in  triangulo  GOCduo  latera  GO  Se  %u 
O e maioralunt,  qu4m  G C ; pariterque  in  triangulo  D O f •• 

duo  latera  DO, de  OFfimulAimpta» 
maiora  funt , qu4m  F D . Quwe  qua- 
tuor  refte linee  G O, O D,  F O,  i O 
C,  ideft  duc  G £) , (Se  F C , llmul  fum- 
pte , maiores  erunt  duabus  F D de  G 
C;dc  ab  his  aggregatis  inequalibus 
auferantur  cquales  radij  G-C,  (Se  F C; 
relinquetur » G D maior , quam  F D. 

Si  vcr6  D Q non  fecat  radium  F C(vt 
in  fecundo  cafu).  Quoniam  intra_» 
triangulum DG CconcUrrunt rc^^c  • 
linee  D F de  C F,  4 terminis  bafis  D C dud? . Ergo  /duc  C G r 
de  G D.  fimul  (umpt^,  maiores  funt,  quam  duc  C F de  F D;  de  i 
ab  his  mcquahbus  aggregatis  tollantur  cqualw  C G,  C F,ra-  ‘ 
dij  circuli : criti  ^efidua  G D maior  refidua  F D.  S 

Qiwrt6  fiat  i angulus  ad  cenmim  DCN  cqualis  angulo 
P ^ coniungatur  D N . Quoniam  in  triangulis  D C N , 
dcDCE  circa  angulos cqu.ilcs  ad  centrum  habent  latera^  ‘ 

N C,  (S:  C E aqualia  ( cum  fint  radij  circuli ) , de  C D latus  c6- 
munc . Ergo  k bafes  D N , de  D E ^quales  funt  j fcd  quclibet  k prop  a 
aha,  que  vitra  punaum  E,  vt  efi  D F.  ducitur,  maior  oRcnfa  lib.  C 
cft,  quam  D E j eo  quod  maiorem  angulum  ad  centrum  D C 
F fubrendir.  Ergo  maior  qiioquc  crit,qu4m  DN.  Rurfus' 
qudibet  aha  diid^a  citra  D E verfus  puni^lum  A minor  ofien- 
fi  cft.  qu4m  D E.  ergo  minor  quoque  erit,  qu4m  D N.  Vnde 
due  (oluin  nodo  D N , d:  D E ^quales  duci  pofilint  ad  vtraf- 
que  partes  diametri . Q^od  erat  ofiendendum . 

C O R O L L A R 1 V M I. 

Min-fefium  cfi  propinquiorem  redam  lineam  maximx 
remotiore  icmper  maiorem  cfle,  fi  comparentur  e® , qu®  in 

cauam 


I 
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our.m  pcriphcrian:  cadunt  .F  c<: inra  propiuciiHorcir  mini- 
ma t cu  otiQrc  iuinorcn^  t Hcifi  comparentur  illf.quf  in  copj 
. ' ucxampcripliciiaincaduiH-  i 

j.  ■ ' i'  i' 

£«r/s,  lii. . e O R O L L A R I V M II.  . 


^ y 

- Si  in  circulo  acceptum  fuerit  punftum  > & ab  eo  ad  per  i- 
l phetiam  cadat  p)iiics#quam  duae  rc£iit  lincc^cualcs  inter  Jc: 
• a « acceptum  punaum. centrum  erit  circuli.  i ouolibet 
punao , quod  centrum  non  cft  du?  loJun^.cdo  red^  Jtne^ 
^quales ducipofTlint.  & non plurcs . vt  coniVat ex  portrema^ 
parte  propomioiils . Ergo  pun^uni,  a quo  pJ«ucs,  quiin  duf 
reft^ , ^quales  cadunt . non  poterit  cfle  non  m centro  colIo« 
catum . Quarecentrunr  fit  ncccflc  eft . 

£«/.,4.1.  COROLLARIVM  III.  , . ^ \ 

‘ Colligitur  ex  tertiaparte  huius  propofitiqnis  > ^od»n  fuc* 
rint  duo  triangula,  halsentia  duo  latera  duoqus  raKribu.s  X;* 
. qualia.vtrumqjvtriqjanKulus  vero  copfchcnliis  maior  amn^ 

^o  comprehcnlb  a diftis  Lateribus : erit  bafis  maior  baic , fn_j 
' ■ triangulis  cnimD  C M,  .&  D C H latera  M C , H C ^qn^ia^ 
' ' ' * erant , & latus  D C commune , & angulus  D C M maior  an^ 
gulo  D C M,  de  oiknla  fuit  b.nfis  D M maior  baic  D H.  ; 

Euclti.J.  S C H 0 L 1 P'  M,  » 

Conucr/mn  huius  coroUatif  facUi  ofiendi  pottU . Suppofitis  Uacribm 
yttumque  ytrique  fquaUbust  fi  bajes  in^quales  fint  yCnt  angulus,  d mu* 
tore  bUjC  fubteufus , maior  reliquo . Nam , fi  n.atcr  hon  efi , erit  (qualis  , 
aut  viinor  illo ; ideo  bafis  equalis , ofit  minor  lUa  erit , quod  esi  con- 
tra hypothcfin : Erat  enim  m aior . J^are  patet  propofitum . 

PROPOS.  VII.  THEOR.  VI. 

• tJ 

Circulus  circulum  in  pluribus,  qudm  in  duobus  \ 
pundis,  non  Iccat . 


Eucl,  10, 
111. 


Secent  fu Ic duo circnli  ABHR,  ABCF,  fi  fieri poteft,  ia 
*fr»f.  I.  tubus pundjs  A.B.dt  Dj  & reperto  - centro  O circuli  A B H, 
haiui . ^ab  eo  ducantur  radij  O A , O B > de  O D ad  tria  punda  feftio- 

, , . num 


V 


LIBER 
QUm  circiilornm . qui  radij  zquales 
niam  intra  circulum  alium  A B 
C F liimprum  cft  pundum  O,  & 
ab  co  cadunt  in  circuli  per  iphc- 
riam  plurcs , qndm  duat  rcibf  li  - 
nea:  atqualcs  O A . O Bi  & O D t 
Ergo^pun^lum  O centrum  cft 
ciraili  A B C F ; erat  aute  idem 
punftum  O centrum  alterius 
circuli  A BH.  Ergo  duo  circuli, 

le  Ic  fecantes,  habent  idem  cen-  ^ ^ 

trum,  quod  c cft  ablurdum.  Non  ergo  duo  circuli  fc  fc  * 

in  plur IDUS,  quam  in  duobus  punuis . Quod  erat  oftcndcn- 
dum_,.  ' ^ 


b Cor»U,  %, 
f’»/.*  ktt~ 
•mi. 
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PROPOS.  VIII.  THEOR.  VII. 

» ' ' • ..i  : 

Rcfta  per  centra  duorunf  circulorum  fc  tangentium  prodii' 
■ i**^Jda-,per.coiitaftumtranfibit. 

Sin^  duo  circuii  A E,  cuius  centrumJJ, 

6c  A'D, cuius cetrum  Clcleintecius,  vel 
exterius  fangcnrcs  in  pundo  A.Dico  tria 

Eunfla  B A.  dc  C in  vna  rcfta  linea  cflTe.  Si , 
oc  verum  non  cft.,  rcfta  linea  B C , cen- 
. tra  coni  ungens  ^produfla)  , fccct  peri* 
pheriam  circuli  A E in  pundis  FI  & E , & 
periphcriain  circuli  A D in  punfto  D . Et 
quoniam  fumptum  cftpuniftum  C,  quod 
non  cft  centrum  circuli  A E H ( intra  ipr 
fum  in  prima  figura,  6c  extra  in  icciinda), 
atque  .a  pumfto  C per  centrum  B diifla  cft 
rcaa  Irnea  C E B H : erit « C E , ( qua:  cft 
refiduum  diametri  H E)minima  ommum 
redarum , ex  punifto  C cadentium  in  pc- 
riphcriam  circuli  A E H.E^o  C E minor 
cll,  quam  C Aj  cftquc  * C A radius  a;qua- 
lis  radio  C D in  circulo  AD.  Ergo  C E 
minor  erit,  qudm  C D,  totum  minus  fua 
parte,  quod  cft  abfurdum.Non  ergo  re- 
da B C,  centra  comungens  ( produ<ti)lc- 

IC 
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kunu, 

W.  I. 


car 


Mmd.ij, 
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cat  circulos  alibi  iqudm  in  eorum  contailu  A.^upd  cr^t„ 
oftendendum.  ' ' "t 

PROPOS.  IX.’THEOR.  V.  re 

Circulus  circulum  in  vno  tantum  punfto>fmc  intus  j *i 
Huc  extra  tangit.  • 

« - i'  . 0 

Circulus  e E > cuius  centrum  A, tangat  circulum  C D , eu-; 
ius  centrum  B»  in  pundo  C ( interius  quidem . vt  in  prima  fi-, 
gura  * exterius , vt  in  lecmda).  Dico  in  vnico  pundo  tan- 
tummodo circulos  ic  tangere . Dufta  per  conta^um  C . & . 

_C  per  centra’  B>  & A refta  linea  B A C*» 

qua,'  vnica  rcfta  erit,  vt  in  proxima  pro-, 
pofitionc  ofteiidimus,5c  produfta  in_, 
pundo  G,  de  (fufta,  vtcuBquCialia  re^a 
A E D,  Iccantc  peripherias  circulorum 
in  pun^lis  E,  6c  D .C^tio^iiam  jn  .cireulo( 
eb  iiimptana  cft  punftum  A,' quod 
non  eft  eius  centrum , atque  ab  eo  du- 
Ibnt  plures  reft*  A C & A D , cft- 
que  A C complementum  diametri  G, 
G’  Ergo  «A  C minima  eft  omnium,  ideoque  minor » qudin.^ 
A Di  led  A E aiqualis  eft  ipfi  A C.quia  funt  rady  eiuldcm  cir- 
culi C E.  Ergo  A E minor  eft, quam  A D.ideo- 
que  pun^lum  D vitra  ^iiftum  E conftltutura 
eft : Sc  propterca  punaum:  D peripheri?  C D 
extra  circulu  C E cadit  i & fic,quodlibet  aliuc^ 

• punftum  peripheti^  circuli  G'D  extra  circun-» 
ferentiam  G E cadere  ofteudetuc^  Cimi  ergQ 
iomniapunfta  peripheri?  C D G cadant  extra 
Iperipheriam  circuli  CE,  excepto  puiido  G. 
Ergo  di(fli  circuli  in  punfto  C tantummodo  ie 
fe  tangunt.  Qupd  erat  oftendendum  ♦ 


PROPOS.  X.  THEOR.  IX. 

'I 

Perpendiculares,  d centro  ad  ^quales  rcftas  lineas , in  circula 
applicatas,  dud?,  erimtintcr  fe  xquales . Et  fi  perpendicu- 
lares imer  l'c  fuerint  aquales,  erunt  quoque  applicat?  in- 
ter 


••V 


.144. 
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- ter  {ecquales.  Dift*  perpendiculares  vocentur  Dillantijc, 

rcc^arumlincarum>.applicatacumaccritro . 

In  circulo  ABjC.Cuiusccnrnim  E.fint  applicat?  dn?  rc£I? 

?qinlcs  A B.iSc  C D,  rd  qii.is  fi.u  ex  centro  E perpendiculares 
* E f I (Se  E G.Dico  E F.&  E G ?guales  cflTe . 

Coniung.uiir  reft?  E A>  E B.  E E D. 

Qi^onia  in  duobus  tnagulis  A B E,&  DE 
C duo  latera  A E , B E zqualia  funt  duo- 
bus lateribus  DE  & C £ f atque  bafes  A| 

B,  & D C ponuntur  cquaJcs:Ergo  «erunt 
angiili  Ai  (Se  D cquales  inter  Ic  ] cumque 
in  triangulis  A F £>  D G £ (int  duoangU' 

Ii  re(iix  f , 3c  G xquales ; nec  non  ^guli 

A,<Sc  D oftcnfi  cquales;  atque  latera  A £>.  ' ' j 

&DE  ?qualia,  lubtcndentiaapgnlosrcftosCcum  fintradij 
ciuldcin  circuli).  Igitur  blatera  EF>&  EG^que  Tunt  per- 
pciidiculares  excentroad  applicatasdud?)?qualialuntinr 
ter  ic^ . 

Sint  Iccund6  pc^ndijculares  E F . & E G eqiiales.  Dico 
.^plicatas  A Bi  GD  ?qualcs  effe . Si  enim  hoc  verum  non 
cfti  qu?Iibeo  caru.>a’t  C Dr/it  maior  reliquaiSc  perpendicula- 
res E FiE  G excetro  fecantf  eas  bifariam  inG>(X  F.  Ergoctia  c. 

G Di  Icmiflis  maioris  C D,  erit  maiori  qua  F,A>  nicdictas  mi- 
norisi' Secetiir^^iamex  maiori  GD  re^a  linea  GHcqualis 
ipli  F A I iungaturque  EH,qu?  (produ(^a)  fccct  circunfe- 
rcnriam  m O . Et  qiua  in  ttianguiis  A E E,  (Se  H G E circa  an-  ** 

gulos  rc(Hos  F I (Se  G funt  duo  latera  A F & H G xqualia  i pa- 
nterque  E F i de  £ G fuerunt  cqualw . Ergo  e bafis  E H ?qua- 
lis  em  bafi  E A;  eftque  E A circuli  radius . Ergo  E H ?qualis 
cft  radio  E Aifiue  E O,  pars  cqiulis  toto, quod  eft^bfurdum. 

Non  ergo  C D maior  erit , quam  A B . Eadem  ratione  notu, 
ent  minor.  Quare  AB,  de  CDcqualcscrunt,vtfuirpropo- 
/itum . Vocentur pcipcndiciilaxcs  EFj dc£G DiAantiX} re- 
giarum AB,  (Se  C.D  a centro  E.  ' \ -1 


(i.i 


1 1 ( b 


C.O  R O L L A R I V M.  ' 

Conftat  duo  triangula  ifqfcclia  ?qualium  laterum, de  ?quc 
alta,  habere  bales  ?qiiales . 

Oltealc  eauu  fuerunt  bafes  A B,  de  C D (quales  in  duobus 
’ K z trian- 


Eucl. 

111. 


lib.  1. 
Wj. 

wl.  t.  ■ • 


cfnf.io. 

lib.i, 

10. 

bMimt. 
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triangulis  ifcMfccliis  A E B , & D E C,  in  quibus  latera  funt  a- 
quaiia,  & altitudines  E F.  E G aquales . s > . 

PROPOS.  XI.  THEOR.  X. 

Rcft  arum  applicata  mni  in  circulo  maxima  quidem. linea., 
cft  diameter  j aliaruin  autem  centro  propinquior  remo-v 
tiore  Icmpcr  maior  eft . > 

t 

- ‘ '1 

In  circulo  ABC,  cuius  centrum  G , fit  diameter  A F,  & H 
Ipropinquior  centro , qu^m  C D . Dico  maximam  omnium 
cflTe  A F , dc  H I maiorem » quam  C D.  Ducantur  « diftantije , 
feuperpcndicuJarcs  ex  centro, G K,  & G L fuper  C D,  & H I; 

critGK  diftantia maior, qudmG 
L ex  hypothefi . Secetur  b ergo  G 
M fqualis  ipfi  G L , & per  M duca- 
tur « B M E perpendicularis  ad  G 
|'A  M , dc  coniungantur  red®  G B,  G 
C,  G D,  d:  G E.  Q^niam  diftantic 
G M.  dc  G L canales  funt.  Ergo  rc- 
fle  B E , dc  H I ^quales  inter  fo 
erunt . Et  quia  du^  rede  B G,  dc  G' 
E,  quz  fimul , cquales  funt diame>< 
tro  AF,  maiores»  funt,  qudm  B E , erit  diameter  A F maior* 
quimBE,reu,qudna  HI.  Eadem  ratione  AF  martorerif 
quacunque  alia  C D.Poftea  quia  duo  latera  B G,dc  G E trian- 
guli B G E ^qualia  funt  duobus  lateribus  CG,dc  GD  alte- 
rius trianguli  D G C , eftque  angulus  B G E maior  fua  parte 
angulo  C G D.  Ergo  / bafis  B E maior  eft  bafc  C D , ideft  H 1 
maior  cft,  quam  C D.  Quapropter,  dcc. 

PROPOS.  XII.  PROBL.  IL  . ■ 

In  dato  circulo  redam  lineam  applicare  ^qualem  datz  rede 
line*  j oportet  autem  datam  redam  lineam  diametro  cir* 
culi  non  efle  maiorem . 

In  circulo  ABC,  cuius  diameter  A C,dcbct  applicari  Iinc.i 
reda,  qu^  f qualis  fit  datz  rede  D ; fed  oportet  lineam  D efte 
cqualcm , aut  minorem  diametro  A C.  dc , fi  fuerit  aqualis  * 
ndum  erit  problema:  Si  vero  D minor  fuerit  diametro  A C, 

fece- 


L 1 1 1 R II. 

Iccetur  « A'®  c^ualis  ipfi  1>,  3c  ccnrro 
A.  radi(^  A Edeferibatur  cicculus  E B, 
fccins  priorem  in  B . dc  iun^arur  rcfta- 
A B . D co  lineam  rcftam  A B proble- 
ma efficere » Q^niam  D ^qualis  fa£la 
cdipH  A E,dc  AB^qualiscfteidem  An 
E (cum  fint  radij  circuli  EB).  Ergo^ 
teda  A B , applicara  in  circlilo  ABC» 
xqualis  eft  datat  rcdat  D.  Q^iod  erat 
faciendum. 


PROPOS.  XIII.  THEOR.  XI. 
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Butt.  t»7 

III. 


In  circulo.angulus  ad  cenmim  duplex  eft  anguli  ad  periphe- 
riam,  cum  eadem  peripheria  fuerit  bafis  angulorum . 

In  circulo  A B C > cuius  centrum  D.  conftituantur  fuper 
balimBCduo  anguli  BDC  .ad  ccntrum,«ScB  ACad  peri- 
pheriam.Dico  angulum  BDC  duplum efle anguli  B AC- 
Ducatur  rcfta  A D coniungens  an- 
gulos ad  centrum»  dc  peripneriam  * 
dc  producatur  vfque  ad  E infra  an- 
gulum ad  centrum, dc  prim6AD 
E cadit  in  eandem  rcdlam  lineam 
AB.  Quoniam  «angulus  externus 
B D C miobus  internis,  5c  oppofitis 
A , dc  C eft  ^qualis  in  triangulo  A 
DC;  funtque  A anguli  A,  deC  inter 
fe  cquales,  ciim  latera  DA,  dc  D C fint  equalia . nempe  radij 
circuli . Ergo  angulus  BDC  duplex  cft’anguli  B A C ad  pc^ 
ripheriam . 

Secundi  cadat  refta  A D E intra  rntnt- 
lum  BDC.  Et  quoniam  c in  triangulo  B 
AD  externus  angulus  EDB  ^qualiseft 
duobus  internis,  Sc  oppofitis  B,  dc  D A B, 
qui  ^quales  fnnt  inter  Ic,  vt  prius  diftiim 
eft.  Pari  ratione  in  triangulo  D ACcx- 
ternusangulus  EDCgqualis  eft  duobus 
internis,  & oppofitis  C,  5:  D A C,  qui  pa- 
riter ?qua  les  lunt  inter  le . Ergo  totus  an- 


gulus BDC  f qualis  eft  quatuor  angulis 
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B , D A B,(5)  A C,  Si.  C:  i(cdduo,ar»gvvii  B > &iG 
les  filnr  rtnobnsrdiquis  "idcft  angulQ>BA  C.|£i(gP/^)gi^^s  A 
D C duphis  c(l  anguli  B A C.-Quod  crtt  recyndtm^ q ?rtr  ■ 
Tertio  cndat  A D E extra  angulum  BD  C,Sc  lecctpcriph> 
riam  in  E < Poftea  fccctur^angulusB  DC  bifariam  a reda  D 
F>  Sc  aj^ulus  E D B bifariam  a reda  D .G.lani  angulis  B D G> 
& E D Goqualibus  addantur  ^quales  <u^«uli  B D Fi»A:  C D F» 
angulusXj  D F erit  ^quilis  ingulis  EDG»<5f  CDF>  fimui 
fUmptis  t cumque  hi  cnatuOr  an^hTint  foualcs  rori  angulo 
EBIC.  Ergo angulusG  DFfcihilfiscft  anguli  E DG.ttduo- 
• niant*  iu  triangulo  C D A externus  aneulus  E D C ^ qualis  eft 

- 7^.  anglis  DAC.&  l&C  A inter  fc  ?quali- 

^ bus.  erit  fcmiiTIs  illius,  ideft  angulus  GD 
•T»g(|uaiis  angulo  D A C . Rurlus  quia  in 
B ' A triangulo  A DB  exr^rnusjuigul^  E D 

arqualis  eft  angulis  DAB,<Sc  DB  Ax- 

oualibus,  erit  lemiflis  illiusi  ideft  angulus 
G D B,  gqualis  angulo  D A B . Si  ergO;9(x 
xqualibus  angulis  G D F » & D A C toi- 
" lantur  cquales  anguli  G D B>  & D A B , 

erunt  relldui  B D F , & B A C ?quaks  inter.fe  : Eftque  B DT 
(cmiffis  ipfius  B1>C . Ergo  angulus  B DG  divplus  elt  angulg 
B A C.  Qijod  erat  oftendendum . 


Bmtl  ti. 
111. 
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r ( 


J 

M k 


In  circulo , qui  in  eodem  fegmento  fiint , anguli  intcr,l^ynt 
equales . Et  duo  anguli  cquales  fubtcnfi  ab  eadem  reda  Ut 
nea,  ad  eafdeni  partes  conftitutb  funt  in  codeni  circuli  leg» 
- mento . 

Jn  circulo , cuius  .centrum  E » exi- 
j flant  duo  anguli  A , Jc  B in  fegmento 
D A B C . Dico  cos  elTc  aiqiulcs . Sit 
prinw  tegmentum  femicirculo  ma- 
ius ; & a centro  E coniungailtur  red? 
D E,  & C E.  Quoniam  - angulus  E ad 
centrum  duplus  eft  tam  ipfius  anguli 
A , quam  anguli  B ad  penpheriam_> } 
ciim*  omnes  eandem  penphcriam  D 

C pro  bafi  habcant.Ergo  anguli  A,&  B inter  le  funt  cquales. 
% ® Scciuidd 


V 
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Secuii^fk  ^cgmcrtrum  D A B G i Jhir 
fcmicir^iiilu^  J auV  n^inof  femicirculo ; Sc 
coniun^atiil;  AB<  Mahiftftilm  €ft 
fcftTtcntuha  A D H Bmauis  cflTc  fcmidir- 
culo;  & ideo  ( cx  prima  parte  huius  pro- 
pofiriouis^duOanguli  A DF.  df  BC  Fin 
maiori  fegmento  exiftentes,  ^quales  funt 
inter  fc  : & fiiiir  impariter  duo  ai^gdli  ad 
verticem  B F C , & A F D asquales  inter 
fe . Ergo  < ih'  triangulis  A D F » <5t  B F C 
tertius  anctuius  D A F aqualis  erit  reliquo  angulo  C B F . 

Tertio  fintduo  aneull  A B C , 5c  A D C aquales  inter  fo» 
ad  eafdem  partes,  /ubtenfi  ab  eade  reda  A Cj  5r circulus  dc- 
feribatur,  ^ cuius peripheria  tranfeat  per  punda  B,  C,-dfc  dScW.^r»: 
A,  cuius  centrum  ritO/Oltcndenduminodocft  Puhdum'D 
ineademftgriienti  ABCpcripheria_.i  — 

rcpcriri.  Si  'hoc Verum  non  cil,tran-  0 
feat,  fi  fieri  poteft . per  pundum  O vl-  V 
t«r>Tel citra-  D.  Manifeftumeft  duos  ’ 
angulos  ABC.dt  AO C ih  eodcm_» 
fegmento  A BO:C  reperiri  { # ideoque  - 
squales  effc  inter  fercrat  autem  ex  hy-f 
pothefi  angulus  C D A squalis  eidem 
angulo  B . Ergo  duo  anguli  A D C , & 

A O C quales  erunt  inter  fe , externus  interno , Sc  oppofito 
in  tnangplo  C O D,  quod/eft  abfurdum.  Non  ergo  periphe-  ’ 

♦ia  circuli  A B C tranfit  vitra , vel  citra  pundum  D . (iiat^  *' 
priCistper  Dpuhdum  tranfibit.  Quod  erat  oftchdcudum  ** 
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Qu^rilate rorum  in  Circulo  deferiptorum  anguli , qui  ex  ad-» 
uerfo.duobus  redis  liinr  cquales . Et,  fi  in  quadrilatero  an- 
guli oppofiti  duobus  redis  ?qliales  fuerint, circulus  per 
quatuor  punda  quadriiateri  tranfibit . 

:r 

In  circulo,  cuius  centrum  E,  inferiptum  fitquadyilaterum 
quodlibet  A B C D . Dico  duos  angulos  oppofitos  A B C , & 

A D C duobus  redis  ^quales  efle  Dudis  diametris  quadri- 
iateri A C,  & B D : erlint-  duo  anguli  ABD.&ACDio^a^ 
codcni  icgmcnco  A £ C D xquales  inter  le . Similiter  erunt  buiu. 

duo 


jn 
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so-  EVCLIDIS  RESTITVTI 
duo nnguli  C F p ,&  C A*D  iji codtm  <cgirent<? CR  A Dc* 
qiiaJcs  quoqucihtcrfc^  Ergo  duo  anguli  AtD,&CBI), 
' idcft  totus  angidus  ABC  cqualis  erit 
duobus  anguiks  A C D , de  C A D fi- 
tnul.  Ergo  addito  communi  angulo  C 
D A/erunt  in  quadrilatcroducTanguli 
oppofiti  A B Cj  & D A Omul,  cqua- 
les  tribus  aneulis  A C D>.C  A Dj  & C 
D A,  finnil  lumpfi$;fcd*hitrcs  vnius 
trianguli sequaJos  lunc  dy<?bus redis. 
Ergo  duo  oppofiti  A B C » & C D A i 
duobus  redis  a'puales  lunr . Eodem  modo  cllcndcniui;  i^o 
anguli  oppofiti  B A D,  & B C D duobus  redis  a:qualcs . 
tctergoprimarpar5^.  . 

Secundo  fint  in  ouadrilatero  A B C D aneiiii  oppofiti  B» 
dr  D duobus^redis  atqualcs : pat  iterque  angufi  B AjDfdt  BC 
D fiitf duobus  r^€^  fitoualcs . Dicocirculiim  per  punda  A»- 
B.  CiD  tranfire.  iXida  diametro  C A circa  triangulum  A 
Seb  frtf.  Q B>circulus  defcribatur;  f quem  dico  neceffario  tranfirc  per 

luti*.  \ pundum  D.  Si  enim  hoc  verum  nciL, 

cft  ,tranfcat,  fi  fieri  pottft , per  pun- 
dum E vitra,  vel  citra  D» de  coniun- 
gatur  reda  A E.  Quoniam  quadrilate- 
riim  A B C E circuTo  inlcribitur:  Ergo' 
( ex  prima  parte  huius ) duo  anguli  E, 
Se  B.crunt  duobus  redis  a*quale5:erajir 
_ ^ aurem  ex  h.vporhefi  anguli  B,  de  D 

duobusxcdtis  equales.  Ergo  hi  duo  illis  duobusequaJes  crutj 
de  ablato  communi  angulo  B,  erit  angulus  E xqualis  angiilo* 
D,  quod  dlfalfum,& contra  coroll.  u^ropolli^.  lib.i.  Non 
ergo  peripheria  circuli  tranfit  per  pundum  E vitra,  vel  citra 
D.Q^arcpcrpunda  A,  BjCiDtranfibit.Qupdcrat,  dee.  • - 

PROPOS.  XVI.  THEOR.  XIV. 

In  circulis  xqualibus  anguli  a‘quales,fiuc  ad  centra , fiue_, 
ad  peripherias  confiituti , infiftunt  xqualibus  periphergs . 

In  circulis  xqualibus , quorum  centra  G,  dc  H,  finr  primo 
.anguli  ad  ccnrrum  G , & D H F equales.  Dico  peripherias  A 
I C,  de  D K F,  C qiix  funt  eorum  bales  j xquaks  efle  intcc  fe  . 

(.  . Quo- 
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111. 


C prcf.6, 
itb.  1. 


L I B E R II.  ■ ' n 
Qu,oniani  circuli  iqQalcsIuntj  Ergo  «quatuor  radii  AG,C  a>jr»>. 

G , D H , dc  F H lunt  a*qua!cs ; ponuntur  ''  ^ — *■ 

autem  aimili  G > & D H F xquales : Ergo 
bales  i A Cj  & D F } nec  nd  omnes  anguli 
fupra  bales  triangulorum  ifolcelium  AC 
G , & D F H xquales  erunt . e lam  intelli- 
^atur  circulus  vnd  cum  triangulo  A C G 
lupcrpooi  triangulo  D H F . ita  vr  pun- 
ftum  G luper  H , de  refta  A G fuper  H D 
cadat,  de  angulus  Gfuper  angulum  H, ea-  j 
dent  d neccflarib  duo  pundia  A , de  C fu-  j 

per  D,  de  F,  propter  xqualitatem  tum  laterum , tum  angulo,  ub.i. 
rum  in  ipfis  triangulis  ilolcelibus  ^qualibus . His  politis , ne- 
«ITe  eft  periphenam  A I C cadere  precisi  liipcr  pcriphcnarn 

D K F . Nam  fi  caderet  fupra , vel  infra  j 

aut  partim  fupra,  partim  infra  ipfam , vt 
in  D N F ; tunc , duda  a centro  H re£i:a_, 

H K N , fecante  vtramque  peripheriam 
in  puiidlis  K , de  N j quia  H K xqualis  ell 
radio  H D;jparitcrque  HN  aqualis  eft 
HD,  quia  » umt  radij  circulorum  xqua- 
lium . Ergo  H K,  de  H N ^quales  limt  in- 
ter Ic,  pars , de  torum , quod  eft  impolll- 
bilc  . Non  ergo  peripheria  AIC  cadit 
fupra,  vcl  infra  peripheriam  D K F.C^- 
re  fibi  congruant  necclTe  eft;  idcoquc  xquales  erunt  inter  fc. 
quod  erat  primo  loco  oftendendum . 

Sint  Iccundo  anguli  ad  peripheriam  B,  de  E xquales . Dico 
eos  mfiftcre  luper  equales  pcnpherias  A I C,dc  D K F Du- 
cantur radii  A G,  deGC,  DH,  de  HF.  Qupniam-<angu-  li 
Jus  G ad  centrum  duplus  eft  anguli  B-‘  pariterque  angulus  D 
H h xquahscft  duplo  anguli  E j luntqucduoancuJiBiKqua- 
Jes  duobus  angulis  E . Ergo  anguJi  G , de  D H F xquales  liint 
inter  fc,  de  lunt  ad  centrum  j Ergo  pcriphenx  A i C,  dc  D K F 
xquales  lunt  mter  Ic  ( ex  prima  parte  ; . Quapropter  fi  aneuli 
B,  dc  E ^quales  fiicrint,  dec.  Quod  erat  olfedciidiiin . ^ 

COROLLARIVMI. 

Patet  etiam  in  eodem  circulo  angulos  cqualcs,fiiic  ad  cen- 
tiu.lmc  ad  jHrriphcria  politos,  infiftcre  pcriphen/s  aqualibus. 
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u EVCLIDIS  RESTITVTI 

• • ' ' 

COROLLARIVMJI. 

Et>  n did^i  anguli  ad  peripheuom  fuerint  inzgualcc»  maior 
innftet  maiori  periphcrix . 

COROLLARIVM  III. 

4 

Patet  etiam  angulos  aequales  ad  centrum  duorum  circulo- 
rum equalium  vni  cum  peripher i)s  Cubrcnns  comprehende- 
re figuras  ^quales . Vocentur  iJl?  Sectores . 

Nam  ex  eo.  quod  anguli  G , & H ad  centrum  pofiti  funt  at- 

J[ua’es inter  fe , oftenfx  fuerunt  figurz  GAIC. & MDKF 
ibi  mutu^  congruere , & ideo  (quales  erunt . Quy  vocentur 
ScAores. 

COROLLARIVM  IV. 

Hinc  patet  artificium*  quo  modo  cuilibet  datx  peripherias. 
A C altera  ei  xqualis  in  eodem  * fiue  (quali  circulo  ablcindi 
debeat. 

$1  enim  angulo  ad  centrumAGC  (qualis  efficiatur  «an- 
gulus D H F > erit  peripheria  ablcifla  D f xqualis  pcriplK- 
ri(  A C . 

PROPOS.  XVII.  THEOR.  XV. 

In  circulis  (qualibus  anguli  >(^i  (qualibus  peripherijs  infi- 
fiunt , funt  inter  ife  (quales*  iiue  ad  centra*  flue  ad  periphe- 
rias conUituti  fuerint . 


In  circulis  (qualibus*  quorum  centra 
G.  <5c  Hdiiper  (quales  peripherias  A C,dc 
D F infift.ant  pnmo  anguli  H . «5c  A G C . 
.Dico  eosefie  (quales.  Si  enim  hoc  ve- 
rum non  efl . Sit  angulus  A G C maior  * 
vel  minor  angulo  DH  F.Et  fiat  * angulus 
AGI  (qual^  angulo  Hicnint  * igitur  pe- 
ripher i(  A I*  & D F equales  inter  fc;  er.it 
autem  peripheria  A C cqualis  eidem  D 
F • Ergo  periphcri(  A C * & A I (quales 

funt 


t I B E R II.  ; ' T 
liint  inter  fc » pars,  Sc  totum,  quod  cft  ab- 
1'urduni . Non  ergo  anguii  A G C • JcH 
inarquaJes  liint . Ergo  patet,  <5cc.  InHllant 
deinde  anguli  A B C,  <x  E,  ad  pciipherias 
conllituti,bafibus  AC,(5c  DF  aequali- 
bus. Dico  cos  angulos  clTc  ^quales.  Quo- 
niam propter  aequalitatem  peripheria- 
rum  A C,  & D F anguli  ad  centra  G,  (St  H 
(quaUcs  funt  inter  Ic  ( ex  pruna  parte) ; hi 
vero  dupli  * funt  angulorum  ad  periphenas  B,  * E.  Er^  B.&  »» 

E fquales  funt  inter  fe.  Qopd  erat,  &c.  ’ 

COROLLARIVM.  I. 

■ ' c-  • • . . ■ - =1^ 

Similiter  j fi  in  eodem  circulo  pcriphcri*  zqualesiuerint-  ' 

erunt angulunfiftentesf quales.  ^ ‘«crinr, , ^ 

COROLLARIVM  ir.  * * 

/ * 

Et  fi  anguli  ad  centrum  in?qualcs  fuerint  in  eodem , vel  a- 
quahbus  circulis  erit  pcriphcria  maior,  que  cll  bafis  anguli 
niaions . Et  fi  peripheri?  inaequales  fticrmt  j erit  angulus  5lc , 
qiii  maion  pcriphcriau  infift.t  maior  reliquo.  Patet  hoc  ex  ^ ' 

dcinonftrationc  prinif  partis  huius  propofitionis . Nam  ex 
eu,  quod  angulus  A G C pofiius  fmt  maior  angulo  D HF 
conclufimus  pcripheriam  A G ipfa  A J , Icu  D f , fuilfc  ma- 
lorcm^  • 


COROLLARIVM  III.. 

Confiat  etiam,  quod  duo  anguli  ^quales , ad  circiinfcren- 
tiam  ciuidcin  circuli , cxifiunt  in  leginenris  fqualibiis . Et 
contra, fi >11  Icginentis  pqualibus  eiuldem  circuli cxifijiu , 
erunt  anguU  aquales  inter  Ic . Nam  ^ anguli  ^quales  infifiunr 
periplierijscqualibus } Sc  propterea  refiducpcriphcric  totius 
circuli , ^qu^cs  uuer  ic  ci um ; Sc  ideo  kgn icnta  ipra  Circuit' 
fqu.uia  erunt.  E contra  quando  Icgmcnta  liint  cqnalia  m_. 
eodem  circulo , dc  complcinciuatotius  penphcric  cuiidcin 
cuculi  ^qualia  erunt  j Sc  tdeo  ^ anguli,  ad  pcripheriam  ijs  infi-  - „ 

“^^^J“jV^ualcscriuir;quinimirumcxifiun^  fegmentise- 
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U EVCLIDIS  RESTITVTI  ^ 

COROLLARIVM  IV. 

Conftat  ctianif  qu6d  > fi  in  eodem,  vel  aqualibus  circulis» 
Viw  peripheria  aliquoties  reliquam  metiatur,  atque  ipfis 
infiftint  anguli  ad  centrum,  vel  (cftoresi  mittor  angulus  ma- 
iorem , Se  minor  feftor  maiorem  ^qu^  metietur  > quemad- 
modum minor  peripheria  maiorem  metitur. 

Si  enim  peripheria  DF  aliquoties  metiatur  ipfam  AC» 
jr  verbi  gratia  quater , atque  a pun- 

4 dis djuifionum  M,  R,  S ad  centrfi 
j\  coniungantur  redar  linei , erunt 
I \ onincs/angnli  A G M.  M G R,  R 
I \ GS.SGC,  vel^lcdorcs  iquales 
tum  inter  ft,  ciim  ipfi  angulo , vel 
^ F fcdori  D H F ; quandoquidem  in- 
^ fiftunt  peripherijs  iqualibus . Et 

propterea angulus  DHF  toties  nietiemr  angulum  AGC, 
vel  ledor  fedorem, quoties  peripheria  D F metitur  per  iphe- 
liamAC. 

PROPOS.  XVIII.  THEOR.  XVI. 


Ii^circulis  iqualibus  aquales  redi  linei  equales  periplierias 
auferunt,  maiorem  quidem  maior , minorem  vero  minor. 
Et  ^qualesperipherias  ^quales  rede  line?  fubtendunt . 


In  circulis  ?qualibus , quorum  centra  G , & H , fint  reda; 
iquales  A C,  <5c  D F.  Dico  maiorem  periphcriam  A B C i- 
qualcm  efle  maiori  D E F.  dc  minorem  A C cqualem  minori 
DF.Dudisenimradijs  AG,GC,  DH,  <5c 
F H,  erunt  duo  latera  circa  anguium  G a;- 
qualia  duobus  lateribus  circa  angulurh  H, 
nngulafingulis,cum  fintradii  equilium 
! circulorum ; funtque  bales  AC,  Sc  D F 
pofiti  iquales . Igitur  * anguh  G , & H i- 
quales  erunt , Sc  peripherii  i A C & D F, 

quibus  infiftuut , equales  quoque . V udo 

refiduc  circunfercntic  ABC  & D E F , ablate  ex  circulis  c- 
qualibus,  cqr.ales  quoque  erunt  inter  fe.  Q^d  erat  primum. 

Sint  fecundo  pcnpherii  A B C , & D E f iquales , fine  pe- 

riphe- 
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ripheric  A C, & D F acqu iles .Dico redias 
AC,  tV  D F cqiialcs  efle . Fa(fla  cadcm_» 
conflruftionc  5 quoniam  periphcri.r  A C. 
& D F ^quales  Finr:  Ergo  f anguli  infiften- 
tes  G,  & H ^quales  erunt  j (untque  latcn_, 
circa  angulos  G,<5cH  vqualia(cum  fint 
radii  circulorum  cqutlium) . ErgoWbafes 
AC,(5cDF  cquales  erunt.  Quod  erat  ft- 
cuiidum . Quapropter,  3cc. 


COROLLARIVM 


'•«•.ly, 

hiimt, 

d/)ro^.4. 


F M.t. 


Patet  etiam , quod  fi  redi?  ?quales  dudl?  fuerint  in  eodem 
circulo  equalcs  peripherias  auferent , Sc  c contra . 

S c H 0 L l M,  " . 

I 

. Et,  fi  rcS{  linff.  fuerint  inrqudes , ntAior  auferet  maiorem peripbe- 
riam , ir  i contra ; fi  ce  fumantur  peripberia » ^u{  femicirculo  maiores 
nonfunt. 

Sit  reEia  ,A  C mdor , ipukm  D F . Dico  peripheriaru femicirculo  mino- 
rum jlC  maiorem  e(ie  peripheria  D F.  Quoniamlatera  circa  angulos  C,  tScbel  pri: 
& H f qualia  funt , nempe  radq  eiufdem , vel  fqualium  circulorum , ($*  f»/  6.buiut: 
bafis  A C maior  eB  bafe  D F.  Ergo  e angtdus  G maior  efi  angulo  H,l&  ^ 
peripheria  G maior  peripheria  D F,  &c.  p*f.ii,bu-^ 

iut. 

PROPOS.  XIX.  THEOR.  XVII. 

^iicirculi  centro  ad  terminos  ipfius  fegmenti  linea;  rcdlc 
ducantur , & linea  reda,  d centro  duda,  (ccucrit  bifariam", 
aut  tantummodo  angulum  ad  centrum,  aut  redam  peri-  - » 
pheriam , Sc  angulum  rubtendentem , vel  folummodo  an- 
gulos, quos  facit  ad  fubtenl.im , vel  certe  Iblum  periphe- 
riam  fegmenti  : erunt  pariter  reliqua  omnia  bifariain_» 
feda_,. 

Sit  circuli  fegmentum  15  E C,  cuius  centrum  A;  Ducantur 
red?  A B»  A C 5 Et  primo  reda  A D E ex  centro  fccet  angu- 
lum B A C bifariam . Dico  tam  redam  B C,  qudm  angulos , 
fupra  B C ftdos  a reda  A D , qudm  peripheriam  B C , fecari 

quoque  bifariam . Q^pni.un  in  triangulis  A B D , A C D cir- 
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RFSTITVTI 
ca  ^qiialc^  sngnios  \'crfic4- 
Ics  ad  A radii  A Bi  A C ^qua- 
les runf»«Sc  A D communis; 
Ergo  s bales  B D»  C D arqu v 
'C  Ics  linit , dc  anguli  B D A^  C 
D A pariter  xquaJes  lunt. 
PoUca  quoniam  anguli  ad 
centrum  B A E,  C A E infi- 
ftum  pcriphcnjs  B £«  & C E. 
Ergr*  h?  fqualcs  sur  inter  fc, 

Secundd  fcccf  rcff.i  A I fithrenlam  B C bifenam  in  D . Di- 
co reliqua  omnia  vera  clTc . Quoniam  m tnangulis  B A D C 
A I>  latera  B A»C  A cqualia  lunt.  & A D latus  eonmninc.  Sc 
ba/cs  BD.C  D pofire frait ?oualcs : ErgoeanguliB  AD,C 
A D fquales  erunt , led  quando  angulus  ad  centrum  A leca- 
tur  bifariam  ,(  ex. prima  parte  huius) ctiamanguli  ad  D funt 
a-qnales , Sc  periph  crie  B E , E C cquales  limt . Ergo  quando 
JB  C lecaturoiftri;'m,'rcliqua  cmnia  vera  lunt. 

Tertio  faciat  A I>  liiper  B C angulos  equales  B D A , C D 
A.  Dico  relicua  oirniavera  tfle.  Qut nisn  itficAD(cjc 
4Xmro  du6Va)  lecar  aliam  BC  ad  angulos  cquales,  Icu  reftos. 
^go^BC  lecaturbifiriam  inDjScd('cx  Iccunda parte  hu- 
ius) quando  B C Iccatiir  bifariam , reliqua pantet  bifariam^ 
fecanrur.Ergo  fi  anguli  ad  Ddiuiduntur  bifariam,  ctunt  quo- 
que reliqua  lefta  bifariam 

Quarto  fecet  A E peripheriam  B C bifariam  in  E.  Dico  re- 
liqua omnia  vera  dTa . Quouiam  peripherie  B E,  Q.E  ^quales 
.ponuntur:  Ergoeanguli  ad  eentrum,  illis  infiftentcs , funt 
fquaks;  A:  ( ex  pnm.a  parte  huiu8  )reiia  B C bifariam  fcca- 
tur,  Sc  anguli  B D A*  Cl)  A cquales  funt.  Quare,  Ac. 

C O R O L L A R I V iM.  . 


ifrep.tJib.  Hiiic  patct,  qua  arte  quclibct  circuli  pcrif^licria  fecari  pof. 
* fit  bifariam.  Nam/fTrcclacx  centro  fecet  angulum  ad  ccii- 

^ trum  bifariam , aut  rciSiain  j B C,  aiii  b angulos  ad  D ; Icnipcr 

k fWf  11.  t B E,  C £ qquales  erunt . 

19.  PROPOS.  XX.  THEOR.  XVIII. 

buiut 

Enti.  3 i.lll  In  fcmicirculo  angulus  reftus  cftiqui  aut^m  in  nwiori  fcg 

mento 
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nncnto’acutus,qiii  vero  in  minori  tegmento obmfuscft. 
Ef  circa .'rngulumrc^Iitm  circuli  fcgmcnrum  cft  fcmicir- 
culus,  & circa  acutum  angulum  maius  regmemum  eft« 
& circa obtufum  dVfcgmcntum  minus. 

In  circulo  ABC,  cuius  centrum  D,  fic 

f>rim6  femicirculiis  A B C,&  in  eo  angu- 
us  A B C.Dicoeu  e(Tc  rcftuut.cbniunga- 
tur  B D . Qnpnia  in  triangulp  A D B duo 
latera  A D,  <Sc  B D ^qualia  fiint , cum  fint 
radij  circuli:Ergo-«  anguli  DAB,  & DbA  A D C 
cqualcs  futit  inter  fe.Ead? ratione  in  triangulo  B DCduo  an- 
guli DCB.&DBC  9quales  erunt . Ergo  duo  anguli  B A D,* 
& B e D , fimul , fquales  funr  duobus  angulis  A B D Jc  C B 
D,ideft  integro  angulo  ABC} funtque* tres  anguli  trian- 
guli AB  ecquales  dirobus  reftis.  Ergo  angulus  i\BC  fc- 
miflis erit  duorum  redorum . ideoque  reftus  erit . 

Sccund6fit  (inaltera  figura)  in  fcg- 
mcuto  maiore  ABC  angulus  B.  Dico 
cum  cfle  acutum . Du^ta  diametro  A D 
E,&coniundaC  E ,crit  in  lemiciraiio 
anguKis  ACE  rcAus(  ex  prima  parre  ):  / 

Ergo  c A E C acuriis  critjcftqueiangu- 
lusB  equalis  angulo  E,  cum  fint  in  eo-' 
dem  Icgmcnto.  Ergo  angulus  ABC  a- 
cutusc^it- 

In  tertia  figura , fit  in  minori  fegmen- 
toC  A BanguIusB.  Dicoeum  eltcob- 
tufum . du<Sa  diametro  A D Ei  <!fe  iunda 
C E , erit  angulus  ACE  re^us  ( ex  pri- 
ma parte  ) } ii:  f A E C acutus , /funtque 
duo  anguli  oppofiti  E & B in  quadrilate- 
ro  A B C E , circulo  inicripto , cquales 
duobiM  rc^js.  Ergos  atigulus  Bobtu- 
luserir. 

C^.irto  fit  angulus  A P C reftus*con- 
fritutusinfepmenroC  A li,  Dicoeum  eflfe  femicirculum_». 
Nam, fi  hoc  vcfum  noocft.erttlarnjcntum  maius, aut  minus; 
ideoque  angulus  ABC  erit  obtullis,  vej  acutus  fex  fecunda, 
& terna  parte  btiius)quod  cll  contra  hvjpothefin.  Non  ergo 
Icgmeutum  cft  maius , vcl  mimia.  vnde  fcmicirculus  erit . 

Quin- 


ifrof-t, 
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EVCLIDIS  RTST.ITVTT 
Quinto  fit  angulns  B acutus . Dico  fermentum  ABC  mi- 
nus cfle  . Nam , fi  hoc  vcriun  non  tfii  ent , alit  lemicirculus* 
autregmentuminimis,  idcoouc  angulus  B erit  aut  redusi 
aut olmifus,quodcft  contra hvpothcfin.  Non  ergo  5rc. 

Sexto  fit  angulus  B obtullis . Dico  fegmentum  aA  B C mi- 
nus cire.Nain, fi  hoc  verum  m n eft,crit  Icmicirculus^auc 
fegmentum  maius . idcooue  angulus  B ent  're  £lus , vel  acur 
luSj  quod  repugnat  hypothcfi . ^lapropter,  &c. 


COROLLARIVM. 

•'  Colligitur  ex  demonftrationc  prima:  partis  huius  propo- 

(itionis , angulum  trianguli  > qui  reliquis  duobus  angulis  ^- 
gualis  cfi>  replum  cfle . 

SCH  OLiyM. 

In  huc  propofitione  repetitur  Torifma  adulterhmtn « quod  quidem  f w- 
per additum  ejfe propofitioni  Euclidis  > conflabit  ex  fl  holio  lequenta  pro- 
pofltionis.HMet  enim  quod  Angulus  maioris  legmenti  redlo  qui- 
dem maior  eftjminoris  autem  Icgmeti  angulus  minor  cft  rc- 
fto.  Et  quoniam,r>t  dicetuttanpdus  mtmn.i effiet  potefl  a linea  reSldt^ 
aliqua  curuai  propterea  hac  poflren.a  yerba  retfit  cn.nmuxiobaitab  hae 
propofitioneinifi  quis  velit  menfuram  anguli  Jegmentt  aliter  confiderare  , 

Btul.x6.  PROPOS.  XXL  THEOR.  XIX. 

Refla  lineaiqu^  ab  extremitate  diametri  cuiuslibet  circuli  ad 
• angulos  reftos  ducitiUTi  extra  circulum  cadet,  & lu  locum 

inter  ipfam  redam  lineam , & pcriphcnam  comprehen- 

- Ium,  iitera  reda Imca  non  cadet . 


Ufrof  *I0. 
itb.  1. 


D In  circulo  A B H , cuius  diameter 
“ AB,  ab  eius  extremo  pundo  A du- 
catur* C A Dpeipcndicularisad  re- 
dam lineam  A B.  Dico  C A D cade- 
re extra  circulum ; atque  in  locum  4 
taneenic  D A , & periphcria  com- 
prcnenlum,  redam  lineam  duci  non 
polle.  Ducatur  a pundo  quolibet  E, 
lumpto  in  reda  linea  A D ad  alte- 
rum 


j r ' I il,  B E li  f-.I  ^ V ' 

nim  extremum  diamcrri  B , rcfta  linc.i  t B , lecaus  periphe- 
riam  in  H.  Et  quomam*  redarum  B A,  B H iircirculo  diida-  b/r»/.  ti. 
rum , maxima  cft  diameter  B A . Ergo  reda  Imca  B A maior 
cft,  quam  BH.  Et  quia  in  triangulo  B AE  rcdus  e ft  angulus 
B A E . Ergo  f reliquus  angulus  A E B cft  acutus ; & ideo  nair. 
nor  redo . Quare  d larus  B E>  iUbtcndais  maiorem  angulum,  ^ 
maius  erit  latere  B A j crat  autem  B A maior,  quam  Bld . Igi-  f "/*• ' *• 
tur  B E maior  erit,  qudm  B H ; eftquc  pundum  H in  circuli  ' 
periphcria . Ergo  pundum  E cxlra  circulu  cadit  j 3c  fic  quodr  i,j, 
libet  aliud  prder  pundum  A . Igitur  totareda  linea  A Dex- 
tra circulum  cadit. 

Pofteaipundo  Acontadus  ducatur  quclibet  redaKnca 
A G mfra  tangentem  i defiat  f angulus  \Bri?qualis  angulo  epref.z^ 
D AG.  Quja  duoanguli  ABH.dcD  \ G liant equales, acf-  hb.i, 
dito  commuiii  angulo  B A Hiduobus  angulis  B A G , G A, 

D . qui  redum  angulum  B A D conftitiiant , ^quales  cruitt 
duo  anguli  H B A dc  B \ H finuil  1’umpti . Quare  hi  duo  c- 
quales  luntvnirccio  angulo  ;dc  ideo/conueniunr  reda:  lir  fp'of  tp. 
nec  B H , A H,  dc  ^ efficiunt  reliquum  angulum  A H B re- 
diim.iqui  inlemicirculocritjdcideoreda  G -s  circulum-» 
lecat  mpundis  H,  dc  A . d:  propterea  reda  linea  H A mtra_»  ^J^'*** 
cuculum  c.idit.  eadem  ratione  quflibct  alia  reda  linea,  in-  h/>r«/.  t«» 
fia  tangentem  ad  pundum  A diida , neceflario  circulum  le-  ' 

cabit.  Quiire  duci  non  poteft  reda  linea  in  locum  i tangente» 
dc  penphcria  comprehenliun.  Quod  erat,  dcc. 

COROLLARIVMI. 

Patet  redam  lineam  ab  extremitate  diametri,  perpendi- 
culantcr  dudam  ad  circuli  diametrum,  circulum  ipliim  tan- 
gere 5 quia  oftenlUm  cft  cadere  extra  circulum , dc  propterea 
cum  non  Iccabit. 

COROLLARIVM  II. 

Patet  etiam,  qua  arte  per  quodlibet  pundum , in  circunfe- 
rcntia  circuli  datum,  tangens  reda  luiea  duci  debeat.  Si  enim 
ex  pundo  A dato  ducatur  diameter  A B , dc  llipcr  hanc  aga-  i /»«/.  i©, 
tur  • perpcndicularitcr,  A E,  erit  duda  A E circulum  tongens.  hP.  i. 


M. 
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V 

Trfter  ea  > quf  expopta  Junt  in  hac  preporttiotie , adduntur  in  pr.fie- 
thri  eius  parte  duoTorifmata,  quf  re  rera  i Troelo,  ant  Throne,  aut  ah 
alio  fuperaddita  fuerunt , >/  Francifcus  Ficta  cenjet  ,•  hfc  autem  cum  d 
Mathematicis  ma^i  nominis  reijciantur,^  centra  ab  alqsmordu  As 
retinenda  effe  contendatur ; operf  pretium  erit  dida  Tori/mata  expone- 
te , & alia , quf  ab  eis  dedkcuntur  j tb-  pofiea  rationes  frcptcr  quas  ffc- 
^ip  debeant,  adducere. 

Habet  ergo  milgatapropoptio  Euclidis  hfoerba . Et  fcmicircnli 
Quidem  anulus  <ju6uisangu!6  acuto  reililincb'maror  cft; 
reliquus  ailtcm  minor . Quoniam  ofltn  um  efi  quamlibet  redam  li* 
neam  A H,  infra  tangentem  JL  E indam , cadere  ncceffarid  intra  circn* 
Ium , erit  arigklus  acutUs  redilineus  HjtB  minor  an^o  eX  diametro 
B ,4 , & periphcria  ,AH  cin.prchenjo;  ideoque  angulus /emit  irculi  H 
jlB  maior  erit  quolibet  angulo  acuto  redilineo.  Et  d contra  angulus  d 
tangente  E ,4,  &■  'peripheria  jl  H comprehenfus,  minor  erit  quolioet  an- 
gulo acuto  redilineo . 

,4b  his  porifma.ibus  deducunt  ‘Proclus  Cardanus , tr  alij  theoremata 
nliqna,  quorum  primum  ejl . 

t. 

Angulus  contirl^cnti*  potcft  continui, dc  infiniti  augeri ; 
angulus  vero  redilineus  minui:  dc  tamen  augmentum  il- 
lius, quantumcumque  fit, minus  Icmpercrit  decremen- 
to huius . 

II. 

Reperiri  non'poteft  angulus  redilineus  xqualis  mixto  angu- 
lo dato . 

III. 

Angulus  comprehenfus  d duabus  ptriphtrifs  circulorum  x- 
qualiumpotefi  efic  xqualis  alicui  angulo  redilineo . 

IV. 

Tranfirur  d minori  ad  maius , fcilicct  ab  angulo  acuto  redi- 
Imeo  ad  angulum  rcdiim;vcl  contra  per  omnia  media 
non  tranfitur  per  xqualc , l^ilicet  per  angulum  aequalem  an- 
gulo fcmicir  culi . 

nec 
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haud firmSfVt  optime CUkius  animaduertU/Uqfivi^dimf/iifff^cp^fCfer 
ta,  infignis  Ceometr4t  aficfititxr  quidem  JtmattLf  'peletarijffyifi 
hus  rationibus  eam  confirmat ique  videri  ppffum  libd^W.fariorftqs  Fidi- 
te cap.  X III.  at  cfdctn  d loanne  C amillo  Clorio/o , ia  Jpfunda  depad^ 
fuarum  exenttatioimm , examinate  /unt . Tofiea  balilcfu pr£e,epfor  w- 
ficr  in  epislola  > ad  CLoriofum  tnifia , JqLfdd  redarguit  omnes  Cloriofi 
contradidlioaes , qug  omnia  vidai  pafiunfdlt  dtcade  tertia  eiujdem  Glo~  . i : ^ r 
riofi . j ,0i 

Ego  vero  ^Slqium  rationes , pro  Tifraqt^f  pqrte  adduffas , diligentias 
perper^ifin  hanc /entoftiam  deiteni.Co^feQarium  iUud,quod  non  fine  ra- 
tione 4 VroUofitperadduum  fuifie  Vieta  cenfetit  demonslratum  non  effe  ; 
quod  ni  fi  aliter  conjlaret » cert£  ex  dubitatiogiLps  prpcUrijjimorHm  viro- 
rum Viet  Qalilei^lpiiftsf.  Nam  Ceomftricp  deHfofiration^  pp  wminp 

celebrantur,  quod  duki(m4‘:lotum  otqnbtptollaftty&afiaijiup  a^tbforts 
yiolenter  extprqucuftt.  i^acnm  rationefinl^ari  polfictyoa  dbterfip^tpm 
i contingenti f effiet  angulus  minor  quouis  acuto  rcSilineo,fihoc  ab  Eupliife 
feu  d Troclo  demonstratum  fuijjeti  Et  fi  res  attentius  coqfidtretur , ifafic 
babere  cotnperiemus.  Nam  in  Jumma  Euclides  nibd  aliud  ietnonfirauit , 
ni  fit  quod  lu  locum  Piter  circuli  peripherium , ^tangentem  intercepturi 
fi  vestur  nomine  loci , non  anguli J reSla  linea  duci  non potefi  j ClpfiOf  qui- 
dem verum  est.  .At  puflmodum,  quod  diuerticufim  contingeniip  fit  angq- 
lus  minor  quolibet  acuto  angulo  reililineo , nunquam  veri  ,■  & euidenter 
dediiii  pocefi  j nift  prius  ofiendatur/patium  prpdiQum  d tangenti  t 'tir  cir- 
culi pertpheria  contentum  effie  angulum ; quod  quidem  nec  Euclides  oflen- 
dit , neque  forfian  ostendi  potefi  j cutnqi  in  demonfirationibus  nibd , quod 
fit  dubium , aut  quod  ab  adueifarto  negari  pofiit , ajfumi  debeat  j co  quod 
prcmtjje  demonstrationum  debent  efie notijfiime  s ideo  diUum  porifima-3 
non  erit  demonfiratum . 

Et  ne  qius  putet  Jupplementum  boc  ab  aliquo  E pofitorum  fuperaddi- 
tumfuifji',  injpiciat  XVI.  Tropo/.  lib.III.  Euclidi  , ab  eis  demonflratam, 
videbit  gratis  ajfumi  dmerticulum  predilium,  angulum  efie.  Clanius  tan- 
tummoao  ,indiJpktatione  aduerjus  Teletarium,  auEloritate  Trocli,c!r 
raiiombus  , ojie/idere  conatur  definitionem  angftli  plani  accomodari  pofi- 
fie  etiam  diuertieulo  conttngcntip  }Jcd  irrito  conatu , vt  ostendapi . 

Exprimitur  anguli  plani  natura  in  eius  definitione  cum  his  paffioni- 
bus : quod  fit  duarum  linearum,  in  plano  fc  mutuo  tagciuiuin, 

Sc  non  in  dircclum  lacentnun,  alterius  ad  alteram  induueio. 

I am  in  reieprajentcntia , fit  hpc  definitio generica  efi,  cr-  competit  ne  dum  ‘ 

angulis  rccliltneis,jed  etiam  curudineis , or-  mixtis . Sen^  us  eius  talis  efi: 
fi  dup  lincxfine  rebte , ftne  curuifime  vna  re£la,  dir, altera  curua  ,j  e tan- 

M 2 gant 
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^anr  /«  \>H0  punEfotdrnonfinr  in  direakmfofitf,confluuenti^amquan: 
dant  tnclinationinni' tjnf  angulus  vocatur . 

Etftquidem  dut  lifief  curuf  angulttm  planum  confiituere  pofiunt.I -^‘rur 
qxotiefcunqifefetanguntin  vno punao  nS,(untin  dircaH,  & cdnuiunt 
inclinantur , atque /panum  ampleauntur , angulum  conftitucnr : 'cd  'dut 
circunferentie  eiufdem  circuli  Cfefe  tangunt  in  pun6if>  B,  dr  in~ 

~ juper  noufunt  in  direaum  pof/re,  ex  Vrotli  fetu- 

tentia.ait  mwjprbrfits  ficn  non  porc^ft, 
vt  in  dircfto  orbiculares  iacc  muimno  fu- 
peruacaneaniiadicatparticvlaihiM'itm\  in  dirc- 
'.^tuiTi  iaccrc:  fiquidcm  alfcrius  ad  altc- 
C rarti  inclinatio  angulum  efficit . Denique^ 
etdem  linee  B , O"  CBadinuicemincltnan- 
'tury&infteauntur  ( alias  in  dirgaum  iacerent ) , comprchtnduntqtfelx 
fpatmh , quod  menfurari , ac  diuidi poteft : efique  talis  iHthnaiio  maior 
inclinatione  vnius  anguli  reai,  fed  minor  inclinatione  duarum  tcaorum . 
Ergo  circuli  peripheria  ht  quolibet  eius  punBo  B angulum  JdBC  confli- 
tuity  quod  abfurdum  efje  ipfimet  aduerjarq  cenfent . 

^t  ft  cirhin  ferentia  .A  BCy  tota  in  direttum  confli tiaa  credatur , ve 
Clauius  def.  8.  W.  I.  contenJity  ducatur  tangens  E B j hpc  quidem  cadit 
fup&Wteam  AB  Cy  non  quidem  intra  concauitatem  yfdd  ad patt es  Coti- 
ne xitatis  cius  i efjicit  vero  reUa  linea , <uper  aliam  lineam  eleuata , duOs 
vO  H N]  tingulosy  qui  funr  deinceps  ad  eafdempartei,  ad  qids 
eleuatur . Ergo  reaa  linea  B E cum  peripheria  conue- 
, xa  efficit  duos  angulos  C B E yir  -A  BE  extra  circti- 
E Ium ; dr  nullo  modo  reaa  B E inclinata  erit  cum  con- 
, caua  peripheria  ^ByCo  quod  iUa  eleuatur  ad  partes 
' f conuexitatis . His  pofltis  duf  repugnanti  e feqtti<  ntuY : 
/ prima  efl , quod  inclinatio  s/ontiexa  periphetic  Jl  B 
cum  tangente  B E conflituit  angulum  {qualem  angulo 
rcaoE  BHyC^  reao  H BGy&  mixto  G B A yflrrul 
fumptis ; fed  hi  tres  maiores  Junt  duobus  rcais . Ergo  angulus  lontcntus 
d connexa  AB  ydr  tangente  B E maior  efl  duobus  rcais  y quod  eii  inau- 
ditum in  Geometria : Secunda  efl , quod  reaa  E B efficit  angulum  AB  E 
ad  partes  concaidtatis , qui  maior  efl  quolibet  obtufo  rcaUineo ; co  quod 
anguli  y qui  fieri  poffunt  fuper  tangentem  CE  ad  partes  D {quales  junt 
duobus  rea  is,  ^are  duo  anguli  A BCydf  AB  E {quales  junt  duoh:';s 
reais  'y  eftque  contingentix  angulus  A BG  minor  quolibet  acuto  reaUi- 
neo.  Ergo  angulus  A B E maior  erit  quolibet  obtufo  angulo  reaUineo. 
Sed  fi  curua  C B non  concedatur  imlinata  ad  cumam  A B , multo  mini  s 
reaa  linea  E S , extra  ipfam  pofita , inclinata  erit  ad  curuam  A B ;dr 

pro- 
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- proptaea  E anulus  non  tr;t(ci<m  anulus  in  inclinatione  conpfidt)-, 

. prius  oflenfus  fuit  angulus  quolibet  obtufo  maior,  quod  impofjibile  efi , 

Igitur  curuilinei , aut  mixti  veri  funt  anguli.  Et  re  vera  mirum  eji 
Inuaitorem  horum  mirabilium  angulorum , pofiquam  adnotauit  angulum 
coutingentif  mincrtm  effe  quolibet  acuto  reffilir.eo , oir  angulum  Icmicir- 
ciili  maximum  omnium  aiutorum  reSilineorum , tertium , &■  quarturn^ 
miraculum  tacuifle ; nimirum  angulum  d tangente  E B,&  oppofita  peri- 
phertadonuexa  B .A  contentum , duobus  rtClis  maiorem  cfle ; atque  an- 
gulum d tangente  E coiicaua  peripheria  A B comprehenfim,  maio-  , 
reni  cfjb  quolibet  obtu  fo  angulo  re^iiineo . At  ego  ex  hac  dijjimulatione 
conqtio  percepiffe  auSorem  ipfum  curuam  circuli  peripheriam  A B cum 
tangente  B E in  direflum  continuatam  efle ; quod  rationi , & natur ^ val-  ' 
dc confeutaneum efi .Jiufla  en.m  circii  peripheria  N BO  tquali  peri- 
fherex  circuli  ABC  yCir  tangente  eam  in  B . manifeSium  efi  anguluULs  ' • • 

^onthigentif  N BE  tqualem  effe  angulo  ABC  additis  communiter  • ‘ 

. duobus  angulis  A BD,  &D  B E , erunt  tres  anguli  N B E yE  B D,&D 
B As  ideffi duo  anguli  N B'o,  &D  B A,  fimul  fumpti,  equales  tribus  an- 
gulis G BAyAB  DsP  B E,  idefi  duobus  angtdis  rcflis  C BP,D  B E,fi- 
mtd  funiptis , Qmtrc  ad  ptiuSum  B rePt  lineet  D B conueniunt  dup  linee 
AByhl  B , tum  ad  ea/dem  partes  duflx , que  cum  illa  efficiunt  duos  an- 
t gidos,  deinceps  aquUr duobus  reflis  j propterea,  /}  fieri potefl,  vt  due 

- linee  CMUf  continuentur  direSe  ab/que fiaflione , dc  inclinatione , k w-  k frep 

- ceffarib  Unce  A B B N indireflum  erunt  continuate  i cumque  duc  i* 

. curux  A By&BC  fejein  dircfium  continuari conceffx fint , cur cadeULs 

- linea  curua  A B cum  iiaemtedia  refla  tangente  B E non  dicetur  in  dire- 
flumxonflituta , dum  in  punflo  B ille  linep  non  franguntur , neque  in fle- 

0 fiuntur  i Nonne  concipi  poteft  punflum  fluere  itinere  curuo,  & poflca  di- 
rigere  fuum  curjttm  abjque  vlla  fraflionc , autfeflione  ? Nonne  lege  na- 
• tu  re  ptla  B in  peripheria  rott  > vel  fundp  A B reuoluta , impetum  acqui- 
rit iircularcn.  AB,&  iden-met  circularis  impetus  pofiea  continuatur , 

Cir  dirigitur  per  rc  fiam  tangentem  BE?  Certum  efi  ergo  curuam  peri- 
pheriam B A in  dhcflum  continuari  non  minus  cum  tangente  B E , qudm  ' 

• cum  peripherqs  B N,  aut  3 C;c^  propterea  ficuti  non  efi  inclinata  peri- 
pheria A B cum  peripheria  N B,  vcl  cum  C B , ita  neque  iuclinata  erit 
peripheria  AB  cum  tangente  B E : ideoque  peripheria  C B,  & tangens  E 
B,  neque  ad  inuitem  inclinat p cutit  5 co  quod  fuper  aliquam  lineam  A B 
E quplibct  linea  eleuata  duos  angulos  deinceps  efficere  debet,  aut  nullum. 
Cumque  linea  cuma  C B cum  curua  A £,  neque  inclinationem,  neque  an- 
gulum efficiat  t nulla  ratione  fpatiiim  contingentia  C BE,  quod  ei  dein- 
ceps efi,  inclinatio,  aut  anulus  erit . Quod  erat  probandum . 

Toflrcmb  anmadHertendum  efi  Inclinationem  fvlunimcuo  effentiam 

anguli 
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attjli^uU  conflitHere . Et  tjuu  datus  angulus  certa  qutdam  quantitas  efttJe- 
bct  htc  detemtinart  per  certam  > determinatam  inclinationem  t ita  yt 

quehbct  imlittatio , maior  Ulat  efficiat  angulum  maiorem  tiiir  quplihet 
nttnor  inilinatio  minorem  angulum  conjlituat . Cum  ergo  queratur  au  tli- 
uerticulum  contmgcntip  fit  angulus , confiderandum  efi  an  in  diuerticulo 
contingenti p aliqua  certa,  ct*  determinata  inclinatio  reperiatur  j pro  qua 
indagine  h(c  pr  emittuntur . / 

Primo,  fi  due  reda:  linee  non  fuerint  inter  fc  parallele,  vna 
earum  in  ommbus  eius  piindrs  ad  alteram  habebit  vnam,  Sc 
eandem  inclinat ioiicn) , quf  ^ualiseft  angulo  contento  i 
perpendicularibus , luper  eaidem  redas  lineas  cadentibus . 

Sint duf  re&{ linea >A B ,e!:r  O E, non parallelf  inter  fe , ideoque  pro- 
duda  concurrent  alicubi , >t  in  E,  & efficient  uftgclun;  DE  B.  Et  fi  d 
quolibet  punQo  £ reCl  eDF\  eleuetur  perpendicularis  EH , atque  d quo- 
libet punQo  yA  reffp  F yA  eUuetkr  perpendicularis  yA  H.  Qtaa  duo  angu- 
li reRi  yA,&£,  vnd  cum  angulo  yAF  E,  interni , tr  ad  cajdetn  partes , 
minores  junt  qstatuor  rcRis . Ergo  m perpendiculares  yAH  ,t!rEH  con- 
X l I ^ • Ofiendenaum  n, odo  efi  qucvilihet  angulum  ,A  H E e- 

angulo  DF  B inclinationis  rcRsthnep  DE,  in  quolibet  eius 
frsf  il.i.i  ff*ft^o£,cumreRayAB  . Siupniam  n quatuor  anguli  quadrilateri  F yA 

H E f quales  Junt  quatuor  rcRis  j duo  anguli  .A, 

Ofrtf,i%,  T)  E reRsfunt . Ergo  duo  anguli  yA  F £ , yA  H E (- 

liS.  1*  quales  Junt  duobus  rcRis  . Sedo  duo  anguli  dein- 

ceps D F B,<CirD  F yA  f quales  quoque  junt  duobus 
reRis , Ergo  ilii  iiUs  aquales  Junt , ablato  com- 

muni angulo  yAF  E,  ent  quilibet  angulus  A H£ 
aqualis  D F B.  Q^arevna  Ciidem  efi  t tuli  nati  o 

reRa  liuep  D E m on.nibus  cius  punRts cum  reRa 
yAB  :cr  hac  aqualis  efi  angulo , d perpendiculari- 
brs  contento . Qiiod  erat  ofiendenduth  . ^ 

Secudo  inclinatio  circulans  peripheri?,  in  aliquo  determi- 
nato eius  pundo  cu  rcda,circulu  tangente : cqualis  cll  angu- 
lo a radijs  dudis  ab  code  pundo,&  i contadii  comprchcnib. 

Sif  circuUts  yA  E B,  cMUs  cciurut/i  C,  cre- 
Rus  ad  pLinutn  imi^ntis , tn  quo  intclUga- 
tur  duRa  reRa , cone  ngens  circulum  yA  F in 
punRo  infimo  ,A : fitque  pariter  in  plano  in- 
clinato reRa  E G , circulum  co  tingens  itu 
punRo  £ } atque  d punRts  yA,<lTE  ducantur 
radtj  yAC,EC . Dico  angulum  yA  CE  aqua- 
lem ejfe  inclinationi  peripheria  circuUris 

BE 
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5 S in  iffo  panllo  E cum  tangente  ^ F.  TntelLgatur  pila  E,  ht  punSo  cir- 

cnnferentiM  E collocata,  manifcffum  eflC ex  elementis  mechanicis ) pi- 
lam E impettm,  atque  momentum  exercere  pro  menfura  inclinationis  il- 
lius Unety  perquam  defcenF.ere  conatur  :fcd  puepila  E fuHineaturi 
eiriklt  peripheria  in  purfio  Ey  pue  'uflineatur  d plano  inclinato  H G eun- 
dem impetum , ac  momcnn.m  habet , propterea  inclinatio peripherta  cir- 
cularis in  pundo  E eadem  omnino  eft  cum  inclinatione  redf  tangentis  H 
C ; (jr  propterea  inclinatio  circularis  peripberif  in  pundo  E cum  ip^a^ 
tangente, /eu  horic^ontali  .AF,eft  illa , quf  determinatur  ab  angulo  H G , 

F .Std  ex  prpccdeiai  angulus  H G F aqu^is  cfl  angiilo.AC  E yiradijs 
perpendicularibus  contento.  Igitur  inclinatio  peripheria circularis B E 

in  eius  pundoEcum  tangente  .A  F f qualis  cfl  angulo  i radijs,dudisd 
pundo E,drd contadu .A > contento . Simili  ratione  ofiendetur , quod 
inclinatio  eiu/dem  periphene  circularis  B .A  in  quolibet  alio  eius  pundo 
0 aqualis  ejl  angulo  OC  .A.  Quare  patet  propofitum . 

COROLLARIVM. 

Hinc  manifestum  cft  circuli  peripheriam  cnm  tangenre  ef^ 
ficcre  non  vnicam , fcd  infinitas  inclinationes  j fcilicet  tot  in- 
clinationes, quot  funt  pnnfta  peripheri?;  eo  quod  radius  .AC 
CHmradtjs  dudis  d fingulis  pitndis  peripheria  B E .A : angulos  femper 
inaquales  efficiet ; qmbus  pquales  fimt  inclinationes  eiufdernpcripherie  in 
fingulis  eius  pitndis  ckm  tangente  oiF . 

Deducitur  ergo  maxima  diuerptas  inter  verum  angulum  redilineum , 

6 diucrticulum  contingentia . Nam  in  illo  vna  linea  in  fingulis  eius  pun- 
dis  eandem  inclinationem  cum  reliqua  reda  efficit  j at  in  contadus  di- 
ucrtiiulo  circuli  peripheria  tot  inflinationes  cum  tangente  efficit,  quot 
fuiit  peripheria  punda . 

Mod6  qma  ad  anguli  confiitutionem  vnica , certa , ijr  detet  minata  in- 
clinatio requiritur . Ergo  diucrticulum  contingentia , habens  infinitas  in- 
clinationes , angulus  non  erit : ni  fi  ex  infinitis  poflrema  inclinatio  acutif- 
fimaflatuaturpro eius menficra; at  poftrema  inclinatio reperiri  nequit, 
ni  fi  in  pundo  coiuadus  } quandoquidem  qualibet  alia  habet  poli  f e infi- 
nitas inclinationes  minores , zlr  maiores , & pundum  contadus  cum  re- 
da linea , eirculum  tangente,  angulum  non  efficit ; cum  angulus  fit  incli- 
natio duarum  linearum ; non  autem  effe  poteft  inclinatio  linea , ep-  vnius 
pundi . Nec  cvnctpi  p',teft , q:t.t  ratione pund um  contadus  , in  ip  amet 
tangente  cxiftcns , inclfnationem  effi  iat  5 neque  fententia  .Apollonif  re- 
fragatur, qui,  vt  ait  Troclus,cenfet  angulum  cfTc  primum  fub  iih.x.  t.i 
punftointeruaUumrpariterqucanguluflicflciupcrficici  in  amm  i. 
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vno  pimfto  (ub  linea  rcfrafta  colle£i:tonem  : & oportere  cf- 
fc  aliquod  intcin  Jluni  primum  l'ub continentia  m Uncarum 
inclinatione . £/l  enim  itt.pojJU/iU , vt  putiSum pcriphtrtp , quod  tm- 
mediiUi  leqwtur.conta^um  efficiat  aiigulitm  cum  refla  taugentej  quan- 
doquidem dhopuufla  , vel  tria , vel  alia  qualibet  mult.tudo  fhitta  pun- 
floruM  conti^uorumy  longitudinem  linearem  niinimd effiiere p''ffknt.  Et 
infuperfingula  illapunfla  pofl  contaSum  habent  diuerf as  yCi^  in  aqua- 
les inclinationes , iduare  impeffibile  efl , vt  refla  Unca  tum  linea  curua  t 
vel  duf  curue  inclinationem  vnicam  certam  > & determinatam  conjli- 
tuant ; proptcrca  angulum  planum  non  efficient . Quapropter  demon- 
firatum  non  erit  diuerticulum  contingentif  cjje  angulum , ^ minorema 
quolibet  acuto  reflilineo . yt  fuerat  propofttum « 

Eua.  17.  PROPOS.  XXII.  PROBL.  I II. 

III.  . , 

A dato  pundo , extra  circulum  pofito , re£lam  lineam  ducc-  y 
rc  > qu;  datum  circulum  tangat . 


a frop. 

Itb.  i. 


10. 


b/r*/.4. 

Itb.  1. 
e utrol.i. 

ptvp  1 1 , 
buiut. 
Eud.>S  tr 
iil. 


Ex  pun£Io  externo  A ducenda  eft  refta  linea , tangens  cir- 
culum BC,  cuius  centrum  D.  Ducatur  refta  \ D ♦ Iccans 
circulum  in  Bj  deinde  centro  D,  inreruallo  D A , dclcriba- 
tur  circulus  A E ,&  « ex  B educatur  B £ perpendicularis  ad  \ 
Ddccans  circulum  maiorem  in  h>  5c  duaa  retia  D t , lecante 
circulum  minorem  in  C>conneAatur  re- 
tia A L.  Dico  A C tangere  circulum  B C. 
Quoniam  duo  latera  h i>>&  B D trianguli 
B D E 9qualia  liint  duobus  lateribus  U A > 
3c  D C tnagijli  O D A vtrunque  vtrique  * 
cum  fint  radi)  circulorum  ^qualium  ; & 
angulus  D communis  eiV.  Ergo^anpull  O 
B E & D C A liinr  inter  ie  cquaies  eftque  □ 
B E fadus  redius . Quare  D C A-redus  quoque  erit,  f idcoquc 
C A tanget  circulum  B C.  Quare>  &c. 

PROPOS.  XXIII.  THEOR.  XX. 


Si  circulum  tangat  aliqua  linea  reda » erit>  que  i centro  ad 
conradum  ducitur»  perpendicularis  ad  tangentem,  bc  fi  ad 
pundiim  contadus  perpendicularis  excitctiir»pcr  centrum 
circuli  tranfibit . 


Reda 
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Rcfta  A.  B tangar  circulum  C O » cuius  centrum  D , iiu 
pundlo  C , & iungatur  rcfta  C D . Dico  primo  r? Qiapi  C D 
perpendicularem  cflTe  ad  A B.  Si  r;  . . ' 

hoc  verum  non  cft,  ducatur  - d 
punfto  C,  liipcr  C D pcrpcndicu-  * B 

laris  E H.Manifeftum*  clt  reftam  '/ 

E H circulum  tangere  > dc  propte- 
rea»  A B circulum  lecabit  ,quod 
cft  contra  hypothefin.Qiiarc  C 1> 
ad  iplam  A b cft  pcrpcn3icularis. 

Quod  erat  primum . 

Sit  fecundo  C D perpendicula- 
ris ad  tangente  A 6 in  punfto  C 
contaftus  cius.  Dico. centrum  circuli  in  C D reperiri.  Si 
enim  hoc  verum  non  eft,  fit  F centrum  circuli  extra  lineam 
C D.&  lun^tur  f C Patet^x  prima  perte  huius,  F C perpen- 

parsjdc  totum, quod  cftim- 

; J^^OPOS.  XXIV.  THEOR.  XXL 

^ ^®”scntc,  * fccantc  contentus,  ?quali$, 
cft  angulo,  in  alterno  leemcnto  conftituto . Et  fi  angulus 

te  & ?qHali's  focht  ei , quidfecan- 

dcmlXcSSgcr^^^  continetur,  inci- 

Circuitum  CG  E tangat  rc^ta  AB  in  a 
punito  C,  d quo  recta  C E primo  per  cen-^ 
truin  ducatur.  Dico  angulum  AC  Ec- 
qualem elfe  angulo  F in  alterno  legmcn- 
F°  5 & angiftum  B C E cqualcm  c/Te  angu 

V angulus  A 

C E,&  BCE  redus  eft  • luntqj  anguli  f , A 

C <j  E m Icinicirculisquoqueredi.  Erg'.i 

angulus  ACE  fqualis  cft  angulo  F;  dc  an- 
gulus BCE  fquahs  cft  angulo  C G E . 

Tranle''t  Iccundo  reda  C G non  per  T 

centrum,  & diameter  CE  ducatur,  dc  iungatur  QE.  Often- 

* N den- 
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Smtt.ji. 

111. 


igitL . 


.t»- 


cfrof  ftO. 

bttiu/  f 
4frof.  l8. 

hb  1 

Cf-rof.ts, 
hutui, . 

IJ. 

buiut  • 
gfnf.  IS. 


gCwoU.  t, 

ffPf.Xl, 

>M#U/ 

h ex  prim» 
fsrubutMJ. 


£iut.}}. 

lli. 


..  r >•»«  f 


'p9  SVCLTDTS  RESTITISTI 
dendum  efl  angulum  A C G cqinicm  cfTc  ang  ulo  C E G , in 
altcrrto  fcgm'cnto,  drangalnm  RCG^qu.ilcmi  angulo  D. 
Qupniam<in  Icmidrculo  angulus  C G E rcftus  cR.Ergo  J in 
A C Is  fri^ngulo  C G E duo  reliqui  augiili  G E 

C,  & GC  E vni  rcftocqualescrunr.ideft 

fnnt  ^quales  angulo  f redo  ACE.  Ergo 
ablato  communi  angulo  G C E , erit  an- 
gulus A C G equilis  angulo  C E G in  al- 
Itcrno  fegmento . Poften  /quoniS  in  aua- 
'drilatcro  CDGE  duo  anguli  oppofiti 
D>  <5c  E duobus  rc£Vis  gqualei  funr ; pari- 
tcrqucj  duo  anguli  A C G>&  B C G duo- 
bus redis  equales : erant  autem  anguli  A 
C G,  & C fe  G inter  fc  ^quales . Ergo  rc- 
fidiii  ahgnli  B C G,  & D aequales  inter  fe  erunt . 

Tertio  ab  eodem  pundoC  Peripherie  C DE  ducantur  rc- 
de»  C D quidem  iccans  circulum , & A B in  cum  incidens  j 
* fitque  angulus  AC  D^^qdaJ  is  angulo 

E , in  alterno  fegmcnfo  . Dico  A.B 
circulum  contingdrc ; Quomam',*  ti 
hoc  verum  non  eft  . ducatur  ^ G H » 
tangens  circulum  in  C : Ergo  b angu- 
lus G C D aqualis  erit  angulo  E in  al? 
temo  fegmento : erat  autem  angulus 
, A CD?qualis  eidem  angulo  E.  Ergo 
L anguli  A C D , & G C D ?quales  fimt 
■*"  inter  fe , pars , & totum,  quod  eft  im- 
poflibile.  Non  ergo  alia  reda  G H cir- 
culum tanget . Qiyrc  AB  folummodo  tangens  erit.  Qua- 
propter, &c,  pROPOS.  XXV.  PROBL-.IV; 

■••JG 

, t.  Super  data  reda  linea  deferibere  fcg- 

^ mentum  circuli.quod  capiat  anguluna 

^qualem  dato  angulo . , 

/X , Super  data  reda  A B , defcribcndum_» 
■^Vft  fegmentum  circuliiquod  capiat  an- 
■^/gulum  ^qualem  dato  angulo  C.  -«Fiat 
angiilus  D A B cqualis  angulo  C;  5c  fi  A 
B petpendiarlariscft  fuper  A D fecetur 


LIBER,  Uji  -) 


R, 

:ft  pcrp>:i)dicpla^i$vf  xfltfl; 


A''-S^ 


illa  bifariam  in  Er  Si  vjprdnon 
tur  A E perpendicularis  fnper  A DjC^^i^^u^sE 
tus , eo  quod  cft  differentia  angiili  B AD  areao  j 5c  nat  “an- 
gulus A B E cqualis  angulo  BA  t^acu^o.  , 

Concurrent  t ergo  AEr&  BE  in  pu£lo  E, 

&/ciunt  equales  inter  l'c-  Ergo  circulus> 
centro  E.mtcruallo  E Adcrcriptus,tran- 
fibit  per  B.  &i  ipUim  taget  reaa  D A^m 
perpendicularis  fit  ad  radium  A E.  Du- 
cantur i quolibet  punfto  G , fegmenti 
A G B , du3E  redlx  G A > & G B . Ofteu- 
dendum  eft  angulum  A G B > in  didp 
fegmento  conftitutum, «qualem  effcj 
dato  angulo  C . Qi^niam  ^angulo  D A 
Ba  tangente, & iccahte  conrprchcnlb 
aequalis  eft  angulus  G,  in  alterno  fegmen-  ^ 
to } fed  eidem  angulo  D A’  B «qualis  erat 
angulus  C . Ergo  anguli  G , & C ^quales 
inter  fe  lunt . Dclcripfimus  ergo  Tegmen- 
tum A G B,  in  quo  angulus  G «qualia  cft 
dato  angulo  C.  quod  erat,  dcc. 

PROPOS.  XXVI.  PROBL.  V. 

A dato  circulo  feg mentum  abfeindere , capiens  angulum-» 
«qualem  dato  angulo . 

Sit  datus  angulus  D , Sc  circulus  A 
B C,  a quo  abTcindi  debet  Icgmcnrum, 
quod  capiat  angulum  equalcm  angu- 
lo D.  DiicatutoEG,  tangens  circu- 
lum in  .-V ; Fiat^pollca  angulus  E A B 
cqualis  angulo  D ; 5c  a quolibet  piin- 
«o  C,  periphcri«  A C B,  du«  rcd.c  C 
A , & C B ducantur . OftendcndumL_» 
cft  angulum  C ^qualem  ede  angulo 
D.  Quoiuam  «angulo  E A B ^qualis 
cft  angulus  C in  alterno  legmento : 
cftque  eidem  angulo  E A B ex  con- 
ftru(ftionc,9qualis  angulus  D.Ergo  angulus  C ^*qualis  cft 
' ‘Na  angulo 
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antrulo  D . Secuimus  ergo  fcgmcnrum  A C B . in  quo  angu- 
lus e ^qualis  cft  dato  angulo  D . Quod  erat  faciendum , Scc. 

SCHOLIFM. 

Si  reSa  linea  inter  conuexatn  circuli  peripheriam  , & diametrum  inter- 
cepta, f qualis  fuerit  radio  circuli : erit  angulus  ad  centrum,  cuius  ba- 
fss  eft  concaua  peripherta , triplus  angtdi  ad  centrum , cuius  hafis  eft^ 
conuexa,  ab  eifdem  reSis  intercepta . 

tn  circulo  UBC,  cuius  centrum  D , & diameter  A C , duSla  fuppo- 
natur  quelibet  re^a  linea  E BC,  tangens , -rei  /ecatis  circulum  in  B,G: 

hac  tamen  lege , vt/egmentum  B E aquale  fit 
radio  circuli  A D . Dico  angulum  C DG  tri- 
plum ejfe  anguli  AD  B.  coniungantur  radif 
DB,^DG.  Quoniam  re6fa  E B pofita  ejl 
aqualis  radio  A D,feuDB.  Ergo  i anguli  E, 
& B DE  aquales  funt . Eadem  ratione  in  fe- 
cundo cafu  anguli  DBG,  ^ DG  B {quales 
erunt,  quia  fuorenduntur  d radijs  DG,DB  in 
triangulo  DBG  .Et  quia  b externus  angulus  C DG  aqualis  efl  duobus 
internis,& oppofitis DCEt& Exefiqian^us DG E,feuDB  G ci {qualis, 

duobus  angulis  inter  fe  {qualibus  E , B D 
E , pariter  aqualis  ( in  c primo  cafu ) , 
quia  redus  cfl  angulus  D B E,  (ini  fe- 
cundo ) quia  an^us  GBD  externus eJl 

in  triangulo  BED.  QiMre  augulus  C DG 

C D A.  E aqualis  efl  duplo  anguli  E vnd  cum  angu- 
loBDE;&tefl  angulus  B DE  {qualis  angulo  E . Ergo  angulus  C DG 
aqualis  efl  triplo  anguli  B DE.  l^od  erat  oftendendum . 

Conuerfum  huius  propofitionis  rerum  etiam  efl . Si  enim  angdus  CD 
C triplus  fuerit  anguli  B D A,  & tungatur  re£la  G B , fecans  diametrum 
C A in  E.  Dico  redam  E B aqualem  e(ie  circuli  radio  A D.  quia  angulus 
externus  fC  DG  aqualis  efl  angulis  G,&  E,  atque  angulus  G equulis  efl 
duobus  angulis  BDE,eirE.  Ergo  duplum  anguli  E,  & angulus  B D E,ji- 
mul  fumpti , aquales  funt  triplo  anguli  B DE,  Et  proptereq  angulus  E a- 
qualis  efl  angulo  B D E;  ideoque  g reda  E B {qualis  efl  radh  circuH  BD\ 
quod  erat  oflendendum . 

Hinc  conflat,  quod,  ft  per  aliquod  problema  Geometricum,  duci  poflet 
d quolibet  pundo  C reda  Unca  E B aqualis  radio  A D inter  diametrum, 
eir  connexam  circuli  peripheriam,  pofet  quelibet  periphcila,  c quilibet 
a nguliis  trifariam  dn  idi . P O- 


PROPOS.  XXVII.  THEOR.  XXII. 


Etd.i,  X. 


Si  fuerint  Huc  linex  inequales,  & ex  maiore  auferatur  eius  fe- 
milTis , Se  d refiduo  rurfus  tollatur  eius  femiilis , Se  hoc  re- 
petatur femper : relinquetur  tandem  aliqua  linea  > qu^  mi- 
rior erit  propolita  minore  linea . 


Sint  duf  linee.  A B maior,  Se  C minor . Dico,  fi  ex  maiore, 
atque  ex  eius  refiduis  femper  medietates  tollantur , relinqui 
tandem  lineam  minorem , quam  C . Multiplicetur  C toties , 
quoufque  efficiatur  D H maior,  qudm  A B;  fic  diftrfbuatur  D 
H in  fuas  partes  D H,  E F,  F G,  G H cquales  ipfi  C . Poftea 
ex»  AB  tollatur  eius  femiffis  AK,&areliqua  KB  tollatur 
pariter  eius  fcmiffis  KM.(5c  hoc  femper  reperatur.quoufque 
portiones  A K,  K M,  M N,  dc  N B,  in  ipfa  A B fcdic,  totidem 
fint,  c^uoi  funt  partes  alterius  D H ; quod  fieri  pofie  certum_» 
cft,  cum  continuum  femper  diuidi  polfit.  Oftendendumcft 


A- 

C~ 

Dh 


K 


MIJL5 


F G H 


poftrcmam  portionem  N B mi- 
norem elTc  ipfa  C . Quoniam  ex 
minore  A B tollitur  eius  dimi- 
dium A K,  & ex  maiori  D H tol- 
litur DE  minus, qudm  eius  di- 
midium:erit  reliqua  K B minor, 
quam  reliqua  E H.  Et  quia  nirfus  ex  minore  K B tollitur  eius 
dimidium  K M ; at  ex  maiore  E H tollitur  E F non  maior , 
qudm  d|^dium  eius.  Ergo  refidua  M B minor  erit,  qudni  re- 
fidua  F H.  Tandem  ex  minore  M B tollitur  eius  dimidium  M 
■ )P3iorc  F H tollitur  F G non  maior,qudm  dimidium 
CIUS,  ocne  femper.  Ergo  tandem  poftrcmum  rcfiduuniNB 

propofit?  ^ ^ ?qualc  cft . Q^irc  pa_ 

C.OROLLARIVM.  I. 

Patet , quod , fi  ex  maiore  A B tollatur  A K magis , quam 
Cius  dimiaium,  dc  ex  refidua  K B rurfus  tollatur  magis,  quam 
cuis  dimidium,  & hoc  femper  repetatur,  tandem  relinquetur 
aliqua  laica,  queminor  erit  quacunque  propofita  linea  C. 
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i. 

Confl-at,qu6d.  0 cx  maiore  linea  A B tollatur  fegmentum 
maius  A K , & relinquatur  minus  K B , & ex  hoc  rurfus  tolla- 
tur maius  fegmentum  KM«  & relinquatur  minus*  Se  hoc 
femper  repetatur  j tandem  relinquetur  aliqua  linea , qug  mi- 
nor erit  quacunque  propofita.  y ' 

S e H OLlrM, 


Htc  propofttio , de  linei t paffionem  fupradiSam  concludit , indet 

etiam  t fi.locolinearkm  Jumantur  Mpltbet  dua  magnitudines  t dummodo 
fint  ciujdem  Jpeciei  •,  idffi  ft-qH[lwet  carum  multiplicata  relicuam  exce- 
dere pojjit . - 


PROPOS.  XXVIII.  PROBL.  VI. 

Latus  trianguli  ifofcelijredanguii  fecaripoteft  in  duo  fee- 
menta  in^oualia , quorum  minus  Icgmentum  aquale  nt 
differenti^ lateris*  oc  hypothenul^  eiuidem  trianguli;  Sc 
rurlus  legmentum  minus  eodem  modo  lecari  poteft*  vt 
cius  minus  fegmentum  cquale  fit  differentic  prccedcntium 
fegmentorumj  Sc  ficleniper*  quouli^c  poftrcmumfcg- 
memum  minus  fit  quacunque  data  reaa  linea . 

Sit  triangulum  ifofcelium  A B C * re^langulum  in  B*& 
qualibet  reaa  linea  D * cuiufcunque  paruitatis . Debet  fecari 
latus  A B * vt  proponitur . diuidatur  « bifariam  angulus  A C 
B a reda  linea  C F > qu?  Iccet  redam  A B in  F;  atque  b a pun- 
do  F ducatur  F E perpendicularis  ad  A C * fecans  eam  in  E ; 
extendaturque « reda  F G parallela  ipfi  A C,  lecans  B C in  G. 
Et  quoniam  propter  <<paralJclas  cft  angulus  B G F f qualis  an- 
I gulo  C;  atque  angulus  b F G xqualis  angulo  A,luntque  f an- 
guli A*  & C,  f quales  ad  bafim  ilofcelij  A B C.  Eigo  etiam  an- 
guli B F G*  & B G f ^quales  finit,  ideoque  /latera  B G * B F 
^qualia  liint*  & triangulum  B F G cft  ilolcclcs . Poftea  quia_, 
•in  triangulis  C E F * & C B F * angulus  B C F * atqua- 
lis  cft  angulo  £ C F » & duo  anguli  redi  B * & h xquales 
funt , Sc  latus  C F cft  cominunc  * oppofitum  angulis  redis  B, 
&EjErgo«CB  arqualis  cft  CE»  inque  BF  fqualiseft  EF. 

Cimi- 


Digiti^icuiy 

% 


L I B E R.  If.  lOf 

Oumquc  in  triangulis  F B G « 3c 
F £ A fmt  duo  anguli  B , 3r  E re- 
fti , fle  anguli  B G F , & A qua- 
les, quibus  opponuntur  latcra_# 
cqualiaF  B,5cFE.Igitur*  AF 
cqualis  cft  F G,  atque  A H cqua- 
fis  ^fi  G B,  Fcu  ei  cquali  F B.  Hir- 
que in  triangulo  X E F latus  A 
F ( fubtendens  reftum , 5c  i ideo 
miximum  angulum  A E F)  maius,  quam  A E.  Igitur  A F 
maius  dhqudni  F B.  Quare  minus  fegmentum  B F equale  eft 
ipfi  E A,  differentif  latetis  B C,  & hypothenufe  A G eiufdcm 
trianguli  ABC, 

Sccund6,  k dufta  rcfta  G K,  lecante  angulum  G bifariam , 
5c  dufta  t K H perpendiculari  ad  F G , fccante  eam  in  H , erit 
vt  prius  minus  regmentum  KBMualcFH,  difFcrcntic  ipfa- 
rum  B G,  6c  G F ; eftquc  B G equalis  B F , 5c  F G cqualis'  A F . 
Ergo  K B , minus  fegmentum  totius  F B,  aquale' cft  differen- 
ti? precedentium  Icgmcntorum  A F,  &FB.  Et  quoniam 
cqntinuiim  femper  diuifibilc  eft , poterit  denuo  fccari  K B in 
O,  vt  B O fit  minus  fegmentum.  Se  fit  ?qualc  differenti?  ipfa- 
rum  F K . K B,  & fic  femper . Cumque  nnt  du?  reft?  linee  A 
B.  5c  p , & ex  maiori  A B auferatur  maius  fegmentum , itieft 
magis , qu4m  cius  dimidium;  Se  ex  reliduo  F B auferatur  F K 
magis , quani  ciiis  dimidium;  atque  ex  K B tollatur  K O ma- 
gis , quam  ?ius  dimidium;  Se  fic  femper . Ergo  m poftrcmum 
legmentupiOB  minus  erit  quacunque  data  redia  linea  D. 
Se  omnia  minora  fegmenta  ablata , funt  differentie  pr?cc- 
dentium  fegmentorum.  Faftum  cft  ergo  Problema 

PROPOS.  XXIX.  THEOR.  XXIII. 

'Nulla  refta  linea,  que  metitur  latus  quadrati , menfurare  po- 
teft  diametrum  cius.  Vocentur  larus.  Se  diameter  quadra- 
ti, red.x  line?  IncommenfurabiJes  inter  fc , 

* * • 

• 

Sit  quadratum  A B C D , cuius  diameter  D B , 3c  refta  li- 
nea R menfuret  latus  A B ipfius  quadrati  A C;  fitque  R qiiat- 
libct  ex  innumerabilibus  reiftis  liiieis  , que  metiri  poffunt 
ipfam  A B . Dico  redam  R nunquam  menfurare  diametrum 
B D.  Si  enim  hoc  verum,  non  cft,  menfuret  etiam  reda  R dia- 
' metrum 


Ub.  I. 


19. 

hb.i. 
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}4*  D c metrum  BD.  Et  quia  «in  quadrato 

A C angulus  A reftus  eft , <5c  duo 
l?tera  E)  A , & A B funt  fquaiia_., 
erit  rrian^lum  B A D iiofcclium» 
redangulum . C^are  fafta  ^ B E z- 
Quali  ipfi  A B lecaritpotcft  latus 
ABinF,  vt  fit  minus  icgmcntum 
A F zauale  D E , difFercntif  dua- 
rum A B,  & D B:  pariterquc , fada 
F G cquali  A F>fccari  potcft  A F in 
H > v"t  fit  minus  fcgmcntum  A H e- 
^ quale  G B , differenti^  ipfarum  A 
" F.  & F B ; 3c  fafta  H K aquali  A H, 
denuo  fecari  poteft  A H in  O , vt  fit  1'cgmentum  A O aquale 
K F»  differenti*  iplarum  A H>  & H F»  & hoc  femper  fieri  po- 
tcft, quoufquepoftrcmum  fcgmcntum,  quod  fit  A O minus 
fit  quacunouc  data  rcfta  R.  Et  quoniam  ponitur  refta  R 
menfura  ipfius  AB, atque  altcriusD Bjcftquc  EB  zqualis 
A B.  Ergo  rcfta  R menfurat  totam  D B,&  ablatam  B E.Q^- 
Aax6.1.i.  *'C‘<rcfta  Rmenfurabit  quoque  refiduam  differentiam  D b ; 

' cftquc  AF  zqualis  ipfi  D E.  Igitur  R metitur  ipfam  AFj 
menfurabat  autem  prius  rotam  A B.  Ergo » eadem  R menfu- 
e lAx.t.l.i  i^^hit  Refiduam  F B , atque  ipfam  A Fj  & ideo  etiam  caruin_f 
differentiam  G B , fcu  A H (huic  zqualcm  ) menfurabit  j fcd 
etiam  A F metiebatur  eadem  R . Igitur  menfurabit  quoque 
refiduam  H F j atque  menfurabat  pariter  ipfam  A H . Quare 
R metitur  earum  differentiam  K Fj  & ideo  ei  aqualem  A O. 
f Dtf  1 j.  Et  proptcrca/rcda  R zqualis , aut  minor  erit , quam  A O 
M*.  1.  ( maior  enim  non  poteft  menfurare  minorem) ; quod  cft  Im- 

poflibilc . Fafta  enim  foit  rcfta  A O minor , quim  R . Non 
ergo  reperiri  potcft  aliqua  reda  R , quantuJacunque  ilia  fit  > 
quz  metiatur  diametrum  B D,&  latus  A B,  emfdcm  quadrati 
A C , quod , &c.  vocentur  red*  line*  iV  B,  A D B mter  fo 
Incommcnfurabilcs . 

TROPOS.  XXX.  THEOR.  XXIV. 

Si  fuerint  duc  rcdcline?  incommcnfurabilcs  ; erunt  fpatia 
parallclogramma,  vei  triangula  fuper  ipfa?  dclcripta,  ?qui 
alta  inter  fc,  incommenlurabilia . 


f'ij 


Sint 


B yvv  o 


L I B E R /X  - J05 

Sint  dii?  linee  A B,&  BCincommenfurabilcs,  quf 
fint  ba(es>etufdeni  alutudinis  paraliclograminuruin  R > <Sc  S > 
vcl  triangulorum.  Dicoparallclogramma.  vcl  triangula  R,& 

S inter  le  clTc  incommenlurabilia.  Si  cmm  noc  verum  notft, 
habeant  fp.itia  R.  & S aJipmm  com  mune  m mcniurani.li  fie- 
ri poteft,  qu^  ponatur  efle  X;dc  quoties  X metitur  Ipatuun  R, 
in  «tot  partes  inter  fecquales  A G,  D D D D T)  T> 

G Hj  H K.  K Bdiftribuatur  rcfta  i — — — itb.u 

linea  A B;  «5c  quoti«  X metitur  Ipa- 
tium  S.  in  tot  partes  ^quales  B M,  M 
O , O C diftriou.atur  re^a  B C , & i 

pungis  G » H » K » M » O * ducannir  

parallel^,  efficientes  parallelogram-  A.  G 
nia  m primo  caiu,  aut  conuenienrcs 
in  eodem  punfto  D , efficientes  tri-  , 

«untf Parallelogramma  A G D , tpnp.f, 

G H D>H  K Df  K B Dinter  le,auttriagula<<cqualia;  eoquod  itb.i. 
bales  eorum  liint  cquales,  & inter  eafdem  parallelas  exiftunf.  d/"/.  §ti 

Et fimilitcr erunt parallclogramma  COD,  OMD,M  BD 
inter  Ic.  aut  triangula  aqualia  inter  fe . tt  quoniam  X toties 
menfurat  fpatium  R , quoties  K B menfurat  bafim  B A j dc 
quoties  K B mcnliirat  bafim  B A,  toties  ipatium  K B D men- 
lurat  Ipatium  R ( comparando  Icmper  parallclogramma  in- 
ter le,  aut  triangula  inter  fe  ).  Er-  - 

go  X,&  fpatium  K B D gque  me- 
tiuntur Ipatium  R ;ideoque  fpa- 
tia  X , & K B D xqualia  inter  fc_, 
funt , ciim  fint  ^qualia  cuilibet 
parti  earum , in  quar  refoluitur 
Ipatium  R . Eadem  ratione  Ipa- 
tium M B D aquale  ent  Ipatio  X. 
re  duo  Iparia  K B D , & M B 

D xqualia  erunt  inter  le, cum  fint  A G HK  B M O C 

ciuidem  altitudinis . Ergo  eorum  ba- 
• E-sRBjocBM  aiquales  funt  inter  le  (nam  fi  inaequales  el- 
lent , pariter  f paraflelogramma , vel/triangula  K R D , & M ® 

B D mcqiuha  eirent , quod  ci\  contra  hvpo>hcfin) ; fcd  K B fT  V,  ‘ * 

BC.Ergoduaeref^a:  A 

?-  n commenlurabiles  liint ; ciim  ab  a-qualibus  L. 

R B , dc  d M , feii  cadeiTi  K B menfurentur , quod  efi  contrx., 
hypotliefiji . Pofiti  enim  fuerunt  A B , 5r  B C incommenfu- 

O r.i  biles. 
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rabiles.Non  ergo  /patia  R,&  S habere  poflTnntaliquamcdm» 
munem  menlUram  i idcoque  incommenibrabilia  Ibnt.Qupi 
erat  propofitum . 

COROLLARIVM. 

Patet  ex  demonftrarione  huius  propofitionis  pofTe  diuitU 
quodlibet  parallelogrammum « aut  quodlibct  triangulum  ia 
partes  ^quales  > quotcunque  iuflcrit  quifpiam . 

SCHOLiyM. 

SicHti  oHenfum  eH  lineas  reSas  > & fpatia, triangula  > >c/  parallelo^- 
gramma  effe  pojfe  incomenfurabilia , ita  oftendemus  poflea  omnes  quass- 
titates  continuas  feiujdetn  generis  i incommenfurabiles  inter  Jeeffepofm 
fe.  Debent  tamen  ex  hac  ferie  excludi  Numeri;  eo  quod  in  numeris  di» 
uidendo  poteB  deueniri  ad  minim  um  in  eius  genere,  Jc  i licet  ad  ynitat  emi 
hoc  autem  in  quantitate  continua  minime  locum  habet , qma  Jemper  di» 
uifibilis  efi  i ^ fic  non  datur  minimum  in  eius  genere , quod  pojjit 
nenjura  (ommunis  duanm  quantitatum  eonanuoru  m . 


Finis  Lihri  fecundi . 


L 
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I B 
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,\ 
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Ettl.fH. 

A’ 


Poftquam  in  fiipcrioribiis  libris  oftcnfxfimt  principes  fi- 
gurarum planarum  paflioncs>vt  polfint  aliae arcanf  earun- 
dem  figuratum  propictates  (fieclarari » debent  prius  confide- 
rari  quantitatum  comparationes,  quae  conftjtuuiir  Quantita- 
tis Ipccicm,  ab  aliis  quantitatibus  notis , dmerfam . H.irura_» 
ergo  comparationum  trafVatio  gcnerica  habetur  in  hoc  ter- 
tio libro:  Speculatio  quidem  non  minus  pulchra » 5c  vtilis » 
quim  miris-dilficultatibus  inuoluta , in  qua  Antiqui  valde 
defecerunc.  vt  poflva  ofiendetur  j & proptcrca  necefTc  cll,  vt 
vmuerfa  i tundaiuemis  Deilituatur»  initio  ilimptoi  defini- 
tionibus. , ..yV 

' ' '•  ‘ • •'  • ^ ‘ > - 

D E F I N I T I O N E S. 

J. 

Pars  dicitur  minor  quantitas  maioris  quantitatis  ^ cum  mi- 

, i iior  aliquoties  metitiu:  maiorem . 

QHpniam  in  iflo  libro  tnBatio  inflituenJ^  ejl  de  copuratioaibus  qitath 
tftatufnt^uoad  qu.nuitati  pertinet-,ide(l  quoad  {quulit>ae,K^  nif  qAuUia- 
tem  carunK  MjmfeHiim  cfi  qni(itates,que  aequateit  rei  tMquuU*  inier  Je 
dic  i nequeurUtcomparabiles  non  efjei  vt  linea 
enm  Juperficie  t MU  numerus  cum  corpore  ^ j A 
vel  motus  cum  pondere  comparari  non  po~  I 
tefl  i propterea  quod  nec  f quatis  nec  ma- 
ior I aut  minor  alter  alterius  dici  pote fl, cum  T 
ftnt  diuerjorum  generum',  dup  vero  linea  *• 
inter  je  comparari poffunt , citm  fnU  eiuf-  ]n 
dem  generis  i Cp-fic  duo  numen , duo  motus,  * ^ 

due  Juperficiesi  &c.  ejr  inter  omnes  bec.  efi  | 


B 


B 


prima  comparatio  duarum  quarumlibet 
quantitatum  inter  je,  Duiturqueilla  quan- 
titas proprie  Tars  alterius  quantitatis , quf 
aliquoties  menjurat  illam  quantitatem ; fi 
vero  eam  non  metiatur,  cjr  fit  minor  ilU:\.ippcUabitur  portio,  vel  feg- 
mentum  eius  , Itaque  antecedens  quantitas  .A  pars  erit  con.equentis 
\ - O 2 quan- 


• -O; 
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ijuantitatis  B^ftU  alufu6t(es  B metiatur ; vt  bis , ter , (fuater , 
decies  1 centies  t&c.  Et  denominatio  cuiuslibet  partis  determinaturi 
multitudine  partum  i contentarum  inconsequenti  y quarum  quelibet  c- 
q alis  efi  antecedenti.  l^tftB  contineat  tres  partes  equatesipCi  .A,  no- 
men i ternario  defignabitur , & dicetur  U tertia  pars  ipfius  B , &ftc  de 
reliquis» 

'I  I. 

Multiplex  autem  dicitur  maior  quantitas  minoris  quantita- 
tis, cum  maior  i minore  racnfuratur . 

« • 
K yt  antecedens  quantitas  A miiltiu 

plexejl  confequentis  B » quando  B ali- 
quoties ipUm  .A  metitur  i vel  quandir. 
JL  multoties  ipfam  B contin:t  > vt  bis  , 
tery  decies  y&c.diciturqueji  ipftusB} 
I dupUytripla,  quadruplat  i^c.fi  toties  B 

ipfamlA  ntinfuiat  .1 


B > 


A 


IB 


iit 


• ••A 


Partes  dicitur  quantitas  maior , fiuc minor  . alterius  quanti- 
tatis , cum  repetiti  poteft  tertia  quantitas , qu«  Ularumiit 
communis  menfur  a . 

Quotiefeunque  fuerint  duf  quantitates  .At&By  atque  tertis  quanti- 
tas C aliquoties  menfuret  antecedentem  A ; nec  non  ipfamet  C aliquoties 
' metiatur  con/equentem  Bitunc  antecedens 

1,  I I K j£  partes  erit  confequentis  B y fiue  A fue- 
^ Qj  rit  maior , aut  f qualis , vel  mimry  qudoL» 

B’  quf  partes  numerantur  d multitudini-» 
□ c partium , contentarum  in  antecedente , 

denominantur  i multitudine  partiumycon- 

•C  IC  n tentarum  in  coHjequente.ytyfiC  ter  con- 

tineatur tnAy&  quater  in  Bydfi  erur  A 
“ p tres  quartf  partes  ipfius  B.  Etyfi  C quater 
• B ~ contineatur  in  A y&"  ter  in  By  dicetur  A 

quatuor  partes  tertie  ipfius  B.  At  /i  C 
quinquies  contineatur  inBy&  quater  iiL» 
Aditetur  A quatuor  partes  quintp  ipfius  B,  &fic  de  reliquis . 


.IV. 


1 


LIBER  /Ili 
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IV. 

Eadem  pars  didtiir  prima  quantiras  fecunda: » ac  e(I  tertia 
quarta:  quantitatis  5 cum  prima  toties  fecundam  metitur» 
quoties  tertia  quartam . ^ 

Et  ^que  multiplex  dicitur  prima  quantitas  fecund^,vt  eft  ter- 
tia quartcjciim  prima>  & tertia  eque  menfurantur  4 fecun- 
da» & quarta  ^ 

Trius  comparauimus  vnicam  quantitatem  an-  ^ T • 

tecedentem  cum  yitica  confequente : 7dod6  com-  J.  C 

parantur  duf  antecedentis  cum  duabus  confe- 
quentib'usJ,Et  pofunt  elfe  due  prime  eiufdem,  aut  ]|^ 
non  eiufdem  geiuris , cum  dua  bus  pafirems  ;-»t  •••••• 

prima/t  e!r  Jeeunda  poflunt  e(fe  linee  y atqutj 
due  reliqufy  fcUicet  tertia,  & quarta,poffnnt  auidem  f/7r  line etiam 
fuperficies,  aut  numeri  > corpora , >el  pondera , aut  motus . Et  Oqui- 

dem  prima  quantitas  comparatur  eum  fecunda  B , & tertia  C compa- 
ratur c«m  quarta D, atque  antecedens  uicoties metitur  confequentem 
B , quoties  reliqua  antecedens  C menfuratreliqitam  con'equentem  D:  Di- 
cetur prima  ^ eadem  pars  ferundf  C,qudm  tertia  C pars  efl  quarte  qua- 
titatis  D . Itaque, fi  vtraque  antecedentes  quater  menfurent  vtrafquc^ 
tonfeqUentet , dicetur  tam  U ipfius  B,  qudm  C alteri  is  D , quarta  pars : 
(Hepiies  eas  menf urent,  dicentur  amecedentes  fuarum  conjequentium 
feprima  pars  , <jrfic  in  reliquis  menfurii . E con-  ^ 

tra  , (i  anteceaens  .A.  toties  menfuretur  d fua  con-  | 

fequente  B,  fiotidt  C mehfuratur  d fua  con/equete\  ^ — * 

b , dicetur  prima  .A  ipfius  B fqud  multiplex , ac  B 

xjt  tertta  quantitas  C multiplex  quarte  D,  ***  LP  I 

VI. 

Efdem  partes  dicitur  prima  quantitas  fecunde » quemadmo- 
dum cfl  tertia  p.artes  quarte  quantitatis , cum  due  qudibet 
quantitates  ^que  metummVprim'‘m,  & tertiam ; paViter- 
que^que  meniurent  fecundam,  & quartam . 

rt  fi  fuerint  quztaor  quantitates  .A,  B,  C,  D,  quarum  antecedentes , 
fcilicet  prima  .A,  & tettia  C pqui  menjurentur  d quibuslibet  quantitati- 
bus CtCit-H;  pariterque  duf  confequentes,  fcilicet  tecunda  B,  <cir  quarta 
D fqite  menjurentur  ab  eijdetn  mergum  C,  H,  dicetur  prima  .A  ipCms 

fecun- 
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jecunde  B efdan  partes , quemadmodum  ejl  terti* 
C partes  quartYquantitatis  D . Fcl  potius  quando 
tam  nunieratcres  inter  (e  > quam  denominatores 
JuHt.inter  [e  xquaies : tunc  prima  ip/ius  jecund*, 
eir  tertia  ip/ius  quarte  cedent  partes  erunt,  ytft 
fuerit  tres  quisil*  partes  ip/ius  B , ficuti  C eU  tres 
tpiiiit*  partes  tpfius  Divel  fi  tam  .4  'pHus  B,qudn$ 
C alterius  D fi<ertnt  nouem  qumtfpartft  ,eirficin 
rcliauis  men  f taris ; tunc  dicetur  Iri  ip/ius  B > atque 
D C alterius  De  eden.  partes. 

. B r ri  I I 1 

. ...  . .VII.  . M ■. 

Si  antecedens  quantkas fuerit  multiplex  i aut  pars  > partefue 
conlcqucmis  vocetur  comparatio  prime  cum  fecunda 
Proportio  commcnlurabilisj  diccturquc prima  ad  fecun- 
dam,proportionem  menfurabilem  habere . At  fi  nulla  alia 
quantitas , mcnlurabUcm proportionc/m  hibetis adeonfe- 
quentem , efle  poteft  fqualis  ajitccedcnti , fed  fcmpcr  ma- 
ior,aut  minor  cR  tiloidicctur  antecedens  ad  conlcquencem 
habere  proportionem  non  meniurabilem . 

Agimus  iamienoua  /pede  quantitatis  t qu*  licet  fif  diuerfadreli^ 
quis  quantitatibus  notis , nibUominus  in  eUdent  omnibus  inuoluitur . Et 
frtmo  certum  e/l  duas  quantitates,  inter  je  commenjurabiles , habere^ 
aliqua  tertam,  determinatafh  habitudinem, /eeundum  quam  prirnoj 

quantitas  ( qu*  anteredetu  dicitur ) determinato  numero  niultiplex  eft 
fecunda  quantitatis, /eu  cott/equentis , /defi  tot  Trices  continot  conjequen^ 
tem  ; vel  prima  talis  pars  e/i  /ecundf , aut  prifun  tot , tales  partes  eii 

/ecundfi  vt  fi  prtnia  tripla  fit  Jecund* , vel  quarta  pars-  fuerit  jecundf  , 
aut  tres  quarte  partes  fuerit Jeaoidp : tuw  talis  refpellus  antecedentis 
ad  conjequeiuem  vocatur  Troportio,feu  I{atio  men/ur  abilis.  .At  due  qua- 
tit-ates  inter  Je  incommen/urabiles  eiufdem  generis,  vt  ;unt  latus,  & dia- 
meter  quadrati,  habent  etiamfuum  refpeSlum , qui  diguojeitur  per  hanc 
pa/fvmcm,  quod  qualibet  Linea , ex  infinitis  ahfs , quf  partes  fit  diametri 
tpfius  quadrati,  maior,  auinvnor,  nunquam  autem  equalis  efi  lateri 
eiujdem  quadrati . Et  talis  rcfpeSus  ineffabilis  per  numeros , "vocatur 
Troportio  non  mciqurab-.lis;  ejtque  nihilominus  b*c  proportio,  feu  refpe- 
(l"us  vnicus,i:r  determinatus  in  natura , ita  vt  quflibet  alia  linea  maior  * 
aut  miior  latere  eiujdem  quadrati , non  habeat  ad  eius  diametrum  eam 
proportionem , quam  habet  latuf^  .^o  modo  vero  determinatio  quanti- 
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■tatis  prtipcrtkfiis  non  n.enjkrahilis  referiri  pojjitt  foflea  docebitur , 

VIII. 

Si  ^untnor  quantifarum  ( ciufdcm  generis , fine  non  ) prim,a 
ipfiusfecundc,  &•  tertia  quarte  imiJtipIices  fuerinr, 
vel  eadem  pars , aut  eedem  partes : vocetur  con  mcnllira- 
bilis  proportio  quantitatisprime  ad  fecundam  eadem,  vcl 
fimilis proportioni  quantitatis  tertif  ad  quartam;  «chuinf- 
modi  quatuor  quantitates  vocentur  proponionalcs com- 
mcnfurabilcs . 


.A. 


yt  fi  tfuatuor  quantitatum 
»4,ByCy  Di  due  sA  1 B fuerint 
"pnius  generis,  eSr  C , D alte- 
rius, vel  omnes  finteiu/deuL» 
generis  ; flr  prima  antecedent 
quantitas  Jd  ipftus  fecundp 
confequentis  B fit  tam  multi- 
plex, qudm  tertia  antecedens  C 
eSi  multiplex  alterius  confe- 
qusntis  quartf  D;  ret  ^ ea- 
dem pars  fit  ipfius  B , ireluti  C *— 
pars  efl  alterius  D ; aut  ^ ee- 
dem partes  fuerit  ipfius  B,  quemadmodum  C partes 'e fi  alterius  Dttunc 
commmfurabilis  proportio  quam  antecedens  ^ babet  ad  confequentem 
B,  eadem , Pel  fimilis  erit  proportioni  alterius  antecedentis  C ad  fieanu» 
confequentem  D . Et  quatuor  quantitates  ^,B,C,D,  habentes  di£hu 
conditiones,  -nocentur  proportionales  commenfurabiles . 


-A. 

-B 


a 


IX. 

Siver6  Quantitas  prima  maior  fuerit  illa  quantitate,  que  ad 
fecundam , eandem  rationem^  commenfurabilcm  habet » 
quam  tertia  ha^t  ad  quartam;  vocetur  proportio  quanti- 
tatis prrmf  ad  (ccundam  maior  commenfurabili  propor- 
tione quantitatis  tertif  ad  quartam.  Et,  fi  prima  minor  fue- 
rit quantitate  ilia,  qu^ad  fecundam  eandem  rationem 
commcnflirabilem,  quam  tertia, habet  ad  quartam;  voce- 
tur proportio  quantitatis  prim^ad  feamdam  minorpro- 
portionc  commenlurabili , quam  tertia  habet  ad  quartam 
quantitatem»». 


IX. 


'V 
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ytt  fi  fuerint  efU-ftHohquantitaus  ^,B,C  -.Dt  ftue  fuerint 

“pnius generis,  & C,D  alterius , fine  omnes  eiu  fdem  generis ; ^ tertia  C 
ad  quartam  D habeat  quamlibet  ft-^portiomtn  c<  mn  en  urabilem:  ( Sit 
exempli  gratta  C tres  quartf  partes  ipfius  D)i  & aliqua  quantitas  E 


A' 

E 

B' 


1 — I 


cr~r~i 


B 


fit  minor , quam  prima  ,A ; filque  ^ ad 
fecundam  B in  eadem  proportione  com- 
menfurabili,  quam  tertia  C habet  ad 


quartam  D,idejl,p  E quoque  fuerit  tres 
quarte  partes  ipfius  B : Tunc  prima  A 
( rraior  exiftens , quam  E ) erit  maior  t 
- quam  opus  eQ  irtqd  fecundam  Bean- 
dem  rationem  coikmcnfurabilcm  ha- 
beat , quam  tertia  C habet  ad  quartam 
D.  His  pofitis  > nocetur  proportio  quan- 
titatis id  ad  B maior  illa  proportione^ 
emmenfurakilLs  quam  tertia  C habet  ad  quartam  D . Si  "nerb  E ( maior 
exifl ens  •,  quam  ,A ) fuerit  ad  B in  eadem  proportione  cbmmcnjurabili  , 
quam  C habet  a3  D : vocabitur  proportio  primp  quantitatis  ,A  ad  fecun- 
damB.  minor  proportione  comme^urabitUquam  tertia  C hahetad  quar- 
tam D.. 


A 

E 

B •••  • 


X.  - 

Et,  fi  quatuor  quantitatum  ( eiufdem  generis,  fiue  non)  ante- 
cedentes fiierint  incommenfurabilcs  confeqentibus  j Sc 
proportio  quantitatis  prime  ad  lecundani  maior  fueritat- 

3uc  proportio  quantitatis  tertif  ad  quarram  minor  fit  ca- 
eni tertia  comnienfurabili  proportione:  Vocetur  propor- 
tio quantitatis  prinif  ad  fecundam  maior  illa  incommen- 
furabili  proportione,  quam  tertia  habet  ad  quartam  quan- 
titatem. 


XI.  , , 

Si  vero  in  eifdcm  quantitatibus  incommcnfurabilibus  pro- 
portio prim?  quantitatis  ad  lecundani  fuerir  minor  & pro- 
portio quantitatis  tertie  ad  quartanuiiaior  fic , eadem  ter- 
tia comnienfurabili  proportione:  tiuic  vocabitur  propor- 
tio quantitatis  prime  ad  fecundam  minor  illa  incommen- 
liirabili  proportione,  quam  tertia  habet  ad  quartam . 

yt,fi  fuerint  quatuor  quantitates  ./f,  B,  C,  /)  3 fiue  ,Ay&B  fuerint 
vnius  generis,  e^C,D  alterius  3 fiue  omnes  fiiu  eiufdem  generis  3 atque 
. . %4  ipft 


> 
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lA  ipfi  B,  nec  mr,  C ip/i  D incommenfurabiUs  fint : reperiri  poffit  ter- 

tia (fupdam  proportio  commenfHrabilts  j tjuelibet  e v infntitis  > propo- 
ni poffunt  C qup  licet  inter  duos  jeparatos  terminos  (upponi  pOjJitt  nihilo- 
minus commoditatis  gratia  concipi  poteH  inter  vnicum  tennituim  Jepa- 
ratum  //,  <<r  quartum  terminum  Dj ) Sitque  proportio  ipfius  UadB  ma- 
ior comenfurahili  proportione, quam  habet  H ad  D;nec  non  proportio  ter- 
tie C ad  quartam  D ftt  minor  eadem  cqaimenfurahtli  proportione , quam 
habet  H ad  D : Tunc  vocabitur  proportio  quantitatis  prima  Ia  ad 
fecundam  B maior  illa  incommensurabili  proportione  , quam  ter- 

ia  C habet  ad  quartam  D . ytau-  ^ ^ ^ 

tem  verificetur , quod  proportio  pri-  ^ ^ I C } 

mf  ad  fecundam  B fit  maior  con  men-  ”T“*1 

fitrabili illa  proportione,  quam  H ha-  J 

bet  ad  D,  poni  debet  alia  quantitas  G, 

qua  ad  B habeat  eandem  commen  u-  £ i • i r r— t — pn  * 

rabilem  proportionem , quam  H ha-  • I 1^  I I 

bet  ad  necefie  efl,  ex  nona  definitione,  vt  prima  ,A  maior  fit,qudm 

G ; fic  enim  A maior  erit  illa  quantitate  %qup  habet  ad  fecundam  B ean- 
dem proportionem  commenfurabilem , quam  H biJset  ad  D . Simili  mo-  * 
do,  vt  verificetur , quid  proportio  tertia  quantitatis  C ad  quartam  D fit 
minor  eadem  commenfurabili  proportione , quam  H habet  ad  D , neceffe 
eSiyVtH  ftt  maior , qudm  C , ’ Quare  quotiefeunque  proportio  prima  A 
ad  fecundam  B conceditur  maior  proportione  incommeHfurabili , quam 
tertia  C habet  ad  quartam  D : dcM  etiam  concedi  ex  vi  huius  definitio- 
nis , qudd  due  alie  quantitates  reperiri  pofiunt , vt  funt  G :jr  H,  qua  ha- 
beant eandem  proportionem  commenfurabilem  ad  consequentes  BdrD» 
ita  vt  G minor  fit , quam  A;  at  H maior  fit  qiiim  D . Et  d conuerfo , 
quando  ha  conditiones  verificari  poffunt , Scilicet  fi  dua  alie  quantitates 
G<^H  ajfignari  poffunt , eandem  commenfurabilem  rationem  habentes 
ad  confequentes  BdrD,  quarum  G minor  fit,  quim  A yCSf  H maior  fit, 
quam  C:tnnc  vocabitur  proportio  prima  A ad  fecunda  B,Mtior  incom- 
menjurabili  illa  proportione , quam  tertia  C habet  ad  quartam  q uanti- 
tatemD. 

Siverbineifdemincommenfurabili- 

bus  quantitatibus  proportio  primp  A ^ I C i 

ad  fecundam  B minor  fuerit  terti/u  77:7^ 

quadam  commenfurabili  proportio-  I H l 

ne,  quamH  habet  ad  Di  Stdpropor- 
tio  tertia  C ad  quartam  D maior  fit  ca- 
dem  conisficiifurabili  proportione  ipfius 

H ad  d:  tunc  quidem  proportio  pntnp  A ad  fecundam  B vocabitur  7ijj- 

V nor 


2>r/  f*. 
■Dtf.  i is 


s 
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Itor  tnc>  ntmmfttrabtli  illa  fropnriioiie,  quam  tertia  C habet  ad  quartam 
D.  Et  fimiliter  referiri  poterit  altera  quantitas , vt  G,  qua  /it  ad  ccmu, 
dam  B in  eadem  commen<^nrab>li  proportione  ,qi’om  H habet  ad  Di& 
fit  ipfa  G maior t qudm  prima  H minor,  quam  tertia  C . 

yt  yerbdefinitto  generalis  fiat  pro  quantitatibus  commenJurabiUbvs, 
eSr  incommen/urabiltbus  ,hoc  modo  dicemus',  fi  proportio  quant.tatit 
prima  ad  fecundam  maior  fuerit ; at  proportio  quantit  :tis  tertia  aif 
quartam  non  fit  maior  eadem  commensurabili  proportione:  tunc  proporr 
tio  quantitatis  prima  ad  fecundam  nocetur  maior  proportione  Uia,qham 
tertia  habet  ad  quartam  f ii am  tunc  proportio  magnitudinis  terti  t ad 
qu.xrtam  eadem  erit , yel  minor  tertia  illa  proportione  commenfurabili , 
Et  fi  proportio  quantitatis  prime  ad  fecundam  minor  fuerit ; fed  propor- 
tio qumtitatis  tertip  ad  quartam  non  fit  minor  eadem  con.nicnjurabili 
proportione  ( fic  enim  proportio  tertipad  quartam  eadem,  aut  maior 
'effe  potefl  eadem  illa  commenjurabdi proportione ) ; tunc  ipoeabitur pro 
portio  quantitatis  prima  ad  fecundam  minpr  illa  proportione,  quam  ha- 
bet tertia  quantitas  ad  quartam . Sic  enim  comprehenduntur  fum  pro- 
portiones commcnfurabilts,  qudm  incomnenfurabiles . 

xn. 

At  incifdcm  mcommenfucabilibus  quatuor  quantitatibus,  fi 
proportio  quantitatis  priiuf  ad  fecundam  non  fuerit  nu- 
lor , neque  minor  ca  proportione  incomenlUrabUi , quota 
tertia  habet  \ quartam  quautitatcmi  vocetur  incommci^ 
furabiJis  propoitio  quantitatis  primf  ad  fecundam  eadem, 
vel  fimilis  proportioni  ^ quam  tertia  habet  ad  qu.utaun 
quamitaten^  Et  huiufmodi  quatuor  quaitcitates  vocentuf 
proportioiiaJes  iucommenfuraiHifis , 

a' 

Tofitis  eisdem  quantitatibus  *d,E,C,&D;  fint  ^ ipfi  B , nec  non  C 
ipfi  f>  incotnmenjHrubiies ; & quia  fi.pra  declaratum  esi ; quando  prima 

- .A  habet  maiorem , vel  minore  n pro- 

’ portionem  ad  fecundam  B,  q :idm  tertia 

C habet  ad  quartam  D , Si  ergo  propor- 
tio ipfius  AadB  uoit  efi  maior , neqUe 
minor  ea  proportione  incomriienfurw- 


B 


li,  quam  C habet  ad  D:  vocabitur  proportio  inconmenjurabilis  priuue 
a d fecundam  B , eadem , vel  fimilis  proportioni  quantitatis  terti f C ad 
q uerian.  D . Et  huiufmodi  quatuor  quantitates  A,B,C  ,D  dicentur 
f ropcimnales  incommenfurabiles . 


AXIO- 


LIBER  IIL  ' "IIS 
AXIOMATA. 

t 

I. 

Si  prima  quantitas  fecundam  mctiatur,fccunda  vcr6  tertiam 
menlurctj  prima  quoque  tertiam  metietur » 

Vt  fi  quantitas  U menfuret  Jecun- 

dam  BCtisrBC  meuiuret  tertia»;  D E.  ^ • 

MAmfejium  eji  primam  U menJurar<LJ> 
quoque  tertian.  D E,  Nam  diuifa  D E in 

partes  DFy  E GyGEy  que  fimguU{qud‘  D' ^ 

lesfhuipfiBC  ;ium^me»juretip  am  ' ' . 

BCymenJurabit  quoque  eadem  ^ fingulas  partes  D F,  F G»G  E ;tdeo- 
que  i ipja  ^ totam  D Eex  didis  partibus  tonjianteth,  meii,  urabit . hk.i 


II. 


Tribus  quantitatibus  propofins , quam  proportionem  habet 
prima  ad  lecundam»  hauebit  tertia  ad  aliquam  aliam  quan- 
titatem ciuldem  generis . 


III.  ' 

Et  quam  proportionem  habet  prima  ad  lecundam « habebit 
aliqua  alia  quantitas  eiufdem  generis  ad  tertiam . 

ytifidata  fit  aliqua  proportio  quantitatis  utadB,  Tdanifeflum  eJl 
tertiani  quantitatem  C habere  ad  altquam  aliam  quantitatem  eiujden.» 

genens,  D eandem  proportionem,quam  ,4  ha-  , 

het  ad  B . Ucet  enhn  ignoretur  mterdun,  qun- 
nam  fit  Ua  quantitas  quarta , lertuni  eUi  e^m 
rcpenri  m lutura.  Nam  cuiuslibet  datf  quan-  g ^ 
titatis  C datur  quoque  dupla  eius,  tr;pla,qua- 
drupla,  & quAibet  .diu  multiplex  illius . Si- 
nulacr  datur  in  natura  femijfis  ipfius  C , nam  tota  C ex  duabus  eius  me- 
dietatibus conflatur : T.iri  ratione  datur  eiuidem  C tertia  pars,  quarta  % 
Cr  qualibet  aha  eius  pars : ynde  tiujdem  partes  ormes  in  ruitura  exi- 
fient . l^are  exi  flente  proportione  data  ipfius  .A  ad  B commenjurabili , 
dubitandum  non  eJl  ipiam  C ad  altquam  aliam  habere  podie  eandem  pro^ 
portionem,  quum  habet  .AadB.  .At  fi  proportio  .A  ad  B fuerit incorn- 
tuen  urabilis,  vt  diametri  ad  lutus  quadrati,  cum  dentur  m-nes  propor- 
tiones comr.ienjurabiles  ,jcilicet  iiijinita  maiores , ct  iupnitJt  minores 

P Z ilia. 


liD 

OD 
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t/^a  , non  repugnat  quin  detur  etiam  eadim  inton.menjurabilis  proportio 
inter  torminum  C , eir  aliquem  alium  eiujdem  generis ; qtii  erit  latus  al~ 
terius  quadrati  > cuius  dtatt  et  er  tfi  C . ^nin  advertendum  tamen  cftin 
numerts  hoc  nonjen  per  verificarit  nip  fiadi  adhibeantur . h’am  terna- 
rius ad  nullum  numerum  integrum  habebit  proportionem  duplam, aut 
quintuplum. : Ternarius  cmw  diuidi  nequit  in  duas  aut  quinque  partes 
aquales,  ni  fi  eius  yvitates  tubdiuidantur : & tunc  /en.ifiis  ternartj  erit 
tresjemifies  ynitatis  quinta  pars  ternarij  erit  tres  quinte  partes 
“pnitaiis  : & hoc  Jufficit  ad  >«  itatem  Axiomatis  fiobtliendam . 

IV. 

Si  duarum  quantitatuin  aqualium  vna  partes  fuerit  alicuius 
tertia; : dc  altera  quoque  e^dem  partes  erit  ciuldem  terti^ » 
ac  erat  prima. 


^ yJam,ftduf  quantitates  ^,eirBeqHalesfue- 

' rint  ,&  Id  ipfius  C partes  fuerit , quarum  com- 
munis menfura  fit  D:  erit  neceffariiD  eadem^ 
P 1-^  pars  alterius  B,  que  erat  ipfius  eo  quod  Jl  eir 
B equales  ponuntur ; ideoque  B ipfius  C cfdem 
partes  erit,  que  Spartes  efi  eiu/dem  C . 


Dua:  proportiones  in  tribus  paiiciUimis  terminis  contineri , 
aut  continuari  poflTunt:  fi  nimirum  vnus  fit  confequens, 
aut  antecedens  communisjvcl  fi  vnus  fit  antecedens  vnius 
proportionis , & confequens  alterius . 


A *- 

B H 


, ytdue  proportiones ad  B, atque  C ad  B 

continentur  in  tribus  terminis  i eritque  B Jecun- 
I da,  quarta  .Tari  modo  in  duabus  proportio- 
nibus .A  ad  B , atque  A ad  C erit  iA  prtma , & 
— ' tertia . Tandem  dup  proportiones  AadB,&B 

ed  C continuantur  in  tribus  terminis  .A,B,C,  cftque  BJecmda  rejptffu 
prtm p A»  & tertia  reJpeBu  quartp  C . 


VI. 

Si  quatuor  quantitatum  prima  maior  fuerit . quim  fecunda , 
led  tertia  non  fit  maior,  quim  quarta:  habebit  prima  ad  Ic- 
' eundam  maiorem  propomonem,  quatn  tertia  habet  ad 


quartam. 


"Nam, 


117’ 

c 


adf/t 


prim^i  ad  fecundam  maior  erit  commenfura-  _ - 

bili  proportione  siqualitatis ; citm  prima  ui  ►£— , i — 

maior  fit  fecunda  B ' at  proportio  tertia  C ad 

quartam  D non  erit  maior  eadem  commenfurabili  proportione  a^ualit  rf* 
tisi  ciim  tertia  ponatur  non  maior  quarta . f^nde  patet  ( ex  definitione-: 
decima  )U  ad  B maiorem  proportionem  haberet  qndni  C ad  D. 

Liber  quintus  elementorum  Euclidis  adeb  difficilis  > tmpcrceptibi- 
lis  ynicuiq  ue  videtur,  vt  meriti  dubitari  poffit  aliquid  in  eo  defiderari . 
Cftera  enim  opera  Euclidis  ita  clari,  euidenter  percipiuntur , vt  ^ , 

vmbram  quidem  difficultatis  relinquant,  ficuti  puritas  [cientia  demon- 
ftratiuf  exipit . Qua  ergo  ratione  fieri  poffiet , vt  omnes , in  hoc  opere  de 
proportionibus,  ter. quam  in fcopuU.m  incidentes,  harerent perplexi , cr 
dubtj,  nifi  aliquid  non  riti,.aut  non  clari  expofitum  in  prineipqs  afium- 
ptis,  aut  in  progreffu  repcrirctur  i Nec  defuerunt  quamplurimi,qui  hanc 
prfcipuam  Geometri f partem  reflituerc  conati fint  ,fed  infruduosi , vt 
mox  ofiendam . 

•Tilultifariam  definiuit  Euclides  proportionalitatem , in  libro  quinto 
duplici  modo,  dr  aliter  in  feptimo . In  quinto  enim  (vbi  agit  de  propor- 
tionibus incommuni , (cilicet  de  cis,  qua  in  quibufeunque  maffiitudi- 
nibus  reperiuntur,  tam  coti.menfurabilibus , quam  incommenfurab:- 
libus , vt  omnes  confitentur  J dixit  tertia  definitione : proportio- 
nem efle  duarum  magnitudinum  ciufdem  generis  ,/c»7/c« 

^ua  poffiunt  multiplicata  /e  /r  mutud  /uperare,  fiabitudinem_> 
quandam  (eu  rclpcdum'rccundum  quantitatem. 
anarta  proportionalitatem  cfTe  proportionum 

rimilitudinem.  Deinde  in  lexta  dixit’,  in  eadem  proportione  ma-  . 
'gnitudines  dicuntur  eiTc>  prima  ad  fecundam,  & tertia  ad 
quartam:  cum  prim^,  5c  tertie eque  multiplicia  a Iccundc , 6c 
quarte  9quc  multiplicibus  ( qualifcunqiie  fit  h^c  multiplica- 
tio) vtrunque  abvtroque,  vel vna deficiunt,  vel vna exce- 
dunt, vel  vnafqualiafunt,  fi  ea  fumantur,  qu?  inter  ferc- 
fpondent.  Et  in  cS.tua addidit:  ciim  vcr6  ^uc  multiplicium 
multiplex  primf  magnitudinis  excclTerit  multiplicem  fi:cun- 
d?;  at multiple-x terti? non  exceflerit  multiplicem  quarte: 
tunc  primam  ad  fecundam  habere  maiorem  proportionem,  • ' 

quam  tertia  habet  ad  quartani. 

Hi  ce  definit innibi  s adduflis , non  quieuit  Euclides , fcd  libri  yil, 
definit.  20.  ugens  dc  nuadam  (pccic  quantitatis,  fciUcet  denumero, 
hanc  aliijn  attulit  definitionem proportionalitatis  : Numeri  propor- 
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tioiuJcs  funr,cimi  pi.mus  fecu^dt^  & tcrtms  cfliarti  C<ia^ 
niitlriplcTc  crt,  v<;]  catkm  pars,  ■vel  ccdcm  partes; 

Eadeu,  er^  res,  eodem  nomtue  frbportiaual^tatis  fsgnata,  tribus  mo- 
dis ah  Euehde  definjur  ,acbibuii  tribus  pj:/fionibus  diuerfts  inter  !e . 
Et  quoniam , r>t  diBum  eft , "Definitio  ,a'*efi  principium  Scientia  , de- 
bet exponi  per  paifiontm  on  niim  «afi0  nm , & piimam  earum , quet 
jubieifo  definito  t onueniunt  X tumqut  tres  d.  6ftt  peffiones  non  poffint  e(- 
fe  oynnium  notsffime  ,er  prime ; neeefiar  b aliqite  ex  eis  tfi  tten  omnes, 
Juperfiue , aut  adulteruut , aut  prone  erunt  .Hoc  antem  fatis  declara- 
tur ab  tpfomet  Euclide , qui  hi  lib.  y.  attulit  ynhterjaltm  definitionem, 
comprehendentem  etiam  commeniurabdes  quantitates , pn  pterea^ 
comprehendet  etii^m  numeros,  qui  quantitates  inter  fe  corumenjurabiles 
ftoit : Ergo  fi  definitiones  lib.  y.  declarantur  per  peffiones  euidensiffi- 
mas,  Cir  primas,  idefl,  fi  iunt  prifu  ip:a  St  ientia , aptiffimo  erunt  ad  de- 
cUrandam  proportioiuihtatem  nHn.ericam . Quare  aut  'uperfluus  fuit 
Euclsdcs , quatido  nouattt  definitionem  proportion-rlitatis  uun^erico  iua 
lib.yil.attulHt  aut  non  omnino  jufficientes , aut  perficas  efje  defini- 
tiones lib.  y.  iudicauit . 

Sim.Uter  in  lib.  y.  definit.  4.  expofuit  proportionalium  naturam  p er 
fimilitudincm  refpeSfus,  quo  ad  quantitatem  pertinet;  at  fi  b*c  pa  ffio  efi 
omnium  notiffima , prima  ( qualis  debet  effe  illa , quf  definitionem.» 

fcientificam  confi.tuit ) • Quire propofitiones lib.  y.  per  hanc  de fimtio- 
nem  non  drmonftrauit  i Ex  fi  libuit  eas  demonflrare  ptr  pafjioium  equi 
multiplicium : quare  non  ofie/idit  Euclides,  quod  magnitudines,  quarum 
oqui  ntiiltiphiia  habait  illam  prcprietatem , habeant  fimilcs  rejpeEius , 
feu  babitudmrs , vt  ture  mento  proportionales  appellari  poffint  f yeli 
contra , quare  non  demonslrauit , qudd  magnitudines , habentes  refpe- 
dum  fimileni,  nccsjjario  habent  illam  palfi^m  aqui  multiplicium,  fine 
qua  dcmonflratione  omnes  propofitiones  lib.  y . euideiuer  ofienf*  nonJ 
erunt  < Q^areneprpfiantiffimoGeomerrp  impertita  logues  .mmerito  tri- 
buatur , dicendum  eft  definitiones  tertiam , iir  quartam  adulterinas , dr 
appofititias  effe , Et  fane  cum  video  propofitiones  lib.  y*  demonfiratas 
fitilfi  ab  EucUde  per  proprietatem  equi  multipUtiirm  lextn  definitionis, 
peruaderinon  pojfum  eundem  Euclidem  /^.definitiones  m eodem 
libro  appofuiffs,  q::e fuperfiue omnino  ;Hnt,'&‘  ordinem  perr-irbaiit.  Nam 
in  prima  defiraiimc  quid  fis  poi’s  declarat . In  fecunda , que  fiat  magni- 
tudines aliarum  multiplices , & /tqui  multiplices . T ertio  loco,  in  5.  de- 
finitione,  dei  larat  proprietatem,  per  quam  antecedens  magnitudo , l om- 
p..ratacoi:iequotti , dicitur  habere rac tenent , jcu  propoitionett  ;cu.fLa 
julicec  qualibet  multiplex  antecedentis,  ^xccdit , cqnaiis  eft , 
ant  defiat  a qiiacunqnc  multiplice  conlcqucntis . Qj/oito  /m« 
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ir  <1  «/f/IPicuntur  in  cndcm  ratione  cfle  prima  ad  feciind?. 
Vf  lerria  ad  quar  tam,  ciim  qualibet  multipli  eia. intccq- 

dentiiim  a qiubulciinquc  gqiie  multiplicibus cprcquciuimq 
vtrunque  ab  vtroque  vni  deficiunt,  vel  vnd  cqualia  funt,  vel 
vna  excedunt . Et  m bis  duabus  poflrettfis  drfiuitionibus,  ijuid  fit  pro- 
p irtso , (2r  quid  fit  prcportionalitas  aperti  declaratur , ex  qnib,us  ottJtes 
prppafitioms  lib.-E'.  oilenduntur , nunquam  faQa  mentione  defiaitionif 


tertetout  quarte . . ■ . 

rerifimile etiam rfl  definitiones 4,tr6. duas diiUnQasnon  ejfe,^^ 

/eparatas  { fed  conSlituere  ynicam  tantum,  &•  continuari  debere,'9t  fen~ 

Jus  fit : Magnitudines  proportionales  lunt  illf , qu^  habent  fi- 
miies  rclpcdus : & tunc  rclpe^lus  fimilcs  inter  fe  dicimtur , 
cum  eque  multiplices  earum  habent  didam  conditionem: 

fii  non  efi  opus , yt  oilendatur , quod  magnitudines'  habentes  fimiles 
reJprRus , habeant  conditionem  fexta  definitionis , nec  e contra,  nasn^ 
hotin  definitione  fuppofitum  fuerat  nomine  proportionalitatis  figjiifi- 
cari  debere . 

Hanc  fextam  definitionem , Euclidifque  methodum  primus  omnium^ 
improbauit  .Amet tus  filius  lo/cph , qui  epiftolam  edidit  de  proportione, 

proportionalitate  ( yt  refert  Campanus ) . SucceJJit  pofi  alios  loan-  in  ctmmen- 
aes  B^ptifta  hencdiSus , ifir  poft  eum  ahj  plures  viri  doSi , cj^ prfUan-  defi».  i <• 

tijfimi , qui  aperti promtneiaut  propofitioncsUb.y.  minimi  demonjlra-  bb.V-tsutl, 
tas  effe ; cum  originem  trahant  ab  ignoto , ^ obfcuro  principio , Jciiicet 
d definitione  6.  qua  principiumfeientia  effe  nequit , cum  fit  theorema-, 
dcmonjirabile , & non  fine  maxima  difficultate : cenfent  recipi  debe- 

re quartam  definitionem,  d qua  euidentius  declaratur  natura  proportio- 
nalitatts , per  fimilitudincm  re/peilus , ex  qua  paffione  clari  percipitur , 
quod  magnitudines  f quales  ad  eandem  magnitudinem  habent  eandCf/L» 
propornoncn  ;quia  aa  eam  habent  eundem  reJpeElum  , Jeu  habitudinem, 

Cir  e I btraiTa  ritcrqi.  e quod  in  equqlium  maior  ad  eandem  maiorem  pro- 
portioni m habet , qi:dta  'minor  5 propterea  quod  rejpedus  ille  maior  efi 
ijlo,  cr  contra , 

S IV. ilitt  r deducunt , quod  proportiones , qup  funt  eadem  vni  ttptie, 
epdem  quoque  ji-nt  inur  je  j ciiiu  reJpeSus  finnles  vm  tertio , inter  Jes 
quo  qui  fitkiles  fini , Tari  n ca  0 aiunt  Je  euidenter  perc  ipere , quod  fi  dtut 
proportiones  fuernu  fin  ilcs  inter  je , quarum  vna  maior  fuerit  tertius 
■ quadav,  prcforiione : ait  ni.qua  etiam  maior . haque putant  Euclidis 
propoficionc)  7.  8-  9.  10.  n.  1 s.e(fecu.dentiffima  pronunciata lumine 
natMTf  cognita,  cx  quio-s m umLus  (hf^rcii.at  Jms  dcmonfiratit.i  ofien- 
duiUveiaej,eea,qufM  definitionibus  6.  Qif  i.  Juppoiiit  Euclides.  Et  ■ . 
fojica  muerfifVifif  ,.pi^rq.Miiioiies  ,fov,pofiiiones , dtbtfio-cs proportio- 
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num  , & reliquos  modos-  at^mctit.mdi  m proportionalibus , ex  diflie 
theorematibus  deducunt . ^t  ego  huic  Jententip  acquiefcere  non  poffum; 
eo  quod  fundamentum  eius,  quod  nimirum  definit. lib.  y,  Euclidis 
( foUtarid  fumpta  J fit  bona,  ^ feientifica,  mihi  flabile  non  mdetur , let 
mox  oflendam . l^elibet  res  in  mente  prcconcepta  non  potefi  declarari, 
eSr  exponi  abfque  vocabulis,  fignifir antibus  illam  rem  ; proptereapro 
tali  declaratione  inepta  erunt  vocabula  ambigua , confuta , tir  non  ex- 
prcjjiua . hfam  ab  his  auditores  nem  percipient  mentem  prece ptoris ; dr, 
fi  non  percipitur  fignificatus^oratiOrtis  , quo  modo  jciri  potefi  an  ea , qttd 
proferuntur  vera  fint , vel  falfa , cr  an  competant  aluui  fubieSo  i Et 
propterea  ignota  omnino  erunt . lam  paffio  adhibita  in  definitione  pro~ 
portionalitatis,  qup  cft  fimilitudo  rclpc£Vuum»  quo  ad  qiiannta* 
tem  pertinet» fi  exponitur  vocabulis  ambiguis,  & obfcuris,  citm  non^ 
declaret  euidenter  quid  proportionales  fint,  <&•  quare  difiinguantur  d ce- 
teris rebus , erit  ignota  ,•  & propterea  non  erit  bona  definitio , idefi  norL» 
poterit  effe  principium Jcientif  ; quandoquidem  ne  dum  certam , e!r  eui- 
dentem  cognitionem  non  affert , /ed  potius  incertitudinem  >•  ignoran- 
tianu, 

yidendum  modd  e fi , an  voces , quibus  paffio  proportionalium  expo- 
nitur in  di6la  definitione  quarta,  fint  ambtgup,  an  vero  notf , euiden- 
tiffims  fignificationis : Tro  qua  mquifitione  animaduertendum  efi , quhd 
vocabula  illa,  quorum  fignificatus  fimptex  efi,  no»  pquiuocus , vju  rece- 
ptus , & vt  talis  ab  omnibus  percipitur  abfque  hafitationc,  acceptantur 
in fiientijs  mathematicis , necindigent  declaratione ; vt  funt  hac  voca- 
bula : T otum.  Tortio,  ^Aequale,  Tdaius,  Tulinus , Exceffus,  DefcHus , 
alia  quamplurima , quorum  germanam  fignificationem  nemo  efi,  qui  non 
intelligat : Reliqua  varo  vocabula,  que  non  junt  huius  generis  non  admit- 
tuntur in  mathematicis , nifi prius  exprejsi  declaretur  quid  nam  per  tUa 
fignificari  velimus,  vt  aquiuocationes  omnino  tollan  ur . Dico  iam,qu6d 
voces  ifif : fimilitudo  relpcAuum , quo  ad  quantitatem  perti- 
net» non  Junt  prioris  gmeris . Nam  Euclides  ipje  vocem  finulitudiuis  de- 
clarauit  in  temo  libro  dum  ait : circulorum  fcgmcilta  Hmilia  clTc^ 
quando  anguli  in  fegmentis  equales  funt.  Et  mlib.yj.  aliter 
e.ini  expofuit,  dum  4/>:triingula»(X  polygon.i  liuu  fimilia,  quan- 
do funt  cquiangula»  Sc  circa  anguldsequales  latera  lunt  pro- 
portionalia . Similiter  in  lib.  XI.  lolida  umilia  efle  dixit , qu^  cx 
paribus  multitudinibus  polygonorum  fnnilium  cotiucutur ; 
atque  conos»  & cylindros  Hmilcs  inter  fc  efle » quorum  axes , 
^•que  inclinati  ad  bales, proportionales  funt  diametris  bafiu. 
Iduare  fnanififiiim  efi  vocemjin.ilitudii.is  effe  ambigup  fignificationis;^ 
idcbfenjKS  Imi  verborum;  uaulitudo  rclpcduum , quo  ad  quau- 

deatem 
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tltatcm  pertinet  i erit  confufe  fignificatioms  j propterea  auod  fimiliit 
vocM:tur  ea  > (jup  in  alitjuo  conuemunt,  idesl  > qup  habent  altqnani  iden- 
titatem. Nam  fimilem  habitudinem  j quo  ad  quantitatem , idefi  quoad 
menjuram  y hebere  dicuntur  duo  magna  comparata  cum  duobus  paruit ; 
eandem  enim  comparationem  t feu  refpcSum  maioritatis  habent  ambp 
antecedentes  ad  fuas  confequentes . Tai  i modo  conuefuentiam  3 iden- 
titatem habent  refpeRus  duarum  magnitudinum  paruarum , ft  compa- 
rentur cum  duabus  quantitatibus  magnis . Illi  enim  re/peSus  firntles 
funt  in  minoritate . 

Non  fecus  due  magnitudines  fimilem  refpe&um  inequalitatis  ad  duas 
alias  habere  pofjunt : quando  prima  maior  ejl  fecunda , ^ tertia  minor 
ejl  quarta,  tunc  entm  fimilitudo  refpefluum  /eruatur  meo  3 quid  ambp 
antecedentes  inpqualitatis  re/pedum  habent  ad  fuas  confequentes . Itoj 
etiam  duo  excedentia  ad  duo  defieientia3  fi  excejfus  aquales  fuerint  > vel 
ambo  duplhvel ambo  triplUzSrc.  fimilem  refpedum3  quo  ad  quantita- 
tem 3 habebunt,  nam  conueniunt  in  exce(fus3vel  defeSus  fqualitate.j ; 
neque  dici  poteft  pqualia  inter  fe  fimilia  non  ejfe:  ideo  pqualitas  ex- 

cefius3  vel  defeSus3  indicat  refpedus  efie  ommno  fimiles . 

liubitandum  ergo  non  efi  voces  3 quibus  proprietas  proportionalium.» 
exprimitur  habere  amplilfimum  3 ambiguum  > & multiplicem  fignifica- 
tum.  Quapropter  definitio  quarta  proportionalitatis  erit  omnino  imper- 
feda . Nam , fi  qupram  quid  nam  demonfirari  debeat  3 vt  conceaatur 
quxtuor  magnitudines  efie  proportionales » er  non  habere  inpquales  pro- 
portiones i dicent,  quod  ref pedtis,  feu  habitudo,  quoad  quantitatem  per- 
tinet 3 ma^iitudinis  primp  ad  fecundam  demonfirari  debet  fimilis  refpe- 
dui  3 quo  tertia  refertur  ad  quartam . Sed  rurfus  inflo : quando  > eir  quo- 
modo refpedus  ille  efl  fimilis  ifli  f .An  quando , prima  magiiitudo  ma- 
ior efi  fecunda , pariterque  tertia  n.ator  efi  quarta  i An  quando  primoj 
minor  efi  fecunda , & tertia  quoque  minor  efi  quarta  ? An  (i  prima  ma- 
ior efi  Jecunda;  tertia  ver6  minor  efi  quartai  yel  cum  exceffus  ambarum 
antecedentium  jupra  confequentes  equales  funt  inter  fe,  aut  potius , cum 
ambarum  antecedentium  defedus  a confequentibus  equ.xles  fuerint  f In 
his  enim  omnibus  firntles  funt  refpedus,aut  in  exccdentia,aut  in  deficien- 
tia, aut  in  equalitate , vel  in  equali  menfura  exceffuum  ,*vel  defeduum 
Neque  negari  potesi  effe  tales  rejpedus  ,jeu  habitudines  > quo  ad  quanti- 
tatem pertinet  : Scimus  tamen  huiujmodi  habitudines  non  efie  proportio- 
nales . Ergo  Ct  queratur  tantummodo  fimilitudo  habitudinum,  vel  refpe- 
duum,  quo  ad  quantitatem  pertinet , affirmare  pofiem  magnitudines  efie 
proportionales , quando  non  funt ; & negare  pofiem  alias  efie  proportio- 
nales , quando  re  vera  Junt.  Hcc  autem  erit  tUa  tam  exaggerata  certitu- 
do Jctentte,  an  inccrtitudo»  & ignorantia  f 
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Scii  ditet  4lufuis  expojft  debere  heutcdi&nutonem  4.  exf^etUeeMfde» 
£ucUdis  1«  *lto  loco  exprejfj . Nam  iu  20i  de^iotuMb,  Vll.  duunotr 
efTe  tptatMor  numefi  propmiomtlei , tfuando  Antecedentes  fiuu  dquc-utuU 
tiplices , Xf/  e uiem  p.irs,  eatt  etdem  pvtes  umfc^uentium . Q^is  non  W- 
det  haslitbitudinestfeu  refpeSus  effc  ommno  fimdes  iruerjei  eodem, 
w^^do  relique  omnes  mapnitudines  debent  habere  rejpc&tu  fiimles  uuer 
fe,  ytiiire  mcrieb proportionales  firit^.  ■.  , j.  . 

7M‘»o',<jkddmn  proptt)reaexcttlatite  qbffuritas  defininouis  qumt 
iib.  Deinde  notandum  eii  ‘olummodo  in  magn:tjtdinsbitf  jeanuHtniii- 
rabil-bttsperrpi  poffe  (miloudntem  rei'peSuum : ^ in  mag^tudimbus 
incomtnenfnrjMibut,  quando  atueeedeates  non  poffnnt 
neque  pars , ixipie  partes  coU^efucHtutm , ifHaemduuta , unmo  fjtj  at» 
titia  tfuit  onhnaJuertetin  dta  m^Mitate pirtinm , rpmUfuditscmsrcfpe- 
&usy  fbihi6(htdinisi  ^ tpropter  (inuda eoj^itattone  percipi puejipui^ 
dtnter  qxddnam  fit  tllM , per  quod  relpcStu. pnmf  magtutuiinu  ad  (v- 
eundam  (}r  fiinrlif  repethr  tertie  mapnteudtnu  ad  quartam  efii^o^ 
bile,  vr  predt&a  dejlmtio^  absque  alia Jupeeaddita  d<ctara$ione/U bo» 
na,  principium  fcienttp . - 

Kcqiit  admitti  potrfi  fentmtia  preAantiJ}imi  neoterici  yiiudotdft  qui 

Cinfety  quamquam  expreisd,  &■  euidtnter  declarari  nequeat , quid  nanu 
fit  iUud , per  quod  >na  proportio  eft  fimsiis  ajMrk  fu^eeresuHtuni , u$\ 
“Pna  concedatur /tmfiis  alten,eif  denique  admueatur  mnatura  diri  pro^^ 
porthnalitatem  ,^haptame^  1 quomodo  peffum  hoc  concedercy/i  tum' 
penip  aquidnatmproportionalttas  (it?  Et  quomodo  didiugnere  pojium 
quando  vna  habitudo,  quo  ad  quantitatem  pertinet,  eil  (hniUs,  vel  nuny 
alteri  ,7f  hucufque  ttadiYa  no*  r(t  paj^o  prima  % &-  esudenter  cfig/sitxo 
per  quam  ftmites  rpjpetfttt  diffudit  •po(jint^  Sx'  tandetn  quomodo  coro- 
eedcrepoJJUm  repqriri  in  natUra  refpeSlus  fiintles , quo  ad  quantitatem 
pertinet, /i horum  Verborum  gi>rmanam  fignifitattoneninon  percipio ( 
Sluare  fi  iffiom , an  in  natura  dentur  magnttudinei propertiomies  n.uUo 
nunus  fch  cui fubieffo  certiytir  euiditer  palfio  proportioHalitatu  conuc- 
niat:  E' quomodo  diflinguete  po(Tum  mapiituiines  ,qu4t  certe  abfquc 
hafitacione  tum  proportMdlts'  ith'qs  , que  proportionales  non  Junt  # 
Qusre  iiv.Uo  pado  fcittpothfi  an  'dtut  aquales  ad  eandem  Magnitudinem 
hMeant  eandem  proportionem  j neqne  > qu6d  maior  ad- eundem  habeat 
naiorem  prdportionetH,  quim  minor','fir  finuliter  ea  amnia,  qua  inpro~ 
pofjcionibus  9. 10. 1 1.  €?■  1 ?.  continentur  t^Ui  erunt  .^Et  propteretta 
inter  cuidcntiffima  a.nom.aa  commmerurtnuli* ratione  poffunt.NasM 
iuxta  frfcepta  bona  lo^i  es  axiomata  exponunt  cuidetUijfimam,<i^per-. 
ceptibileni  p.ifftonem  aUcuius  iubiedi,  cuius  nomen  receptum  iam  cjt.  Gt 
hic  obiter  notandum,  efi,  quod  propofirio depttma  Euclida  rationabilius» 

vt 
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t4  defhiti^ , yt poter jt , dicende hakuHdme^,^-  . 

kus  dun  mmfmtudines  tecjHdtes ixdtta  contparuma, yMe^f^.iiin»{n-, 
propertionalts . Sed  nihitex  tali  defiintroite  eoUiff  poemjict  j -vt  < onfide-  * 
rami  pateinr . yanusejlef^  laifor  clari ffim  huus  miiornin  lHoaat-’ 
tifftmo  Ub.  y.  de  proportieniht! , cfui  fa&a  hac  luppofitienc , ifuod  tumi~ 
nmi  dentur  pi  natura  magnitudines  proporthnaies  > jaUtce  habent 

fimUes  rejpeHus , f>n»  ad  tfnontuetem  perrwet » afTunut  prepefiismes  7*. 
I;  9-  IO.  Euclidis , ve  per  /e  netas  , csr  vt  axiomata,  Oeinde 

in  auobus  mangptUs  atfnf  rtitisprebat  bafim  vsusts  nxm  ejfe  maicremt  w-  , 
ane  minorem,  tjuam opus efl,vtad badhu eitermseandfpi proportnmcm  , 
habeat,epiarn  triangulum  ad  triangulum:  quod  afiendtt  ex  diSis  pronun^^^ 
ciatis,more  antiquori  per  dedu&ionem  ad  incanuetuens, medi  ante  comtyv 
fkrab  it  proporthne  triSptlorum,  &bafiumcommen(Mr.ibiltumJed  prp^ 
dtHus progrefus  videfur  eidcurus,&-Smperfel}us‘Jta  tradttdmn e/i 
nrtio  proportimxtiiint,  per  kltquanf  primam,  iip-  eusdenter  cogpsitn-faijso^ 
nem ; 'quandoquidem  fimititudo  refpefiuum , quo  ad  quantitatem  'perti- 
net ambigua,  obfcura  efi  j ^ id^  ignorat  ur  an  in  natura  deutw  pro- 

portionales, & multo  magis  ignoratur,  quando  prtma  maggutudo  efi  tna- 
tor,  aut  minor,  quam  opus  efi,  vt  ad  fecundam  habeat  eandem  proportio- 
nem, quam  tertia  habet  ad  quartani  .Secundb'uHperfcSuj  efi  eiuspro- 
gpefiits , quiapermutatimies  ,'compoftti«ncs , dhdfiones , t^felsqui modi 
argumentandf.proportieualkatit  ofitnduntur  foluvttnodo  de  liners , 
trianguhs : &■  ipfegratis  afiumit  idem  valere  m reliquis  quantitaiibui  >■ 
Jciltcetjolidis,  angulis,  numeris,  mneibut,  dre. 

Igitur  fi  liber  y . Euclidis  imperfe&rs  eR,non  erit  taiis  propter  ra- 
tiones ab  vdmetto,  ^ ab  eius  fautoribus  adduffas:  neque  corrtRioacs  ab 
ipfis  excogitate  huic  defUtui  opportumt  >unt  l alta  tum  efi  catifa , louffi 
dtuerja,  in.pirfeaionrs  prpdtSi  -noUmims  ,que  vlttmo  loco  ia  medhokt 
adducetur. 

.Accedo  ad  Clxuium , qui  in  Cotum,  lili.  y.  pofl.  S.  definitionem  qut- 
rit , cur  Euclides  quatuor  magnitudines  proportionale*  & 
non  proporoon.afes  per  carum  eque  multipl?ces  dcfiu.uit. 
l{eip(^ct  6 . 8 . definitiones  efTc  impofitloncs  nominum  adi 
placitnm;»Sr  ide^  quert  non  debet  quare  fic»  vcialircc  propor- 
tionales magttttudines  Euclides  dcfinutitiledmfficic»,vt  ua 
progreflii  demonftrarioniSjdcfinituin  dc  dcfinitione<&  e coii- 
tr.a»  non  aftirmetur  >nifi  demonlhatitie  ofienda^urdeliuitio- 
nem  tradiram  lubierto  definito  competere . Et  pofleafiibMngiti 
fcd  qiunqu.am  hcc  rclponfio  vera  fit,  ac  propria;  tamen  quia 
uon  videtur*colligi  polTc , vere  magnitudines , quarum  ^qu^ 
mulriplicia  habcntiilam  conditionem^eflc  proporu<jnales»»Sc 

Q 2 non 
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nonproportionaks^tiam  fi  cas  loluin  vclit  Euclides  appella* 

- re  proportionalesjpropterea  explicandum  cft  accuratius, && 

Sed  nec  leerba  riti  intelUgi  debent :ium  fi  nomen  propomomlit^is  io- 
lummodo  illis  mignitndinibusy  bibentibus  tilem  coniitionrn  ^/fue  mul- 
tiplicium, impoptiim  efl,  (jr  non  alifs  quo  modo  dubitari  potefl  an  efdem 
magnitudines  fint  veri  proportionales  { lon^t  diuerfa  nuhi  videtur 

intentio  oculattjjimi  Clautf . Exiflimo  enim  confiderare  voluifie  metho- 
dum , qua  bona  definit  ones  quari  debent . Et  re  vera  fi  ageretur  m defi-  i 
tutione  de  nomine  imponendo  tantum , certum  esi , quod  non  debet  reddi 
ratio,  quare  hoc  nomine  potius,  qudm  alio  aliqua  res  definidtur,cf  nomi- 
netur, At  ,quia  etiam  traSari  debet  de  eleflione  proprietatis  rei  defi  men- 
da, que  non  caju,  neque  arbitrarii  !um i debet , led  certis  rationibus , ac 
legibus , conuenienter  queri  potefl,  quare  in  definitione  adhibetur  potius 
hec , qudm  alia  proprietas . Nam,  fi  re  vera  non  fit  eius  proprietas , aut 
non  fit  notiffima  omnium,  aut  non  fit  expreffa  verbis  fignificantibus , non 
habebit  vfum  in  fcientia , & non  erit  principium  demonfirationis . Ergo, 
ficuti  non  potefl  quis  petere  quare  in  definit.  6.  Euclides  impojuit  illis 
magnitudinibus  nomen  Troportionalium,  ita  beni  Clauius  quprere  pofiet 
quare  Euclides  in  tali  definitione  elegit  proprietatem  illam  aqui  nu.*u- 
plicium  potilis,  qudm  aliam . 

Huic  dubitationi refpondct,  quod, fi  omnes  magnitudines  efTent  l 
inter  fe  commenEirabiles , nihil  aliud  pr^ter  20.  propofi  lil>.  \ 
Vll.  defiderari  pofiet  5 at  quia  definit.  6.  lib.  V.  compleri  vo- 
luit etiam  incommaifurabiles  magnitudines , quf  illum  rc-  ^ 
Ipedum  mutuum  perceptibilem  minime  habere  pofiTunt; 
cum  altera  alterius , neque  multiplex  neque  pars , neque  par- 
tes cfiTe  polfit  5 propterea  excogitauit  Euclides  proprietatem 
quindam , que  magnitudinibus  proportionalibus  commen- 
uirabilibus  certe  competit,cJ'/«/V  /i/r,Qupd  nimirum  iplaruni 
eque  multiplices  habetent  illam  conditionem  cxcdTiis , vel 
^qualitatis , vel  defedus . 

Sed  huiujmodi  ratiocinium  potius  coniefluram , qudm  necefjitatan  in- 
ducere videtur . Nam,licet  proprietas  tradita  in  6.  definit,  lib.  V.fit  ali- 
quid , quod  certum  fit  conuenire  magnitudinibus  proportionalibus  mter 
fe  commenfurabilibus , ( vt  ipfemet  Clauius  osleiidit  in  illis  fuis  quatuor 
propofitionibus )non  dicentur  iure  optimo  quatuor  incommenfurabiles 
magnitudines,  etiam  proportionales , fi  ipfis  idem  demonflretur  conueni- 
re ; propter  ea  quod , vt  aliqua  proprietas  fit  vniuerfalis , non  fufiicit , ve 
Jolum  oflendatur  conuenire  vni  particularium , nifi  etiam  demonflretur 
conuenire  reliquis  omnibus  particularibus  jub  vntuerj.tli  comentis  j quod 
oflendipotijl  tali  exemplo . Si  quis  quaereret  vniuerjalem  pajfionem  com- 

peten- 
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petentem  cuilibet  triangulo , & putaret  e(fe  proprietatS  cuiuslibet  trian- 
guli habere  duos  angulos  ■,  (fuorum  sfHilibet  tertia  pars  fit  duorum  reSo- 
rum.H  ictam  oflendere  polfet  quod  pradifta  proprietas  competit  trian- 
gulis fquilatcris  neque  hac  de  cauta  absque  alia  demonfiratione conclu- 
dere poterit  > quod  relique  f pedes  triangulorum , “Pt  funt  amblignnii , cP‘ 
oxigonq  •,  habent  duos  angulos  1 quorum  quilibet  tertia  pars  efl  duorunu» 
redortm . 

hton  igitur  certi  affirmari  poted  , quod  proprietas  illa  sque  multtpli- 
plicium  certi  competat  magnitudinibus  proportionalibus  inter  fe  incom- 
menfurahUibus « non  alia  de  cauja , nift  quia  often/um  eB  commenturabi- 
libus  proportionalibus  certe  competere  aqui  multiplicium  proprietatem . 

Huinfmodi  difficultates  oriri  mihi  indentur  ex  praconcepta  opinione , 
quod  dentur  quatuor  magnitudines  incommenfurabiles  inter  fe , quarum 
habitudines,  feu  relpeUus  eandem  naturam  h^eant,  quam  magnitudines 
proportionales  inter  fe  coKimenfurabiles  habent , Et  quia  in  20.  definit, 
lib.  yil.  affertur  proprietas  prima,  & euidensiffima,  qua  declaratur  na- 
tura proportionalium  commenfurabilium , ex  eo,  quod  antecedentes  funt 
fqui  multiplices  confequentium,  vel  eadem  pars,  vel  funt  eadem  partes; 
ex  qua  euideutiffima  paffione  dtftinguuntur  proportionales  d non  propor- 
tionalibus ; & fic  percipitur,  qu6d  antecedentes  poffunt  effe  vni  maiores, 
aut  vnd  minores  confequentibus ; at  eius  conuerfum  non  verificatur.Non 
enim,  fi  ambf  antecedentes  excedunt  fuas  confequentes , aut  deficiunt  ab 
eis,  erutu  proportionales : potefi  enim  cfie  prima  dupla  ipfius  fecunda,eir 
tertia  quintupla  ipfius  quarta,  nec  propterea  erunt  proportionales ;quan- 
doquidem  equi  mihtiflices  nonjunt;  & fic  dicendum  efl  de  reliquis.  Vari 
modo  percipitur , quod  cxcejjus  antecedentium , fiue  defeSus  poffunt  effe 
aquales  iiuer  fc,  gir  etiam  inaquales,<ir  multoties  incomparabiles;quan- 
do  nimirum  du4  quantitates  funt  vnius  generis , & alia  duf  alterius  ge- 
neris . .At  in  magnitudinibus  incommet^urahtlibus,  in  quibus  neque  mul- 
tiplicitas, neque  identitas  partis,  aut  partium  reperiri  poteB,omnes  iam 
diflc  proprietates  in  eis  haud  confpici  pojfunt.  N^m  in  lUa  ineffabili  con- 
gerie partium,  leu  potius  infinitate,  incommen  urabilium  magnitudinum, 
non  poffunt  eius  proprietates  comprehendi : Voluit  nihilominus  Euclides 
venari  proprietatem  competentem  prfdiBis  magnitudinibus  proportio- 
nalibus  inter  fe  incommenfurabitibus ; dr  hac  expofita  fuit  in  fexta  defs- 
nitione : ;ed  re  vera  dui  nonvoteft , quod  affignata  proprietas  naturatu 
rei  definite  declaret , & diflinguat  a qualibet  alia  } imo  rem  difficilem^ 
objeuriorem  reddit . Trimo  enim  ignoratur , an  in  natura  reperiri  pofjint 
quatuor  quantitates , habentes  talem  paffionent , quod  nimirum  infinitf 
xqitd  Muitiplues  anteicdentium,  fi  comparentur  cum  infinitis  tqud  mul- 
tiplicibus confequentium , debeant  vnd  excedere , vel  vnd  aquari , aut 
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deficere  ab  Uih . Secundo  mfitutt  ille  coerfaratiottet  comprehendi  nm» 
po fiunt ; tr  ideo  hfc  paffiotion  eriteuidentiffma , c^ualis  debet  ejfe  illaJ 
cfua  pntic^ftunt  feieutut  conjlituit . T ertto  Lcet  hypothetici  concedatur  i 
adhuc  igMtum  eji  cptidnam  ex  arrbafe  lUa  tufinitarutt.  com parationum^ 
eolLigi  debeat . h/atn  nec  ipje  Ciauius  expediti , ^ lumine  nature  'collis 
gere  potuit  ex  pafiioneaqui  multiplicium  m mapwtudtntbus  cotnn  enfu- 
rabiltbus  proportionalitatem  ; ledcoafilus  fuit  hoc  demonfirare  in  fuis 
illis  cjuatuor propofitiombus . Sed  cfuonMdo  erit notiffima  illa  paffio,tjuet 
abj'gue  denumfiratione  acceptari  non  poteft  in  mapnitudmihus  «mmen-t 
furabilthus  i &•  ejuf  inlufficiens  iuduata  fuu  ab  ipfcnet  Euclide,ijuand9 
pToporrunuditatem  coth  men/urabilem  iterum  lib.  E"! /.  definiuit.  Certum 
grgv  e fi  obfruratnt  «?*  docilem  tffe  propnetaun.  proportionalium  defin 
mttoms  jexte ; propterca  ifuod  nedum  euidenter  naturam  propertiona- 
Uumincummenfurabtiiumnon  deciarattti  20.  definit. yif. fiitit i fed 
rurfus  ( tpto  d narum  eJl  J nccfue  manifefiat  ea « ifua  de  re  ipfa  definienda. 
prfco^Jiebamut . Ham  er  eo,  ijuod  epuatuor  magnitudimm  fifui  nml- 
•'  tipUees  habent dUm  condittonem  exceffia,  uel  d^c&us , mmimi peret^ 
pitur  /quando,  dt  cfuo  modo,ft  antecedentes  und  excedant , aut  deficiant 
a lutt  eonleifuentibus , /int proportionales  5 necjueft  excefiut  fint inter Je 
axfuaUi , nec  ne . Nec  demum  hfc  minima  cognmo  ex  dtU a' proprietate 
colligi potefi,quMfcUuet:  fi^uatuor  magnitudines  fint  proportiona- 
lesicum  prima  excedit  jccuudam , neceffarib  tertia  magnitudo  cfitartam 
juperaredebet;quQd  Claumt  confitetur  m 1 6.propof.lib.l^.elemf torum » 
iifus  trgo  dicet Jcxtamdefinttionevi  efie  iionam,  cr  principium  fcien»' 
ti*,fitam  obf  curam  affert  cognttionem  tn/pcrfiUainf  didendum.* 
THodo  efi  in  qua  parte  huikt  definitionis  dcfcHus  lateat.  Et  quia  inno» 
•mifu:  tpfo  proportional itatu  defi  Sus  nullo  puQoreperiri  potefi  ,>t  di- 
Sum  efi ; B^mauet  erga,  vt  ta  piopauetate  defiiuta  peccatum  lateat . Sed 
in  proprietate  tria  confideran  pofiunt ; quod  fit  poffibil  is , ep-  comferat 
fubteSo  definito : feattuib  m fit  expofita  vocibus  clari  aliquid  ftgnifi»  • 
cantibus  i Tertifi^  fit  proprietas  prima , &■  omiuum  notijjima , quf  illi 
fubieGo  coti. petunt.  "Primum  dici  non  potefi  , quia  magnitudines , qua- 
rum aqiii  nJjsiplues  habent  dtHam  conditionem  re  vera  fuht  res  defi» 
nitfi  vt  poftea  ofiendetur . Neque Jecundun:,  nam  verba  fextf  definitio» 
nts  cxpvttunt  tibjque  ambiguitate  quui  fit  talis  projirietas.  f{emameter» 
ga  , v( proprietas  ilia  non  fit  aotifiima,  prima  omnium , que  itU  JubteSo 
cempe  unt . it  re  vera  aha  proprietas  iHcommeujkrabilium  notior  re» 
periri  pottU , qua  naturam  proportionabum  , ea  omnia , quf  ex  20. 

propoj.lib.yil.  primo  intuun  patent  nianifefiiffimi  declarat  i quod 
nantmi  dic:  potefi  de  proprutate  (qui  muluphcium  tradita  ab  Euclide, 
vt  diStttn  cij . 

Quod 
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i^jta4.  akUtnaUi  frc^pytcsiis  ruu^utudinum  fyopmiMjlikm  luum 
tepertri-fq$f  , <)iu  attente  definitiones  0^>ertki  expo* 

/iUr  fonfideroMiit . Nam  fi  faen/u  quatuor  magnUMdenct  torntHertfn- 
raitUct  id&tCtU  St<&G , atque  pri~  * P t-f 

nu^B  fit  ipfins  fecunda  C qufUhet  irn — 

partes : pojfam' ^.B.je:qt*MUera  ip~  ~ 

fius  C ; pariterque  H £ ponatur  fe^qHt~ 
altera  tpfins  G • erunt  iant  ex  oHamtj  ^ 
nofirs  definitione  qnatuor  pradiSa  ' — 

quantitates  inttr  /e  proportionales ; 
quod  prima  ipfius  fecula  e {dem  par^ 
fe$  efl,qu^tertiueft  partes  quartat  ir  propterea  ite^fc^us,  quo  prima  %A 
BrefertHcad  ieemdam  C,  refpeffm,  qaotertta  H E refertur  ad 

quartam  <? , ^t«d%at,Hr  pofiea  qualibet  particula  F U addita  ipCt  Jt 
ita  vt  tota  F,  BfOUttfmmenfurabUis  % autHOHf  ipfi  C . Manife- 

JiutH  (fiipfam  B matoreau efft  qudm opus  efi  , w fit  ftfqmlatera  ipfius 
CiyEt  proptero^  F B maior  erit  * quam  nceeffe  efi,  irtfit  ipfius  C efdeuu 
ptpsHs,t,quatuofi.H’E_alterius  G . F ude  proportio  F B ad  C maior- erit 
^.oporMiue  ipftus  W>E  ad  G , ^ hpc  omuta  confpicua  funt  ex  zO.  dc- 
fitnt.  Ub.  FU.  £uUidt*i  qujfupra  relata  fuit.  Deinde  ex  tertia  quontita- 
totH  E auftrattfr  qiifiiberparticula  ii  D , cutufeunque  paruitatis , ita  W 
refidHumpEsmosnmenfttraliikrstipfiG.  Manifefium efiipirM  D E mi- 
noreot  efie  i (ptam  Jt/quilatera  alterius  G ; Qfideb  facili  negotio  quilibet 
percipiet  t quod  rejpeUus , quo  D £ refertur  ad  G minor  cft  illo , quo  H £ 
refertur  ad  eandem  c?,  idefi  minor  efi  re<peau  ,quo^B  ref^tur  ad  C ; 
ftd  erat  reipeSlus  ,quoFB  refertur  ad  C maior  Uhr,  quo  eadem  .AB  re- 
fertur ad  eandem  C.  Nemo  ergo  negtbit  maiore  refpefluFB  referri  ad 
t»  quam  D £ ad  G.  'd^apropter  fi  fuerint  quatuor  quantitates  eri- 
qtfa , C fecunda  , D £ tertia , Q quaha , ( licet'  F B xpfi  C t atque  DE 
ipfi  G tncommenjurabiles  fint ) dubitandum  non  efi  prunam  ad  fecun- 
dam maiorem  proportionem  babercy  quam  tertia  habet  ad  quartam , ex 
eo  quod  proportio  quuntUatis  prhna  £ B ad  fecundam  C maior  efi  ter- 
tia quadam  commerqur^Ui  proportione quam  H £ hubetad  G;fed 
proportio  terti*  quantitat  ts  D £ ad  quartam  Dminor. efi  eadem  cmitem- 
/urabtli  proportione , quam  H £ habet  ad  G.  Et  hac  erit  proprietas  d 
qua  natura  rei  definita  aperte  dedar  atur.tr  difiinguitur  d qualibet 
afia . Ergo  aquali  eutdentia  in  magnUMdfiithus  commenfurabiltbus  per- 
cipitur , quando  imaproporno  maior  efi  alus,  ac  diguofeitur , in  hifccxt 
magnttudtnthus  lacomnienjurabiltbu; , per  didam  proprietatem  d me^ 
excugfiMam . St  ergo  euidencijfima , igr  ovmium  prima  iudicatur  psijh 
illa , qua  iHOqualuas  propoateimm » m magumduiibus  commenlttrabi- 
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tibus  declaratur  ex  20.  definit,  lib.  VII.  pariter  primattir  euidentifii- 
ma  erit  hac  noua  paffio  magnitudmtrr  incotnmenfurabilium  > non  pro~ 
portionalium . Vtrpque  enim  per  excejjusy  aut  defe£lus  proportionMium 
commenfurabilium  declarantur ; qui  quidem  perceptibiles  omnino  funt, 
& pofiibiles  , neque  proc  edunt  per  ambages  illas  infinitarum  pqui  mul- 
tiplicium ifed  primo  intuitu  abfque  yllo  ratiocinio  percipi , admitti 

pojjunt. 

lam  ex  diSa  proprietate  non  proportionalium  incommenfurabiliumt 
d me  definita  deduci  potefl , quod , Jfi  prima  magnitudo  excefferit  fecun- 
dam tertia  non  fkperauerit  quartam , {'vf  in  appofito  exemplo  pa- 

tet) prima  ad  fecundammaiorem  proportionem  havebit  tqudm  tertia 
habet  ad  quartam . "Nam  facili  percipttur,quhd  aliqua  quantitas  maior t 
qudm  tertia , autipfamet  tertia  > efie  potefl  aqualis  quarte  1 Tonebatur 
autem  prima  maior  fecunda . Igitur  proportio  prin.-f  ad  fecundam  ma- 
ior erit commenfur abiit  proportione  equalitatis  ; at  proportio  terti f ad 
quartam  non  efl  maior  eadem  equalitatis  proportione . Hjirfus  patet 
conuerfum  huius  propofitionis  faljum  efle ; fcilicet , fi  prima  ad  fecun- 
dam maiorem  proportionem  habuerit , qudm  tertia  ad  quartam^  non-efl- 
Mcejfe,  vt  prima  fecundam  excedat^  at  tertia  non  fuperet  quartam.Nam 
ex  primo  exemplo  percipi  potefly  quod  tertia  proportio  commenfurabilit . 
potefl  effe  multiplicitatis  , >t  decupla  t & prima  potefl  efle  maior t qudm 
decupla  fecundf ; at  tertia  minor y qudm  decupla , & maior y qudm  o8u- 
pla ipfius quartp ; licet dua antecedentes  F By& DE pmul , excedant^ 
aut  yna  deficiant  d fuis  confequentibus  C y&C . Simili  modo  alif  cogni- 
tiones proportionalium  in  magnitudinibus  incommenfurabilibus  percipi 
poffunt  eadem  facilitatcyqua  comprehenduntur  reperiri  pojfe  in  magni- 
tudinibus cotnmaijurabililiis . 

Tandem  ficuti  natura  proportionalium  commenfurabilium  > pari eui- 
dentia  declarari  potuiffet  per  proprietatem  affirmatiuam , ac  negati- » 
kam,  dicendo : fi  prima  magnitudo  ad  Jccundam  non  habuerit  n,aiortm, 
neque  minorem  proportionem  , qudm  tertia  habet  ad  quartam : vocentur 
commenfurabiles  iUp  quantitates  proportionales . quia  quando  reJpeSus» 
quo  prima  refertur  ad  Jccundam  non  tfl  mutor  y neque  minor  tUo  rcfpe8ut 
quo  tertia  comparatur  quarte  > necefiario  tlii  rejpe8us  finiiles  & (qua- 
les erunt  inierjc . dr  fic  quando  prima  ipfius  jecundp  non  cft  maior  • ne- 
que minovyqitdn.  opus  cfiyVt  eadem  partes  fity  qua  tertia  partes  efl  quar- 
t(y  ncceffanb  amb(  antecedentes  erunt  eeden.  partes  c onfequcntium ; dr 
definitio  proportionalium  conimenjurabiliiim  tam  per  affirmat ionenu»  ^ 
qi.dm  per  neg, itionem  proprietatis  exponi  poflet . Nam  vtroque  modo  ex- 
ponitur quid  fit  proportionaluasy  dr  quare  diftmguatur  d non  proportio- 
nalibus > fcilicet  percipitur  quando  vna  proportio  fimilis  efl  alteri  y dt" 

quare 
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quare  differunt  i proportionibus  intequalibus . 

Sirmii  modo  pofiquam  in  ma^itiidinibus  incommenfurabilibus  eui-' 
denter  ptrcipitur  quandoy  quare  vna  proportio  maior  eH  aliay  aut 

nory  dici  poterit:  fi  prima  mafnitudo  ad  fecundam  non  habuerit  maiorem 
neque  minorem  proportionem  incotr.rnenfurabilemy  quim  tertia  habet  ad 
quartam : vocentur  illf  Troportionales . Et  re  vera , fi  hic  afferri  poffet 
proprietas  affvrmatiua  effet  eligenda  j at  quia  hoc  fieri  nequit , recipi  de  • 
w illa  t quanquam  negatiua , dummodo  fit  euidenter  cognita . Non  enim 
inf olens  efly  vt  negatiua  proprietates  definiantur : Euclides  enim  per  ne- 
gationem pun&um , clf  lineas  parallelas  definiuit , Fnde  nihil  refert  anj  ' 
proprietas  fit  negatiua  > vel  affirmatiua ; fed  fufficit , vt  euidenter  expo- 
nat naturam  rei  definitf  , id  quod  hgc  mea  definitio  perfeci  exe- 
quitur. 

lamexhac  euidentijjima  definitione  ignotstilla  proprietates  defini- 
tionum /extfi  oBauf  iuclidis  demoT^r ari  poffunt.  Et  quia  percepi 

duplici  forma  librum  quintum  Euclidis  refiitui  pofie : primo  fi  tantum- 
modo proprietates  definitionum  fextsiy&oBaustcum  fuisconuerfisde-  ’ 
monflratffuiffenty  relidis  omnibus  propofitionibus  y.lib.vt  ab  Euclide 
tradita  funt ; aut  fi  nulla  mentione  fada  illarum  definitionum  > omnio-i 
hac"  noua  methodo  expofuifiem . & licet  hoc  ne  dum  ob  nouitatem  > fed  ‘ 
etiam  propter  euidentiam  methodi  non  iniucundum  fore  perciperem , no- 
lui tamen  definitiones  illas  Eutlidis  ommittere  j-  tum  quia  in  elemen- 
tis vfu  recepta  funt  > riiiM  etiam  quia  ab  altjs  > & prfcipui  ab  xAr- 
,chimcde  in  fuit  demonfirationibus  adbibentur  . Silare  medianu 
viam  elegi  : Nam  omnes  proprietates  proportionalium  non  per  a- 
qui  multiplices  tradidit^  etiam pajfiones  aqui nudtiplicium demon- 
firaui : &fic  puto  hanc  precipuam  Geometrip  partem  hadenus  dubiam » 
eir  imperceptibilem  me  refiituifje  nifi  forti  me  fallat , vel  propriarum  re- 
rum propenfio,  vel  amicorum  jumma  nobihtate,ac  dodrina  prafiantiumt 
pia  ulus , quibus  cum  in  vniuerfa  Sicilia , l{pm( , Neapoli , Genu  e , ac 
Florentia  quindecim  ab  hinc  annis  ipfam  communicari . 

PROPOS.  I.  THEOR.  I. 


Si  duf  quantitates  duarum  quantitatum  fuerint  ?qui  muiti-  ^ 
plicesi  erunt  viciflim  vnd  cquaks,aut  vn4  maiores>  aut  mi- 
nores . 

Sint  quatuor  quantitates , flue  magnitudines « fiue  numeri 
A B,  E,  C D,«5c  Fiomnes  eiuldem  generis , & fit  A B tam  mul- 
tiplex ipfius  E,  quim  C D eft  multiplex  alterius  Fj  fitque  pri- 
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K R ^ T ?quaJisF.  Dico  AB  ipfi 

i--?  9 ^ ^ cqualem cfle. intcUigantur 

* » At)#.  I V J_*  _ • i»_  • t'  ^ 


A 

r 


H 


n 


B 


A B,&  C O diuiic  in  liias  partes. 
, ,F^  ManifcBum  « cft  tot  partes  A 

A I-  TJ  -R  ^ B contineri  in  AB, 

...  ..."«P  ipfi  E,  quot  par- 
vi tr„  tes  C I,  I K,  5c  K D continenrut 

*•***  ^ in  CD,  fingule  ^‘ouaJ«  eidem 

, F.Ergo  AGidctlcilfint^qua- 

lSf  ^ F.inter  fe  quoq;  equares  erunt,  paritei  qj  G 

H»  I K,  nec  non  HB,  dcKD  fqiiaJcs  erunt  inter  ic.Iani  fi  e^ 
qualibus  A G,  C 1 addantur  ^quales  G H,  I K-'  erunt  * tot^  A 
* ^ ^ equales inter  lc;£t  fi  eildem  rurfus  quales  HB.dc 

K D addamur,  erunt  tot?  A B,  & C D equales  inter  le.  ^are 
quwdo  £ ?qualis  eft  F:  etiam  A B.  ?qualis  eft  ipfi  C D . 

fecundo  k maior, quam  F*Dico  A B maiorem  efle  ,quS 
GD.DiUills  ?que multiplicibus,  vt  prius: erit  AG  niaior, 

quam  C I.  eo  quod  illa  maiori  £ , 
h?c  vero  minori  F ?qualis  eft.  Pari 
ratione  G H maior  erit . quam  1 K , 
dc  H B maior , qudm  K D.  lam , H 
maiori  A G maior  G H addatur , Sc 
minori  C I minor  I K coni  ungatur, 
dcrurluseildemeodem  ordine  ali? 
partes  in?quales  lUperaddantunerit 
tota  A B maior , qu^n  C D. 

Tertio  fit  £ minonqudm  F.  Dico 
c E»  primA  ^ ® niinorem  efle , qu4m  C D . Qma  E minor  eft,  quam  F . 
fam,  f maior  e rir,  qu4m  £;  ideoque « C D etiam  maior  erit, 

qudmAB. 

Quarto  fit  A B xqualivC  D.  Dico  E xqualem  efle  ipfi  F.Si 
hoc  verum  non  cft : erit  E maior,  aut  minor,  qudm  F . Ergo, 

' ex  fecunda,  dc  tertia  parte  huius , A B maior , aut  minor  erit» 
qudm  C D,  quod  cft  contra  hypothefin . Ergo  £ ipfi  F zqua> 
hscft. 

Q^nto  fit  A B maior,  qudm  C D.  Dico  E nuiorem  cfle_, , 

» qudm  F.Sinrainus,  erit  E arqualis , aut  minor,  qudm  F.  Vn- 

dc,  ex  prima  , dc  tertia  parte  huius , A B zqualis  erit , aut  mi> 
nor  qudm  C Di  quod  cft  contra  hypothefin . Quare  E maior 
cft,  qudm  F.  V nde  patet  propofitum . 
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Patet  >qu6d  fi  du^  quantitates  fuerint  duarum  quantira- 
f um  c?dcm  partes,  erunt  viciflim  vnd  maiores, aut  vn4  liaino- 
res,  vel  vna?quales,  , 

Nam,  fi  ponantur  M , & N ?qui  multiplices  carundem  E , • 

& F:  erunt  A B ipfius  M , atque  C D ipfius  N cedera  partes ; * Oe/.6. 
dc  ficuti  r E maior,  vel  mipor , aut  aqualis  eft  ipfi  Fjiic  pariter  "'*"  • 

M maior , vel  minor , aut  aqualis  erit  ipfi  Nj  nec  non  A B eo-  * 

dera  modo  maior, vel  minor,  aut  ^qualis  erit  ipfi  C D. 

I PROPOS,  IL  rTF^EOR*.  II.  ‘ . *"“'*  '^* 


inequalium  quantitatum-  paaior  ad  eandem  maiorem  pro- 
portionem nabct,quim  minor.Et  oadem  ad  minorem  ma- 
iorem proportionem  habebit » quiln  ad  maiorem  inf  qua- 
lium. 
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Sint  duc  quantitates  A B 'maior » C minor , & qualibet  ter-: , 
tia  D eiufdem  gcneris  . Dico  prim^  A.B  ad  D maiorem  ratio- 
nem habere  qudm  C ad  cademl>,|Ex  maiore  A B intelligatur;  aScM.  ^ < 
ablata  F BequalisipfiCtrenckiaeric  A£:«lntdligaturq;ii:^a  /**/>;. 

D bifaria,^  bifaria  fuccefiiui» 
quoufq;  reperiatur  dnsparsii, 
minor  fit,  ouim  A F ( quod 
neri  poflTe  confiat  licctin  nume- 
ris multoties  fia^i  adhiberi  de* 
beant):pofiea  fumatur  G fcmel, 
aut  bis , vel  ter , dc  fic  vkerius » 
quoufquc  confurgat  N , ex  G 
compofita.  qu9  proxirtie  maior 
fit , quim  F B,  icilicet  excelTus 
ipfiuy  N fupra  F B non  fit  ma- 
ior, qudm  vna  eius  particula  G : 
cumque  G minor  fit,quam  A F: 

erit  excefius  ipfius  N fupra  F B minor , qiidm  A F;  dc  ideo  N 
minor  erit, quam  A B.lcd  maior,qu4m  F B,  feu  maior,  quim 
C (cu  n C,dc  F B Muales  fiat);  V ude  erunt  quatuor  quauuta- 
tes  A B prima , D Iccunda , C tertia , & D quarta  (concipitur  ,b 
enim  D ,vc  (ecunda , dc  vt  quarta}.  Eftque  * proportio  quanti-  bunii» 
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tatis  prim?  A B ad  fecundam  D maior  illa 
A2F8  B.  Cl  commenfurabili  proportione > quam  habet 
N ad' eandem  D (eo  quod  A B maior  cft, 
qit^mN  )>  atque  c proportio  quantitatis  tcr> 
N 9 G 1 2,  ti^  C ad  quartam  I ) minor  cft  eadem  com- 
% menfurabili  proportione  1 quam  habet  N ad 
D(ciim  C.  fu  miiior,  quam  N/Ergo<^  qqanti- 
D6  13S  a Bad  d maiorctnproportionem-habcr» 
. quam  C ad  D. 

Secuodb  dico  eandem  D ad  minorem  C habere  maiorem 
proportionem > quam  ad  AB.  vt  prius,  fiat  N partes  irfius  D». 

ita  vt  fit  minor  quim  A B , fcd 
msicr.qiT^mC  t & inrclligan- 
tuj  OcuidemipfiusAB,  atque 
F ipfirsf  eedcti^  partes > qu* 
D partes  eft  ipfiusN.Et^cui;?  N 
irincrtft  ovdm  A B>erit  D mi- 
nor .qtidmO:  parirerque  quia 
N maior  eft  > quam  C,  erit  D maior,  quim  H.  Quapropter 
erunt qiiatuor  quantitates.pri  ma  D.fecunda  C.tertia  I) (con- 
cipitur en  im  D, vt  prima.A  vt  tertia},&  quar- 
06^  ta  A B;/eftquc  proportio  prim?  D ad  1'ecun- 

N 1 D6  dam  Cmaior  commenfurabili  illa  propor- 
tione, quam  habet  H ad  C fiue  O ad  A B ( eo 
/ quod  Hminor.  quim  Dxeftad C.  vt  Oad  A 

nV-.,  B) ; atque *prdportio  tertif  O ad  quartam 

7*  A B minor  eft  eadem  commenfurabili  pro- 
portione. quam  habet  O ad  AB  ( eo  quod 
D minor  eit.  quam  O) . Ergo  • l>  ad  C maio- 
rem rationem  habet , qu^m  D ad  A B.  Qupd 
AioB  C8  erati&c. 
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Aequales  quantitates  ad  eandem  habent  eandem  proportio- 
nem. dc  eadem  ad  aquales . 

Sint  quantitates  ciufdem  generis  A.  B.  &C;dt  \ fit  foua- 
lis  B.  Dico  A ad  C efle . vt  BadC.  fi  enim  hoc  verum  noru 
cft,  aliqua  a quantitas  rcpcrictur  in  natura  maior » vel  minor 

quim^ 
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Quim  A>  qii?  ad  C habeat  can-  

dem  rationem  > quam  B habet  A. 
ad  eandem  C.  Intelliganir  iJla 
cflc,  (eu  vocari  D.  Et  quia  O,  & (D 
A in^quales  ponuntur,  eftquc 
B ^qualis  A}  Ergo  D maior,  aur 
minor cft,  quam  B;  & ideo*D 
maiorem,  aut  minorem  pro- 
portionem habebit  ad  C,  quini 

B habet  atfcandcm'.^  quod  eftinipoillbile  : Pqfiracnim  fuit 
D ad  C.vt  B ad  eandem  ^ .Non  ergo  alia  quantitasmaior.aut 
minor , quim  A,  erit  adC,  vt  BadOidcoqucipfamet  A ad 
C erit,  vt  B ad  C . 

Secundo  dico  r ad  A .atouead  B eandem  proportionem 
habere . Si  enim  hoc  verum  non  eft , quam  c rationem  habet 
C ad  B habebit  C ad  aliouamali^m  quantitatem  D.£t  quia 
D.<5c  A inarquales  conceduntur, & eft  Bfqua- 
Jis  A : Ergo  D maior,  aut  minor  eft,  quam  B j 
& idc6w  C ad  B maiorem , aut  minorem  ra- 
tionem habebit.  quimC  habeat  ad  D.  quod  D... 
cft  impoffibilc.Pofita  enim  fuit  C ad  B>  atque 
ad  D in  cadem  ratione.  Non  ergo  C ad  mato-  C47, 

rem , veJ  minorem , quim  \ , eandem  ratio- 
nem habet , qudm  C ad  B $ idcoque  C ad  ipfam  A eandenu» 
proportionem  habet , quam  ad  B . Quare  paret  propofitum . 

PROPOS.  IV.  THEOR.  IV.  V. 

Qu*  ad  eandem  quantitatem  eadem  proportionem  habent, . , 

aquales  lunt  inter  fc.  Et  ad  quaS  eadem  quantitas  can-  » 

dem  proportione  habet,  ea;  quoque  inter  Ic  lunt  ^quales . 

Sint  tres  quantitates  A , B,  «5c  C ; 5c 
primo  A ad  C eandem  proportionem 
nabcat,quam  B ad  eandem  C.  Dico  A 
ipfi  B aqualem  efle.  Sienim  Anon^ 

eft  cqualis  ipfi  B , erit  aut  maior , aut  ■ 

minor  eadem.  Ergo  «A  ad  C maio-  *•»»/, 

rem,  aut  mmorem  proportionem  ha- 
bebit, qudm  B ad  eandem  C;  quod  eft 
contra  bypothefin . Non  ergo  A ma- 
ior cft , aut  minor , qudin  B . vnde  ae- 
qualis erit  ipfi.  ^ Habeat 


/K  A 
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Habeat  fccimdo  eadem  C ad  A eandem  proportione tn_» } 
quam  ad  B.  Dico  pariter  A ^qualem  efle  ipfiB.  Si  enim  A. 
non  eft  Mualis  B : erit  aut  maior , aut  minor  eadem , Quare_# 
».  eadem  i>  C ad  A minorem , aiit  maiorem  proportionem  ha- 
Htut.  bebit»  quim  ad  B,  quod  eft  contra  hypothefin . Non  ergo  A 
maior,  aut  minot  eft,  quam  B . Quare  neceflario  «quatis  erit 
illi.  Qimd  erat  oftendendum . 

Euciic.v.  PROPOS.  V.  THEOR.  V. 

Ad  eandem  quatitatem  tationem  habentium , qu^  maiorem 
rationem  haber , illa  maior  eft . Et  ad  quam  eadem  maio> 
rem  rationem  habet,  illa  minor  eft . 

' Habeat  primo  A ad  C maiorem  ra- 

tionem , qudm  B ad  eandem  C . Dico  • 
^ A I . B , A maiorem  effc  ipfa  B.Nam,fthoc 

verum  non  eft,  erit  A,  aut  ^qualis,  aut 
. c minor,  quam  Bj  5c  idcd  A * eandem, 

* * am  * minorem  rationem  habebit  ad 

**  habeat  B ad  eandem  C . que  funt  falfa , & contra.* 

hypOthefin.Non  ergo  A cqualis,aut  minor  eft,quam  B.Qi^ 
re  neceffc  eft  A ipfa  B maiorem  efle . 

. Secundo  eadem  C habeat  ad  B maiorem  proportionenL», 
quam  ad  A.  Dico  B iplh  A nunorem  cfle.  Nam.Tl  hoc  verum 
. ' non  eft,  erit  B,  aut  fqualis,  aut  itviior,  qudm  A j & ideo  C ad 
!•  B' eandem,  aut  d minorem  propoi^tioncm  habebit,  quam  ad 
bLus  . ' A,  qu?  ftuir  contra  hvpbrhcfui.  Non  ergo  B ^qualis , aut  ma- 
dfrtf.x.  iorcftipihA.  Quareminor  erit  illa.  Qu,c  erant  oftendenda. 

buimi . 

Euciii.v.  PROPOS.  VI.  THEOR.  VI. 

Si  duc  proportiones  Hmiles  fue rint inter fc,&v na  illarum 
maior,  aut  miuor  fuerit  aliqua  tertia  proportione:  erit 
quoque  rehqtta  maior,  aut  mmor  eadem . 

-J'  ^ 

Sit  A ad  B,  vt  C ad  D,  & qualibet  alia  proportio  F ad  K:  Et 
primo  A ad  B habeat  maiorem  rationem , quAm  F ad  K . Di- 
co C ad  D maiorem  proportionem  quoque  habere  ,quAm 
a Of/.  IO.  F ad  K.  Quoniam  A ad  B maiorem  rationem  habet , quam  F 
imu. . ad  K.  Ergo  * p roportio  A ad  B maior  erit  aliqua  conimenfu- 

rabili 
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rabili  proportione » qu?  ponatur  efle  O ad  K;  Ar  proportio  F 
ad  K erit  non  maior  ea«in  commcnfurabili  ratione , ciuf- 
dem  O ad  K,  Dico  iani,  quod  proportio  C ad  D maior  eft 
commcnfurabiii  proportione  O ad  R.  Nam»  /1  fieri  poteft»  fit 
proportio  C ad  D noa  maior  eadem 

ratione  coininenlurabili  O ad  K j A.  , ^ 

cumq;  proportio  A ad  B maior  fit  ea  C 

dem  commenfurabiii  proportione  O , 

ad  K. Igitur^  A ad  B maiorem  pro-  ( D I 

|k)rtiouc  habet»  quam  CadD,  quod  • Jf 
cft  contra  hypoth^efin.Non  ergo  pro-  ^ “ ' 

portio  Cad  DefTc  pot<.ftnon  maior  ' j 

ratione  c5nicnlurabili  O ad  K ; ideo- 
que  maior  cririlla  j cftque  proj^rrio  F ad  K non  maior  ea- 
dem conunenlutabili  ratione  O ad  K.Igitur  * C ad  U maiore  f • 
proportionem  habebit,  quam  F ad  K ^ *"*‘'^* 

Sccundoquando  A ad  Bmmorem  rationem  habet  »qudm 

F ad  K : pari  modo  ofiendetur , oudd  propor-  .\j  C 14 

tio  C ad  D minor  cft  comraeniurabili  ratio-  B d Dia 

ne  O ad  K,  dum  proportio  F ad  K non  minor 
cft  eadem  ratione  commaifu  rabili  O ad  K.  Fi« 

Ynde  Cad  D minorem  rationem  habebit,  O9 
quam  f habet  ad  K . Qmc  erant  oftendenda K 6 • 

PROPOS.  VII.  THEOR.  VIL 

Proportiones  , quae  funt  c^dem  vni  tertie , funt  caelem  quo- 
que mtctle. 

Sit  pro  portio  quantitatis  A ad  B eadem,qn«-C  ad  D;*  pa- 
riter t ad  F fit,  vt  C ad  D . Dico  efle  A ad  B,  vt  E ad  F.  Si  hoc 
verum  non  cft , habeat , fi  fieri  poteft , a ad  B maiorem  pro- 
portionem, aut  minorem , quam  E . 

habet  ad  t . £t  quia  proportio  E ad  1 

F eadem  Ibppofita  cft , que  C ad  Dj  B 

& proportio  E ad  F maior',  aut  mi-fc 

nor  concefla  cft  proportione  ma- 
gnitudinis A ad  B.  Ergo-C  ad  O 
maiorem,  aut  minorem  proportio- 
nem  habebit , quam  A ad  B , quod  cft  contra  hvpothcfim_» .. 

Erat  emm  C ad  D , vt  A ad  B . Non  ergo  A ad  B maiorem., , 

aut 
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aut  minorem  proportionem  habere  poteft . quam  E ad  F » & 
ideo  A ad  B erit>  vt  £ ad  F . Quod  erat  oftendendum . 


COROLLARIVM. 


. 1 i 


Conftat  ex  duabus  hifcepropofitionibus,quoddu?  pro- 
portiones inter  fc  fimiles*  vna  maiores , aut  vn4  minores  > vcl 
ambg  e^dem  erunt  duabus  alijs  proportionibus  inter  fe  fimi- 
libus.  Pofita  G ad  H,  vt  E ad  E,  quoniam  du?  fimUes  rationes 
A ad  B > dc  C ad  D oftenf?  * funt  vna  maiores , aut  vna  minoi^ 

res , vcl  * amb?  c?dcm  rationi  E ad  F ; 

A. 

B 


atque  du?  fimiles  rationes  £ ad  F»  3c 
G ad  H funt  vnd  maiores  ^ aut  vni  mi- 
nores . vcl  amb?  c^dem  rationi  C ad 

D.  Ergo  quando  ratio  A ad  B maior 

G •••  t eft  ratione  E ad  F , etiam  proportio  C 
ad  D maior  erit  proportione  G ad  il. 
Et  quando  proportio  A ad  B minor 
W*'*  eft  proportione  E ad.Ef.ctit  pariter 
proportio  C ad  D minor  proportione 
G ad  H:  Atque  ciun  proportio  A ad  B eadem  eft  propqrtiqm 
£ ad  F > fimiiiter  erit  proportio  C ad  D eadem  proportioni  G 


A 

V 


adH. 


PROPO&  VIII.  THEOR.  VIU- 


Si  fuerint  quatuor  quantitates  proportionales , 5c  quinta  ftt 
maiOr  > quam  prima  > 3c  fexta  non  maior,  qudm  certia*.  erit 
quinta  ad  fecundam  in  maiori  proportione , quam  Icxta., 
ad  quartam  .'Etquinta  ad  fextam  in  maiori  proportione , 
quam  prima  ad  tertiam . Et.  fi  quinta  maior  fit  iecunda,  oc 
fextanonmaiorquarta,  erit  prima  ad  quintam  in  minori 
proportione,  quam  iecunda  ad  fextam . 


Sit  A ad  B in  eadem  ratione, 
quam  C habet  ad  Djdc  £ fit  ma- 
ior > quam  A , & H non  fit  ma- 
ior» qii.  m C,  idcft  fit  H ^qualis, 
‘aut  minor  ipfa  C.  DiCO  primo 
E ad  B maiorem  proportionem 
habere , quam  H ad  L> . Qu  ia  • maior  E ad  B maiorem  ratio- 
nem 


E - 

-A.t- 

Bi- 


- ^ 
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netli  habet  > qiidm  minor  A ad  eandem  B ; eftqiic  C ad  D » vt 
A ad  B:Ergo*tadBmaiorchi  rationem  habet,  ^am  Cad  \3frop.6. 
D ;rcd'C  cqualis , autmaior  cft,  quam  H . Igitur  C ad  c ean-  • 
dem  D eandem,  aut  a maiorem  rationem  habet,  quAm  H ad  *' 

D.  Quare  ^ proportio  E ad  B adhuc  maior  erit  proportione^  1 

Hadt).  buiui. 

Secundo  dico  E ad  H maiorem  propomonem  habere, qua  « fnp, 

A ad  C.  Quoniam  E maior  eft,  qudm  A . Er-  E 7 H 27  bmut. 
go/£adHmaiorem  ratione  habebit,  quam  A 6 C30 

A ad  eandem  H;  eftquc  H cqualis, aut  minor  t. 

iplaC.  Igitur  eadem  A ad  Hi  eandem,*  aut  B5  025*“'*^. 

maiorem  rationem  habet , qudm  ad  C . Et  propterea  i E ad  ® 

H adhuc  maiorem  proportionem  habebit , quam  A habet 

®d  C,  butut. 

Tcrtid  fit  E maior  fecunda  B proportionalium , & H non 
fit  maior  quam  D.  Dico  A ad  E minorem  proportionem  ha-  buiut, 
bcre, qudm  Cad  H.Q^niamEmaioreft,  quamB,atHnon  kfnf.%. 


cft  maior,  qudm  D.  Ergo  E eadem  A 
ad  maiorem  E habebit  minorem  pro- 
portionem, qudm  ad  B minorem ; eft-  B 
queCadD,vt  AadB- IgituriAad  E -p 
minorem  proportionem  naber,  qudm  ^ 

C ad  D.  Sed  eadem  C ad  non  maiorem  H m eandcm,aut  * ma 


nn 


buiut. 

\pTOp  6. 

buttu  • 
atfnp.j, 
buiut . 
ttPMp.n 
buiut. 
opr«p  6, 


iorem  proportionem  habet , quam  ad  D . Igitur » proportio 
A ad  E adhuc  minorent  proportione  Cad  H.  Vt  propofi-  buiut. 
tum  fuerat . 


PROPOS.  IX.  THEOR.  IX. 

V. 

Si  pri  ma  quantitas  ad  fecundam  eandem  rationem  habuerit , 
quam  tertia  ad  quartam , erit  fecunda  ad  primam,  vt  quar- 
ta ad  tertiam.  Vocetur  luiiulmodi  argumentandi  forma 
Inuerfio  rationis. 

Sit  A ad  B,vt  C ad  D.Dico  B ad  A eandem  rationem  habe- 
re, quam  D ad  C.  Si  enim  hoc  verum  non  efi,  habebit  B ad  A 
maiorem,  aut  minore  proportionc,qudm  U habet  ad  C j <5c  fi 
fieri  potefi,  primo  fit  proportio  maior.  Ergo  * proportio  B ad  * 
A maior  cnt;proportio  vero  D ad  C non  erit  maior  eade  pro- 
portione c6mcnlurabiii(quf  ponatur  efle  quantitatis  E ad  A, 

S atque 


b Dtf.X. 


cDtf.^.  s 
6.  bmiuf. 
d Ve/.l. 
huiut  . 


buMt  . 


{Drf.  t*. 

bmims  • 


A- 

E^ 

Bv- 


□n 

□Hj 
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atque  H ad  C ) ? & propterca  B ma- 
ior erit,  quam  E,  fcd  Dnon  erit  ma- 
ior > qu^m  H . Et  quoniam  E ad  A > 
atque  H.  ad  C in  eadem  funt  pro- 
^rtione  commenrurabili.^lgitur 
£ ipHus  A > atque  H alterius  C ^que 
multiplices>  vel  eadem  pars,  aut  e?- 
dem  partes  erunt  5 & e contra  e A ipfius  E , nec  iion  C alterius 
H eadem  pars,  vel  aequi  multiplices » aut  c^dem  partes  erunt: 
& ideo  \ ad  £ ; atque  C ad  H in  eadem  proportione  enmc  3 
cftque  B maior,  quim  E;  at  D non  maior,  quam  R Igitur  « A 
adB  proportionem  minorem  habet,  quam  C habeat  ad  D, 
quod  eft  ablurdum . SupTOfita  enim  fuit  A ad  B , vt  C ad  D . 
Quapropter  Bad  Ano  haoct  maiorem  proportionem,quam 
D ad  C .Similiter  ollcndetur , quod  D ad  C non  habet  maio- 
rem proportionem , qtidm  B ad  A ; dc  ideo  B ad  A neque  mi- 
norem proportionena  habebit,  quim  D ad  C.  Et  propterca  B 
ad  A crit,  vt  ii  ad  C.  Q^d  erat  oftendenduni . 


Fspfi  MUm, 
frf  7.  Iti. 

yii. 


COROLLARIVM*. 


Ex  hac  demondratione  colligitur, qu6d,H  prima  ad  fecun- 
dam maiorem  proportionem  habuerit , quam  tertia  ad  quar- 
tam ; inuertendo  lecunda  ad  primam  minorem  rationem  ha- 
bebit, qudm  quarta  ad  tertiam . Ex  eo  enim,  quod  proportio- 
B ad  A polita  fuit  maior,  quam  D ad  C,  dcmonftrata  fuit  pro- 
portio A ad  B minor  proportione  ipfius  C ad  D . 


PROPOS.  X.  THEOR.  X- 


Si  quatuor  quantitatum  ciufdem  generis  duf  antecedente» 
duarum  confequentium  c^uc  multiplices  fuerint  5 & ante- 
cedens antecedentis  tantiim , vel  confequens  confequentis- 
tantum  multiplex  fuerit:  erunt  vicillim  proportionues . 

Sint  quatuor  quantitates  ciufdcm  generis,  A B quidem  ip- 
fius  E,&  LD  ipfius  F a;qu6  multiplices.  Et  prim6  iit  E ipfius 
F multiplex.  Dico  A B ad  C D efle,  vt  E ad  F.  Quoniam  A B, 
dc  C D iplarum  £ , & F ?que  multiplices  funt , leclis  antecc- 
a dentibus  in  fuas  partes , erunt « in  \ B tot  partes  A G , G H, 

bmut , & H B , fingula:  cquales  ipfi  £,  quot  funt  ut  C D panes  C I „ 

1 K, 


J 


liber  III. 

I K,Bc  K D,  fingula:  cqHalcs  ipfi  F;  ideoque , *qua:  parscft  F 
ipfins  EcadcmparseriitCIip- A.  G H B C I KP 
fiusG  A,  &I  KipfiusG  H.&  K ' ' ‘ 

D ipfms  HB.  Ergof  quoties  F * ^ F ^ ; F., 

multiplicata  cqualis  fit  ipfi  E, 
toties  C I multiplicata  equa-  . /A., 

lis  fit  ipfi  A G » & toties  I K 
multip 
multip 


butus, 
c Dtf.  4. 


>!l  A vJ  ♦ oc  iUtic^  i IV  hmui 

icata  ctHcitur  cqualis  ipfi  G H»nccnon  k D tones 
i.in.i.t.  icata  efficitur  cqualis  ipfi  H B , & fic  reliqua  fegmen- 
u,  fi  plura  extiterint , qu^  totidem  funt  in  C D > quot  m A B. 

Ergo  quoties  F multiplicata  cqualis  fit  ipfi  E » toties  ipf?  C I.  * 

I kTk  D,  ideft  mia  C D multiplicata  efficitur  xqualis  ipfis  A 
G,  G H,  H B,  lat  ipfi  A B . £t  propterca  G D toties  mcnlurat  ^ 
iplaifi  A B>  quoties  F metitur  ipfam  t . & ideo  A B ipfius  * ’ 
CD  tam  multiplex  cftj quam  E ipfms  F. Ve  erat  ptoban- 
dum-j . /.  r.,  . ■ 

Secundo  i)filem  pofitis  fit  A B multiplex  ipfius  CD . Dico 
efTeEadF»vt  ABadCD.Fiat  M ipfius  F tam  multiplex, 
quAm  A B ipfius  C D , eftquc  pars  C D multiplex  ipfius  F.Er-  e ex  prima 
go  f A B ad  M cll,  vt  C ad  F,  erat  alitem,  vt  C D ad  F,  ita  \ partt. 

Bad  E.Ergo/eadem  ABaddiiasM,& Eeandem  rationem 
habet  j ideoque ^ E , & M inter  Ic  ^quales  funt . V ndc  A B 
ipfius  C D,  &r  E ipfius  Fcqu6  multiplices  eruat.  Quare  <5cc. 

— btiius, 

PROPaS.  XI.  THEOR.  XL  ij.v. 


•>  t 


Eiufdem  generis  partes  cum  pariter  multiplicibus  in  eadem 
funt  ratione . 

Sint  A ipfmsB.ac  C alterius  D coni:  multiplices, fle  ciufdcm 
generis.  Dico  A ad  C cfie,vt  B a<i  D.Si  enim  hoc  verum  non 
eft,  habeat  primo,  fi  fieri  poteft,  \ ad  C maiorem  proportio- 
nem,qudm  B ad  D. Ergo - proportio  A ad  C maior  critj.^ro-  aT)?/,*. 
portio  verd  8 ad  D non  erit  maior  eadem  propcxctionccom-  bmar, 
men  furabili  (quam  intelligatur  habere  E ad  C, atque  ri  ad  Dj 
ic  ipCarum  communes  menfur?  c^dem  fuit  R,flc  S ).  Quare  A 
maior  erit  quAm  E,at  B non  erit  maior,quam  H.Etqiioniam 

funt  C,  Dequales,  vcl  eque  multiplices ipfarumR, fle  Sciim 

he  eque  metiantur  illas,  flc  cft  C ipfius  D multiplex.  Ergo*  R buiu/. 

^ ^ S 2 ipfius 


I 
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ipfiusS , Sc  C ipfius  D mul 


cprtf,  te. 
huius, 
d fnf.  7. 
huius  , 
tfrtf  7. 
huius, 
ffrop  I. 
husus  . 


%Def.  It. 
huius . 


E- 


— 1 ^ ►.S.tjpiicesfunt.RurfusquiaEjicH 

, quales  , vei  cqni  miiltipliccs- 

Iimt  ipfarum  R &■  S 6c  R cft  niul- 
- jj  tiplex  ipfius S.  trgo e feipPuis  H 

“*  ' — • tammu]tipJcxcfl:>qnani  R ipfius 

S j fcu  d quam  C ipfius  D : cft  ve- 
ro A ipfius  D tam  multiplex  » quam  C ipfius  DrErgo?  E 
ipfius  H tam  multiplex  elt.quAm  \ eft  multiplex ipfiiis  U; 
ideoque /ficuti  ♦'raiiioreft, qudm  /\»iraHminorelt,qua  i]L 
B^rcdcoiiccirafuit  Hnon  mmor>  quam B.  quod eft  ablUr- 
dum  > Non  ergo  \ ad  C maiorem  proportionem  habet,  qiia 
B ad  J.  Eadem  ratione  oftendetur  A ad  G non  habere  mino-, 
rem  proportionem,  qua  m B ad  D . Qu^rc  j A ad  C erit,  vt  B 
ad  D.  Quod  erat  probandum . ^ 


Eucl,i6.  V. 


PROPOS.  XII.  THEOR.  XII. 


a 7)e/.  1 0. 
huius. 


b frf.  t. 
huius 
CfTllf,t  I. 
huius, 
d frof,  6. 
huius, 

huius. 

{fTVf.6, 

huists. 


Si  quatuor  quantitates  ciufdcm  generis  proportionales  fue- 
rint,dc  viciflim  proportionales  erunt.  Vocetur  autem  talis 
argumentandi  lorma  Permutatio  rationis . 

Sit  A ad  B,  vt  Cad  O i fintque  omnes  eiufdem  generis. Di-, 
cq  efle  A ad  C,  vt  B ad  D . Si  enim  hoc  verum  non  cft , habe- 
bit A ad  C maiorem , aut  minorem  proportionem , quam  B 
ad  D.  Et  primo  fit  proportio  maior,fi  fieri  poteft.  Ergo  u pro- 
portio A ad  C maior  erit , proportio  verdB  ad  D no  erit  ma- 
ior, eadem  proportione  commenfurabili  ( quam  intelligatur 
habere  E ad  D, atque  H ad  D,<5c  ipfarum  communes  menfur^ 
czdcm  fint  k,  & N) : quare  A maior  erit,qudm  E,  fed  B non 
A K O erit  maior,  qudmHjCumqucj 

: — ' ' — • *-  'fit  E ad  D,  vt  H ad  D.  i Igitur 

E maior  erit  proportio  A a^d  B, 

qudm  KadH.Tedf  kadNeft, 

H*--;***” •*  vt  E ad  H(ciim  ille  fint  harum 

I ,-~«Hezdem  menfur?)  Ergo<<  A ad 

B maiorem  proportionem  ha- 
bet, qudm  k ad  N } eft  vcr6  r C ad  D , vt  k ad  N ( ciim  hz  fint 
illarum  ezdcmmcnfur?).  Igitur  A ad  B maiorem  propor- 
tionem habet,  qudm  C ad  D ,"quod  eft  ablurdura . Suppofita 
enim  fuit  A ad  B , vt  Cad  D.  Quapropter  A ad  C non  ha- 
bebit 
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bcbit  maiorem  proportionem , qudm  B ad  D . • 

Similiter  oftendetur . pn6d  B ad  Dnon  habet  maiore  pro-  \ 

porrioncm.onam  A ad  C;&  ideo  A ad  Cmepiiiiinorem  pro- 
portionem habebit.  quS  B ad  D.  Qiiare^  A ad  C eandem  ra-  g 
tionem  habebit,  quam  B habet  ad  Vt  propofitum  fiient. 

Vocetur  h^c  argumentandi  forma  permutatio  rationis . 

COROLLARIVM.  ** 

Deducitur  ex  hac  demonftratione,  quod  H prima  qn  anti- 
tas  ad  feamdam  habuerit  maiorem  rationem  ,qu4m  tertia 
habet  ad  quartam ; permutando  prima  ad  tertiam  maiorem 
rationem  habebit,  quim  fecunda  ad  quartam.  Nam  ex  pofi- 
tione.quodA  ad  vJ habet  maiorem  proportionem  .qudm 
B ad  D I confequitur.  permutando  > habere  A ad  B maiorem 
proportionem,  quam  C ad  D . 

. PROPOS.  XIII.  THEOR.  XIII. 

Si  coniunft?  quantitates  proportionales  fuerint,  hc  quoque 
diuifc  proportionales  erunt.  Vocetur  huiufmodi  argu- 
ment^di  rorma  Diuilio  terminorum  rationis . ' 

Sint  A 5c  B , fimul  fumpw , ad  B . vt  C dc  D,  fimul  fumpte » 
ad  D.  Dico  A ad  B eflfe,  vt  C ad  D.Si  enim  hoc  verum  non  eft 
habebit  A ad  B maiorem,  aut  minorem  proportionem, 
quam  C habet  ad  D.  Et  fit  primd  proportio  maior. « Ergo 
proportio  A ad  B maior  erit,  proportio  vero  C ad  D non  erit 
maior, e \dcm proportione  commenfurabili ( quam  habeat 
E ad  B,  atque  H ad  Dj  <5c  iplarum  communes  menfur?  e^dem 
fint  K & N ) . Quare  A maior  erit , qudm  E , fcd  C non^ 
erit  maior , qudm  H . Et  quia  E , dc  H cqut  menfurantur  ab 
ipfis  K , dc  N.  Ergo  * tot  partes  erunt  in  H , fingul?  cquales  K , 
quot  funt in  H, fingulecqualcsN . Rurfus  quia  k.N  ?qu4  * 
metiuntur  ipfas  B,  dc  D,  tot » partes  erunt  in  B , fingule  ^qua-  ^ 
ks  K,  quot  lunt  in  D fingule  cquales  N.  Quapropter,  fi  cana-  . 
libus  muititudinibus  partium  contentarum  in  E.dc  H addan- 
tur 9qualcs  mulntudines  partium  ipfarumB, dcD.'cruntin 
E B,  fimul  fumptis , tot  partes  gqualcsipfi  K , quot  funt  par- 
tes in  aggregato  H , D contentx,  menfuratxquc  ab  N jdc  d Vt/.  6 
ideo  4/  £ B erit  cedem  partes  ipfius  B , quam  cfi  H , D partes  btiim . 

alte- 


« Dcfi. 
butui . 

buimt  ,J 


%Def.  I». 
buimt . 


Taffi  J. 

Vil. 


MikI.  i 8. 


iprof.tj, 

buiuj  , 


«♦» 
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alterius  D.  Quinque  A nuior  c6n4 
ceffa  fir>  E > addita  B commu* 

ni : erit  A B maior  > quim  E B . Et 
quia  e non  maior  coccBa  cft,quim 
H>addita  D communi:  erit  CD  non 
maior.  qtiimH  L>.  Quare  «E  Bad  B 
cft,vt  HDadD,  atque  AB  maior 
'cft  > quam  E B , & C l)  non  cft  ma- 
ior.qudmH  D.ErgofA  Bad  Bma^ 
iorem  proportionem  habebit,  quam  C D ad  D>  quod  cft  ab- 
furdum.  trat  enim  ex  hypothefi  AB  ad  B.vtCDadD. 
Non  ergo  A ad  B maiorcrii  projwrtioncm  habebit,  quim  C 
ad  D.  Similiter  oftendetur,  quod  Cad  Dnon  habet  maio> 
rem  proportionem,  quam  A ad  B;  & ideo  A ad  B neque  mi- 
norem proportionem  habebit,  qudm  C ad  D . ^ Quapropter 
A ad  B erit  in  eadem  proportione  > quam  C haEct  ad  D . 
Quod  erat  oftendaidum . 


COROLLARIVM. 


Hinc  colligitur,  quod,  fi  prima  ad  Iccundam  maiorenu» 
proportionem  habuerit , quam  tertia  ad  quartam,  coniun- 
gendo  habebunt  prima  & fecunda,  Hmul  1'umpta: , ad  fecun- 
dam maiorem  proportionem,  quam  tertia,  & quarta,  ftmul 
fum  pta;,  ad  quartam . Ex  eo  enim , quod  proportio  A ad  B 
pofita  fuit  maior » quam  C ad  D , demonftratum  eft  A , de  B 
nabere  maiorem  proportionem  ad  B ,quamC,  & D ha-* 
bentadD. 


PROPOS.  XIV.  THEOR.  XIV. 

Si  diuiff  qbantitates  proportionales  fuerint , h^  quoquo 
coniunfta:  proportion^cs  erunt . V ocetur  hcc  argumen- 
tatio Coniimfho  terminorum  ratioms . 

Sit  A ad  B,  vt  C ad  I>.  Dico  efle  A , B,  fimul  fumptas,  ad 
B in  eadem  ratione , ac  funt  C,  D , fimul  fumpta: , ad  D.  Si 
hoc  verum  non  cft,  aliqua  alia  quantitas  H.B  maior, vH  mi- 
nor, quam  A*B  habebit  ad  ipfam  B eandem  rationem, quam 
C,  D ad  D.  tigo  » diuidendo  H ad  B erit . vr  C ad  D j led  A 
maior,  aut  minor  cft,  quam  H (eo  quod  H , £ inequalis  erat 
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ipfi  A B>t5c  tollitur  B communis)  Ergo*  A ad  B maiorem,  b^#^.  i.’ 
aut  minorem,  proportionem  habet  ,quim  H ad  eandem  B;  **‘'**^  • 
erat  autem  C ad  D»  vt  H ad  B . Igitur^  A ad  B maiorem,  aut  ^ ^ 

minorem  propor^onem  habebit , 
quam  C habet  ad  D,  quod  eft  ab-  ' 
furdum.  Suppofita  enim  fuit  A ad 
B,  vt  C ad  D.  Konergo  aliqua  qua-  H 
titas  maior , vel  minor , quim  A B I q 
eandem  ratione  m habere  poteft  ad  L— 

B , quitn  C D habetad  D 5 & ide6 
A , B ad  B erit , vt  C D ad  D . quod  erat  probandum . Voce- 
tur hxc  argumentandi  forma  coniunrao  terminorum  ra- 
tionis. 


COROLLARIVM. 

Colligitur  pariter,  quod , fi  quantitas  prima  cum  fecunda 
ad  fecundam  habuerit  maiorem  proportionem  , quim  ter- 
tia cum  quarta  ad  quartam , diuidendo  prima  ad  lecundam 
mai  orcniproportioncm  habebit , quim  tertia  ad  quartam . 

Concefliim  enim  fuir,  quod  A , B ad  B habeat  maiorem_, 
propor  tionem , quim  C , D ad  D ; & dcmonftratiun  <<  eft  A 
ad  B maiorem  proportioitem  habere,  quim  C ad  D. 

PROPOS.  XV- THEOR.  XV. 


CMmpami 

»9.V. 


Afnf.  14.’ 
huius 

£ucl.i9  tf 

i».V. 


Si  quantitatum  aggregata  fuerint,  vt  ablat^ portiones:  emnt 
refidua,  vt  aggregata.  Et  fi  portiones  proportionales  fue- 
iint:aggregata eanide  rationem  habcbut,quam  portiones  - 

ifrtp.isi 

Sit  primo  aggregatam  A,  C ad  aggregatum  B,D,vt  ablata  • 
portio  C ad  ablatam  O.Dico  refiduum  A ad  refiduum  B efle  ? 
vt  A,  C ad  BD.  Quoniam  A C ad  B, ■■■  ■■■  . 

D eft,  Vf  C ad  D - br^  * permutando'  A I I C | ' 

A, CadCeft,vf  B,DadD:  Et  diui-  14. 

dendo*  \ ad  C erit  vt  B ad  D:  Et  in-  p-c — 1 rfn 

ucrtcndo«Cad  AeritjVtD  adBj  Et  *-  — ' LiiJ  cprtf  i^. 

coniungendo<<CAad  AcritvtDBad  B.  Et  iterum  permu-  *“'*'^* 
tandof  C,Aad  D,  Bcrit,vt  A ad  B.  Quod  erat  primum. 

Secundo  fit  A ad  B , v!  C ad  D , Dico  A . C ad  B , D elTc  vt  . 

A ad  B,  vcl  vt  C ad  D.  Q_ua  A ad  B eft.  vt  C ad  D,erir  permu-  ] 

tando/A  ad  C,  vt  Bad  l>:  Er  coniungendo^  A C ad  C vt  B h pr*p.  t»- 
D ad  D.  Et  iterum  permutando  b A C ad  B D erit,vt  C ad  D , buiuit 

leu 


i C*r$U. 
frtp  I». 
iuiut. 
k CoTcU . 
frtp.ii. 
hmius 
1 Ctrtll. 

butus. 
in  C»r$U.}. 
frvp  buiut. 
nttcoll, 
fropAJ. 
batut . 

0 Lortll, 
fTtf  i\. 
bttiut , 

y 5 cb  frtp. 

1 i,huitn$ 
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. fcii  vr  A ad  B.  ErfiriirUisficEadF,  vcCadD.QUia  A Cad 
Ace  Mcadem  C ad  eandem  D.  Ergo 

■ riirlusciunt  qiumior  quantitates  propor- 

B *D  t ticnalcs  A e adii  D>vt  £ ad  F;&  ideo,  vr 
Aprilis  A,  e,  E erunt  ad  B,D,F,  ve  E ad  F, 
ftu  vt  A ad  B.  Quud  propofitum  fuerat . 

COROLLARIVM  I. 

Colligitur  ex  prima  parte  huius  demonflrationis,  quod,  fi 
aggregata  ad  ablata  eandem  proportionem  habucriat,cr  uat 
aggregata  ad  refidua  in  eadem  ratione . 

Nam  conceflum  fuit  A C ad  C e(Tc , vt  B D ad  D : Et  deia- 
de  oft  enfuni  cft  A C ad  A efle,  vt  B D ad  B . V ocetur  huiul- 
modi  argumentandi  forma  Conuerflo  rationis, 

S C H 0 L l r M. 

Facili  negotio  oflendeturt  quody  fi  prima  ad  fecundam  maiorem  pro- 
portionem habucrihquam  tertia  ad  quartam  •*  habebit  ^rima  cum  tertiat 
ad  fecundam  cum  quarta,  maiorem  proportionem , quam  tertia  habet  a^ 
quartam ; fed  minorem,  qiUm  prima  hibet  ad  fecundam . 

Quoniam  jtad  B,fi  habuerit  maiorem  proportionem , quAm  C ad  D, 
permutando  x^adC  maiorem  proportionem  habebit , quam  B ad  D’ Et 
coniungendo  k-dC  ad  C maiorem  proportionem  habebit , quAm  S D ad 
D : & Iterum  permutando \^,C  ad  B ,D  maiorem  proportionem  habe- 
bit, quam  C ad  D . 

. p Bjtrfus  quia  prius  habebat  .A  ad  C maio- 

) -r  ^ « rem  proporiionem , quAm  BadD.  Et  inuer- 

tendo  mC  ad  ^ minorem  proportionem  ha- 
^ ^ bebit, quAm DadBlEt  coniungendo aC,jl 

ad  ^ minorem  proportionem  habebit , quam 
DB  ad  B:  Et  permutando  oCsAadDB  minorem  proportionem  habebit, 
quAm  ud  ai  B.  Vt  propofitum  fuerat . 

COROLLARIVM  II. 

Colligitur , quAd , fi  totum  ad  totum  maiorem  rationem 
habuerit , quam  ablatum  ad  ablatum , erit  totius  ad  totimu, 
mmor  proportio,  quam  reliq^ui  ad  reliquum . 

Habebat  enim  f A,  C ad  B,  D maiorem  proportionem, 

quam 


r 
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quim  C ad  Dj  & dcmonftratymcft  A,  Cad  Bi  p habere  mi- 
irorcm  proportionem,  quim  A ad  6 . ^ 

COROLLARIVM  Iir. 

• t , 

Peducitur  pariter,  qu6d  fi  totum  ad  ablatum  |naiorcm_/ 
rationem  habuerit,  quam  totum  ad  alterum  ablatum:.habc-  ^ 

bit,  per  conuerfionem  rationis,  totum  ad  cius  refiduum,  ini~’  “ 
norem proportionem, ^im  aliud  torum  ad  fuum  refiduum. 

Fuit  enim  f A , C ad  C in  maiori  proportione , quam  B D q Stb»;. 
ad  D i & demonfiratum  eftA,  Cad  A minorem  proportib-  ? 

, nem  habere,  quam  BD  ad  B.  . bmtmt.  ' 

PROPOS.  XVI.  THEOR.  XVI. 

Si  quatuor  quantitates  eiufdcm  generis  proportionales  fue- 
rint: maxima,  <5:  minima  reliquis  duabus  maiores  erunt . 

Sint  quatuor  quantitates  eiufdem  generis  A ad  B in  eadem  • 

proportione,  ac  C ad  D5  fitque  A omnium  maxima,  Sc  D mi- 
nima. Dico  A&D,  fimu]luraptas,maiorcscfrc,  quam  Bdc 
C fimuJ.  Ponatur  F qualis  cxceflui  maxim?  A lupra  G,dcH 

aqualis cxccfluiipfiusBfupra minima  D. Patet  C&FfimuI 

^quales  efle  A , a tque  D & H fimul , quales  efTe  B . Et  quo-  " . 4 

niain,  vt  A ad  B , Icm  r vt  totum  F C ad  totum  H D , ita  cft  C 
ad  D ablatum  ad  ablatum . Ergo « refiduum  F ad 
refiduum  H erit,  vt  totum  ad  totum , Icilicet,  vt 
A ad  B;  Icd  quia  A,  vt  maxima  maior  cft , quim 
B : erit  quoque  F maior , quim  H . ( Nam  fi  non  A 
m-iior  edet , haberet  ^ A ad  B maiorenr  propor- 
tionem , quim  F ad  ri , quod  cft  faliiim : Olten- 
If  enmi  fuerunt  A,  B,  F,  H , proportionales  ) , fi  , 

igitur  in^qualibus  addantur  communi-  T 

ter ambe C, D finaul, ente fumma quantitatum  B ^ 

F,  C,  & D maior,  quim  iiiinma  quantitatum  H,  i Hl  . 

D,  «5c  C : STunt  vero  b , C , & D aquales  A , & D 
( cum  F C oftcnla  fit  equalis  A , <5c  D fit  communis  ) j atque  i 

eadem  ratione  H,  D,  & v-  ^quales  funt  dSeC.  Quare  maxi- 
ma A cum  mmmia  D maiores  lunt,  quim  B,C  fimul.  Quod 
erat,  &c. 


rl 

cl 


biumt. 


I 


i 


t 


co- 
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bmiu^ 


MucIm.V.  C O R O L ,L  A“R  i V m l 

Manifeftum  cft , qu6d , fi  quatnor  mantitatcs  proportio- 
naJes  fuerint > erunt  dircdlc,  5c  viciflim  rna  maiores,  aut 
vni  aequales,  aut  vna  minores . 

4 frcf.  i4.  fuit  enim  A ad  B,  vt  F ad  H , fit  oftenfum  eft , d quando  A 
«MU/.  maiot  cft , quam  B,  non efle  F ?qualera , aut  minorem ipfa^ 

U,  fit  contra.  Igkur  antecedentes  A,  fit  F erunt  vna  maiores* 
autvni  ?quaJes,aut  vna  minores  confcquemiUisB.fit H. 
Rurlus  quiar  viciifim  A ad  F cft , vt  B ad  H . rgitur  A *fic  R 
funt  vni  maiores , aut  vnd  ?qualcs,  aut  fimuJ  mmores  ipfis 
F.ficH.  ^ 

■ ‘COROLLARIVMII. 

Patet , n tres  quantitates  proportio- 
nales fuerint, efle  duas  extremas,  fimul 
iumpcasiiiiak}rcs,qu4m  duplum  mc- 
dii’t 

Sit  enim  maxima  A ad  B ,.vt  B ad  C» 
fit  flat  E qualis  B : erit  A ad  £,  vt  B ad 
C lideoque /maxima  A fic  minima.^ 
C maiores  etunt,  qudm  £ * fit  B fimul» 


ffrtp.U. 

tmiu. 


ideft  maiores,  quim  duplum  medise  B 


i.. 


S c H Q l i r 2/. 


iuitlt 


15- 


Si  fuerint  tres  ejuantitetes  proportiwales  ? , fx*  mAXimfi^ 

feret  mediam,  maior  erit  excefiu  medid  fepva  minimam . 

Sit  maxima  AadB,ytEai  mmmam  C , Stt^\  V exeeffm  U fnfrA 
B,  atque  O fit  exceffus  Bjupra  C . Dko  V maiorem  efie,  quim  • • Nam  , 
yt  ( totufn.  ^ ad  totum  B,  ite  efiB%  ablatum  eXyd,ad  C,  ahlatiitu  tx  B. 
Ergo  N,  refiduum  ipfius  ad  0,  refiduum  alterius  B%  ent,  M totum  >A, 
h c»r»U.  I.  ad  totum  B , fine , w maxima  jl  ad  mtdiam  B . £(  erit  p 

ftof.  i6.  quamO. 

PROPOS.  XVIL  THEOR.  XVU 

Si  duabus  fimilibus  proportionibus  commenrurabilibus  du( 
aii^  funiles  proportiones  commcnlUrabilcs  continvicntur, 
- termi- 


hutut. 


L?  B « R III.  I4T' 

V termini  priores  ad  poft?riores  erunt  in  eadem  co  lumenfu- 
rabiH  proportione 

Sit  A ad  B in  eadem-C0tnmenlnrab?fi-rfltiDne,<^amfi3bet 
C ad  D ; atque  d ad  E fit  in  eadem  commenfwral^  propor- 
tione , quam  D habet  ad  f . Dico  A ad  £ in  eadem  ratiorto 
commeniurabiJj  efle,  in  qua  C ad  F.  Sit  G communistricitlii- 
ra  ipfiru  m A » B ; atque  H fit  communis  menfura  duanm\  B> 
E; « intclii«^itur<»  K toties  metiri  ipfam  G, 'quoties  H ipfinn 
B metitur.  lErgo  *petmiitando  K toties  meriettiT  ^iam  H, 
quoties  G ipfam  B menburat ; cimique  H tnenforet  ipias  B., 
« E : Igituff  K metitur  iplas  B> <St  E . A-arfirs^nia  ‘K metitur 
ipfamG  > ledG  maifitrat  ipias  A>  B . £rgOt<<cadem  K meti* 
nrti  ne  diim  fpPam  Eyfcd  et-ia  ^ 
rpfasA,'A:^.1‘dlte4  | - gl"  \ njKTTi 

gatur^^/^r^^^tieisWienl»-  i— At— J ...  - 

rttipi^n  D, quoties  K me- ' ' 'K 


B 


H 


.•E 


•thur  B , atqtrem 'fit  ad-O , vt 
A ad  K > pariterquc  fit  ad 
-O,  rt  E ad  K . Etquoniam_» 

A . dt  M asqu^  mukiplioes 
6mt  iprarum  K dbO-»  ,p«pi- 
tetqotE,-&  N*^!!**^  mtUtb 
pliccsfantearundtitn  ^K.  ,«cO.'Brgo/Aipfius£  c^dempat- 
tes  cft>  ac^  akeriusbl{4'untque  fi>  & multiplicesca- 

rundcmKi  BcO:  Igitur*  A, « M-cf  dem  partes  Tunt  ipiarum 
B,dc  i>,  fed  D-erat,  vt  A adB;  iir§aAC*Ac  M oedem  par- 

tcslimt  cmfdci^‘D;4dboq«e  <C(^uaiiselbM.  «odbmruodo 


a wrfy.  J. 
buiut, 
b/r*/.  10. 
buiui. 

c Ax.i.b»» 

ir  - ■ 

buius  , 

« -Ax.  j. 
biiiui. 


QP  OBC 


oftendcMr  • QuaBci.  Gad  Fewt , vtM  ad  N ; 

deoftenta  flHt  Aud  E,  vt  Mad  N . dgitur^  Aac 


ad£ . C^ijpderatprobandum . 

CORiOLLARrVM, 


buimt, 

bmus. 

h frtf.y; 
buims. 

buius. 

igitur*  A ad  £ cric » vtC  h 

bului. 

i />«»/.  7. 
buiuf, 
Alucl.1%, 

X. 


:o'  • 


DcduciAjtOx*dentoiiftiiatione  Inii«sprbpofir6nis » quod 
du9  quantitates , que  vni  tcrci^  commeniuxabiles  lUnt , inter 
fe  quoqufe  tikit  eominentimatAles . ‘ 

Nam  A)  8c  n eidem  B commcnlurabilespofio^  fucruntjeo 
quod  Gerat  coiWHHHi  IS  menfura  ipferum  A,&  b micc  non  H 
erat  communis  -menfUra  ipfarum  B »Ac  £:  Sc  ofteiUum«ilut 
K communi  meniura  extremas  A>  dc  £ metiri . 

- T 2 PRO- 


«n  ^rep.  1 7. 
buiui. 


Digr'-"f^ly; 


/ • ^ 

/ 
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I*. 

buiMi . 


bff0f.  17. 
bmiu. 


hlUKJ  . 


d De/ 1>. 
bmim  • 


Si  fuerint  quatuor  quantitates  proportionales,  habebunt  an- 
tecedentes eandem  rationem  quoq;  ad  duas  quantitates  , 
eandem  proportionem  commeniurabilcm  habentes , ad 
cafdem  conlequentes . 

Habeat  A ad  B eandem  proportionem  , quam  C ad  D , 8c 
habeat  E ad  B eandem  proportionem  commenfurabilcm  , 
quam  H habet  ad  D.  Dico  A ad  E elTe.vt  C ad  H.  Si  enim  hoc 
verum  non  cft  habebit  A ad  t maiorem,  aut  minorem  pro- 
portionem, quim  C ad  H.  Et  fit  primo  proportio  maior,  fi 
fieri  poteft.  a Ergo  proportio  A ad  E maior  erit , proportio 
vero  C ad  H non  erit  maior  eadem  proportione  commenfu- 
rabili  ( quam  Habeat  N ad  E,  atque  O ad  H)  }<5c  ideo  A maior 
. erit , quam  N . fcd  C non  erit  ma- 

ior, quam  O.  Et  quoiiiam  N ad  E , 
atque  O ad  H liint  m eadem  ratio- 
ne commcnlurabili  jpariterque  E 
ad  B , atque  H ad  D lunt  in  eadem 

proportione  commenfurabUi.  Er- 

H i go  * N ad  B cft  in  eadem 
.........  ..  commenfurabUi , quam  O 

habet  ad  Djeftque  A maior,  qu4m 
N . & C non  maior , qu4m  O . Igi- 
tur ( A ad  B maiorem  proportionem  habebit , quina  C ad  D > 
quod  eft  impoifibile:  Suppofitccnim  fuerunt  A,  B,  C»Dpto- 
portion.ales . Non  ergo  A ad  E habebit  maiorem  pro^rtio- 
nem , quim  C ad  H . SimUiter  oftendetur , quod  V' 
habet  maiorem  proportionem,  quim  A ad  E;  * * ^ ^ 

neque  minorem  proportionem  habebit,  quim  C ad  H « Qua- 
re A ad  £ eft,  vt  C ad  H.  Q^d  erat  probandima . 


K 


B 


0 


EucLti.y. 


PROPOS.  XIX.  THEOR.  XlX. 


Si  proportionibus  fi  milibus  pares  multitudines  prqportK^ 
num  fimilium  addantur  ordinari,  erunt  termini  priores  ad 

pofteriores  in  eadem  ratione.  Vocetur  talis  argumentandi 

Ibrma,  compofitio  ordinata  proportionum . 

S it 
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Sit  proportio  A ad  B fimiJis , vel  eadem  proportioni  quan- 
titatis C acfD , & ijs  addantur  ali?  proportiones  fimiles,  vt  fit  . i 

B ad  G>  vt  D ad  H . Oftcndendum  eft  proportionem  A ad  G , 
eandem  cflTe , qua:  ipfius  C ad  H . Si  enim  hoc  verum  non  eft, 
halabit  /V  ad  G maiorem  , aut  minorem  proportionem, 

2uam  C ad  H . Et  fi  fieri  potefe , fit  primo  proportio  maior . 

rgo  4 proportio  A ad  G maior  erit,  proportio  vero  Cad  H a /><•/*!  a. 
iion  erit nuiof  eadem  proportione  commenfurabili(quam  buUs, 
habeant  K ad  G,  & N ad  H);  & ideo  A maior  erit  quam  K , at  • •• 

C non  erit  maior , quam  N . Qnpniam  B ad  G eft , vt  D ad  H j • 
atque  K ad  G eandem  proportionem  commeniurabilem  ha- 
bet, quam  N ad  H.  Ergo*  vtB  ad  K,  ita  eft  D ad  Ni  & inner-  >»• 

tendo  e K ad  B erit,  yt  N ad  D;  eftquc  A maior,  quam  K,  at  C ‘ 

,,rm  n\iir»r . mi-im  \I  V J 4 -.J  . <■  pfOf.g, 

buiui, 
dprep  t. 
huius  . 


r~^ 


N 


. non  maior , quam  N . Ergo  d A ad 
Bimiorem  proportionem  habet,  ^ ^ 

quam  C ad  1),  quod  eft  abfurdum. 

Suppofira  enim  fuit  A ad  B,vtC  i.. 
ad  D . Non  ergo  A ad  G maiorem 
. proportionem  habet , quam  C ad 
H . similiter  oftendetur , quod  C ^ 
ad  H non  habet  maiorem  propor  ' 

,tioncm , quam  A ad  G j dc  ideo  A 
ad  G neque  mmorem  proportionem  habebit , quim  C ad  H . 
J^ropterea  ^ A ad  G erit , vt  C ad  H . Et  fi  rurfus  plures  alie  « 

^ fucefliui  addantur! 
& r H p ^^‘^‘Icrando  trei  quantitates  A G,  S , 

i&tresalias  C,H,  R^vt  prius  oftendentur  compofitepro- 

portionesAadS,&CadR,fimilesef-  a ^ 

.k.  vtfuit  propofitum.  Vocetur  hu 


CID 


iulinodi  argumentandi  forma  compo*  J 

fitio  ordinata  proportionum.  Et  fiqu  i-  ^ -r 


JL 

K 


. dem  componentes  proportiones  con- 
tinuat? A ad  li,  B ad  G , & G ad  S fuc- 
t rint  finiiics  inter  ie  • V ocetur  propor- 

proportionis  A 
ad  B,  vel  B ad  Gj  atque  propdrtio  A ad  S vocetur  Triplicata 
vnius  rationis  A ad  B,  <Sc  Sefquialtera  rationis  A ad  G . fic 
j * P^^^Portiones  continuat?  A ad  B , & B ad 
G,  K G ad  S non  fuerint  cedem  inter  Ic : \'ocabitur  ablbluri 
proportio  ipfius  AadS  Compofita  cx  intermediis  propor- 
tionibus A ad  B,  B ad  G,  & G ad  S . 


CO- 


V. 
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Si  quAtnor  ^aantitates  proportionales  fuerint  rfuclibet 
^116  multiplices  antecedentium  ad  quaslibet  ?qui  multipli- 
ces conrequentium  proportionales  erunt . 

Nam , fi  B ad  G cft , vt  D ad  H , & ijs  ali^  proportiones  fi- 
miles  addantur,  vt  fit  A tam  multiplex  iphusB.qtidm  Cal- 
f/rrM9.  terius  D,  atque G eadem  pars  fit  ipTiusS  atque  Hautcrius  R. 

bmus.  Ergo /<?rlt  A ad  S,  vt  C ad  R . 

COROLLARIVM  ll. 

Ex  hac  dcmonftratione  tolligitur , qu6d , fi  paties  multi- 
tudines proportibimm  continuentur  ordinati : erit  qu«  «x 
maioribus  componitur  ntaior,  qu4m  illa,  qu*  tt.  mrtioribus 
proportionibuscolhpofita  eft . 

E/r»/ 19.  Nam^  proportio  A ad  B compofitacrit  ex  proportioni- 
• bus  A ad  G,  Sc  C^ad  lJ;  atqlic  pro^rtio  C ad  D compofitt*, 
critex  proportionibus  Cadri ,«  H ad  D s 8c  confcella  fuit 
prOpOtrib  \ acTTi  rnaiftr  proportione  C ad  H inuer- 

h pr$f.f  . tendo T^G  ad  B,  vt  H ad  D,<aitqueoftcHfaproportio  Aa4-B 

bmut.  maior»  quam  C »10 

c6R'6llarivm  m. 

Deducitur  etiam,qu6tl  ■duplicata*  pnop^iorrt»  limilium 
proportibnum  ecdciuquoqj  Vcl  fimitet.  ibnr?  3c  Ibbdupli- 
cat?,  fcu  mcdktatcs  fimilmm  propottionum  fui^quOqU^ 
finiilcs  inter  fe ; idc4M  dicendum  cft  de  qttibnlcUnquc  alijs 
paribus  multitudimbUscOiitinue  proportionalium . 

Nam  extfi^nbus  tam  A ,B  ,G  continue  proportionali- 
bus, quam  C.  D,  H.filii^pbaattu  A ad  ReflTciVt  C«d  l>»cteh 
■ rationes  Bad  G , atque -iMd  H fint  tf?dem  propottiombUs 
fimilibiis  Aa^  Cad  D.cinntcxhac  propofitioneda- 
plictrticp’roportccK*s  And<j,  aihHtpduinquoqueintei: 

ic  donrra,  li  tupponatur  A‘ad‘G'eflc,Vt'Cad  H neceflarib 

■ ff\edietat«s,deu  dubduplicatac  proportiones  A ad  B, 

v:uH-D  fi  miles  crtt«t;aJiasditc  proportiones  fimiks  A a^d 
.-B,’&  B ;k1G  vna  maiores, atitTiU  rtunoresduabus  propor- 
tionibus fimilibus  C ad  D,,iSc  D aklU  non  compojterent-dii- 

J plica- 

t * 


- ^ 
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pb'catan*"ptoportioncm  A ad  G fimilcrn  proportioni  dupli- 
cat* C ad  H,  vt  in  a.CoroJ.tmius  propoficionis  oftenfUm  eft. 

P R O P OS.  XX.  T H E OR.  X X. 

Si  proportionibus  fimilibiis  ali^  proportiones  Hmiles  pertur- 
bate addantur : erunt  proportiones  > ex  paribus  multitudi- 
nibus proportionum  compofitf,  fimiJes  quoque  inter  fc. 
Vocetur  ajBtem  «gumentantE  forma  Compofitio 
* perturbata  proportionum . 

Sit  quantitaa  A ad  E»  vt  C ad  D,dt  hisproportionibus  fimi- 
addan  tur  du?  alie  proportiones  lSmiic$>  fed  ordine  per- 
turbato itai  vt  fit  B ad  E>  ficut  F ad  C.  Dico  proportionem  A 
ad  E , compofiram  ex  proportionibus  A ad  B & B ad  E eande 
clTe,  qu9  ipfius  F ad  Dj  qu^  nimirum  compofita  eft  ex  ijldem 
proportionibus  C ad  D f ad  C . Et  quoniam  quam  pro- 


G 

A 


B 


^<0 

. BO 


pmtionem habet  B ad  E , habebit 
^iqsD  «aJia  quantitas  ad  iplam  A 
licet  iUa  At  ignota,  tamen  qi>ia 
ri  poteft ^ fupponatur  eflfe  Q.  fe» 
vocetur  G.Et  quoniam  G ad  A el^ 
vt  B ad  liiied  f ad  C ctt.vt  eadem  B 
adeandentfc.Erfo*Gad  Aeft»vt 
F ad  C,  & A ad  B c ft , vt  C ad  p . Ergo  r ex  eompol^ione  ott  c *rtp.  r •. 
dywaetttGad  B>vtFadD.Pofteaquia,vrGad  A,,itaeft  buruu 
R ad  B , Ergo  a permutando , vt  Q ad  B , ita  eft  A ad  E:  fed  vr 
G ad  B , fu;  Exit  ofteitla  F ad  P.  Igitur  vt  A adE , ita  erit  F 
ad.  P'» 

Si  rurfes  plures  alie  proportio^ 
nes  fimilea  E ad  H, «Sc  K id F Ibc-.  A 6 
cciliu^  addantur,  Ceiupcr  eodem  B i 
modo  confiderando  tres  qincita-  E 4 
tes  A E , & H , <5c  tres  alif  K , F , <5c  Ha 
D,  vt  prius  ofteivJeivtvu  compofitg 
proportiones  A ad  H,  dckadD  limiles effc inter  fe. Quod 
erat,  Scc. 


huius» 


bfrf.1» 

huius» 


K 24. 
r la 
C 14 
D r 
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Similiter  proportio  compofita  cx  maioribus  proportio- 

. nibus 


f Ceroli  t. 
frof  19. 
butut. 


‘i  y •'  ■ 


f. 

buiuj. 
h/rtp.  19. 
buiuf. 


hmit/t 
(1  frff.  10. 
butus. 
eprep.9. 
buiuf. 
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Ilibus  pcrturbnro  ordine » erit  maior,  guim  illa,  quf  ex  toti- 
dem proportioinbus  minoribus  componitur . 

Nam  compofit?  proportiones , fiuc  ordinati , vel  pertur- 
bare diiponantur , c^dem  1'unt  inter  fc ; & propterea  ,/fi  or- 
dinata maior  eft  aliqua  alia,etiam  perturbata  proportio  ma- 
ior erit  eadem  proportione . 


PROPOS.  XXI.  THEOR.  XXI. 


Si  4 pr  (portionibus  fimilibus  au  ferantur  proportiones  fimi- 
les,  liue  ordinati,  (lue  perturbati  .*  rcHdu^  proportiones» 
fimilesquoqueerunt.  ' 

f - 

. Sit  proportio  cuiuslibet  quantita- 

, A ^ I C I tis  A ad  B , vt  C ad  D j atque  ab  hi  s 
E , ^ ^ proportionibus  fimilibus,  fiuecifdern 

' 1.^1  tollanture^dcmproportioncs.primd 

r ° 1 j — 5 — I ordinati,  ita  vt  nt  A ad  E , vt  C ad  F . 

' * Dico  refiduas  proportiones  E ad  B,  dc 

F ad  D efle  eafdem . Qnia  « inuertendo , vt  E ad  A , ita  eft  F 
ad  C,  & vt  A ad  B,  ita^  C ad  D . Ergo  componendo  * ordi- 
nati. vt  E ad  B,  ita  erit  F ad  O. 

Tollantur  fecundd  perturbati  proportiones  e^dem,  rta  vt 
fit  A ad  E»  vt  F ad  i> . Dico  refiduas  pro- 
A 8 C 4 portiones  tadB»&  CadFcflccafdcin, 

E 4 F 6 Quoniam  inuertendo  c eft , vt  B ad  A , ita 

B6  Dj  DadG,&vt  Aad  E,  itacftFad  DjErgo 

ex  d compofitione  perturbata  , vt  B ad 
E,  ita  eft  F ad  C;&  inuertendo  # vt  E ad  B,ita  eft  C ad  F.Qup<* 
erat  oftendendum . 

COROLLARIVM  I. 

Fx  tribus  procedentibus  propofitionibus  elicitur»  fi  aliqu^ 
prf  portio  compofita  fuerit  ex  aliquibus  proportionibus r 
tam  quoque  comportiex  ijfdcm  proportionibus,  quocun- 

ciuc  ordine  pofi  tis.  . „ . 

" ^ Siemrn 
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Si  enim  proportio  A ad  B.inter- 
pofitis  terminis  C>  D > & £ « Ht  com- 
pofita  ex  proportionibus  i , 2 , 5 , 
4>  eadem  erit  compofita  ex  eifdem 
Proportionibus » fed  ordine  pertiir- 
Oito  2»  I,  4,  3,  interpofitis  aiijs 
terminisF»G»5cH.Nam»/vt  Aad 
D-  ita  eft  A ad  G;  dc rurfust ^ vt  Dad 
ByitaellGad  B.  Ergo& Aad  Beft, 
vt  A ad  B alterius  ordinis . 


y 


COROLL ARIVM  II. 


fpn».  io. 
bmut, 
g/>W/.  10 
biuut, 
hprtf.  ij 
bmut. 


Patet  etiam  quamlibet  proportionem  propolitam  ex’ 
'quotlibet proportionibus , excepta poftrema , componi . 

Nam  quflibet  proportio  A ad  Biintcrpoiitis  quibuslibet 
terminis  C>  D.  E»  erit  compofita  ex  proportionibus  A ad  C. 
C ad  D » D ad  E > dc  E ad  B.  Et  proportio 
M ad  S componi  quidem  poteftextoti-  ' ~~  ' 

dem  proportionibus  ex  quot  componi-  t t 

tur  A ad  B ; fed  non  omnes  poflTunt  dTcj  ^ S. 

Cf dem . Nam  licet  tres  priores  propor-  0 

tiones  x t 2 > dc  3 continuentur  in  qua-  p * 
tuor  terminis  M>N,0,dcP:  tamen  po-  * 
ftrema  proportio  P ad  S non  erit  necef-  S 
farid  eadem» quam  habet  E adB,  ideft 
non  erit  4. 


PROPOS.  XXII.  THEOR.  XXlI. 

Si  du^  quantitates  ad  duas  confeqqentes  habuerint  eande  ra- 
tionem »atq;  du^  ali^  ad  ealdem  confequentes  habeant  ctia 
eandem  rationem : habebunt  antecedentes  » fimul  fumpt^» 
• eandem  rationem  ad  eafdem  confequentes . 


Sit  AadB.vtCadD,  atqjF 
ad  eandem  B fit , vt  H ad  ean- 
dem D.  Dico  duas  anteceden- 
tes A dc  F fimul , habere  ad  B 
eandem  rationem , quam  due 


B 


© ® 
S 


C dc  H fimul  ad  jb.  Q^niam  vt  F ad  B»  ita  cft  H ad  D. « Ergo  buini, 

V in- 


b/r«/.  19. 
huiiii  . 

14. 

buiui, 

19- 

tuim/ , 


tfrif.9. 
kumt. 
tfuf  9. 
huiut . 
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inucrtendo  > vt  B ad  F > ita  cfl  D ad  H ; ied  A ad  B ,vt  C ad 

D : Ergo  i componendo  ordinate  erit,  vr  A ad-F,  ita  C adH,* 
Se  coniungendo  t erunt  A & F ad  P , vt  C A H ad  H : ledp  ad 
B erat  > vt  H ad  D . Ergo  d ruilUsi  ex  compoAcionc  ordinata» 
erunt  A F fimul » ad  B , vt  H C > Hmul  fumptf , ad  D . Qupd 
erat  oftendendum . 

COROLLARIVM. 


Hinc  patet , quod , fi  e^dem  du?  antecedentes  ad  quatupt 
confcquctcs  habeant  eandem  rationcranrccedentes  ad  confe- 
quentes  non  eiuidem  proportionalitatis,  fimul lumpt^, pro- 
portionem eandem  habebunt . 

Nam  ex  eo,  quod  A ad  B eft,  vt  C ad  D,  nec  non p ad.B,vt 
H ad  D : Icquitur  inucrtendo, « quod  B ad  A cfi , vt  D ad.C  ; 
atqueB  iJFeft,  vt  Dad  HI.  Kt  fi.nilirer exeo, quod funima 
A»  F ad  B eft , vt  liimma  C , H ad  B . lequitur  /muertendo  » 
quod  B ad  fummam  A,  F eft,  vt  D ad  lummam  C H . 

PROPOS.XXlIl.fHEOR.XXHL 


Si  fuerint  quatuor  quantitates,  Sc  quclibet  ali^  proportiona- 
Icsjcommenfurabiliter  conrequcntibus,  fuerint  vu4  maio- 
res, aut  fimul  ^quaies.aut  vna  minores  antecedentibus  or- 
dinat^: erunt  quatuor  ill(  quantitates  proportionales^ 

Sint  fatuor  quantitates,  prima  A,  fecunda  B,  tertia.C,& 
quarta  Dj  A inluper  quinta  G ad  B eandem  rationem  com- 
mcnfurabiiem  habeat»  quam  lexta  H ad  D»  fintque did^ 
commenlbrabiles  proportiones»  qualibet  ex  iiifinitis,  qu^ 
proponi  poflunt ; « quotiefeumque  G eft  ^qualis  prim?  A > 
fit  pariter  H aqualis  terti^  C,  & quoties  G minor  eft, quam  A, 


fit  pariter  H minor,  qu4m  C,  Sc  qnoticfcunaue  G maior  eft  , 
quam  Areperiatur  iemper  H maior,  quam  C»dc  hoc  Icmpcr 


^oportionem  Jia^rc , quam  tertia 


vcrificctur  in  infinitis  jproportiona- 
litatibus  commenfurabilious.  Dico 
primam  A ad  fecundam  B eandem 


H 


B 


..j 


ad  quartam  D . Si  hoc  verum  non 
eft, habebit  A ad  B maiorem,  aut 
minorem  rationem  quam  C ad  D . 

Et 


LIBER  IIL  155 

Et  fit  piim6 proportio  mojor>fi  fieri  poteft.  Ergo  « proportio  a Def.  lo 
A ad  B maior  ent»  proportio  vcr6  C ad  D no  erit  maior  cad€  . 

- proportione  comincn(urabili(  qua  intclligatiir  habere  G ad 
U,  atque  H ad  D^eritqj  A maioriquam  G,at  C non  erit  niaio* 
r>qu3  H.C^are  du^  quantitates  G,  & H eandem  rationem  c6- 
menfural^  habentcs,ad  duas  conlcquctes  B.  dc  D non  erunt 
vni  minores  antecedetibusi  quod  eft  contra  hypothefin. No 
ergo  A ad  B maiorem  proportionem  habet , qudm  C ad  Ui 
Siihili  ratiocinio  oftendetur  C ad  D iK>n  habere  maiprein  ri- 
cionem , qnam  A ad  B ; Vnde  A ad  B non  habebit  rhinotem 
proportionem,  quant  C ad  Dj  fed  neque  maiorem  rationem 
nabcbatyVtofieniumeil.  Ergo ^quatuor  quantitates  A 1 B» 

C,  D»  funt  proportionales.  Q^d  erat  oftendendum  « • 

PROPOS.  XXIV.  THEOR.  XXIV. 

Si  fiierint  quatuor  quantitates  5 & duf  alie  proportionales 
confequemibus  fint  vnd  maiores , aut  vnii  minores  antece- 
dentibus excefiu  , veidefe^lu  4 piiiha  minori  quocunque 
dato,  erunt  ili?  propottionales . 


Sint  quatuor  quantitates  A B,  G,  D,  Fi  dt  duf  alie  H,  dc  O 
quamlibet  proportionem  eandem  ha^ntes  adC,«F,rint 
V nd  maiores,  aut  yni  minores  antecedentibus  A B <3c  D , ita 
vtexccflusveldefedus  ipfiusHa  prima  AB  minor  fit  qua- 
cunque ailignabili  quantitate  ex  infinitis , qu?  proponi  pof- 
funt.  Dico  A B ad  C efle  in  eadem  ratione*  ac  D ad  F.  Si  enim 
hoc  verumnon  eft,  aliqua  « alia  quantitas  maior,  vel  minor, 
quim  A B in  natura  reperiri  poterit , qu?  habeat  ad  C ean- 
dem rationenu  quam  D habet  . u 

ad  F,  & fit  ilia,vcl  vocetur  G B,  A >— * — • ■ 


□o 


H- 


E] 


quf  primo  fit  minor,  qudm  A 
B,  deficiens  ab  ipfa  quocunque 
defectu  A G.  Et  quoniam  H,  dc 
O p roportionalcs  ipfis  C , & F 
fuppommtur  eflcvna  minores 
antecedentibus  A B,  dc  D , ita  vt  defeaus  ipfius  H i prima  A 
B minor  fit  quacunque  aflignabili  quantitate,  poterit  clTc  de- 
fedhis  ipfius  H a prima  A B minor,  qudm  A Gj  5c  ideo  H ma- 
ior erir,quam  G B,dum  O minor  fupponitur,quam  D;eft  ve-  b /r»»  g . 
roG  Bad  C m eadem  ratione  ,'ac  Dad  F.  Igitur *H 'ad C buiui. 


V 2 


ma- 


G 

» 
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maiorem  proportionem  habet, quam O ad F, quod cft  fal- 
fumjSuppofita  enim  fuit  H ad  C,vt  O ad  F.  Nulla  ergo  quam 
titas  minor  quAm  A B eadem  rationem  habebie  ad  C , quam 
D habet  ad  F . 

Secundo  fit  G B maior,  qudm  A B exceflli  quolibet  G A . 
Et  quia  H,  & O proportionales  ipfis  C & F.fupponuntur  vn4 

maiores  antecedentibus  excef- 
fu  a prima  minori  quocunque 
dato  G A , propterea  erit  H mi-, 
nor,  qu4m  G B . Et , vt  prius,  o- 
, , ^ ftendetur  O ad  F maiorem  pro- 

* ’ portionem  habere , quam  H ad 

C , quod  eft  abfurdum . Erant 
enim  ex  hypothefi  H,  & O proportionales  ipfis  C,  & F.NuUa 
ergo  quantitas  maior,  qu^  AB,ficuti  prius  nulla  minor, 
habemt eandem  rationem  ad  C , quam  D habet  ad  F.  Igitur 
ipfamct  A B ad  C eandem  proportionem  habebit , quam  O 
habet  ad  F.  Quod  erat  propofitum . 


«— 


H 


O 

l-Ki— o-IM 


COROLLARIVM. 


Conftat , qu6d , fi  fuerint  quatuor  quantitates , & quxli- 
bet  ali*  ad  confequentes , eandem  proportionem  habentes, 
fint  vna  maiores , aut  vna  minores , aut  vna  ^quales  antece- 
! dentibus,  erunt  ili*  proportionales . 

Nam  inter  quaslibet,  ideft  inter  infinitas  proportionales 
confequentibus , que  fupponuntur  efle  vni  maiores, aut  vnd 
minores  antecedentious,  neceffari6  debent  ill*  comprehen- 
di, qu^difieriintd  prima  excefiu,aut  defedu  minore quo- 
cunque  dato ; dc  propterea ( ill^  quatuor  quantitates  pro-. 
buiu/,  pomonalescrunt. 


SCHOLIFTa, 


Trdter  hos  modos  yenandiy  an  quatuor  quantitates  fint  proportiona- : 
les  nec  ne,  datur  hic  alius,  qui  efl  valdd  yfitatus  apud Euclidem,&  ,Ar~ 
chimedem . 

Si  quantitas  maior , quam  prima  exceffu  minore  quouis  affi^bili  , 
habuerit  ad  fecundam  matorem  proportionem,qudm  tertia  ad  quartam, 
& quantitas  minor,  quam  prima,  defe6lu  minore  quocunque  ajfiptabili, 

' habuerit  ad  Jecundam  minorem  proportionem , quam  tertia  ad  quar- 
tam : 
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tiOK : eritprit^  ad  fecundam , vt  tertia  ad  quartam . Qupnitm  quanti- 
tatis, habentis  maior  em,aut  minorem  proportionem  ad  fecundam,quam 
tertia  ad  quartam  > excefius  , aut  defeSus  d prima  fupponitur  minor 
quacunque  t^gnabih  quantifate  ex  infinitis , qua  proponi  pojfunt ; fei 
qualiiet  quantitas  maior , quam  prima , aliquo  excefju  ipfam  fuperat , 
qui  minor  crit  aliqua  affignabili  quantitate.  Ergo  qualibet  quantitas 
maior,  quam  prima  , habet  maiorem  proportionem  ad  fecundam,  quam 
tertia  habet  ad  quartam  quantitatem  i ideoque  nulla  quantitas  maior , 
nuam  prima , habebit  ad  fecundam  eandem  rationem , quam  tertia  ha- 
bet ad  quartam . 

Similiter  qualibet  quantitas  minor , qudm  prima,  deficit  ab  eade- 
fcElii  minore  aliqua  affignabili  quantitate  j propterea  nulla  quanti- 
tas minor , quam  prima , habebit  ad  fecundam  eandem  proportionem , 
qua  m tertia  habet  ad  quartam . Cum  ergo  d aliqua  quantitas  reperia- 
turin  natura , qua  fit  ad  fecundam , yt  tertia  ad  quartam , & iUa  non 
poffit  tfie  maior,  nec  minor,  qudm  pnma , licet  eiufdem  generis  fit , igi^ 
tur  ipf a met  p rima  ad  fecundam  habebit  eandem  proportionem , quanu» 
tert  ia  habet  ad  quartam . ^ 

PROPOS.  XXV.  THEOR.  XXV. 


Sj  zque  multiplicium  quatuor  quantitatum  multiplex  pri- 
m?  cxccflctit  multiplicem  fecund^y  at  multiplex  tertiz 
non  cxccOerit  multiplicem  quarta;:  tunc  prima  ad  fteun- 
dam  maiorem  rationem  habebit»quim  tertia  ad  quartam. 


Sint  quatuor  quantitates  A,  B,  C,  & D j & fumptis  E , & 1 
^uc  multiplicibus  antecedentium  A,  & C,  nec  non  fumpti 
O,  oc  H a;quc  multiplicibus  con(cquentium  B,  & D , fitque. 
E multiplex  prime  maior,  quam  G multiplex  lecundc-ar’ 


. A *- T AVVUllUC;ari 

multiplex  wrtif  non  fit  maior , qudm  H multiplex  quart* 
A ad  B maiorem  proportio- 


E 


^ ^ICO  - — ^ ^ , VT— 

nem  habere , qudm  C ad  D . Q^a 
£ maior  eft,  qudm  G > & F non  eft 
maior,  quam  H:  Ergo 4 E ad  G 
maiorem  proportionem  habet, 
qudm  F ad  H ; led  ^ A ad  E eft , vt 
CadF,cu.n  fint  ill.tr.im  pirs ea- 
dem :Ergoc  A ad  G maiorem  ra- 
tionem habet , qudm  C ad  H : Et  — 

rurlusdGad  lieft>vtH ad D,ciim fint harfi equi  multiplice 

Igitur 


H 


B 


EJ 

E 


m 


d Ux.j, 

buiut» 


Sucl.defit. 

hkV. 


a lAx.  g. 

butui. 

fc  t: 

buiut, 

C C«roU.  ar 

buiut . 

buiut. 


e >• 

trtf. 19. 
bu$tu  . 

Butl.  eon- 
lutrf.itf  tf. 

X. 


bttiui . 


bC»rtU.  I. 
frof  19. 
butut  . 

C CtroU,  I. 
fr*f  16. 
butui. 
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I{»irur » A ad  B maforcm  rationem  habet, quim  GadD. 
Q^d  erat  oftcndcndnm . 

PROPOS.  XXVI.  THEOR.  XXVI. 

Si  prima  quantitas  ad  fecundam  maiorem  pr<^ortionem  ha- 
buerit, quam  tertia  ad  quartam, reperir;  TOfTunt  equi  mul- 
tiplices antecedentium,  atque  ali?  ?quc  multiplices  con- 
fequentium.quarummultiplex  prim?  excedat  multipli- 
plicc  m le  cund?  , at  multiplex  terti?  non  excedat  multipli- 
cem quart? . 

Habeat  A B ad  C maiorem  proportionem , qudm  Dad  E . 
Dico  fieri  pofic , quod  proponitur . (^oniam  A B ad  C ma- 
iore m rationem  habet , quim  D ad  E Ttr^o  * aliqua  quanti- 
tas minor,  quim  prima  AB»  eandem  rationem  habebit  ad 


t— 


.B 


L N_J 

m 

. E' 

' ixl  P'' 


ficundamC,  quam  tertia  Dad 
quaitam  E:  vocetur  illa  A F,  3c 
mmantur  quantitatum  A F, 
A P.  A I'  cqufe  multiplices  M 
I,  M K & Ni  hac  lege,  vt  K I,  ea- 
rum differentia, maior  fit, quim 
( . Pf  fteti  fumantur  ?oui  mul- 
tiplices R S ipfius  C , A X alte- 
rius E,  hac  tamen  lege,  vt  R S fit  mmima  omnium, exceden- 
tium ipfam  M I,  ita  vt  exceffus  fit  minor,  aut  ?qiiaJis  vni  cius 
parti  R V,  fcu  Cj  ideoque  cxccffiis  ipfius  R.  S , fupra  M l erit 
minor,qudm  I K,quc  tnaior  fafta  cft,quam  C:  vnde  M K ma- 
ior erit , quam  R S , A M I minor  eadem  R S . Oftendendum 
modo  eff  in  Hifce  ?dtjif  multiplicibus , qu6d  dum  M K maior 
cft  ipfa  R S,  ipfath  N,  aut  ?qUalem,  aut  minorem  cfTc  ipfa  X. 
Qupniam  , vt  A F ad  C,  ita  cft  D ad  E , & fumpt?  lunt' 
due  M 1,  & N eque  multiplices  ipfarum  antecedentium  \ F, 
Sc  b,  nec  non  du?  R S A X cqnc  multiplices  confequentiura 
C,  A E.  Ergo  * vt  M I ad  R S , ita  cft  N ad  X . Q^iarre  c ficut  M 
I minor  cft,  quam  R S,  ita  N minOr  erit,  qudm  -X:  fuit  autem 
oftcnfa  M K maior, qudm  R S . Igitur  quando  M K maior  cft, 
quam  R S,  non  cft  N maior, qudm  X.  (^od  erat  propofitum. 


PRa 


^ L I B I R III.  ,5,. 

» * » 

PROPO^.  XXVII.  THEOR.  XXVII.  Suct.d,/.6: 

V. 

Si  fuerint  quat«or  quantitates,  Se  antecedetiuni ^qu^  multi- 
plicia ab  ?quc  multiplicibus  confcqucntium.qualifcunquc 
lit  hfc multiplicatio  vtrunque  ab  vtroque,  vd  vni  defi- 
ciunt, vel  vnA  ^qualia  funt,  vel  vn^  excedunt,fi  ea  fuman- 
tur, quf  inter  le  re Ipondcnt : erunt  1II9  quatuor  quantita- 
tes pro^rtionales , 


-A>-h 


R. 


Sint  q uatuor  quantitates  A,  B,  C,  dr  Dj  & fint  E ScFqu^ 
cunque  ^quemultipliccsanteccdcntium  A&  Cex  infinitis 
qque  multiplicibus,  qii^  ^Ifignari pofiunti  nec  non  fint  G,& 

H queeunque  qmic  multiplices , ideft  valeant  pro  infinitis 
alijs  qque  multiplicibus  confequen-  „ 
tium  B & D;<5c  quoticfcunque  E ma-  ■ — * * 
ior  eft , quam  G Icmper  fit  F maior , 
qnim  H , Se  quotiefeunque  E cqua- 
IiseftipfiGfit  pariter  F aqualis  ipfi 

H,  Se  in  quacunauc  multiplicatione y--  1 r j*" 

E minor  eft , quam  G , femperTit  Fi  ‘ H 

e * wntfcm  rationem  habere, 

qu^  e ad  D . Si  enim  hoc  verum  non  eft , habebit  A ad  B , 
aut  maiorem,  aut  minorem  rationem  , enim  C ad  D : Et  in 
quocunque  « calu.fi  multiplex  E excefferit  iDfumG.ali- 

H.vel  fi  F excedit  fpsa  H in  ali- 
multiplicatione,  F non  excedet  ipfam  G,  qu?  fimt  falfa, 

& contra  hypothefin.  Non  creo  A ad  B maiorcrn,aut  mino- 
rem  proportionem  habere  poteft,  quam  C ad  D.  Quare  * A,  b Ve/,  i.. 
B,C,&  D erunt  proportionales.  Qupd  erat  oftcndciSum . Ms. 


s C H 0 L I y M. 

Jnbts  tribus  propofithmbus  demonflratf  funt  pafiones  ilU  pulcher- 
rmjt  proportionalium , non  proportionalium , qua  inter  definitiones 
pofita  fiurunt  ab  Euclide . Et  ficut  haSlenus  admodum  Ueentiosi inter 
priucipta  rneptf  fuerunt  he  pr»pofitiones,ficmoddyVt  theoremata^ 
tamdemonftratay  poterunt  tutiv/urpari  in  Geometria.  Eas  data  ope- 
ra tn  fine  huius  libri  apponere  volui  y licet  in  eius  principio  pofl  paucas 
prono fitiones  demonfiran  potuifient  y tum  quia  methodus  incita  per- 
turbari non  debebat , cum  etiam  quia  hic  hreuijfimiy  & facillimi  ubfque 

auxilio 
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auxilio  plurium  lemmatum  demonftrari  potuerunt.  Sed  interimani- 
raaduerfione  dignum  eft  tres  addu&os  modos  inucHigandi  proportiona- 
litatem  feri  idem  'uelle : nam  proMrtiones  quantitatum  incommenfura- 
bilium  1 cum  minimi  exprimi  pojfint  per  determinatas  menfuras  eorun- 
dem partium  > fir  {qui  multiplicium ; ajfequuntur  tamen  per  amba- 
ges exceffuumt  & defeduum  eorundem  partium  y tjf  equi  multipU- 
ciwtu. 


'it  Finis  Libri  terti). 


LI- 


B 

R 


( 


t ‘I 

V A 


E R 

T V S. 


I6l 


Eatl.  Iit. 
VI. 


Poftquam  in  tertio  dc  proportionibus  in  genere  Cginius, 
modo  confiderantur  proportiones  linearum,  triangulo- 
rum, <5c  parailelogramraorumj  Sed  prius  aliqu?  definitiones 
declarari  debent . 

DEFINITIONES. 


I. 


. 1 ' 


A 

V G 

' 



^ Hi 

« 

• 

S 

B C : 

E 

A • 

Reciproca  triangula,  vel  parallelogramma  runt,ciini  duo, 
lateracirca  angulum  vnius fuerint  duo  extrema,  &duo 
latera  circa  angulum  alterius  figfurc  fuerint  duo  media 
quatuor  proportionalium . 

duo  triangula  ^ABC  tDEf  y-pcl 
duo  parallelogramma  BG,  E H erunt 
rec  iproca , fi  fuerit  ^BadED  yl^tF  E 
ad  C B : Hac  enim  ratione  angulus  B pa~ 
rallelogrammi  B G,  vel  trianguli  UBC 
continebitur d prima  oiBt& quarta  C 
B ; & angulus  E parallelogrammiEHy 
vel  trianguli  DEE  continebitur  d Jecunia  DE&tertiaEF,  quatuor 
proportionalium , 

T» 

Parallelogrammoriim  fecundum  aliquam  redlam  lineam_, 
applicatorum  illud  deficere  dicitur,quod  non  occupat  to- 
tam lineam : Excedere  vero  quando  occupat  maiorem  lir 
neam  reftam , quam  fit  ea , fecundum  quam  applicatur- 
Exceflus  verd,vel  defedius  dicitur  «pars,  vel  produftio 
aufdem  applicati  parailelogrammi , quod  fuper  defe- 
«ura,  aut  cxcclTuni  line?  fuppofite  deferiptum  eft . ^ 


. . i'  •>  i*.  » ; 

‘X.  X 'I--i  Vt 


.c 


..1. 

^•^,0  i 

.V 


• .i  4 


X 


£ml,  i.Vlt 


ifrop.  iS, 
lik  t. 
hDf/.i. 
Ut.  j. 
c Corell. 
f roji.it  l.i 
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yt  paralUtogramnium  jl  D applica' 
tum  Juper  rcBam  U i,  dicitur  defic  iens  , 
auando  eius  latus  UC  non  occupat  totam 
lineam  AB.  Et  dicitur  estcedens,  quando 
A C maius  ejl  > quam  A B , Diciturgur  ■» 
dtficebit m primo ea(u,ifele xceffia inft~ 
condo , tp/umparaUttogroMamsim  C H . 

III. 

Si  ab  eodem  pun£lo  diametri  pa- 
raJIelogramnu  duft«  fuerint  dua: 
rcafparallel*  lateribus  ipfius;parallelogramma>  qua;  i dia- 
metro biflccantun  vocentur  circa  diametrum  conftituta,5c 
duo  illa  paraUclogramma , gn?  i diametro  non  biffccantur  i 
vooenna:  paraiiclogramma<ompleincnti . 


ytfiin  parallelogrammo  M D porpun~ 
dum  0,in  eius  diasnetro  A C affumptunty 
ducantur  dua  reda  jHOG tpndem  pa- 
rdleia  lateri  DCy  feu  A B;  atque  fO  E 
parallela  lateri  C ByVelDAi  oocentur 
partdlelogramma  BD,  HFt atque  E G 
circa  diametrum  confhtuta  i atque  duo 
paraHelogr«tttt>ta  DOi&BOtqufi  dia-. 


metro  non  tifieeantur  : appellentur  paraltelogramma  complementi, 
PROPOS.  1.  THEOR.  L 


Triangula,  & poraileiogramma  eque  alta  funt  inter  fe,vt  ba- 
fes . Et , fi  fuerint  imer  fe  vt  bales , ^quales  altitudines  ha- 
bebunt . 

Sint  primo  duo  tiyangula  A B C,D  E F ?qni  aka, ideft  per- 
Miidicularcs  A R,  D E d fummitatibus  A , D ad  bafes  dude, 
lint  ^quales  inter  Ic . Dico  triangulum  A B C ad  triangulum 
D E f habere  eandem  rationem  » quam  bafis  BC  ad  bafim  E 
F.  Secetur  a E F in  quancunque  multitudinem  partium  ^qua- 
lium,  quarum  vna  fit  E I , & in  C B fumatur  S C,qu^  fit  qua- 
libet multiplex  ipfiusEl:  erit^SCipfius  EFquxlibet  par- 
tes , dc  coniun^ntur  S A , ID-  Quoniam « quoties  bafis  E I 
metitur  bafim  E F,  toties  triangulum  E 1 D metitur  ?quc  al- 
tum 


SBR 
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tum  triangulam  D E F > & quoties  i E I metitur  C S , totici 
triangulum  O £ Lmetitur  ^que  altu  triagulum  A S C.r  firgo 
tnangulu  A S C qualibet  & cc- 
dem  partes  cft  trianguli  D E ^ > 
qucadniodum  SC  eft  partes  al- 
terius E F . Sunt  ergo  quatuor 
magnitudines  > prima  B C , fe- 
cunda EFjtertia  triangulum  A 
B C, quarta  triangulu  D E F>  & 
dux  ali^ , fcilicet  balis  SC  > & 
triangulum  A S C funt  <^dibet,&c?dem  partes  confequen- 
tiuni  E F»  & trianguli  D JE  r>idcft/ad  eas  habent  quamlibet» 
& eandem  rationem  commcnlurabilcm  5 & quoties  S C dl 
^qualis  prime  B C , ^ ncedTario  triangulum  ASC  ?quaI«L» 
erit  tcrtif.fcilicct  ffiangulo  A B C ; de  quoties  SC  maiot 
cft,  quam  B C»  toties  * A S C makis  cft,  quam  A B C»  de  ciim 
S C minor  eft,  qu<im  B C»  iemper  ASC  minus  erit»  qodm  A 
B C.  Ergo « prima  B C ad  fecundam  E F eandem  ratiotieni-? 
habet , quam  tertia  ABC  triangulam , ad  quartam  magni- 
tudinem, triangulum  D E F.  Quod  erat  oftendendum . 

Sccund6  fmt  parallelogramma  B H,  E Kciufdcm  altitudi- 
nis. Dico  proportionalia efle  bafibus.  Dudis  diametris  A C, 
D F ; erunt  triangula  A B C,D  E F ?qui  alta;  de  ideo  i inter  fc 
erunt , vt  bafes  B C , E F5  Icd  t vt  triangulum  A B C ad  trian- 
gbluni  D fi  F»  ita  duplum  ad  duplum , ideR  wparallclogtam- 
mum  B HadparallclogrammuraEK.Ergo  «parallelogram- 
mum  B H ad  parallclogrammum  E KiCritvtbafis  BCad 
balim  E F.  Vt  erat  probandum . 

Tertio  fit  triangulum  A B C ad  triangulum  D E F , vt  ba- 
fis  B C ab  bafim  E f . Dico  altitudines  triangulorum  ^quales 
efle.  Si  hoc  verum  non  eft,  ipfi  D 
E Ffqu^dtum  fcccturtriangu-  ^ /*..  / 

Ium  M BC  maius,  aut  minus,  A A-  ** 

qudm  ABC:  Ergo  • erit  triangu- 
fum  M B C ad  triangulumD  E F» 
vt  balis  B C ad  bafim  E F;Eratau- 
tem,  vtBCadEF,ita  ABCad  O ^ 

E F.  Ergo  f triangula  M B C , de  A “ 

B c eandem  rationem  habent  ad  idem  triangulum  DE  F; 
idcoque  y M B C,dc  ABC  aqualia  lunt,  pars  de  totum.quod 
eft impoifibilc.  Non  ergo  aiU  altitudo,  qudm  ipfius triangu- 
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lih.  j. 


s 
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k tx  prhma 
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li  A BC  fquaiis  cft  altitudini  trianguli  D £F.  Vnde  patet 
propofitum. 

Quarto  paralldogrammum  B H ad  parallclogrammum 
E K?it.  vt  bafis  B C ad  E F.  Dico  parallclogramma  efle  cqu^ 
alta.  Quoniam  parallelogramina  B H.&  t K liint  inter  Ic,  vt 
bafes /Ergo  reorum  dimidia  triangula  A B C , D E F(/quc 
funt,  vt  parallelogramma ) t erunt  quoque  inter  fe , vt  balesj 
& ideo  u triangula  A B C,  D E F erunt  inter  fe  cqu^  alta.  V n- 
de  parallclogramma  B H F K equi  alta  erunt . Qimd  erat 
oftendendum . 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  deducitur , quod , fi  parallelogramma » vel  triangula 
fuerint  ^qualia  > <St  eque  aJta : habebunt  bafes  ^qualcs;  Et , ft 
equalia  fuerint  triangula  > vel  parallelogramma  inter  fe  ,Sc 
habeant  baies  ^quales,  ^qu^  alta  erunt . 

Nam  ex  prima>&  fecunda  parte  huius  propofitionis,quam 
proportionem  cqualitatis  habent  ^que  alta  parallelogram- 
ma,  vel  triangula>  eandem  habere  debent  bales>  & ideo  bafes 
^quales  erunt:  at  ex  tertia  > & quarta  parte  huius  propofitio- 
nis>  parallelogramma , dc  triangula  funt  in  eadem  ^qualitatis 
proportione)  quam  habent  bales;  ideoque  ^quE  alta  erunt . 

COROLLARIVM  II. 

Facile  etiam  deducitur ) quod ) n duo  triangula  > vel  duo 
parallclogramma  habuerint  bafes  ^quales , erunt  inter  fe  > vt 
altitudines. 

Nam ) fi  fuper  bafibus  ^qualibus  fiant  f triangula  > x vel  pa- 
rallclogramma rcftangula  ^qualia  prioribus:  erunt  fuper.ba- 
fes  quales  latera  > pcrpcndicularitcr  cleuata  > equalia  altitu- 
dinibus priorum  figurarum,  fi  modd  vfurpentur , vt  bafes  > 
qua:  prius  altitudines  erant , atq;  vfurpentur,  vt  altitudines , 
quf  prius  bales  fquales  erant : priores  figurae,  transformata: 
erunt  in  duas  alias  figuras  jcque  altas;  & ideo/  erunt  inter  fe  > 
vt  bales,  fcilicct,  vt  altitudines  priorum  figurarum . 

S C .H  0 L l V 

Deducitur  ex  hac  propofitione,  qubdy  fi  duo  triangula , yel  duo  paral~ 

lido- 
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lelogrammafuper  ba  fes  habun-int  duo  equalia  latrra,  cleugta  in  angulis 
aqualibus j aut  aqualibus  duobus  reRis : erunt  triangula  internet  vel  pa~ 
rallelogramma,  vt  bafes . 

Kani  diQa  a triangula , vel parallelogramnta  erunt  aqui  alta,  b ideo- 
que  erunt  ;vt  bafes . 

Facili  negotio  ex  hac  propofitione  deducuntur  tres  prima  propofitio- 
nes,  qua  infecundo  libro  fatis  prolixi  demonftrauit  Euclides . 

Sit  primo  reRa  linea  ^ infeRa  > tfr 
B C feRa  fit  in  D . Dico  parallelogram- 
mum  reRangulur»  [ubSty^-BC  com-  A 
pi  chenfum , ( idefi  cuius  bafis  efi  B C, 
altitudo  ^ circa  angulum  reRumJa- 
qualc  effe  rcRungulis  parallelogrdmts 
fub ^&BD  y atque fub contentis . igniam  hac  omnia pa- 
rallelogramma  reaangula  funt  (qui  alta  y cum  habeant  communem  al- 
titudinem menfuratam  dreRa^ . Ergo  ierunt  inter feyVt  bafes;  fed 
bafes  BDyDCy  fimulfumptay  aquales  funt  bafi  B C . Ergo  d reRangula 
ex  B D in  ^yZit^exD  Cin^y  fimul  fumptay  aqualia  funt  reR angulo  ex 
bafi  B C in  altitudine  U duRo.  Sluod  erat  probandum . 

. Sefundd  fupponatur  inf  eRa  ^ aqualis  tota  B Cy  erit  eadem  ratione  y 
parallelogrammum  ex  oUnBC  yfeu  exBCinC  By  idefi  e quadratunu 
ipfius  B Cy  (quale  duobus  reRangulis  exUyfeuBCinBDy&exBC 
in  C D fimul  fumptis . 

T ertibfupponatur  infeRa  ^ (qualis  fegmento  D Cyerit  rurfus paral- 
lelogrammum exUyfeuDCmC  B (quale  duobus  reRangulis  ex  jl^eu 
CDinBDy&exDC  in  D Cy/eu  l quadrato  ipfius  D C . 

PR  OP  OS.  II.  THEOR.  II. 

Refta  linea  parallela  bafi  trianguli  fccat  proportionaliter 

eius  latera . Et  reda , lecans  proportionaliter  latera  tuan- 

guli>  parallela  eft  cius  bafi . 

Sit  triangulum  A B C , & D E reda  paral- 
lela bafi  B C Iccct  eius  latera  in  L),(5c  E.  Dico 
B D ad  D A efle  in  eadem  ratione  , ac  C 
E ad  E A.  Coniungantur  rcftaj  DC,  E B. 

Quoniam  duo  triangula  D B E , E C D ean- 
dem  bafim  D E habent , «Sc  funt  inter  paral-  H 
IclasDEi  B C.  Erg04  cqualia  inter  fir  funt  i j 
Sc  ideo  b ad  idem  triangulum  A D E eandem  -k 
rationem  habent:  fcd«  triangulum  B £ Dad 


iSchol. 
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triangulum  DEA  eandem  rationem  ha- 
bet, quam  bafis  BD  ad  bafim  D A (eA 
quod  perpendicularis , a pundo  E fuper 
re£lam  A B, communis  altitudo  cft  trian- 
gulorum D EB,  DEA).  Ergo  i triangu- 
lum U C E ad  triangulum  D A E eft , vt  B 
D ad  D A . f Rurfus  ciim  trian^lum  C D 
E ad  triangulum  EDA  fit,  vt  bafis  C E ad 
bafim  E A , quia  funt  ciufdcm  altitudinis. 
Ergo,/vt  B D ad  D A,  ita  eft  C E ad  E A . 
(Xipd  erat  prirrt6  oftendendum. 

bccund6  fit  B D ad  D A , vt  C E ad  E 
A.  Dico  D E parallelam  cflTe  bafi  B C . St 
hoc  verum  non  eft,  fitt  E H parallela  bafi 
B C;  Ergo,  * vt  C E ad  E A ita  erit  B H ad 
H A : erar  autem , vt  C E ad  E A , ita_» 
B D ad  D A;  Ergo,  i vt  B H adH  A,  ita  eft 
BD  ad  DA.  Et  componendo  in  primo 
cafu,  Sc  per  conuernonem/ rationis  in- 
nerfam  in  fccundo,  at  diuidendo  *»  in  ter- 
tio cafu , er  it  B A ad  A D,  vt  B A ad  A H. 
Qnarc  » A D,  & A H ^quales  erunt , pars, 
& totum , quod  cft  abfurdum . Non  ergo- 
EHifedipfa  ED  parallefa  eft  bafi  BC. 


S C H 0 L I y M , 


c prop.i.bu- 
itst , 0 

C 


Hhic  deducitur , qtUd  rc&p  Unet  sfuotcurupte , fecatitur  preporth- 
tionatfter  d tmeis  parsdteiu  tuter Je.  Umf  ,AB  D »EF  fecen- 

tur  d parallelis  ,A  E,G  K,M  N^D  F . Dico  eas  proporthnalherfecari . 
Ducantur  reda F H 0,&"C hl,  coniungentes binapunda Jedionumy  ^ 

j)  /ecautes  reliquas  parallelas  in  0,  S, 

{>uia  I n triangule  ,A'MC  reda  G H pa- 


\ G 

R 

E K H 

F 

Ergo  olat  ,A  G ad 


C "hiy  ita  e}l  c H adH  7rt  :S imiliter  irt» 
triangulo  CMN  ^ytC  U ad  HM , ita^ 
eft  C 5 ad  SN\  Et  in  triangulo  C N Ey 
vpiop.td.f  -rw  .»'•  * rtCSadSN  yitaEKadKN.pErgo, 

Vprtp-i,  y>tClt a'd H7tlyfeu,X  GadGMyitaeflEKad KH . TofleaqvtGM 
adTiI  Byitaejl  hl  M ad  MD  i triangulo  D H F ,vtH  ?ti  ad  M D, 

ita 
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ita efl  H ^ad »&itaKNadN Fin triangulo HFK. Ergo,  tvtH  t orof.jJ-f 
7il  ad  7H  Dyfcn  GM  ad  M Byita  efl  K N ad  N F.  Quare  patet  propofitum, 

COROLLARIVM. 

Conftat  ex  fecunda  parte  huius  propofitionis , quod  late- 
ra trianguli  proportionalia  funt  Tegmentis  fadisi  parallela 
bafi  vfque  ad  verticem.  Oftenfum  enim  fuit  B A ad  A tXefle, 
vtCAadAB. 


PROPOS.  III.  THE OR.  III.  Eud.i.Vl 

Reda  liiKa  * lecans  bifariam  angulum  verticis  trianguli  > fc- 
ca^it  ballm  in  eadem  ratione  laterum» ita homologa 
fint  contcrrainalia.  Et,;fi  bafis  fegmenta  difleda  fint  in  ea- 
dem ratione  laterum » erit  (edus  bifaria  angulus  verticis . 


In  triangulo  ABC  reda  A D efficiat  angulos  D A B , D A 
C xquaJcs  inter  le.Dico  B D ad  D C efle,  vt  B ad  A C.  Pro- 
duda  C A,  vt  fiat  E A ^qualis  B A,  & iungatur  E B.  Qupni- 
ani  * anguli  E,  <Sc  A B E,  oppofiti  lateribus  aequalibus  BA » £ 
A funt  inter  (c  aiquaies  j Ergo  c ex- 
ternus angulus  C A B duplus  eft  an  a 
guli  A B£:fcd angulus  C AB  du-  V * 

plus  eft  edam  anguli  D A B j t rgo  ' ^ 

duo  anguli  DaB&EB  A(  alter- 
ni ) aequales  fimt  j <Sc  ideo  ^ A D pa- 
rallela eft  £ B » bafi  trianguli  C E B . 

(^are « B D ad  D C eft,  vt  E A,  feu/ei  aqualis  B A , ad  A C . 
V t erat  probandum . 

Secundo  fit  B D ad  D C.  vt  B A ad  A C.  Dico  redam  D A 
fe^c  bifariam  anguium  B A C.  Si  hoc  verum  non  eft.alia 
H A (ecet  angulu  m B A C bifariam . lam  vt  B A ad 
^ B H ad  H C:  erat  autem , vt  B A .id  A C , ita  B 

D ad  D C 5 Ergo  * vt  B H ad  H C,ita  tft  B D ad  D C,Sc  coni- 
ponendo  • B C ad  H C erit,  vt  B C ad  CDndcoqueil  CH  & 
C.  D ^quales  mnt,  pars  <Sc  totum,  quod  eft. ibfiirdum.  Non 

pr?ter  DA  lecat  bifariam  anguium 
C A B . Qupderat  oftendendum . 


tfrof  j./j 
b/r»^.6.(.c 

c^r*/.i8» 


d /r*/.  K. 
lilf  I. 
epr*p.%, 
huius 

ipr$p.i.l.i 

g prima 
par.buiut, 
iiprop.7. 
Ith.i 

iprtp  14, 
iik  }. 
k/wp.4. 
lib.}. 
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Eutl  4.  VI. 


PROPOS.  IV.  THEOR.  IV. 


ittni  to. 


hprtp,  jl 

lib.  I . 

ceoT»l,  pto- 

p»/Ab.  l.t. 

dpnp.ij. 

lib.t, 

cprtp.xj, 
lii.  I . 

f c»r$l  pt$p. 

%.buiut» 
gprop.  II. 
Ub.i. 
hpr  p 7 

i w$l.pT»p, 

%,buius . 
k pfp.lXm 
Ub.  j. 
\prop.l  l.l 
n\pT»p.  ip. 
llb.}. 


Triangulorum  inter  fecquiangulorum fro portionalia  lUnt 
latera, quf  circum equales angulos:  Er  homologa^unt, 
qu9  ^qualibus  angulis  lubrenduntur . Vocentur  autem 
nuiulmodi  triangula  Similia  inter  (c. 

In  triangulis  A B C , D E F fint  duo  anguli  A , & Dequa- 
les  inter  l'c;  pariterque  duo  anguli  B,i5c  F.  ^quales;  vndc<  ter- 
tij  anguli  C , & F ^quales  erunt , cum  fint  complementa  ad 
duos  reftos  in  vtroque  triangulo . Dico  cfle  A B ad  B C , vt 
DEadEF,«5cBCadC  A,  vtEFadF  D,  atque  C AadAB» 
vt  F D ad  D E ( hoc  enim  modo  homologa  latera , ideft  an- 
tecedentia proportionalitatisjfubtJndunt  angulos  «quales). 
Seccnrur^GB^qualis  D E,&  NC^qualis  1)F;  & ducan- 
tur e G H quidem  parallela  A C > atque  N K parallela  A B . 
Quoniam  eidem  angulo  A arqualiseft  Dex<*hypothefi  ,dc 
B G H propter  parallelas  G H . A C,  aqualis  eft  eidem  A.  Er- 
go anguli  B G H dc  D ^quales  funt , & erant  f quales  anguli 
fi  6c  E , atque  fubiacentia  latera  G B , D E aqualia  erant.  Er- 
go # B H ^qualis  eft  E F . Eodem  modo  in  triangulo  N K C 
erit  K C ^qualis  E F . Poftea  quia  G H parallela  eft  A C.  Er- 
go/A B ad  B C»  erit , vt  C B ad  B H : & 
permutando^  A Bad  B Gerit,  vt  G B 
ad  B H ; funtque  G B , B H cquales  ip- 
fis  D E,  E F.  Ergo,  * vt  A B ad  B C , ita 
eft  D E ad  E F.  Rurfus  i propter  paral- 
lelas A B.  N K erit  B C ad  C K,  vt  A C 
adCNjdc  permutando^  BC  adC  A. 
erit,vtKCadCN,feu,/vt  EF  adF 


K 

IT 

. F 

B H K C 

D ( cum  hc  equales  fint  illis)  j cumque 
A BadBCfit,vtDEadEF,&BCad  CA  fitwt  EFadF 
D.  Ergo , m cx  compofirione  ordinata,  erit  A B ad  A C,  vtD 
E ad  D F . Quod  erat  probandum . 

COROLLARIVMI. 


Patet,  fi  in  duobus  triangulis  duo  anguli  cquales  fuerint 
nterolLi.  duobus  angulis,  vterque  vtrique,  cllc  triangula  fimilia  . 
propAi.l.  1 Nam  n tres  anguli  vnius  trianguli  1'unt  cquales  tribus  angu- 
lis 
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lis  alterius  j ciimque  duo  anguli  vnius  trianguli  fupponan- 
tur  ^quales  duobus  angulis  alterius,  erit  tertius  angulus 
aequalis  tertio.  £t  propterea  triangule  Hmilia  erunt . 

COROLLARiVM  II. 

Patet  etiam  in  triangulis  cquiangulis  latera  vnius  pro  por-  ‘ < 

tionalia  c flo  lateribus  alterius  trianguli,  fingulafinguiis,  ^ '■ 
quibus  ^quales  anguli  opponuntur.  Pofiti  enim  fuerunt  an-  ‘ 

^li  A,  D ^quales,  & B,  £ etiam  cquales,  nec  non  C,  F cqua^  .«  \ • 

les  inter  fcj  <5c  vt  latus  A B ad  D E , ita  oftenfum  fuit  AC  ad  ‘ ^ 

D F,  atque  ita  B C ad  £ F . 

PROPOS.  V.  THEOR.  V.  ^ 

Si  duo  triangula  latera  proportionalia  habuerint, erunt 
^quiangula  inter  fc . 


In  trian^lis  A BC,  D E F fit  A Bad  B C vt  D E ad  E F,  dc 
BC adCAfit,vtEFadFD,atqueC  Aad  ABfit.vt  FDad 
DE.  DiCO  triangula  cflTc  Muiangula.  Fiat  «angulus  HBC 
aqualis  angulo  E,  & angulus  H C B fiat  . **  * 

^qualis  angulo  F '•  Efficietur  * ergo  ter- 
tms  angulus  H ^qualis  angulo  D.  Qua-  / \ V 

reintnangulis  cquiangulis  BCH,£F  / \ /\ 

D eritcHBad  BC,vfD£adEF;fcd  pT ^ ^ 

ABad  BC  erat,  vtDEadEF.i<Ergo  " \ 

H B,  dc  .-i  B ad  B C eandem  rationem_,  i \ / 
habent ; idcoque « H B , dc  A B cquales  Vh 

incer  Ic  funt.  Eadem  ratione  HC  a;- 


'CE 


. I. 

t>  €W$ll,  fo 
/«/>  ll. 

<«*.!. 

F cprcf.^,  • 

buiui.  ^ 

AfTop.j. 

Itb.i. 


.w.  CS,-  *F*^V»j* 

qualis  erit  A Cj  dc  eft  B C bafis  communis  ? Ergo  /anguli  A , 

& H cquales  inter  le  erunt;  erat  autem  angulus  D cquaiis  an- 
gulo  H.  Ergo  duo  anguli  A,dc  D cquales  inter  fc  lunt.Eadem 
ratione  aimuli  a B C,dc  £ cquales  inter  fe  erunt.Q^re  trian- 
gula A B C,  l>  £ F cquiangula  funt . Quod  erat  ollcdcndum. 


PROPOS.  VI.  THEOR.  VI. 


EhcI,6,  VI. 


Siduo  trilgulavnum  angulum  vni  angulo  cqualem  habue- 
rint , dc  circa  cquales  angulos  latera  fuerint  proportiona- 
lia; triangula  erunt  fimilia . 


Y 


In 


zprtf.l. 

Itb.i. 

bpTtf.^. 
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In  rri<uigulis  A B C » D £ E Hnc  anguli  A dit  D aq  ualcs  > fle  > 1 
vt  B A ad  A C,ita  fit  D E ad  D F.  Orco rrkinguia  dic  iimilfa. 
Sccctur<f-A  Gas^alis  D£>flc  AH  liat  a;qaaJisDF>flccont. 
iungatur  G Hjcumque  anguli  A,  D xquales  fint,  erunt  b duo 
triangula  A G H , D £ F xqualia , ^quiangula«  fle  xquilatcra 
inter  fejEft  vero  B A ad  A C , vt  £ O ad  D F > feu  r vt  G A ad 
A H.  ( propter  «qualitatem  ).  Ergo  d permutando  B A ad  A 
G crit>  vt  e A ad  A H;  idcoque  f G H parallela  erit  ipfi  AC:' 
Vnde/angulus  B zqnaiis  erit  angulo  AGH» 
fed  ei^m  angulo  AGH  ^qualis  erat  angulus 
. Ergo  anguli  B,  fle  £ «quales  inrer  fe  erunt : 
E Erant  autem  prius  anguli  A>  fle  D zquales.£r-* 
sog  triangula  A B C , D E F inter  fe  zquiangu* 
fle  * limllia  funt.  Quod  erat  oftendendum . 

COROLLARIVM  I.  ^ 


Patet,  fi  in  triangulo  ducatur refta  linea  parallela  bafi, 
abrdndere  triangulum  illi  fimilc . Fuit  enim  C5  H parallela  B 
h C , & triangul  u m A G H oftenfum  fu  it  zquiangulom.,  ideo* 

butiu,  qug  fimilc  ipfi  ABC, 


COROLLARIVM  IL 

Colligitur  etiam  fi  duo  latera  vnius  trianguli  proportio- 
nalia fuerint  duobus  lateribus  alterius  trianguli , cX  compre- 
hendant didla  latera  angulos  «quales , clTc  triangula  fimilia . 

r 

PROPOS.  VII.  THEOR.  Vll. 

VI. 

Si  in  duobus  triangn  lis  d uo  latera  duobus  lateribus  propor- 
tionalia fuerint,  ita  vt  homologa  fint  inter  fe  parallela,flc 
tendant  duo  priora  ad  eafdem  partes,  ad  quas  tendunt  po- 
fieriora  latera,  vel  ad  oppofitasj  erunt  triangula  fimilia, 
flt  bafes  parallelf , vel  in  direifum  pofit? . aut  fi  tria  latera 
tribus  lateribus  parallela  fuerint  ungula  fingulis,  erunt 
triangula  fimilia . 

In  duobus  triangulis  AB  CiflcDEF  fit  primd  BAad  A 
C , vt  E D ad  D F , fintque  B A fle  U E Muidiftantes , pariter- 
que  9quidifient  A C,  D F;  atque  tam  A B,  A C,quam  D t,flc 
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D F procedant  4 punftisAiOvecruseardeai  partes,  aut  A B. 
A C verlUs  vnam,  & D E , D F vctTu.s  oppohtaj .Dico  triaa* 
gulaABC.&DEF  fimilia  efle , & bales  B C . E f paraJlclap 
efle,  aut  in  direftum  pofitas.  Qiioniam  du?  reft?  B A.  & B C 
fecant  vnam  parallelarum  A C.lecabunt  * quoque  reliquam 
D F . fcccnt  eam  produftam  fi  opus  eft , in  punais  G , & H : 
Pariter  C B , fecans  ipfam  A B > lecet  quoque  ei  parallelam 
D E in  O.Et  quia  refta  G H parallela  eft  bau  A C triaguli  A S 
C.  Ergo  & triangulum  DGH  ^quiangulum  eft  triangulo  Br 
A C )&  ideo  vt  B A ad  A C > ita  erit  B G ad<j  H . Rurlus  (^a 
D O parallela  eft  G B bafi  trianguli  H G B.  erit,  vt  prius,  O D 
ad  DH.vtBGadG  HjiScproptereacODad  DHerit.vtB 
A ad  A C ; ponebatur  autem  £ D ad  D F.  vt  B A ad  A C . igi> 
tur  <<  O D ad  D H erit,  vt  E D ad  D F;  funtque  anguli  O D H, 
& E D F z^ales  ad^i^rticcm,  vel  vaus  Sc  idem|  propterea 
quod  D E,OD  in  dircaum  fimt,&fic  D 
F,  H D,  atque  rede  D E , <5c  D F tendunt 
ad  partes  ealdeni  . ad  qiias  dirigun- 
tur duc  reft?  A B & A C , fiue  D O 
dc  D H,'vel  ad  partes  oppofitas  cx  hypo- 
thefi  ).  Ergo/duo  triangula  O D H,  £ D 
F a-quiangula  lunt  inter  fc,  «Sc  habent  la- 
tera  proportionalia ; & ideog  bafis  E F y e X\  ' F 
parallela  eft  ipfi  OH,  fcuBC  s auri  in  y \ 

dired  um  erunt  pofir?,  fi  fc  contingunt:  -^o  c‘*  H 

erat  autem  triangulum  ABC  xquian- 
gulum  triangulo  D O H.Ergo  triangula  ABC,5cDEFx- 
quiangula  luiit  inter  fc,  & ideo  i fimilia . 

Secundo  fint  A B,  D E xquidiftantes,  pariterque  A C,  D F 
aequidiftent , nec  non  B C , & E F fint  parallel*  .Dico  ru  rfus 
triangula  ABC,  DEF  efle  fimilia. nam  fa£la  eadem  con- 
ftruaioncjoftendctur.vt prius,  tnangu>um  ODH  fimilc 
triangulo  B A C . Ducitur  verd  E Fparallcla  jpfi  O H bafi 
Uianguli  D O H.  Igitur  il.  triangulum  DEF  ^quiangulum  eft 
ipfi  triangulo  D O H , fiue  triangulo  ABC.  Qi^ d erat , dcc. 

COROLLARIVM  I. 

Cqnftat,  qu6d,  fi  dux  rede , angulum  continentes , paral- 
Iclx  luerint  duabus  alijs , <5c  omnes  tendant , <k  producantur 
ad  eafdcm  partes,  vd  poftrem?  ad  partes  aduerlas : erunt  an- 

Y 2 . guli, 


af#r.  fri/! 
tik.i. 


b c$r$k  t. 
frtf.  *,ba~ 
iui. 

cprtp.j. 

tib-i. 

d pr*p.  7. 

lib.j. 

i^ctr.prap, 

^.lib.i. 


( prtp.6. 
buiUJ, 
^prop.  %. 
buiuj. 
h cor.prap, 
17  l$b.  I. 
i prop  4. 
buiui. 


k.eortli-t. 

prop  6.  bu- 


i»>  A 
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guli>  ab  eis  contenti , ^^uales  inter  fe . Oftenfi  enim  fuerunt 
anguli  A>  & D ^quales  inter  fe,  ex  eo , quod  rcGtx  B A > & A 
C parallelx  erant  ipHs  £ D>  & D F . 

COROLLARIVM  II. 

I Et  fi  duo  anguli  ^quales  inter  fe  fuerint , Sc  fingul^ , circa 

fingulos  angulos»  rcft^  line?  parallele  fuerint  inter  fe,&  ver- 
gant ad  eafdcm  partes : erunt  reliqu?  reft?  linee  parallel^  in- 
ter fe . Pofitis  enim  reftiS  A C>  D F parallelis  ofienfi  fuerunt 
anguli  G , t D F ^qualesj  igitur  quando  etiam  funt  an^li  B. 
A C)£  D F aquales,  erunt  duo  anguli  F D £ » & G (quales  in- 
t fr$f.  i6,  ter  fe»  Sc  ideo  < A B>  dc  D £ parallel(  erunt . 
lit.i. 


SM/.7.V1I. 


PROPOS.  VIII.  THEOR.  VIII. 


Si  in  duobus  triangulis  duo  latera  duobus  lateribus  propor- 
tionalia fuerint  > dc  duo  anguli  > homologis  lateribus  op- 
pofiti,  (quales  inter  fe  j atque  duo  anguli  > reliquis  homo- 
logis oppofiti,  fint  ciufdcmfpeciei:erunt  triangula fimi- 
lia  inter  Ic . 

Intriangulis  A BCidc  DEFfit  A Bad  ACin  eadem  ra- 
ti one , atque  £ D ad  D F 3 dc  fint  anguli  B » dc  £ (quales , qui 
^ ‘ nimirum  opponuntur  ho- 

mologis A G»  D F»  atque 
duo  anguli  Cf  dc  F , oppofiti 
reliquis  homologis  finteiuf- 
dem  Ipeciei , ideft  ambo  fint 
acuti  j aut  ambo  obtufi : Di- 

^ co  triangula  A B C > dc  D E 

14.  F fimilia  eflfe.  Fiat  • angulus  C A H (qualis  angulo  D;  fe- 
lil.  I . ceturque  * A H (qualis  A B , iunganturque  reft(  C H » dc  B 
b H.  Quoniam  «a:  quales  B A.dcH  A habent  eandem  ratiOr 

b**  *•  nem  ad  eandem  A C , cftque  E D ad  D F»  vt  B A ad  A 
c pr./.  3.  Q.  £jgo  A H ad  A C eft , vt  E D ad  D F 3 & funt  angu- 
, ■ li  C A H , dc  D (quales  : Igitur  » triangula  A CH>  dcE 
^ ^ (quiangula , dc  ideo  anguli  AHC  » dc  E xqua- 
tpftp.6.  Ics funt 3 pariterquc anguli  A CH,  dc  F funt  inter  fe  wua- 
htiui,  les : Erant  autem  anguli  A C B > dc  f ciuidem  fpecici:  Ergo 

quan*- 
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quando  angulus  AC  Bell  acutus,  erit 
qnociie  angulus  A C H acutus, 5c  quan- 
do ille  cft  obtufus,  hic  quoque  obtufus 
erit,  & propterea  duo  anguli  A C B , 

A C Hjfimul  fumpti,aut  minores  erunt, 
aut  maiores  duobus  redis;  & ideo/duas 
redf  B C,&  C H in  diredum  non  erunt, 
effleieturque  triangulum  BCH. Cum- 
que duo  anguli  A B C,&  A H C equales 
fint  inter  fe , cum  fint  ^quales  eidem  an- 
gulo E:^  pariterque  duo  anguli  A B H;  & A H B fint  ^quales 
(cum  latera  A B,  «5c  A M cqualia  fada  fint ) . Ergo  compofi- 
ti , vel  difFerentialcs  anguli  H B C , & B H C ^quales  inter  fc 
erunt;  & propterea  * redf  B C , & H C ^quales  erunt : fed  fa- 
da fuerunt  latera  A B,  & A H ^qualia,  & A C cft  commune. 
Igitur  it  angulus  B A C ^qualis  eft  angulo  HAC;  fed  eidem 
angiilo  H A C ^qualis  erat  angulus  D . lirgo  anguli  B A C, 
& D f quales  funt  inter  fe . Et  pofiti  fuerunt  anguli  A B C , & 
E a:quales.  Igitur /triangula  ABC,&  D E F fimilia  funt . 
Q^d  erat  offendendum . 

PROPOS.  IX.  THEOR.  IX. 


ffw/>  11. 
lib,  t. 


ifrtf.t. 
lib.  I . 


Itbi. 
Itfrep.j. 
lib  i. 

1 C$r»ll.  t7 
frcf.  4.  bu- 
fut . 


Perpendicularis  ab  angulo  redo  trianguli  redanguli  ad  ba- 
fim  duda,  diuidit  ipUim  in  duo  triangula  fimilia  toti,5c  in- 
^ media  proportionalis  inter  bafis  Tegmenta  > & 

effkit  vtrunque  fegmentum  tertium  proportionale  totius 
bafis,  5c  lateris  dido  Tegmento  conterminalis . 

In  triangulo  ABC  fit  angulus  B AC  redus,dcabAca- 
dat  perpendicularis  AD  ad  bafim,fecanseaminD.  Dico 
uiangula  BAD,ACD&BCA  fimilia  efle  inter  fe , & A 
D mediam  proportionalem  inter  Tegmenta  B D,  & D C,  at- 
que  C B ad  B A efle , vt  A B ad  B D , pariterque  tres  B C , C 
A,  D C efle  woportionalcs . Quoniam  in  triangulis  BA  C, 

B D A angulus  B eft  communis , 6c  anguli  redi  B A C , B D 
A equales  funt.  Ergo  «tertius  angulus  Ofqualis  eft  angulo  _ / 

B A Uj  ideoque  i triangula  B AC,  BDA  fimilia  funt,&  bT*;,. 
circa  communem  angulum  B latera  C B ad  B A erunt  in  ea-  kuL: 
dem  ratione , quam  A B habet  ad  B D . Similiter  in  triangu- 
lis C A B>  C D A angulus  C cft  comunis,  & duo  redi  C A B, 

CDa 


W»l.  1 o. 


e/r»/.  »J. 

hi  ». 

ffr0f.9* 

fniint. 


Eusl.  II. 
• J.VI. 


* f r$fi.  1 1, 

hpnf.i  I. 
IU>  I. 

Qftef.xo, 

th.i. 

dfr#/  9. 


SU  punao  wt^dio  dat0t  reBa  Ime^t  tleu^a  perpendicularis  me^ 

Sit  perpendicularis  U D media  proportionalis  inter  BD»c^DC  Di~ 

tranfire.  Si  emm  hoc 

^•»»  non  efl  , e de/cripto/emictrculo  capiente  angulum  reBum,  diame- 

Zld  / U ,y?>Sr-  potefl : -unde  f per- 

pendicularis akat^ulortao  maior,rel  minor, cjudm  UH,media  propor- 
tionalis erit  inter  B D,^DC,  quod cfl conia hypothefin . Non hitur 

PROPOS.  X.  RROBL.  I. 

® “ni  «■'<*«<"  Proponio. 

Sint  dat?  du?  tcax  A B,  & C.ijs  primd  rcocriri  deher 
mna  proportionalis.  Super  maiori  A Idcfcribamrfcmi^ 
D culus  A D B , & in  co  « accomodctur  B 
cquans  C minori  Sc  a punfto  D ca- 
dat* perpendicularis  D E , lecans  A B in 
t.Dico  BE  cHc  tertiam  proportionalem 
quantam,  Coniunda  rcfta  A D,c erit 
angulus  A D B in  Icniicirculo  rcdlus , dc 

au  r f*» ducitur perpcndicularis 
L)  h ad  balin  trianguli  rcCtanguli  A D B . Ergo  d vt  A B ad  B 

D,ita 


£ucl.  i»( 

VI. 
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D,  ita  efl  D B,  /eu  C ad  B E^ideoquc  B £ cft  tertia  proportio-  e 
naiis  qo^fita . Ut  i. 

Secundo  inter  A B ,&  C reperiri  debet  media  proportio- 
naJis . Ex  diametro  A B r fccctur  B E arqualis  C , &/clcuctur 
perpendicularis  E D,  copleaturqj*  triangulu  reftangtiJu  A D ‘®' 

B:crunt,  i vt  prius,  tres  A B,  B D,<5c  B E,  icu  C, continuat  pro-  j,  m»  o. 
portionales . Quare  B D eft  media  qux/ita.  Vt  erat  taciendu.  bumi. 

PROPOS.  XI.  PROBL.  II. 

Tribus  datis  redis  lineis, quartam  proportionalem  inuenire. 

Datis  tribus  redis  AB,  BC,dc  A 

D , debet  reper iri  quarta  ,ad  quam_»  A 

A D eadem  rationem  habeat, quam  B 

A B habet  ad  B C . Continuentur  in 
diredum  AB,  BC,dc  DA  efficiat 
quemlibet  angulum  cum  C A , dc 
iifngaturrcdaBD,arque«CE  fiat  parallela  ip/tBD,dcfc- 
cet  redam AD,extenfaminE.  DicoDEc/Te  quxfitam_, 

^pniam  in  triangulo  C A E duda  eft  B D parallela  ba/i  C tTlr«  . • 

E.  Ergo,*ytABadBC,itaeftADadDE.&hoceratfa-  blm.  ' 

cicndum_,. 


PROPOS.  XII.  PROBL.  III. 

Datam  redam  lineam  fccarc  fecundum  rationes  datas . 

Data  reda  linea  GE  fecari  debet  fecun- 
dum proportiones  A Bad  BC»,&BC  ad  C 

D . Contmuentur  in  diredum  redx  line^  A ' 

B,B C,C  D,<*poiuturque  ipfa  AD  paral- 
lela red^  G E;  dc  i punuis  A,  D ad  terminos 
G , dc  E coniungantur  redx  iincf  A G,  dc  D 

E. Qujpprimofintparallelf  inter  Icjdc  du- 
cantur y redx  B F,  C H parallelx  ipfis  A G , 
vel  D E , fecantes  G E in  F , dc  H . Patet  c re- 
dam G E ledam  efle  a parallelis  in  G,  F,  H, 

E in  eildem  proportionibus , atque  A B fc- 
catur. 

Secundo  A G,dc  D E concurrant  in  Kjducamurque  d pun- 

dis 


Eutl.xo. 

VI. 


a urot. 
frof  Io  l.t. 
b coroU. 
fr»f  16 
C itbtl. 

bu^ 

im. 
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dtis  B,  Cad  Krcft?  linccBK.CK.fecantcsGEinF&H. 
d mmI.i.  Er  quia  G F parallela  cft  bafi  A B.Ergo  d triangula  A K B , 8c 
fntf.t.bu-  G K F fimilia  funt , idcoquc  vtBKad  F K ita  cft  AB  ad  G 
• F.  Eadem  ratione  > vt  eadem  B K ad  eandem  F K , ita  eft  B C 

ad  F H } & ita  etiam  oftendetur  C D ad  H E . Quare « permu- 
cpff  I».  tandOjVt  ABadBC,itacritGFadFH.<5cvt  BCadCO» 
ita  erit  F H ad  H E.  Quare  patet  propofitum . 

COROLLARIVM. 

Conftat  ex  fecunda  parte  huius  demonftrationis»  qu6d  > |1 . 
duae  parallclz  iecentur  a pluribus  re^is  lineis  concurrenti- 
bus in  vno  punflOjfcdf  erunt  ill?  parallel^proportionalitcr- 


S C H 0 L 1 V "M.  t 

^mmaduertendim  eji  trin  bxc  problemata  adaptari  pope  fpatijs  re-- 
r SUineis , fi  modo  fint  > >e/  efficiantur  paraUelogramma  < triangul/tj 

bmX  * * ^i^fdem  altitudinis . hlam  f paraUelogranrma , "pcl  trianpila  fqui  alutj 

/unt  inter  Je , >t  bajes . Ergo  quidquid  diBum  efl  de  rcBis  lineis  accomo^ 
dari  etiam  potefi  bafibus  jpatiorum  f qualium  altitudinum  i tdeoqueip^ 
fiisjpatijs. 

g^ciix.  PROPOS.  XIII.  THEOR.  X. 

VI.  ‘ * 

Si  duo  triangula,vel  duo  parallelogramma, habuerint  vnum 
angulum  vni  angulo  ^qualem,  vel  Hmul  fumptos  ^quales 
duobus  rcdlis : hiabebunt  rationem  compofitam  ex  ratio- 
nibus laterum,  quz  didios  angulos  comprehendunt . 


tprtp. 


11. 


Sint  duo  triangula,  vel  parallelogramma  A B C , & D E F 
quorum  anguli  B,  & £ zquales  fint  inter  fc,  vel  certe , fimul 
liimpti , aquales  fint  duobus  reftis.  Dico  figuram  A B C ad 
figuram  L)  E F f comparando  femper  eas , quz  eiufdem  Ipc- 
ciei  liint,  Icilicet  triangula  inter  fc,  aut  parallelogramma  in- 
ter Ic  ) habere  proportionem  compofitam  ex  ra  tionc  lateris 
BC  ad  £ F , dc  ex  ratione  lateris  A BadlatUs  DE.  Fiat*  E F 

ad  K,  vt  A B ad  D E , & in  latere 
elcuatoDE  (cccturiEHcqua- 
lis lateri elauaro  AB  alterius fi- 
gur?,&c6plcaiur  triangulum, 
K__  vel  parallelogrammum  HEF. 
Q^niamduo  triangula, vel  duo 

paral- 


C Sch.  pTOf. 

1 .baiut. 

d fr$f.  ti ' 
bmi  ut . 
tfrtp.  J. 
lih^.  I 

g pr•^  ip. 

lib.  3* 
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parallclogramma  A B C,  & H E F habent  latera  eleuata  AB, 
fl Ecqualia  in  angulis  B,&  Exqualibus,  vel  cfficientibu 
fumtiiam  duorum  reftorum.Ergoc^gura  ABC  ad  ciul- 
dem  fpccici  figuram  H E F eandem 

bafis  B e ad  bafim  E F.Rurfusd  figura  F H Ead  cmfdcm  fpc- 
cici  figuram  FDE  cft  vt  H Ead  IDE,  cum  pe  rpcnj  cularis 
ab  F ad  H E dufta  comunis  al^tudo  fit  figurarum}  cft 
Eifcu  e ci  «qualis  A B ad  D E » vt  E ^d  K.  Ergo/figura  H E F 
ad  figuram  D E F eft , vt  E F ad  K . Qujirc  i ex  compofnionc 
ordinata , vt  prima  figura  A B — f 

C ad  tertiam  ciufdcm  fpeciei  ^ j pi  i ■ il 
DEF,ita  cft  prima  rcftaBC  / / \ \ 

ad  tertiam  K.  Sed  BC  ad  K ha-  / j » \ 

bet  proportionem  compofi-  jf s h i — 

tam  ex  ratione  B C ad  E F , dt 

ex  ratione  ipfius  E F ad  K;  cftque  E F ad  K,  vt  A B ad  D E.Er- 
go  6 proportio  figur«  A B C ad  eiufdem  fpeciei  figuram  D E 
F ex  ij (dem  proportionibus  laterum  B C ad  £ F,atque  A B ad 
D £ componitur . Quod  erat  oftendendum . 

PROPOS.  XIV.  THEOR.  XI. 

Si  duo  triangula , vel  duo  parallcloerarama  vnum  angulum 
, vni  angulo  ^qualem,  vcT ambos  nmul  duobus  rcdlis  cqua- 
les  habuerint  > atque  circa  didos  angulos  habuerint  latera 
reciproci  proportionaba,  erunt  «qualia  inter  fe . Et  fi  fiic- 
; rint  xqualia,habcbunt  latera  circa  di^os  angulos  recipro- 
ci pr  oponionalia . 

Sint  prim6  duo  triangula,  vel  duo  paralfclogramma  AB 
C,  & D E F,  quorum  anguli  B,dt  E «quales  fint  inter  (c  vcl,fi- 
mul  finnpti , «quales  fint  duobus  reais : Se  vt  latus  A B ad  D 
E,  ita  fit  F E ad  C B(  fic  enim  s figur«  A B C,  & D E F funt  re-  a Dt/.s» 
ciprocx,  ciim  ABC  contineatur  i prin»  AB  de  q uarta  C B , tuiu^ 
ntque  D £ F contineatur  ^ fecunda  D £,&  tertia  E F quatuor 
seuarum  proportionalium  ).  Dico  triangula  ABC,  de  D E 
f inter  fe , vefparallclogramma  «qualia  e(Tc . Fiat  £ F ad  Cr  k /w/.  1 1. 
vt  AB  ad  DE.  Quia  E F ad  BC  eft,  I kuiut. 

vt  A B ad  D E } & vt  A B ad  DE, 
ita  cft  £ F ad  G . Ergoc  £ F ad  duas 
B C,  de  G eandem  rationem  habetj 

ideoque<iB  C,  de  G «quales  funt. 

Habet  «vero  B,C  ad  G proportio-  B HC  H E F 

Z nem 


h ff*P.  iji 
lib.  3. 


Muti,  ij; 

14.  VI. 


Digir; 


ffT9f.l9.  3 

g /"■•/»  IJ. 

hl4Ut  • 


h pr*M 
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huius. 
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ntm  coinpbfirara  cx  ratione B Cad  E F » 3c ex  ratiohcj  ipfiuf 
i:  F ad  G > ideft  lateris  A B ad  'JatU5  D E . Igitur  duf  rationes 
Q laterum  » qux  angulos  B , & E 
« continet,  componunr^ropop» 

D tionem  ^qualitatis  B L.  ad  G'. 

I 1 Scd|  proportio  fignr?  A B C ad 

/ / eiuidem  Ipcciei  ^gtiram  DEF 

R H E • F compofita  cft  ex  ijldem  propor- 
tionibus laterum  BCad  E F,  & A B ad  D E.  Ergo* figura  A 
B C ad  eii»*a«m,|^^fi«iiratn  DEF  habet  eandem  ?quaU- 
tatis  propoxtictnom,  quam  oabet  B C ad  G . Quare  patet  pro^ 
pofitum  j ' 

Sint  fecund6  triangula  A BC » & D E F inter  fc,  vel  paral- 
lelogramma^qualia.jSc  anguli  B.  & E fiat  «quales , vel  effi- 
cientes fummam  duorum  rcdorum.Dico  A B ad  DE  cfle 
reciproci,  vt  € F ad<B  C.  Si  hoc  verum  non  cft,  vt  A B ad  O 
E»  i ita  fiat  E F ad  B H maiorem,  aut  minorem,  quim  B C;  <5c 
compleatur  tri^ngiilum,  vclparallclogrammum  AB  H.  Et 
quia  du?  figur?  A.  B H,  & D E f eiuidem  Ipeciei  Iwbcnt  latc- 

keu  prim»  ra leciprocc proportionalia citcaangulos B ,& E. Ergot fi- 

fart  buius.  giLta  A B H cqualis  qft  figurf  D E F ^ Icdcx  hypothefi  figur«' 
ABC  Mualis  etat  ipfi  D £ F : Ergo  figurf  A B H & A B C 
^quales  axnt  inter  fe,pars  & totum, quod  cft  4n^ftibilc.Non 
ergo  E F ad  maiorem , aut  minorem , quam  B C , habere  po- 
teft  eandem  ratioitem , quam  A Bad  D E ; ideoque  E F adB 
C cft  reciproci,  vt  A B ad  D £.  Q^od  erat  oftendendum . ^ 

COROLLARIVM  I.  :: 

- • ^ 

Patet,  fi  quatuorrefl:®  fine?  proportionales  fuerint,  eflej 
paralJciogrammum  rc^anguium,  l'ub  extremis  contentum» 
aquale  ei , (mod  lUb  mediis  continetur . Et  fi  duo  parallelo^ 
gramma  reSangula  cqualia  fuerint  j erit  viium  conccntuiiL_» 
ab  extremis,  altcruni  vctso^  nv:dijs  quatuor  rcftarum  pro- 
portionalium . Nam  duoparaljelogramma  redangula,  quo- 
rum vnum  continetur  i prima , & quartasaltcrum  verd  i fc- 
cunda«  dc  tertia  quatuor  redarum  proportionalium,  habenC' 
circa  angulos  redos  ^quales  latera  reciproce  proTOitiona- 
lia  .ErgoifuntfquaJiaintcr  fe.Et  fi  fuerint  f qualia , habe- 
bunt w latera  circa  reilos  angulos  reciproce  proportionalia; 
idcoque  vnum  continetur  a prima, dc^uaita,  alterum  t'cro  4 . 
‘ ‘ fecim- 


Ssul.  tt» 

yi. 


1 pf6p.  14 
huius. 
mpTtp.  14 

huuss 
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fecunda  • & tertia  quatuor  reftarum  proportionalium . 

. .”i  7 ' \ A 7 V ’ '■ 

COROLLARIVM  II.  Sud.17. 

. > . . -r  r VI. 

: Et^fi-tres  reftat  line?  proportionales  fUerinti  reftangulUm, 
fub  extremis  contentum » equaie  erit  quackato  >i: media  dc- 
feripto.  Et  fi  quadratum  fqualc  fuerit  retJanwlo,  erit  latus 
quadrati  m^ilim' prCpOifionye''jnfctfc<fiio;Iat61-a  rcftangu- 
Ium  continentia . Nam  tres  redae  proportionales  poflunt  ef- 
fiet qUatuor  proportionalis.  bii'pofitaincdia  propoftionali; 
ideoque  ( vt  in  prarcedenti  corollario  didum  eft  ) redangu- 
lum.  fublextremis  contentum  «aquale  erit  ei , quod  fub  dua- 
bus medijs  fqualibuscontinetur.idefi»  quadrato  medif  pro- 
pOrti^aJ^  * Similiter  exifiente  quadrato  f quale  redan^lo,  ** 

continebitur  quadratum  i duabus  medijs  ^quaJipus  > idefiab 
vna  media  trium  proportionali  um . 


'I 


VI. 


PROPOS.  XV.  T7HEOR.  XII.a 

Similia  triangula>  in  duplicata  ratione  funtlatenun  homolo- 
- gorumi 

' „ / V 

'Sint  duo  triangula  ABC.&DEF  inter  Ic  fimiJia»  quo- 
rum anguli  B , & E fint  aequales , & latera  homologa  AB  & 

P E, vel  B C 6c  E F.Dico  triangulum  A B C ad  triangulum  D 
EF.  efle  induplicata  proportione  cuiuslibet  lateris  BC  ad 
eius  homologum  E F.Fiat*£F  ad  G,  ... 
yt  AJB  ad-D  E . Quoniam  propter  fi-  , 1) 

railitudine  triangulorum  ABC) &D  / A A 
EFeftiABadDE,vtBCadEF;fed  / \ /\ 

vt  AB  adDE.itafadlcftE  Fad  G.  / . V / \ G . 

Mtur.fvtBCadEF.itaeftEFadG.  jC  E F . . 
Quare^B  C ad  G duplicatam  proportttoem  habet  eius.quam 
habet  £ C ad  E F > feu  A B ad  D £ . Eft. vero#  proportio  trian-  1. 

guli  A B C ad  ei  cquiangulum  D E F , vt  B C ad  G ( vt  Poto  blms  ' 
compofita  ex  rationibus  laterum  BCadEF^&EFadG,fcu  £/##^.7.1.3 
ABadDE).  Igitur/triangulura  ABCadeifimilemtrian- 
gulum  DEFduplicatam  prowrtioncm  habet  rationis  cu- 
iuslibet lateris  homologi  BC  ad  homologum  EF.C^od  ^ 
erat  ofiendendum . 


buiut. 


kuiui. 

cprtp.j.l.J 
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co- 


r 


fitfc/ilt.VI. 


Ito  EVCLTDIS  RESTITVTI 

' ■ . ■ • . I 

C O R O I;L  A R I V M. 

Patet » fi  homologis  lateribus  duorum  triangulorum  »fi- 
milium  tertium  proportionale  reperiatur : clTc , vt primam 
latus  ad  tertium  proportionale  > ita  triangula  inter  fc . u 

■:A 


PROPOS.  XVI.  PROBL.  IV. 


M.t. 


bfrtp.  II. 
bmiiu. 


Cpref.ip, 


d pttf.6» 
huius. 
tpr$p,4. 
huius. 

fpr»p.4* 

huius. 


Super  data  reda  Unca  dcfcribcrc  Polygonum  dato  polygo«:i 
no  pquiangulum » & habens  circa  angulos  ai^alcs  latert ' 
proportionalia  lateribus  illius  i ita  vt  data  redahomoloi^' 
ga  (it  dato  lateri  Polygoni . Vocentur  huiufmodi  polygc^ 
na  SimiUa  inter  fc»  & fuper  datas  redas  homologas  nmili*  ! 

. ter  deferipta.  ' ' > 

Sit  data  qualibet  figura  polygonia  C D G > debet  fuper  da-  ? 
ta  reda  A B deferim  figura , culus  anguli  finguli  cquales 
fint  fingulis  angulis  figur?  dat?,&  circa  angulos  ^quales  late- 
ra fint  propomonaUa  * ita  vt  A B homologa  fit  dato  lateri  D 
C.  Ab  angulo  C ad  fingulos  oppofitos  angulos  figur?  ducan- 
tur rcdcCE>6cC  F»diuidentcs  figuram  in  triangula  C D E*: ' 
C E F,  & C F G;  poftea  fiat  u angulus  B A H ^qualis  D C £>  de  • 
H A K cqualis  fiat  angulo  E C F > atque  angulus  K A M fiat 
pqualis  ^gulo  F C G.  & fic  vlterius,  fi  plures  extiterint>  crit- 

2UC  totus  angulus  B A M ^qualis  angulo  D C G.  Deinde,  *vt 
)C  ad  CE  ita  fiat  BAad  AH,&vtEC  ad  CF,  ita  fiat 
HA  ad  AK,  atque  vt  FC  ad  CG,  itafiat  KA  adAM> 

& fic  vlterius  , u opus  cft  . Patet « ex  compofitionc  or- 
dinata, efle  BA  ad  AM.  vt  DC  ad  CG  . Coniungan- 
tur  tandem  redf  BH,  H K,  de  K M.  Dico  figuram  AB 
Afcficquffitam.  Quoniam  circa  angulos  equalcsDC  E,5c 
B A H latera  D C adC  £ , & B A ad  A H in  Mdcni  funt  ratio- 
ne: Ergo  si  triangula  D C E,  d B A H fimilia  funt pariterque 
triangula  E C F,  & H A K fimilia  erunt , & fic  etiam  triangu-  * 
Ja  F CG , K A M erunt  fimilia.  Qiure  * anguli  C E D , A H B 
atquales  funt,  & vt  D E ad  E C,  ita  eft  B H ad  H Aj  pariterque 
anguli  D , & B gquales  funt , & vt  C D ad  D E , ita  cft  A B ad 
B H.  Rurfiis/propter  fimilitudinem  triangulorum  E C F , & 

H A K anguli  C E F,  A H K ^quales  funt,dt  vt  C E ad  £ F,ita  - 
cft  A H ad  H K i erat  autem  prius , vtD  E ad  £ C,  ita  B H ad  ~ 

‘ H A. 


rr ' IL  I B E R IV.  ' 

HA  EtffOi  cxcompofitionc  ordinata  >vt  DE  axi  E F*  Ita  cnt  SMp 

BHadHKi&funtSnguUDE C,BH Aequales, pantcrquc  J. 
CE  fTa  H Kiqualesfuntoftenfi.  Ergo  totus  angu- 

gulas  G xqualis  etit  angaloM,  & F G iA  G C ent,  vt  K M ad 
M A,  & etit  angulus  A K M xqualis  angulo  C F G,  «t  AK.  ad 
KM  etit , vt  clad  B G i «•'propeet  irv- 

lorum  circa  angulos  asquales  £FC,&HKA*  latera  E r ad 
FC,&  H k ad  k A funt  pro- 
portionalia. Ergo  i ex  com- 
pofltione  ordinata  H k ad  k 
M erit  vt  E F ad  F G . funt-  i \ 

que  totianguliHkM,  &E  \ / \ . 

FG  «quales  inter  fe(  nem-  t'  ;/  ,, 

pe  ex  «qualibus  compofiti) 
et  fic  de  ceteris,  fiplures  ex- 
titerint.Cmpe  omnes  angu- 
U figurf  AB  M «quales  funt 
omnibus  angulis  hgur^  C D 

G finguli  lingulis;  & circa  angulos  equales  latera  funt  pro- 
portionalia, quorum  homologa  (untdat^  red^  linee  AB, 

« CD.  Quapropter  fadlumeft  , quod  fuerat  propofitum. 
Vocentur  autem  huiufmodi  polygona  AB  M,  &CDG  fi- 
milia  inter  fe,  <Sc  fuper  homologa  utera  A B,5^  C D limi 
deferipta . 


'9- 


COROLLARIVM. 

Ir  I 


Facile  deducitur,  qudd  qug  eidem  tetilineo  funt  (imUia_,, 
dt  inter  fefimilia  funt.  , 

Nam,  fi  eidem  rcftilinco  C DE  F fiat  ^ vel  fupponantur  fi- 
milia  duo  reftilinea  A B M,  5c  R,  ideft  eidem  «quiangula,  Sc  ' 
in  eadem  laterum  ratione  j erunt  anoque  duo  redilinca  A B . 
M , & R ?quiangula  inter  ic , & w nabentia  circa  angulos  «- 
quales  latera  proportionalia . Et  propeerea  fimilia  erunt  in- 
ter fc_*. 


PROPOS.  XVII.  THEOR.  X;iU. 


Similia  Polygona  in  duplicata  ratione  funt  laterum  homo- 
logorum. . 

Sint 


tpnf.U. 

huius . 
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cetr.i.pr^ 


tt, 

huius 

buissJ. 

ImstUf 


hh  $. 


^9 


ttfrtf.S. 

huius. 

ifrtf.tf. 

huius. 

le.pnf.1%. 

Uh.i. 


iSi  .^JE  VGY,tDr*5’K5STlTVTI 
Sint  polygoni  MrtiHia  R.,  <5c  S , auorUoiilK«noioga  yfeiUl 
fint  Ab,FO*<^I  DO^OH/^c«&qukii»>«vcA  B4d 
eft  F G ad  G H.  Ergo  * permutarido»vt  A B ad?  G,  ita  eftr  fi  G 
adG  H . Eadem rttione  C D ad  cius  homohsgugi  H Kiark  j 
vt  B C adG  H;  <5c  fi^tfcliOua  lacera  homologapropoftiona>t 
liarrunt . Vndc^oofUni  duplkate  prOpeationeso^m  ct3^ 
Dico  figuram  R ad  f^rami'S  tabcrccaticBicnii  dnpiicaUiM 
lateris  A B ad  cius  homologum  FO*  Ab  angulis  raualibin  1 
A£>&GFMad  angulos  ?qiialel>Toppofitds  coniunganmt 
rc£l?  line?  A C>' A D»  Ejhl.  F K > dluidentci  figuras  R_j  & Sin 
cqik  iiuiha  triangula  >‘CO  quod  <<figiica;  (imi^  ^qiiemuha^ 
latera  habent . Et  quoniam  cipea  angulos  ?qualc9  B / & G lat 
tcra  A B ad  B C,  & P G ad  G H in  eadem  lunt  ratione . « Ergo 
triangula  A B C > dc  F G H fiihilia  funt ; idcoqueangnli  B Q 

A,G HF?qaalcsfunt,A  A CadC Deft, vtF Had HGjTaa- 

dem/tri^gulum  A B C ad  ei  rimilc  triangulum  F G H i ha* 
bet  duplicata>n  proportionem  cius  > quam  habet  latas  A B» 
ad  cius  homologum  F G . Eadem  ratione  quia  circa  ?quaicsi 
angulos  E,  M latera  funt  proportionalia,  erit  triangulum  A 
EUadeifimile  F MK  itt  duplicata  proportione  laceris D£ 
ad  cius  homologum  latus  K M,fcu  duplicata  lateris  A B ad  F • 

G.  Pofiea  quia  anguli  B CD,G 
H k ?quaics  funt , & ablati  B C A 
& GHF  aequales  ofienfi  funt; 
Ergo  refidui  anguli  AC D,&F 
H k ?quales  funt , & erat  A C ad 
, CB,vt  FH  ad  H B C ad  C D 
cftiVt  G H ad  H k . fpropter  fimi- 
litudlnem  polygmiortim  ).  Ergo^  ex  compofitionc  ordinata 
erit  A C ad  C D , vt  F H ad  H K ; & comprchcndiint  angulos  , 
?quales  A C D,  & F H k ; Igitur  h triangulum  A C D fimilc^ 
eft  triangulo  F H k, » & ad  eum  habet  proportionem  duplica- 
tam eius,  quam  habet  latus  C 1)  ad  eius  homologum  H K,leu 
duplicatam  lateris  A B ad  F G . Eadem  ratione  reliqua  trian-'. 
gula , f fi  plura  extiterint ) erunt  inter  fc  in  duplicata  ratione 
lateris  A B ad  F G : ideoque  k.  omnia  triangula  antecedentia» 
fimiil  fumpta , ad  omnia  confequentia  triangula  fimul , ideft 
figura  R ad  S in  eadem  ratione  erit,  atque  vnum  triahgulu  m 
A B C ad  vnum  F G H,  Icu  habebit  eandem  duplicatan^ro- 
portionem  cuiuslibetlaterisBCad  cius  homologum  G H . 
Quod  erat  oRendendum . 

^ CO- 


‘ L I B E R IV.  m 

• % * ' 

C O R O L L A R I V M t V,  ^ 

Conflat  cjdcmonftrationc  huius  propontionisyguod^fl- 
milia  polygona  diftribui  poflunt  in  fimilia  triMguJa,dtnu-* 
mero  xqualiaidc homologa  totis.  Oflenfa  enim  fuerunt  in 
Polygono  R triangula  ABC»  A C O » A O £ flmUia  triaii- 
gulisF  GH,FHk»F  fcMm  figura  S,qu?nanaero  aqualia  lUnt* 
& quodlibet  triangulum  ad  lluun  corcefpondcns  Cfiagu  Ium 
clTevtRadS» 

'COROLLARIVM II.  - ' 

Patet  etiam  Polrrona  fimilia . ouonim  homoloea  latem 


^q^ia.Q^la^cum  hat>^t  duplicatam  rationem  ‘ 

homologorUni  htccumfqualiup^Uabcbutrationen;L9qua-*‘"J”‘  ^ 
litatisjcura  duplicata  raiit^^quah^ameffidatpioporuotxcm  JJ,  , 
^ualiutis..:  •/,:  ^ «-  ^ 

: :€ORQ^  ; , • ; 

- SimiHter  pateti  quod  1 fi  duorum  litium  polygonoruna,'  ^ 
latcrahomologaliabcaiit  rationem». quam  duo, numeri  ha-  - ^ 
bent,  fcilicct  commenl'urabilcni,fiue^uon>erit  primi  polygo-  ' « » 

niadfecundum-cademproportio,quam  habet  quadratum  . t 
lateris  primi  ad  quadratum  lateris  fecundi»  vel  vt  latus  pri- 
mum ad  tertium  propQrtionale»aut  vt  priornumerus  ad  ter-  q 
tium  proportionalem.  Nam  «proportio prioris  termini  ad  m.  j,‘ 
'tertium  proportionalem  duplicata  eft  rationis  terminiprimi 
ad  Iccundiim»  vel  fecundi  ad  tertium,  feu  dupUeata  eft  ratio- 
nis latecum.homologorum » cuius  proportionis  laterum  ( ex 
hac  propofitionc  ) duplicat:|  quoque  eft  ratio  flmilium  poly- 
gonorum, vel  quadratorum,  qux,^ciunCntMuiangula»ic  pfn^. 
pquilatera>crumfimiliaintcrrc.  3 <»*.>• 

PROPOS:  XVIII.  THEOR.  XIV.  e-c1.z%: 

'V 

Si  latera  homologa  quatuor  figiirarum  fimilium  proportio- 
nalia fiicrint : rcftilinca  ipfa  inter  fc  proportionalia  quo- 

que 


a^f«M7. 

htuat. 


lU  EVCLIDIS  RESTJTVTI 

que  erunt . Et  fi  redjtilinea  fimilia  fuerint  proportionalia : 

erunt  eoAuTi  Iatera'h6mologa  proportionalia  quoq  ue . 

- Sint  duk  figiir^  R,atS  fimileslnterfe.paritcrque  Juf  figu- 
ra X>Y  fitniles  inter  Cc  ’ dc  fitprimd  A Bi  latus  homologum  fi*- 
gure  R>  ad  C D , latus  homologum  figurc  S , in  eadem  ratio- 
ne>quam  E F>latus  homologQ  figur?  X, habet  ad  latus  homo- 
Jo^m  G H figur^  Y.  Dico  figuram  R ad  S eandem  rationem 
habere, quam X ad  figuram  Y.  Qopiam  «figura  Radeifi- 

niilem  S duplicatam  proportionem  ha  * 
T>\  WW'  * quam  habet  latus  A B ad  eius 

homologum  CDjparitergue  propor* 


hC0r$U.f2 


f 


tiofigurf  Xad  ei  fimilem  Y duplicata 
efi  cius,quani  latus  £ F habet  ad  nomo- 
logum  G H . Sunt  * verd  proportione^ 
duplicat;  ;qualium>vel  earundem  pro- 
portionum A B ad  C D>  at^e  £ F ad  G 
cA»V*r.<.j  H e;dem  quoque.vcl  atqualcs.Ergo « proportio  ngur;  R ad  S 
eadem  eft,  qu; figur;  X ad  Y.  Quod  erat  primum . 

Sit  fecundd  figura  R ad  ei  fimilem  S , vt  X ad  ei  fimilem  fi** 
guram  Y>  fintque  A B,  C D>H  F>dc  G H latera  homologa.  Di- 
co A B ad  C D efle,  vt  E F ad  G H . Quoniam  proportiones  fi- 
gurarum R ad  ci  fimilem  S>  dc  X ad  ^milem  Y funt  c;dem, 
ftu  ;quales,&  funt duplicat;  proportionum  homologo- 
rum laterum.  Ergo 'carum  fubduplicatae , fcilicct  rationes 
laterum  A B ad  C D,  atque  £ F ad  G H e;dcm  quoque  funt .. 
Quare  patet  propofitum . 


dfrcf.tj. 

buiut. 

econtl.^. 

frtf.t9.Ui 


COROLLARIVM  I.' 


Hinc  facile  dcduciturartificium  ( datis  tribus  figuris  rc^li-» 
lineis , quarum  du;  fimiles  inter  fc  fint ) inuerriendi  quartarh. 
proportionalem  fibram  frmilem  relique.  Si  enim  fuerint  fi- 
Spttp  %%.  R>  & S fimiles  inter  fc , dc  qu;libet'alia  figura  X ; dc/vr 
* AB  latus  prioris  ad  C Dei  homologum  latus  alterius  figur^, 
Zfrtf.tf.  ita  fiat  £ F latus  figur;  X ad  latus  G H : pofiea^  fuper  G H fiat 
bmiHi..  figura  Y fimiliS)  dc  fimilitcr  pofita  ipfi  X.  Patet»  vt  R ad  S , ita 

effe  figuram  X ad  figuram  Y,  - 


COROLLARIVM  II. 

Manifcftum  crt:,qu6d,  fi  inter  duas  figuras  fimilcs  interpo- 
natur modu  propoitionalis  figura,  que  fi  milis  fit  illis,  erit 
^ius  latus  medium  quoque  proportionale  inter  duo  latera  ei 
homologa  extremarum  figurarum,  & ^ contra  fi  latus  figu- 
rf  uitermedif  fimilium  figurarum  medium  proportionale 
fuerit  inter  duo  ei  homologa  latera  cxtreraarum;crit  figura 
illa  mediaproportionalisintercxtremas.Nam*primafigU;  Uprrp.tj*  ^ 
raad  fecundam  ei  fimilcm , & lecunda  ad  tertiam  duplica-  butus. 
tam  proportionem  habet  laterum  homologorum ; fed  qua- 
do»  fi mpl?  proportiones  egdem  funt,etiam  eorum  duplica-  i j. 
tf  proportiones  exdem  erunt, & contra-  Ergo  tam  figura  in- 
termedia , quam  cius  latus  vicem  antecedentis  <5c  confc' 
quentis  obtmet . Etproptcrca  medium  proportionale  erit 
inter  extrema . 


PROPOS.  XlX.  THEOR.  XV. 

vi.tr 

Parallclogramma  circa  aquales  angulos , atque  circa  com-  +3. 1. 
munem  diametrum  conftituta,  latera  in  direftum  haben- 
tia, erunt  inter  lic  fimilia . Et  fi  luerint  fimilia  inter  fc , <5c 
habeant  latera  homologa  in  dircdumpofita,confiftcnt 
circa  comnnincm  diametrum.  Atque  duoparallelogram- 
ma  complementi  fqualia  erunt  inter  le . . 


Duo  parallclogramma  AC,&EF  conftituta  fint  circa 
communem  diametrum  D B G, circa  angulos  ^quales  ABC 
& E B F , atque  habeant  latera  homologa  A B , B £ in  dirc- 
£lumpofita,paritcrque latera  CB,  Bt  in  dircfliim . Dico 
pnmiim  parallclogramma  AC,  & , 

E F fimilia  efie . Quoniam  rcila  E G /A. 
parallela  ipfi  D A bafi  trianguli  u B /fe  / 

A,lccatduo.ciuslatcraj Jgitur*tria-  / ZP/  / 

eiilum  A BDfimile  cft  triangulo  E / / fr»f.6.bu~ 

B G : Et  proptcrca  latera  homologa  R F C 
A B ad  li  E atque  D a ad  E G,  nec  non  D B ad  B G m eadem 
ratione  erunt.  Simili  ratione  quia  F G parallela  eft  D C,  bafi 
trianguli  C D B, erunt  triangula  D B,G  i>  F fimilia  inter  fc, 

Se  vt  prius  latera  homologa  C B ad  B F , atque  D C ad  G F 

A a in 


k«6 


bfref  1. 
hb.  i. 

Cfrcp.  it, 
l,b  , 

Aprop.  1 j. 
Itb.t. 


npr$p.u^ 

buiiu. 


IN  £ 

Pl 

V 

BT  A 

evclidis  restitvti 

, in  eadem  rarione  eriint  eiufdem  BDad 
eandem BG.Ideoque*AB ad  BE,  ADad 
I E G,  D C ad  G F>  atque  C B ad  B F in  eadem 
; ratione  erunt.Quare  permutando « A B ad  B 
i Cerit^vt  JiB  ad  BF  circa  angulos  aquales  A 


tfnp.  i5. 
lib.  1. 

bmiut. 

hmiut., 

h 

17  bb.t. 
iCor.frcp. 

i-tib  I. 

k/Tc/  14. 
huiui. 

I. 


E>  erit  B A ad  A D.  vt  B E ad  t G,  & fic  reliqua  onmia  latcnu» 
oppofita . Quapropter  * parallclogramma  A C,  & E F fimilia 
inter  fe  erunt. 

Secundo  fint  parallclogramma  A C , E F Hmilia , Sc  ha- 
beant latera  homologa  AB,  BEindiredumpofira,  & ficla- 
tera  C B,  dlr  R F in  dircdumj6c  ducantur  diametri  D B.&  E G. 
Dico  DBG  vnam  reftam  efle . Qiyjniam  in  duobus  triangu- 
lis D C B,  B £ G parallela  funt  latera  O C,  B E,  cum  A B,  B 
Eindired^miintpofit^,&#  A B parallela  fit oppofito lateri 
D C in  parallelogrammo  C A . Eadem  ratione  parallela  lunt 
latera  C B,  & £ G ; luntque/anguli  D C B , & B E G equales, 
propter  fimilitudinem  figurarum . Ergo^  bafes  D B,B  G pa- 
rallel?  funt  inter  le  5 & <’le  tangunt  in  B.  Ergo  in  dire^unu* 
funt  pofitar . 

Tertio  Dico  parallelogramma  complementi  N B * & B O 
^qualia  efTe  inter  fe.Quoniam » circa  angulos  ^quales  ad  ver- 
ticem EBC,&FB  Altera  lunt  reciproci  proportionalia: 
Nam  vt  A B ad  B E,  Ita  oftenfa  eft  C B ad  B F . Ergo  k paral- 
klogramraa  N B,&  B O ^qualia  fmit.Quac  erant  oliendehda.  ' 

PROPOS.  XX.  PROBL.  IV. 


Ad  datam  reftam  applicare  parailelogrammum^ualcrc- 
ililineo  dato,  in  dato  angulo . 

Sit  figura  reft  ilinea  R S , & quclibct  rcdla  data  A B , angu- 
lus datus  C.  Debet  ad  redam  A B applicari  parallelogram- 
mum  cqualc  redilineo  R S in  angulo  C.  Diftribuatur 
ncum  in  triangula  R & S , & fiat  4 parallelogrammum  D E F 
?quale  triangulo  R in  angulo  E cquali  ipfi  C,pviriterque  fiat 
hfrtp,  »4.  ^rallelogrammiim  G L iquale  triangulo  S , cuius  angulus 
H ^qualis  fit  eidem  angulo  C:  Pofteasfiat  angulus  B A K 
^ prrp.it,  equalisanguloC,&,cvt  B A adD  t,  ita  fiat  F Ead  AM  - Sc 
butu4.  compleatur  parallclogranuTium  A N : Similiter  fiat,  vt  N bd. 

ad 
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ad G H .ita  L H ad  M K , & comolea- 
tur  paralldogrammum  M O.  Qu'o- 
iiiani  duo  parallclogranmia  A N & 

D F circa  angiUos  ^gualcs  A , & E ha- 
bent latera  reciproce  proportionalia  j — . 
igitur  ci^ualia  lunt  inter  ic  ; cft-vero  L L 
triangulum  R faftum  ?quale  paralie- 
iogtammo  D F . Igitur  parallclograni- 
mum  A N cquale cft  triagulo R . Rur- 
fus  t quia  propter  parallelas  A B , M N 
cft  angnlus  externus  K M N aqualis  in- 
terno, dtoppofito  angulo  A , cftque  angulus  Hasqoalis  an- 
gulo C,  fiuc  A . Igitur  duo  anguli  H , & K M N ^quales  fune 
inter  fc  j funtque  circa  hos  anulos  ^quales  latera  reciproci: 
proportionalia,  i gitur/parallelogrammum  G L,feaei  aqua- 
le triangulum  S erit  cquale  parallclogrammo  M O . Et  pro- 
pterea  duo  paraJlclogramma  AN  & M O , ideft  parallclo- 
graniinum  K A B O jequaJe  erit  duobus  triangulis  R Sc  S, 
uc  rc^iilineo  dato : E ftque  applicatum  ad  rcaam  A B in  an- 
gulo aquali  ipfi  dato  C.  Fadlum  cft  ergo  Problema. 

COROLLARIVM. 


Pacet  qua  ratione  ad  datam  redam  applicari  debeat  paral- 
Iclogrammum  aquale  triangulo  dato,  in  dato  angulo . 

Applicatum*  enim  cft  ad  redam  A B paralldogrammum 
A N ?quale  triangulo  R in  angulo  A gquali  angulo  dato  C. 

PROPOS.  XXI.  PROBL.  V. 


Datis  duobus  polygonis  tertium  defcribere.quodnmilent 
. vni,  & aquale  reliquo  datorum . 

' Sintdat?diicfigur^rcdiIinefR,&S.  Debet  conftruifi- 
gura , qu^  equaJis  fit  hguri  S , at  fiinilis  fit  figur?  R . Super 
quolibet  latere  A B figur?  Rfiat^  paralldogrammum  AD 
aquale  Ipatio  R in  quolibet  angulo  B A C;  & produda  A B 
in  E fuper  B D in  angulo  E B tJ,  qui  * ^qualis  erit  interno,  dc 
oppofito  B A C,  fiat  * paralldogrammum  B F ^qualc  fpatio 
S.  Patet paralldogramma  A BFefle  inter eafdempa- 
raildas  A £ > C F . Poftea  inter  duas  redas  A B , & B b ^ fiat 

A a 2 ' media 
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IS8  EV  CLIDIS  RESTITVTI 
media  proportionalis  G H , luper  quam  fiat  * figura  X fimilis 
ipfiRjitavtGH  fit  latus  homologum  ipfi  AB.Qiioniam 
R«5c  X funtfigurf  fimilcs^/habcbit  R ad  X duplicatam  ra- 
tionem eius,  quam  habet  latus  AB' 
ad  cius  homologum  G H;  fcd  g A B ad 
B E duplicatam  rationem  habet  cius , 
quam  nabet  A B ad  mediam  propor- 
tionalem G H . Ergo , i»  vt  A B ad  13  E . 
ita eft  figura  R ad  figuram  X ; fcd  i pa- 
rallelogrammum  A > ad  panllelo- 
grammum  li  F eft , vt  bafis  A B ad  ba- 
fim  B E ( cftm  fint  inter  cafdem  parallelas ) Ergo  k figura  R 
ad  figuram  X ;ft , vt  ptrallelogrammum  A D ad  parallelo- 
graminum  B F j eft  vero  parallclogrammum  v D ^qualc  fi- 
gur?  R,dt  parallclogrammam  BFfqutlc  fpatio  S . / Ergo 
figura  R ad  figuram  X eft,  vt  figura  R ad  figuram  S;  ideoque 
figura  " X ^qualis  eft  fpatio  S,&  fadla  fuit  figura  X finulis.ip- 
n R . Qi^d  erat  faciendum . 


SCHOLIFM,  - ^ 

•fatet , (juodpropof.  14.  lib.  TI.  Euclidis  pars  ejl , & comprehenditur 
in  hac  vninerfaUfjima  propofitionc . ibi  enim  precipttur , vt  quadratum 
efficiatur  aquale  cuilibet  fpatio  reffilineoi  hic  veri  ftue  E_fit  quadratum»: 
fine  Toly^onum  cuiu^cunque  Jpeciei , deferibi  potefi  fipsra  X aqualis  ipfi. 
fimilis  alteri I{^.. 


Mati  jj.‘ 


FROPOS.  XXII.  THEOR.  XVII. 


Si  in  circulo  du£I?  fuerint  dua;  rc£I?  line? , fc  fccantes : paral- 
lclogrammum rcftangulum,  comprehenfum  fub  fegmen- 
tis  vnius,  cquale  erit  ei , quod  fub  Tegmentis  alterius  conti- 
netur, reiftangulo.  Et  fi  reftangula  l'ub  Icgmcntis  duatuni, 
tcflarurti,  fe  Iccantium,  ^qualia  fuerint:  circuli  peripheri» 
per  quatuor  terminos  illarum  tranfibit .. 

Jn  circulo  A B F duf  refi?  linee  dufta:  A E B , & D E C fc 
Icccut  in  E ( fiuc  ambe  fcccnt  circuli  peripheriam  in  duohus 

puu.- 


n9> 
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pun  clis,  vt  in  prima.  & fccimd.i  figura,  fiue 
vna  A EB  cam  fccct  in  duobus  pundis  A 
Sc  15, altera  vero  reda  DEC  tangat  ean-  Ai 
dem  peripheriam  in  vno  pundo  a lignis  D, 

& e expreflb,  vt  in  tertia  figura-  fiue  amb? 
circulum  tangant,  vt  in  quarta  figura)  .Di-  A 

coparallelogrammumrcdangumm, con-  

tcntum  lub  vnius  Icgmcntis  A E.5c  E B,cquaJc  efie  redangu- 
lo,  £ub  alrenus  Icgmcntis  D E ,&  E C contento.  Coniungan- 
tur  redae  a C , D B . Quoniam  duo  anguli  £ 

D B , & E A C , ^quales  1'unt,  quia  aut  - funt 
in  eodem  legmento  C F B,  vt  inprima,  & fe- 
cunda figura,  aut  i angulus  E U B continetur 
a tangente  E D.«Sc  fecante  B D,  reliquus  vero 
angulus  t A C in  alterno  fegmeto  B F C exi- 
ftit,vt  in  tertia  figura,  aut  «ambo  anguli  ^ 
tangentibus , & eadem  fecante  contenti , ae 
quales  funt  ei , qui  in  alterno  fegmento  B F 
Cetfici  poteft  , vt  in  quarta  figura  ;funtqi 
anguli  d AEC  y dcDEB  ^quales  aS 
verticem,  vel  vnus,  & idem.»  Ergo 
duo  triangula  A E C , dc  D EB  fimilia 
funt;dcidco,vt  A Ead  EC,  itaeft  D E 
ad  E B.  Quaproptcr/parallelogramum 
redangulum,  fubprima,&  quarta  pro- 
portionalium contentum , ideft  redan- 

fulum  A E B,  arquale  eritredangulo  D 
C.quod  i lecuda.dc  tertia  continetur. 

Secundo  du9  red^  A E B , & D E C , 'c  fc- 
cantes  in  c , efficiant  redangula  A E B , dc  D 
Ji  C aqualia  inter  lej*  per  tria  punda  A,C,  B 
ducatur^  circuli  peripneria.  Dico  eam  tran- 
fire  per  piindum  l) . Si  enim  hoc  verum  non 
eft , cranleatpcr  H citra , vel  vitra  pundum 
D.  Ergo 6 recta ngulum  H E C cquale  erit  re- 
d.mgulo  A E B;  l*cd  erat  redangulum  DEC 
^qualc  eidem  redangulo  A E B. Cerere- 
dangula  U E C,  & D E C aqualia  liint  inter 
fe,  pars,  & torum;  qu  )d  eft  iinpoftib  tle . Nan  ergo 
ripneria  A C Brranfirper  pnnduni  H . C^apropterperpun- 
fta  A,  B,  C,  D tranfibit . Y t erat  propo  fiium  „ 
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lib.i. 


iib.U 


-w 


M,u 


. -.o.'  » 


■ txfecun 
4*  pari  e b 
imt  prop»/. 
O cer.pT$f, 


Manifcfirum  efl  in  primo  cafn.fi  A B fuerit  diameter  circu- 
i,&  C D perpendicularis  ad  A B,cflc  quadratum  perpendicu- 
laris D E ?<iualc  re^angulo  A E B , fub  fegmentis  diametri 
contento.Nam*  diameter  A B fccat  perpendicularem  C D bi- 
fariam in  E;idcoquc  it  quadratum  D E cquale  erit  reftangulo 
DEC:  fcd  ex  hac  propofitionc  redangulum  A E B caualc  cft 
reftanguloDEC.  Ergo  quadratum  ipfius  D E aquale  cft  pa- 
raUelogrammorcdangulo  A EB. 

COROLLARIVM  II. 

Conftat  in  tertio  cafu , quod  reftangulum  A E B , fub  fe^ 
mentis  fecantis  contentum,  aquale  cft  quadrato  tangentisE 
D Quja  figna  C,  D exprimunt  vnum  punftum  contadf us  j 6c 
ideo  /redangulum  CED  ?qualc  cft  quadrato  vnius  ?qua- 
EumED>vclEC. 

COROLLARIVM  Iit  ^ 

Similiter  conftat  in  quarto  ca(u,quod  quadrata tangen-s 
tium  A E , & E D ab  eodem  pundo  cadentium  ^qualia  fimt 
& tangentes  A E » & E D ^quales  lUnt , etiam  3 eo  quod  figna 
A,  B vnum  piinffum  cont^us  exprimunt,  & fic  C,0.  Quare 
’ reftanguJa  i»AEB,&CED  ?qualia  funt  quadratis  A E, « D 
E;  5t  proptcrca  ( ex  corolL  2.  prop.  i 7.  huius  ) tangentes  A £» 
DE  (quales eriuit. 

COROLLARIVM  IV. 

Patet  etiam,  quod  fi  quadratum  E D equalc  fuerit  reflan- 
gulo  A £ B , ncceftario  E D tanget  circulum  in  D j eo  quod 
- rcfta  E D non  incidit  in  prripheriam  circuli  per  A,  B,dc  pun- 
••  £lum  Cjfcu  D dcfcriptimifi  in  vno  pimclo  tatiim,  quod  « d fi- 
■ grus  D , C exprimitur . Quare  • E D non  fecat , fed  tangit  cir- 
‘ culum . . 
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»ipcrvartuem  aiamftri  circuli  cptotcuaquere- 
lincx  ducuntur  ,/ecantes  circuli  peripheriam  * 
Credam  ad  diametrum  perpendicularem',  erunt 
tmmia  rcClangfila  > contenta  (ub fe^nentis  cuiusli- 
bet dudarum  inter  fummitatey&  peripheriam  yOtn; 
ptrpcndicularem  intercepttsy  aqualia  inter  ft , 

In  circulo  .ABC y cuius  diameter  DjlE 
d Meatur  m £ perpendicularis  ad  diametrum 
D uiy  eamfecans  iqE;^  per  verticem  jl  du- 
cantur quotcunque  redf  linea  B.AHyC  AGy 
D A Eyjecantes  circuli  peripixeriam  m 
^perpendicularem in  HyGyE. Dico redan- 
gula DAEyCAGydrBAH  aqualia efjhj 
inter  fe . Coniunguntur  redf  BDy&C  D.iinp- 
niam  duo  anguli  E A G y ^ D AC  ad  verti- 
cem b aquales funty  aut  vnum  attgulum  efficiunt', 
par  iterque  angulus  redus  E fqual.s  efi  angulo  D 
C .A  in  ^Jcttticirculo  redo . <i  Ergo  duo  triangula 
CAEyDAC  fimilia  funt ; idcoque  DA  ad  A 
C efl  yVt  G A ad  AE.  Quare  e red angulum  C 
AGy  jub  intermediis  proportionalium  conten-  B : 
tum  y aquale  cru  red  angulo  D A Eyfub  extre-  / 

mis  couiprehrnjo  .Eadem  ratione  triangula  E A i 

H y<dr  B AD  fitniUa  eruut  y&iredungulu/Ua.  G 
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tus 


e tortu,  t. 


prop  I «. 


buiut 


l cor  Kfr^l 


BAH 


pimiiircr  conftatab  codem  puiifto  externo  non  plures. 
quim  duas  reftas,  tangentes  circulum,  duci  poffe,  co^  quod  ^prtp.  f. 
ab  externo  pundo  E du*  refta:  tantummodo  *qualcs  mter  *• 

feducipoflunt. 


Patet  etiam,  qu6d,  fi  i pun^lo,  extra  circulum pofito,du« 
rett®  equaJes  in  circulum  incidant,  quarum  vna  nt  tangens* 
altera  quoque  tangens  erit . 
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pqualecrit  reSi angulo  DjlE.Bt  pre- 
pterca omnia  reClangula  B^AHy  C^Gy&D 
A E pqualia  erunt  inttr  Je.  Quod  erat  proban- 
dunu. 

PROPOS.  XXri.  PROBL.  VI. 

Datis  duabus  reftis  lineisdn  altera  carum 
punftum  intra  , aut  extra  reperire.,, 
quod  efficiat  duo  Tegmenta , inter  qug  reliqua  fit  media^, 
proportionalis.  Oportet  autem niedieratein  redlflinc?, 
Intra  quam  puiidum  fignan  debet,  non  minorem  efle  re- 
liqua . 


Sint  duf  re£Ig  line?  A B , & C debet  reperiri  punftum  intra 
reflam  lineam  A B,vt  in  primo  cafuivel  extra  eam  in  dirc- 
ftum  vt  in  lecundo , ita  vt  refta  linea  C fit  media  proportio- 
nalis inter  fafta  Tegmenta ; Ted  in  primo  cafu  oportet , vt  fc- 
miffis  ipfius  A B non  minor  fit,  qua  C.  Super  diametro  A E B 
fiat  circulus  A E B , cuius  centrum  G ; dc « i termino  B duca- 
tur B D perpendicularis  ad  A B,  leceturque  ^ B D f qualis  ipfi 

C . Poftea  i termino  D C in  primo  caTu  ) ducatur  « rcfta  linea 
P E parallela  ipfi  A Biouf  non  cadet  extra  circulum,co  quod 
Tcmiffis  ipfius  A B , ideft  radius , Teu  altitudo  Temicirculi  A B 
fupponitur  ^qualis,aut  maior  qua  C leu  qua  perpcdicularis  B 

D,  & pmpterea  L)E  tanget, aut  Tecabit  circulu  in  E:  at  m Tecu- 
do  caTu  coniungatur refta  DG  ad  centrum  circuli, Tecans 
TCripheriam  cius  in  E.  Dcindc«<  fecetur  rcfta  B H gqualis  ipfi 
D E,  coniunganturque  reft?  E H , D H . Quoniam  in  duobus 
triangulis  £ D H , & B H L)  Tada  Tunt  duo  latera  B H , & D E 

^qualia , atque  latus  H D eft  com- 
mune ,&  anguli  comprehenfi  E D 
H , dc  B H D aequales  Tunt  inter  Te.# 
( e6  quod  in  primo  caTu  e Tunt  alter- 
ni in  parallelis  D E,&  B A jin  lecun- 
do vero  caTu /Tiuit  ad  bafim  trian- 
guli ilblcclijDG  H,*proptereaquod 
radijs cqualibusG  B , G Eadduntiir 
_ equales  B H , E D ) . Igity  tg  bafis  E 

H ^qualis  efi  B D , Teu  C }*paritcrquc  angulus  5 E H eqnalis 
cR  angulo  D B H rcdlo  j idcoque  H E perpendicularis  eft  ad 
' D Ej 


. L I B E H T V/ 

D 1?;  & prOptcrea  in  primo  c.ifu » F.  H iccat  pcrpcnHicularitcr  • f 
quoque  diametrum  B A ^quidiftamem  ipfi  D E ; at  in  fecun- 
docalu  k H E contincet  circulum  in  punfto  E.  Igitur ‘paral-  ^ 
leloerammum  rcftangulum  A H B ^qualc  eft  quadrato  reft? 
lincc  H E;&  ideo  *»H  E,  leu  ei  iqualisC  media  proportiopa-  j».  * 
lis  cht  inter  fegmenta  A H,  & H B.  Vt  propofitum  fuerat . kuiui. 

m ioroU.  s» 

COROLLARIVM  I.  pnp.i\,  ' 

buiKt^ 

Si  dat®  fuerint  du?  re^If  line®,  quarum  vna  fit  media,  reli- 
qua verd  ^qualii  fit  aggregato  extremarum  trium  propor- 
tionaliunijVtraque  extrema  reperiripoteft  ex  primo  cafu  hu- 
ius propofitioms . 

COROLLARIVM  II. 

Conftat  etiam , quod  data  redia  linea  fecari  poteft , vt  rc- 
flangulumlub  cius  fegmentis  contentum  aquale  fit  dato 
quadrato  j fed  oportet , vt  latus  dati  quadrati  non  fit  maius  > 
quam  femiflis  date  redf®  line® . Nam  in  primo  cafu  huius 
propofitioms  polita  fuit  C non  maior,  quam  femilTis  /\  B ; dc 
facium  fuit  redlanguium  A H B aquale  quadrato  ipfius  C. 

COROLLARIVM  III. 

Patet,  quod , fi  duarum  linearum  rcftarum  vna  fit  media » 
reliqua  vero  fit  differentia  extremarum  trium  proportiona-  ‘ 

lium;  vtraque  extrema  reperiri  poteB  ex  iecundo  cafu  huius 
propolitionis. 

COROLLARIVM  IV. 

Conflat  etiam,  quod  data  rcdla  linea  produci  potcfl,vt  rc- 
dlnnguluin,  excedens  fub  produda,  & cius  produdlionc  con- 
tentum, cqualc  fit  cuilibet  dato  quadrato . Fadlum  enim  fuit 
redanguium  A ri  B aquale  quadrato  cuiuslibet  rcdl§  Cda- 
t?,  m Iccundo  cafu  huius  propofitionis . 

PROPOS.  XXIV.  PROBL.  VII.  EucLxs. 

Ad  datam  rcclam  lineam  dato  redUiineo  fpatio  > cquale  pa- 

Bb  ralle- 
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rallclogrammum  afwlicarc  deficiens , aut  excedens  paral- 
Iclogrammo,  auod  fimilc  fit  alteri  dato : oportet  aurem_» 

3uahdo  parallclogramnunn  deficiens  applicandum  eft, 
atum  fpatium  maius  non  cfie  parallelogrammo , fuper 
dimidia  deferipto,  quod  fimilc  fit  parallelogrammo  dato . 

Sit  datum  quodlibct  fpatium  rciftilincum  C > &paralleJo- 
grammum  l),  atque  refta  linea  A B j & luper  eius  medietate 
Ei  B fiat«  parallelogramirumi  l F fim  ile  jpfi  D . Debet  ad  re- 
ftam  A B applicari  parallclogrammum equale  fpatio  C,& 
deficiens  (in  primo  ca(u),  aut  excedens  (in  fecundo  cafu) 
parallelogrammo  > quod  fimilc  fit  ipfi  D:fed  necelTc  eft,in_. 
primo  calii , vt  fpatium  C non  fit  maius  parallelogrammo  E 
F . Fiat  b parallejogrammum  R fimilc  ipu  E F , & ^qualc  Ipa» 
tio  C,  fitque  K S cius  latus  homologum  ipfi  E B : Et  quia  in 

»£  primo  calii,  ponitur  fpatium  C , fcu 

V X/Ki  \ ei  equale  parallclogrammum  R non 
maius  parallelogrammo  E F.  c Ergo 
latus  K S (quale,  aut  minus  erit  latc> 
re  ei  homologo  E B , fcilicct  medie- 
tate ipfius  A B.  Quare  refla  A B ^ fc- 
cari  potell  in  H.ficuti  in  fecundo  ca- 
fu f produci  poteft , vt  reflangulum 
A H B equale  fit  quadrato  rcft(  K S . Poftea  d punflo  H du- 
catur ^ H N parallela  ipfi  F B,  que  fccabitur  ^ d G B diametro 
parallclogrammi in  N,<ScperN ducatur* ONSparallcla ip- 
fi A B,  extendaturque  quoufqiic  conueniat  * cum  A S , paral- 
lela ipfi  B O F,  in  S.  Et  quoniam  K quadratum  ex  H B a J rc- 
flangiilum  B H A cfl,  vt  B H ad  H A ( ciim  habeant  commu- 
nem altitudinem  HB) i cftquc< parallclogrammum  HOad 
parallclogrammum  S H , vtbafis  B H ad  bafim  H A . »»» Ergo 
paraJlclogtamnuim  H O ad  parailclo- 
/\  7'*'  grammum  S H eft , vt  quadratum  cx  B 

A.  E'  ''/b  had  rcflangulum  BH  a .leunadci^- 
quale  quadratum rcflc  KS. Eftautcm 

• ' J parallclogrammum  E F ad  parallclo- 
0 N granVmumHO,  ei  «fimile  circa  diame- 
trum communem  G B N > vt/>  quadratum  cx  E B ad  quadra- 
tum ex  B H.f  Ergo  cx  compcfitionc  ordinata  parallclogram- 
mum  E F ad  parallclogrammum  S H eft , vc  quadratum  cx 
EB  ad  quadratum  red?  KSjl«d,rvt  quadrarum  cx  E B ad 


L 

S 
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quadrarum  reftc  KS,itacft  paiallelogrammumEFad  pa- 
rallelo^rammuiri  R,  Icu/ad  huic  aquale  Ipatium  C . / Igitur 

f>araIklogrammum  E F caiidem  rationem  habet  ad  parallc- 
ogrammum  S H»  atque  ad  Ipatium  C;ideoque  « applicatum 
parallelogrammum  S H cquale  cft  Ipatio  dato  C ; * atque  de- 
ficit in  primo  calu , & excedit  in  lecundo  in  figura  H O , quf 
fundis  cft  ipfi  E F.  fcu  *.  parallelogrammo  dato  D . (^od  erat 
faciendum . 


PROPOS.  XXV.  PROBL.  XIII. 


Propofitam  redam  lineam  terminatam  fccarc  in  duo  feg- 
nienta,  quorum  vnum  medium  proportionale  fit  inter  to- 
tam, & reliquum  fegmentum.  V ocetur  autem  rcda.fic  fc- 
da,  Iccundum-cxtrcmam , & mediam  rationem  diuifa  T 

Data  reda  A Bfecari  debet,  vr  proponitur. <i producatur 
reda  A B in  C,vt  ipla  \ B fit  media  proportionalis  inter  pro- 
dudam  AC,  eiulque  produdionem  B C ; iecccurque  A B D 
^qualis  RC : -ferit  VJ  A ad  A B vt  A B 
ad  B C , Icu  c ad  ci  cqiialem  B D <Sc  A W 

diuidendo^C  B,f^u»eijcqualis  DB  — » 

ad  6 A erit , vt  A D ad  O B j & pro-  ^ C 

ptcrca  fegmentU'U  B Derit  medmm 
proportionale  inter  totam  B reli- 
qimmque  eius  icginentum  A D.  Quod  erat  faciendum-Vo- 
cetur  reda  A B hac  ratione  leda  in  u , diuifa  kcunduni  me- 
diam & extremam  rationem . 


COROLEARIVM. 


Patet,  quod  fi  reda  linea  feda  fuetit  extrema,  & media  ra- 
t lone , atqj  ex  maion  cius  Tegmento  detrahatur  Icgmcntum 
mmusicrinnaius  Icgmentum  Tedum  extrema , A^mcdia  ra- 
tione, cuius  Icgmcntun.  maius  eft  illa  ,quc  prioris  linee  mi- 
nus  Tcj^cntum  erat . fada  enim  fuir  tota  C A nd  A B , vt  A 
R ad  B C . & ideo  ex  hac  propofitionc  reda  A C leda  erit  in 
B extrema , ix  media  ratioiiCi  cuius  minus  legmentum  crir  B 

A if  ^ ^ aqualis  ipfi  B C ; <Sc  oftcnfa  fuit  reda 

A B leda  extrema  Sc  media  ratione  in  D. 
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PROPOS.  XXVI.  THEOR.  XVril. 

Si  duarum  rcdarnm  linearum , ia  eadem  ratione  diuifariim  i 
Ynafitlcfla  extrema  aicdiaratione;altcraquoquc  fi- 
militcr  feda  erit . Et  (i  duc  rcclc  > finale  lecte  fuerint  ex- 
rrema , Se  media  ratione  ambe  in  ciiSem  rationibus  Rdic 
erunt. 

Sit  A r>  Tcfta  in  E c.xtrcma  j £<  media  ratione , cuius  maius 
fegmentum  A £ 5 <5c  vt  B A ad  A E , ita  fit  U C ad  C F . Dico 
^ C D in  b fcdlam  qyoquc  efle  extre- 

Ai ma,&  media  ratione.  Quoniam  B 

A ad  A E efV , vt  D C adC  F : Ergo 
F D diuidendo*  B E ad  £ A , efi  vtDF 
A ' * r,  ad  F c ; & inuertendo  b erit  A E ad 

E B > vt  C F ad  F D . Et  quia  A B fc- 
fta  cft  in  E extrema»  & media  ratione : Ergo  c a E ad  E B eft  , 
vt  B A ad  A Ej  led  vt  B A ad  A E , ita  erat  D C ad  C F . <i  Ergo 
D C ad  C F cft , vt  A E ad  E B 5 fuit  autem , vt  A E ad  E B > ita 
C F ad  F D:  Ergo,  ^ vt  D C ad  C F,  ita  cft  C F ad  F D . ideoque 
C D in  F fccatur  extrema,  6c  media  ratione . 

Secundo  fint  duf  refte  A Bjdc  C D amb^  extrema  * Se 

media  ratione  in  E» « F.  Dico  eas  lecari  proportionaliter.  Si 
hoc  verum  non  cft,fit  C G ( maior, veJ  minor,  quam  D C ) ad 
C F,  vt  B A ad  A £.  Ergo,  \ t didum/eft , fictm  A B in  £ , ita 
critG  Cin  F leda  extrema, & media  ratione ; ideoque^ rc- 
dangulum  F G C aquale  erit  quadrato  media  proportiona- 
lis C F ; fed  ex  hypotliefi  C F erat  media  proportionalis  inter 
F D,  & C D . Ergo  b parallelogrammum  rcdiansulu  m F D C 
aquale  eft  quadrato  eiuldcm  C F . Quare  parallerogramma 
retiaugula  E G Cj  & F D C ^qualia  inter  fe  erunt,  pars , & to- 
tum, quod  cft  impoflibilc . Non  ergo  aliqua  G C maior , vel 
minor,  qudm  DC  habere  poteft  ad  C F eandem  rationem , 
quam  B A ad  A E , ideoque  ijplamct  D C ad  C F erit , vt  B A 
ad  A E . Et  diuidcndo  * B E ad  E A erit , vt  D F ad  F C , 5c  k in- 
iiertcndo  A £ ad  E B erit , vt  C F ad  F D . (^are  patet  propo- 
fttiim . 


L I n E R IV. 


. V ■ 


.Y. 


C O R O L L A R I V M:-^  EucI.  y. 

XliL  ' i 

Ex  his  duabus  propofirionibits  dcducitilr , qtrod , fi  alicui 

re£Ic  line?  fecundum  extrcmam,&  mediam  rationem  diuifc, 

addatur  rcfta  cqualis  maiori  fegmento : compofita  linea  fe- 
cundum extremam , <5c  mediam  rationem  fecatur , & maius 
fegmentum  eft , qux  a principio  reda  linea . nam  in  propofi- 
tione25.fea:a  fiut  AB  in  D extrema ,& media  ratione, & 
addita  B C arquali  maiori  fegmento  B O , erat  B D , feu  ci  a:- 
audis  C B ad  B A vt  A D ad  D B : vnde  tam  A B m D , quim 
C A in  B m eadem  ratione  fccantur  j Sc  ptoptcrca  ex  hac  -»5 
propofitionc  rcfta  C A in  B extremo , & media  ratione  fera-  ’ 
bitur,  ficuti  A B m D extrema,  <5c  media  ratione  CeCti  erat . 


Finis  Libri  quarti. 
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V I N T V S. 
DEFINITIONES. 


I. 


Figwra  rertilinca  infcribi  in  circulo  dicitur  > ciim  finguli  eiu» 
anguli  tangunt  circuli  pcripheri-nm . Htcircunfcribi  dici- 
tur circulo,  ciiin  finguia  figurc  latera  tangunt  circuli  peri- 
pheriam. 

n. 


£ contra  circulus  infcribi  dicitur  in  figura  re^ilinea.cum 
» circuli  peripheria  tangit  finguU  latera  figur?.  ttcircun- 
feribi  dicitur,  cum  circuli  peripheria  tangit  omnes  angu- 
los figur?. 


F"t  reSilinea  figura  .A  BC  D dicitur  inferipta  cir~ 
culoy  cuius  radius  E , quando  finguli  angulis,  By 
e,  D tanffsnt  peripheriam  circuli . Et  figura  F N di- 
citur circunferipta  eidem , quando  fingula  eius  latera 
F G,G  N,N  K,  K F tangunt  peripheriam  circuli  irt» 
pun&is  B,C,  D,.A . 

E contra  tj'detn  pofitis  circulus , radij  erit 
inferiptus  in  figura  FGN  K,&  ciramferiptus  figura  UBCD. 

AXIOMA. 

d*  ^phera  , 

V c/U.i.  ^ j jpjpg , Albtendentis  arcum  alicuius  circu- 

li , ducantur  du^  rc£lf  linef , concurrentes  extra  circulum, 
flrtotf  extra  ipfum  pofitx,  vel  fimili modo  ducatur  vna 
curua  linea : erunt  lineae  coprehendentes  maiores  periphe- 
ria comprchenfa ; fubtcnfa  vetd  refta  linea  minor  erit  ea- 
dem peripheria,  fcu  curua . 
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Sit  enim  circuli  peripherid  .AECy  Jubtenfa  vero 
reda ,ACi& curua  JlBC y atque  du*  tangentes 
circulum  ^DyC  Dy  concurrentes  in£Xy&  extra,  j 
circulum  cadentes . Trtanifeflum  ejl  redam  Jt  C mi~ 
nore  ejse  peripheria  A E C,nec  non  curua  ^ B C,cu 
reda  fit  omnium  breuijfima  :&•  ^EC  minorans 
ejje qudm ^BCy&JlBC minorem effc , quam ^ ^ 
DC  .eo  quod  .AEC  minus  recedit  d r^itudine^ , 
qudm  jtBCy&  hfc  minus,  qudm  A DC. 

PROPOS.  I.  PROBL.  I. 


"t  ’ ; ^ 


■ 

• I 


A d datam  rcAam  lineam>  at^e  ad  cius  pun£lum  > angulum 
ddcribcrc,  qui  quinta  pars  fit  quatuor  rcftorum . 

Ad  datam  rcftajn  A B>atque  ad  cius  pundtum  B angulus  ef- 
fici debct.qui  fit  quinta  pars  quatuor  reftorum.  Sccetur  » rc- 
linea  A B extrema, 5c  media  ratione  in  C,cuius  maius  fcg- 
mentum  fit  A Cj&  centro  A,  interuaJJo  A B circulus  B D de- 
/cribatur.inquo  applicetur,  A refla  BD  aqualis  maiorilcg- 
nicnto  A C.  Dico  angulum  A B D eflc  qnaentum . lungantur 
reft^  \ L),&  C D.C^oniam  c tres  refla:  B A,  A C,  & C B pro- 
portionales sut>iSceirB  D aqualis  \C,atqjradius  A Draualis 
A B.  Ergo  in  triangulis  A B D,  <Sc  D B C circa  d equales  angu- 
los A L)  B , & B,  fubtenlos  a radijs  xqualibus , c(l  A B , feu  ei 
xqualis  \ D ad  D B,vt  D B ad  B C.  Quare ' angulus  c.  D B ae- 
qualis cft  angulo  A eft  A C ad  C B,  vt  B A ad  A C , 1'cu  vt 
^ f Ergo/angulus  A D B»  Icu  ei  ^qualis  B.duplus  cll 
aaguu  C L)  B , Icu  anguli  A . Ergo  qualium  partium  angulus 
A cll  vna , erit  B dua:  partes , & D pariter  du^ . Quare  anguli 
A , B,  3c  D,  fimul  fumpti , ( qui^  ^quales  funtduoBus  angulis 
rcflis ) «quales  erunt  quinque  angulis , quo- 
rum quilibet  aqualis  cft  ipfi  Ajidcoquc  angu- 
lus A quinta  pars  erit  duorum  rcflorum.  ^cd 

Suam  projportioncm  duplam  habet  angulus 
ad  anguium  A, eandem  habent  quatuor  re- 
dii ad  duos  rcflos : Hf  permutando  *>  angulus 
B ad  quatuor  rcflos  erit , vt  angulus  A ad 
duos  rcflosjled  angulus  A quinta  pars  cft 
duorum  redorum.  Ergoiangulus  B quinta  pars  cft  quatuor 
rectorum.  Vt  erat  propofitum . 

d*  CO- 


iprep.  if. 
il0. 4, 

bfraf.  I». 
t. 

iib.  4. 

dff0f.  t. 
Uk.  I. 

e frtf.6. 

Itb  4. 

l,k.  4. 

% ftsp.lt. 
hb.l. 


\Dtf%  I } 
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14> 

ho.i. 


^ pTOf.  IX. 

W 

c CtrM.  j. 
frop.  i8. 
lih.  1 . 

dpt»p,  »4. 

hb  1, 

cctroll,  X 
frpf. ii  l i. 

fprtp-  i 
huiut. 


Hinc  patet  > qua  ratione  triangulum  ^fo/cclium  conditui 
debeat»  in  quo  quilibet  angulorum  ad  bafim  duplus  fit  aneuH 
verticalis . 

PROPOS.II.PROBL.il. 

Angulum  reperire  > qui  fit  quintadccimapars  quatuor  refto- 
runi_» . 

Effici  detet  angulus,  qui  fit  vna  pars,  carum»  qualium  qua- 
tuor  rccli  m quindecim  partes  cquales  diuidutur.Fiata  angu- 
lus A B C^uplus  vnius  anguli  trianguli  ^quilateri.  Et  quia, 
yt  duo  retti  ad  quatuor  reftos , ita  cft  angulus  vnius  triangu- 
li cquilateri  ad  angulum  ABC,  vtr^que  enim  rationes  fimt, 
lubdupl^ ; « permutando , b vt  duo  redii  ad  vnum  angulum 
manguli  ?quilatcri , ita  funt  quatuor  redii  ad  angulum  A B 
e.  clttvero  vnus  angulus  trianguli  xquilateri  tertia  pars 
duorum  redlorimi;  Ergo  angulus  ABC  tertia  pars  eft  qua  - 
tum  redtorum.  Fiat  rurlus  angulus  C B D tertia  pars  quatuor 
A^n  ^ ipfi  ABC.  Et  quia  ^ anguli  omnes 

** DB A circa  punftumB  ecquales funt  qua- 
tuor rcdris,  funtq;  anguli  A B C , C B l ) duf  terti^  partes 
quatiar  rettoru,ej-go  reliquus  angulus  ABD  tertia  pars  quo- 
Al  que  erit  quatuor  rcAoru.Pofteafiant/angult 

IB  IE  ABE,EBF,FBG,GBHquifingulia:qualcs 
fint  quinta;  parti  quatuor  redlorum : erit , vt 
' ""  antea , quintus  angulus  H B A aqualis  prio- 
ribus, <5c  quinta  pars  quatuor  reaornm.  Et 

?uonia  angulus  A B F arqualis  eft  angulo  A B 
i,cum  vtcrq;  ^qualis  fit  duabus  qumtis  qua- 
tuor rcflorum:  Suntque  duo  anguli  A B C,  & A B i > aequales 

?uoque . Ergo  refidui  anguli  C B F»  <St  D D G cqiialcs  erunt . 
Icindc  quia  ab  ^qualibus  angulis  A C B » A 0 B D aufcruii- 
tur  aquales  armuli  A B E,  5c  F B G : Ergo  refiduus  angulus  E 
B C cqualis  eu  duobus  refiduis  angulis  C B F»  & G B J ; liint 
vero  ollenfi  anguli  C B F,  & G B U ^quales  inter  l'c.  Ergo  an- 
gulus E BC  duplus  eft  anguli  C B F;&  totus  angulus  F.  B F 
triplus  dl  anguli  C B f . Eadem  ratione  tam  angulus  A B 

quaiu 
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quun  ABHi^ainH BGi&qudm  FBGcqualis  cfttripJo 
ajiguli  C B F . Qii.ire  omnes  anguli  F B Jd,  E B A,  A B H,  H B 
G,  G B F,  fimul  iun  ti , quinquies. Ftmimam  trfnm  angulo- 
rum ^qualium  vni  C B F>  ideft  dccics  & -quinquies  angu  Inm 
CBF  continebunt.  Et  proptcrca  angulus  C BFjdccics&; 
quinquies  fumptusicquatiir  angulis  omnibus  circa punftum  zcertU.t, 
ideB^  quatuor  reais . Q^d  erat  faciendum . 

PROPOS.  III.  PROBL.'lII.  BuiU.e.it. 

15-K.  IV. 

Infra  datum  circulum  triangulum  dato  triangulo  arquiangu- 
ium>^  polygonum  ^quilaterum  > «5c  ft^iangulum  trium , 

auatuotjquinque»  & quindecim  laterum,  dc  quodlibet 
tud , quod  cx  continua  duplicatione  laterum  eorundem 
polygonorum  confurgit,  inlcribcre . Vocentur  autem  hu- 
iufmodi  figura;  a;quilatera: , dc  arquiangula:;  figurae  Regu- 
lares. 

In  circulo  B C D , cuius  radius  \ B inferibenda:  funt  figur^ 
imperative,  bt  primo triangulum,quod  fit  arquiangulumtiato 
triangulo  Z X Y.  A,blcindatur<* circuli  fegmentum  BDC,  b«r«p  6 
capieus angulum a:qualem  ipfi  angulo  Y,  & iungatur  rcifta  B /i/,  * 

Cidcm  oppqfita  parte  abicindatur  b feg- 
mentum BCD,  capiens  angulum  aequa- 
lem angulo  X,  dc  coniunganrur  refl*  B D , 

&C  D.  Patet  anguium  D cqualcmefiean- 
gulo  Y , dc  angulum  C aequalem  cfTe  ipfi  X ; 
i^Quec  triangulum  inferiptum  circulo 
BCD  fquiangulum  cric ' triangulo  dato 
Z X Y . 

Sccundopro  triangulo  aequilatcro,  dc  ae- 
quianguJo  diuidciitiTr , ( vt  in praecedenti  faftum  cft  ) omnes 
r ? ^ rcai , in  tres  angulos  B A C , 

parti quatuor 

n ingt.l?adcc?.-  - 

rrum  1>AC, CAD, D AE, dcE  /VB, fineuli  cquales oiiar- 

t^?partiquituorreaorum,leurefti5AtqLpr?^^^^^^^^^  *• 

a c , c a d,  d i e,6  a^ ,i  fTb^  f;;:; 

oiml  H qnatuor  rceioniinjTandcm  pro  . ‘ 

qumtidccagono  ad  centrum  fiant/quindccim  anguli  B A C, 

CAD,  DAE;£AF,dcc.  finguii  .xquales  decimxquint* 

■ ■ • Cc  parti 


c cer$S.t. 
frtf.rt-4.’ 
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parti  quaruor  redorum.  Manifeftum  ed 
111  qualibet  cx  his  diuifionibUsansfutoseir- 
ca  centrum  diftribui  in  p.irtcScqnaJc!9.'Ac 
in  omnibus  producantur  radi)  A B,  A Ci  A * 
D»(5cc.  vfqnc  ad  circuli  peripheriam  in_» 
pundis  B,  Q Di  &c.  <Sc  conitingantur  rcdc 
B C,  C L) , D E , (Scc.  quoulquc'  complean- 
tur figura:.  Oftcndcndum  eft omnia  pra:- 
dida  polygona  cfle  cquHatcra,5c  ^quian- 
gula.Q^niam  omlies  anguli  B A C.C 
A 0,5cc.  verti  cales  ad  centrum  A^ua- 
Mes  fadi  funt  > Sc  radi/  omnes  luur^ariter 
^ equales.  Ergo^  omnia  triangula  iiofcelia 
\ yj  B ACiC  AD»DA  E>&c.iunr<  fiiniliter 
equalia, ?que alta, 5c equiangnia infer fc» 
cx.  eorum  bafes  B C C L)<  D E,  &c.  pqua- 
les  erunt . Q^re  figura  B C D £ E &c. 
equilatera  erit.  Et  quia  anguli  omnes  ad 
bafes  ifofcelium , vt  funt  B C Ai  A C D , 
C O A,  A D £,  &c.  ^quales  oftenfi  funt : 
Ergo  bini  bims  ^qualeseruntiideoque./ 
angulus  B C O ^qualis  erit  angulo  C D E* 

& fic  reliqui  omnes.  Q^re  quelibet  fi  gu- 
ra B C L>  £ dc.  circulo  inlcripta,^quian- 

fula  efi,  <Sc  a;quilatera . 
fi  in  qualibet  cx  didis  figuris  diuidantur 
omnes  * anguli  ad  centrum  bifariam, & rurfus  bifariam,  & fic 
vltcrius , ataue  in  peripheria  circuli  redx,  fubteudentes  *- 
quales  angulos  ad  centrum,  ducantur  quoufquc  figurx  com- 
pleantur , defeript*  erunt  alix  figurx  xquilaterx , & xquian-  - 

gulx  fic  in  triangulo  xquilatcro 
cx  bibartita  diuifionc  trium- angulo- 
lorum BAC, CAD,  DAB conliir- 
get  figura  hexagona , fecundo  figura 
duodecim  laterum , tertio  figura  vi- 
ginti  quatuoriatcru,&  fic  vlccrius.tn 
quadrato  vero  ex  bipartita  diuifione 
angulorum  ad  ccnrru  cofurgit.figura 
odo  laterum, poftea  lcxdecim,poftea 
duorum  & triginta , &c.  At  in  penta- 
jit  primo  fi  gura  decem  laterum,  poftea  viainti  > 

po  iiea 


LIBER  V.  20J 

poftca  quadraginta  la(erum>&c.Tandcm  in  quiatidccagono 
conlurgitfigiuatrjgjnwJatcrurn,poftca  I«xaginta»&c.qii«e  ^ 
omnes»vt  priusoftcndcntura:qui]arcraE,&5cquianguJas,vt 
cftimpcratura.Vocentiiraiitem]iuiulmodifigUf«icquilate- 
r«>  <Sc  xquiangula:>  Regulares figurc . 

COROLLARIVM  l . 

Mani5:ftum  dl  rc^asJiwas  pmnfts » qu<r  dincswur  a cetJ- 
tro  circuJi  ad aijgulos  poJygonj/cgularis^  «wilio  iiicripf*, 
asquales  efle  inc^rie>&  tnianam  Iccaxt^  anguips^ucte/iep 
quod  radij  iUnt  eiufdcm  circuli . 

vC.OR^LiAi?.iyM  Jin 

% 

Ruriusxcd^onvocs^quaeacirculi  centro  pt^pendiculari- 
ter  ad  latera  polygo^  dii^iuncuneqiiales  luiat  inter  fcjco  quod 
in  circulo  pol  ygoni  latera»  ^qualia  inter  Ic  »i  didant  ^qu^iter  * 
a centro  5 «Sc  propterea  centrum  circuli  erit  quoque  centrum 
pqLygom  iiilcripti . Vocentur  autem  huiufmodi  perpendicu- 
lares Radi;  figur?  regularjs . 


COROLLARIVM  III. 

Co^at  etiam  polygonum  regulare  didribui  in  tot  trian- 
;ula  Uolcclia  *quianeula>&  iquilatera  inter  fe.  verticem  ha- 
>entia  iu  centro  circuli  quot  luiat  polygoni  latera . 


COROLLARIVM  IV. 


Maniftdutncd  etiam  qnodlibetpolygonum  equilaterum, 
circulo  mlcriptum,  ede  quoque  ?quiangulum.  Nam  k latera  ^ *• 

^qualia  auferunt peripherias  ^quales  ideoque , i fubtendunt 
angulos  equal«  ad  centrum  & propterea , vt  in  hac  propofi-  ‘ '• 

tionc  diuum  cd»  cdjciiuit  dguram  ^quiangulam. 


s c H 0 L I f'  M. 


deducitur,  quod  latus  hexagoni  regularis  aquale  ejl  radio  cir- 
culi,,n  quo  figura  in  cripta  efi.Nam  hexagonum  diuiditur  m in  Jex  trian  m csroU.  j. 
ijojcelia,  -perticem  habentia  in  centro  circuli , eir  figurte  fgjreji  qui-  butut  prvp. 
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Ubet  angulus  ad  centrum  tertia  pars  duorum  reClorumUo  tjited  Jhx  pifud* 
I)  prof.  1 8<  les  anguli  ad  centrum  auatuor  reblisfunt  'aejualcs.  Ergo  tt  reliqui  duo  atr- 
• guli  ad  bafim  cuiuslibet  trianguli  ijofcelis  aquale s Junt  duabus  terrijs 
opr*p.  6.  j^orum  reSorum.  Etpropterea  o quilibet  eorum  tertia  pari  erit  duorum 
' ' reBorum . Quare  triangulum  quodlibet  eorum , in  qua  diflribuitur  hc- 
liHil  xagonum  efi  fquiangulum ; ideoquc  p equilaterum  erit  .fir^opterea  la- 
tus triangulhjeu  circuli  radius,  aqualis  erit  b^-ft  ,/eu  lateri  hexagoni . 

Notandum  efl  non  efje  adhuc  repertam  aricm  delcribend i intra  circu- 
lum polygonum  regulare  cuiujcunque  multitudinis  laterum  ,rtheptago- 
ni,  nonecagoni , vndecagoni , trc.&proptcrca  -pocabimus  polygona  rei- 
fidaria,fuperius  expofita  (breuitatis  gratia J-i  Tolygona  regularia  nota 
dejeriptionis . 

PROPOS.  IV.  PROBL.  IV. 

Cirenio  dato  triangulum  dato  triangulo  arquiangnlum » & 
I quodiibet polygonum  regularenot^ dcfcnptionis  circun- 

Icribcrc . 


Sit.datus  circulus  ABC,  cuius  centrum  F . debet  circa  i^ 
1.-.,  rri',rtmiiiim  afoiiiagnlum  dato  triangulo  ZXi» 

& quodlibet  polYgqiium  re- 
gulare notf  d«criptionis.  In- 
Icribatur*  triangulum  ABC 
cquiangulum  ipfi  triangulo  Z 
X Y , aut  polygonum  tot  late- 
rum, qiiot  petuntur  jdc  a cem 

htrop.  II,  troF  ducantur* perpendiculares  FO, FR, FS  &c^'up^ 

' tcra  A B,  B C , & c.  que  fccent  peripheriam  in  punttis  O,  R, 

c Croil  I.  S,&c.  &;  per  hccpundla  ducantur  «circulum  tangentes,  HG, 
/"P  *».  G K (Scc.quoulque compleantur figurfcir^nfcriptfjcumq; 

* cifdem  tangentibus<<perpcndicularcsfintijdemradij,«ergo 

dpT»p.  ,3.  A B , & G FI  parallela-  erunt , pariterque  b C,  H K , &■  fic  rcli- 

' ^ quaequidiftabunt:ideoqucfefticientangulumGHKcqua- 

lib?.  ' icm  angulo- A B C . Et  fimihter  anpIusG  oftendetur  equalis 
fctri.PTtp.  angulo  A,  & angulus  Kequ.ilis  oftendetur  angulo  C,&  fic 
7 1, 4.  reliqui . Quare  triangulimi , circiinlcriptum  circulo  G H K, 

cquiangulum  eft  triangulo  dato  Z X Y , & figura  drcunlcri- 
pta  G H K N ^quiangula  eft ; cum  cius  anguli  equales  fint  an- 
gulis figurc  regularis  inferipta  AB  C E . 

Poftea  in  polygonis,  du£lis  rcftis  F G,  & F A, quia  in  triaiw 

gulis- 


V vj r Quo^iarcra u u, <x u V xqualja  lunt,  %car»li.i: 
cum  fint  latera  ^qualium  quadratorum  ex  ttuigcrttibus,ab 
eodem  piindq  dudis  > & radi/FO , F V,  inter  fc  equales,  at- 
que latus  F G commune : Ergo  i anguli  O G F > «Se  V G F fiint  •’  7. 

inter  fecqualesj  Sed  ucftaF  A diuidit  quoque  bifariam  figu-  '* 

re  inicript?  angulum  B A E , & eft  angulus  B A E tqualis  o-  ' l • 

ftcnliis  angulo  H G N:  Ergo  eorum  femilTes , Icilitct  anguli  r.T'  **' 

HGF,&BAF?quaies  ^ V 

funt.  ertque  HG  paral-  /\N 

Icla  ipfi  B A;  Ergo  t G F > //7%  ' . „ 

parallela  cft  ipit  A F , & 

conueniuntin  F:/Ergo  OU  \ / \Jr.frof. 

vna,&  eadem  reda  linea  / »7./.  1. 

cftF  AG,excentroper  / / \ N ’ 

angulos  vtriufque  figu-  /]/..^- i\l\ 

rartranfiens.  Eadem  ra- / '\  y 

tione  redf  linee  erunt  ^ 

FBH,FCK,FDM,&F  tfCVr 

E N , quf  k centro  per  ^ 

angulos  vtriufque  figu-  * 

r?  extenduntur.  Deinde  K 

quia  B A parallela  eftH 

G , baf»  trianguli  HFG:ErgOmABadGHcft,vtBFadF®  ‘ ’ 

H.  Eadem  ratione  B C ad  H K eft , vt  eadem  B F ad  eandem^ 

recedentes  B A,&:  BC  fqualesm  polygono  infcripto  regu-  ««rw;  i 
lari . Ergo . & conrequentes  H G & H K ?qualcs  fun\  intcrTe. 

Eadem  ratione  relioualatei^  KM,MN,NGcqualiaerunt 
^ H K . 4iarc  figura  G FI  K K gquUatera 

H K N f ?quianguJa . Ergo / figura  circunferipta  G p p«/.  5, 
HKNrcgulariseft.Quodcratfacieudum.  f ^ bLu 

COROLLARIVM  I.  ** 

P«''f<^fcfiam,  quod  rede  omnes  exrenffd  centro  circuli  ad 
angu  os  figure^euiaris  circunfcripte.diuiduntaneulos fi- 
guro bifarian  . Ofic  nfum  enim  luit  redam  F G Icca^e  aneu- 


gure  bifariam  ! O/lcnfum  e 
luni  figure  H G N bifariam 
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Patet  > qued , r omnes  anguli  ad  centrum  d rculi , vel  eius 
ccripheria  diftnbuta  fuerit  in  quotlibet  partes  ^quales  terna- 
rio plures , & reae  punaa  diuifionum  comungentes , mtra 
circulum  ducantur,  nec  nonrca?  circulum  tangentes  paral- 
lele reais  coniunais  producantu  r:  dclcripta  CTUut  duo  poly- 
eona  regularia  parium  laterum  finiilia  interfe,  ^tcrum  cit- 
cunferiptum,  alterum  vero  circulo  inlcriptum  . Eritque  cir- 
cunferiptum  ad  inferiptum, vt  quadratum  radij  vmus  ad  qua- 
dratum radij  alterius : & vtquadratum  rca^  hr»^  ex  centro» 
vique  ad  angulum  circunfcript?  figurg  ad  quadratum  radi) 
circuli.  DuS?  enim  fuerunt  in  hac  propomione  rang^tes 
G H,HK,&c.  paralJel?  lateribus  A B,  B C,&c-5&  oftenfa 
fuit  figura  G H M ^quiangula  figur?  A B C D , & latera  circa 
angulos  equales  in  eadem -proportione  ^qualitatis  5 oc  rurlus 
lato’:  H Gad  A B fiiit,  vt  G f ad  circuli  radium  f A,  vel  vt  ra- 
dius O Fad  radiumf  P.  Et  propterea/fuper  his  latMibus  pr^ 
porttionalibus  erunt  figur^  fimiles,  & fimiliter  polit^  Gnlx 
M ad  A B e D,  in  eadem  ratione , quam  habet  qu^ratum  ex 
F G ad  quadratum  radij  F A,vel  vt  quadratura  ex  O F ad  qua^ 
n dratuuKX  F P . Voceuu^r  autem  huiuJj}M)d,i  figurg  ( brcuita- 
itis^ratia  ^.circulo  adibrifit?.  1 

S e M 0 L 1 V M. 


':  •*  Duo polygonacfjegHLatid Luotuih • ’ii 

TJabeaut  duo  polygona  re^ulairia  jlBX)  >&  C //  AT  f quales  nrnltkn- 
t Sf trf.  » . dtnes  laterum . Dico  polygona  ejje  luter  Je  fitnilia . lltaa  t omnes  aaguU 
fttp.  interni , tampolygonixA  B Dy  qudm  polygoni  G HN  junt  aquales  tot  bi- 
nis reSis  ( demptts  quatuorj  quot  Junt  e tus  later  a ' untque  ex  hypt^he- 
u conll.p.  ^ polygono  .Ergo  a omnes  anguU  polygo- 

f'V-  ‘ * 1 jti^B  Dyfimul  Jumpti : tqnales  Junt.omiitbHs  angulis  polygoni  P U N, 
fjmul  fumptisi  fumnip  verdpradtdorum  angulorun:^in  vmqiioque poly- 
gono regulari  dijlribuu  funt  in  angulos  aquales  ( eum  regulare  polygo- 
num fit  equiangulum ) : Ergo  quiltbet anulus od polygoni UBD  {qualis 
eil  cuilibet  angulo  C polygoni  C HN . Cumque  circa  pradiSos  angulos 
spri-p,  1^:.  {quales  latera  habeant  eandem  rationem  {qualitatis  (cum  regulare  po- 
ItO,  H.  ly^onum  fit  {quilaterum  ) . Ergo  x polygona  regularia  ^BDyC  H ^fi- 

niilfa  inter  fe  Junt . P RO- 


LIBER  V, 

S.  V.  PRO  BL.  V. 


v^ircaquoaiioctpolygonum  regulare  circulum_» 
delcribcre . 

Sit  quodlibet  polygonum  regulare  AB 
ipfum  dcfcribi  circulus.  Dufta  reda  A C.  circa  triangulum-» 
ABC,  deicribatur  » circulus,  cuius  centrum  Ojdc  con  i unga- 
tur refta  linea  BD.  Et  quia  in  duobus  triangulis  A Bc,dcD 
CBduo  latera  A B.5c  D C ^qualia  fimt,cum  fint  latera  rcgu- 
larisfigura:,&latus  BCcft  commune,atquc anguli  AB C<Sc 
D C B aquales  1'unt  inter  fc:  Ergo  * anguli  BaC,5cCDB*- 
quales lunt  inter  ie,  & infiftunt  fuper  eadem  xediaBC,ad 
eafdem  partes  conftituti : Ergo  4 circun-  A 

ferentia  circulUuius  centrum  0,per  tria 
punfta  A,  h & C duiia,  tranfibit  quoque  • I 

per  quartum  pundumD.Eadern  ratione 
pcripheriacircuii,  cuius  centrum  O,  que  |\'*  ‘ / -O  /1 
tranfit  per  tria  pundaB.C5cD, tranfibit  V\  / X // 

quoqj  per.pundum  E , & fic  per  reliqua . // 

Quare  porculus,  radio  O A deferiptus , 
cucunfcnptuterit  polygono  ABtOE.  Qupd  «at  facien- 


iSch  pr»f. 
iJib.i. 


bfref.^ 

lik.  1* 


c/rv.14. 


dDtft^ 

buiui. 


ROLLARIVM. 

Patet  idem  pundum  Oefie  centrum  circuli,  3r  polygoni 
regulans,  in  eo  mfcripti.pundum  intermedium  cqu6  remo- 
tum ab  omnibus  angulis  eius. 


POS.  VI.  PROBL  VI. 


’ £x«r/.4.|.] 

IV. 


ircuiumS.bc*er'”  •«'yso™”  regulare 

regulare  A BC. 
figuris- Et  primo  in  triangulo 

feceiuur  « anguli  A , & li  bilariam  a redis  A D , «Sc  B D , quar  j 
' con- 


hprcf  lli 
hb.t. 


c prop.  1 J . 

hb.i. 


dpnp.  I. 
butut . 
Kpr$p.iO, 


fpr»p.i$, 

lib.t,. 


bkiuii 
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concurrent  intra  triangulum.vt  in  D>  t a quo 
cadant  perpendiculares  D E>  D F-.  & L)  G fii- 
per trianguli Inrera. Quoniam  ih  triangulis 
D B F , & D B E duo  anguli  ad  B equales  fa£U 
funt , <Scduo  anguli  ad  E 6c  F funt  refti  equa- 
les quoque, atque  latus  D B eft  communc,& 
oppofitum  re^is  angulis: Ergo«DFiqua- 
i:«  f,  lis  eft  ipfi  D E . Eadem  ratione  in  triangulis 
D E A , <5c  D G A , erunt  latera  D G , & D E ?qualia  inter  Ic  - 
Quare  aquales  erunt  tres  perpendiculares  DF,  DE,  3cDG 
inter  fe,  qu?  funt  diftantic  pun£li  D il  lateribus  trianguli . 

Secund6in  polygono  regulari  eircunlcribaturw  circulus  , 
cuius  centrum  D . Et  quia  in  circulo  A B N reilx  linea:  appli- 
cat? AB,  BC,CN,&c.  funt  inter  fe?quales:  crgo^cquali- 
ter  diftant  i centro  D;  ideoque  dude  perpendiculares  D G,D 
£ , D F,  &c  ?quales  erunt  inter  Ic , vt  xquales  erant  in  tria n- 

^ulo.Et  centro  D radio  D E,  delcripto 
circulo  E F G , tranfibit  ncceflari^  per 
pundaF,G,&c.&  continget/latera' 
...  ..  figurarum  in  punftis  E , F , G , &c.  eo 

i/y  /V  quodradiiDE,DF,DG,&c.pcrpcn- 

C diculares  1'unt  ad  latera  A B , B C , &c. 

QuarCfCirculusEFGMifcriptuscftfi- 
gurx  ABC.  Quod  erat  faciendum  . 

COROLLARI  V.M. 


Eud  8. 
Xlll. 


/ 


Patet  idem  pundium  D efle  centrum  circuli , atque  puii- 
ftumxqui  remotum  a lateribus  polygoni  regularis  circulo 
inferipti . 

PROPOS.  VII.  THEOR.  I. 

In  pentagono  regulari  dux  redie  linex  fubtendentes  angulos 
ftgur?  fe  mutuo  lecant  extrema, & media  ratione^  & maio- 
ra illarum  Icgmcnta  ?quaba  erunt  pentagoni  laceri . 

Sit  pentagonum  regulare  A B D,  & du?  rcdlx  linex  A C 
E fubtendant  angulos  «gure  A B C & B A E , tfr  le  fccent  iii 
H . Dico  tam  C A , quam  E B Iccari  in  H extrema , <5c  media 
ratione,  «Se  earum  maiora  icgmcnta  C H , de  £ H xqualia  efte 

cuili- 
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cuilibet  lateri  pcnt^oni  B A . Dcfcribatur  « circulus  A B D a prof.  f.' 
circa  pcntagonum . (^oniam  * in  quadrilatero  B E D C , cir- 
culo  infcripto  duo  oppofiti  anguli  C B E,  5c  D,  fimul  fnmpti,  tf*P-  * 
^quales  funt  duobus  reilis:  cftquc  c angulus  B C D cqualis  an-  *’ 

gulo  D in  r^ulari  pentagono : Ergo  duo  anguli  E B C i & B 
C D,  fimul  mmpti,  ^quales  funt  duobus  rcftisj  ideoquc  <<  du?  t4. 

redlf  B E,  & C D funt  inter  fe  parallel?.  Eadem  ratione  C A , hb.  if 
& D E parallclf  funt . Qu^irc  « C H E D xt 
parailelogrammum  erit > in  quo  latera  / vv 

oppofitaCHj5c  D Ecqualia  erunt,  dcfic  V\ 

H E ipfi  C D,Vcl  cuilibet  B A gquale  erit  f / i 

Poftcaquia  anguEB  AC,(5cAEB  infi- 

ftunt  peripherus  aiqualibus  B C , & A B : fcmtl.i. 

ergo  / anguli  B A C , & A E B ^quales  X!!/ 

funt;  cftquc  angulus  AB  Ecommunis: 

Ergo^  triangula  E B A,  &ABHfimilia  gw»//.i; 


tionc , CUIUS  maius  Icgmentum  H E aquale  cft  ipfi  B A lateri  * »j. 

pentagoni . idem  concludetur  dc  fubtcnfa  C A . Quate  patet 
propofitum. 

s C H 0 L I y M. 


si  in  pentagono  ^esreSp,  angulos  fubtendentest  f quales  fuerint  i df 

intermedia  jecuerit  collaterales  extrema,  & media  rationc,quarum  ma- 
iora jegmenta  ad  eajdem  partes  aqualia  fint  bafi , atque  ytrtnque  relin-  ^ 
quot  portiones  f quales : erit  tale  fxntagonum  regulare . 

I n pentagono  ^BC  DE  fint  tres  /ubtenlp  C B E,  jlD  aquales, & 

/ubtenj  a B Ejecet  %AC,%ADinH,0  extrema  & media  ratione,  vt  ma- 
iora jegmenta  CN,  DO  f qualia  fint  C D , atque  E0,BN  fint  f quales . 

Dico pentagonum ^BD regulare effe . iluoniam m triangulo Del-  * 
/ojcelio  propter  {qualitatem  laterum  U C,U  D * * 

efi  bafis  C D cqualis  maiori fegmento  C N late- 
ris U C extrema , & media  ratione  diuifi . Er- 
go , rt  in  propofitione prima  huius  oflenfum  ejl, 
erit  ungulus  ^CD  duplus  anguli  verticalts  C 
^ D. Eadem  ratione  angulus  ^DC  duplus  erit 
anguli  C ^D.  Circunjeribatur  t> iam circulus 
triangulo  D,dfc  fecentur  anguli  D, 

^DC  bifariam  d redis  C£,DX,  qua  fecent 

D d peri- 


d ctratlx. 
frtp  i6. 
l i. 

e cor.  pr*f. 
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feriphcriS inpunSiit  Z>  A"; «Sr-  coniungarUur-re3jt  ^A  J(,X  C,  D Z,,Z .A^ 
X Zt  patet angidos  C AD^C  D X^X D A^A C Z > ZCp  ad  ppripHc- 
riam circuli  aquales eff e t dr  ideo  dperipherif  abfeifi^  t&ereUdt  /ki- 
tenfA  aquales  erunt : lande  i pent  agonum  A XCDZ  rqguUrf  cr,it , g 
/ubtenfa  X 2 aqualis  erit  ipfis  A C,  A l>y  ideoque  ipfi  B £ ; b fccabaqud 
jubtenfas  A C,ADydr  ricijjim  ab  eis  fecabitur  extrqnfa , & media  ta- 
tione  > dr  maiora  'egmenta  cqualia  erunt  ipfi  C inter fe ; i ideo 
minora JtgmenU  XN,OZ  pqualia  erunt:;  fed  ex  l>ypotlfefi  & E fimilite^^ 
fecabat  eafdcm  lubten  as  AC,  AD  in  N,0.  Ifgo  X Z tranfit  pd^'ptfi((a- 
^,Ojdr  propterea  ablata  portione  N 0 communiter  ab  {qualibus  B £ 

X Z erunt  dua  refidut  BN,OE  equales  dUabus  refitduis  Xi^-,OZ  fipftti’ 
fumptis , cr  B NfemiJJis  priotum  tqualis  ent  XJN  femtjfi  posleyiorumi : 
quare  punUum  B cadet  mX , Et  eadem  ratione  pun^um  E cadet,  in,  Z l. 
ynde  figura  ABDE,&AXDZ  Cibi  mutuo,  co.igrmit  j;  &■  id^epjigifei 
A B C DEregnluris  quoqueerit . l^od  eratjdfc.  . . ; 


PROPOS.  VIII.  THEOR.  II. 


•'  1 - 
d*. 


Si  figurarum  regularium  codem  circulo  inferiptarum  lateri 
hexagoni  addatur , vel  tollatur  > latus  decagoni:  cihcictux 
teda  linea  extrema,  dc  media  ratione  fcda,maiul'que  com- 
polltc  Tegmentum  erit  hexagoni  latus,  tSc  maius  Tegmeiv 
tum  diniinutf  em  latus  decagoni  • 

In  circulo  A B C fit  reda  linea  A B latus  decagoni  regula- 
ris, 6c  ei  in  diredum  addatur  B E cqualis  radio  ciiiTdem  cucu- 
li, & proinde  « ^qualis lateri  hexagoni  regularis  eidem  circu- 
lo incriptibilis . Dico  redam  A E Iccari  in  B extrema , & me- 
dia ratione,  cuius  maius  legmentum  erit  E B.  Ducantur  rede 
cx  centro  D A,  D B , dc  D H . Quoniam  i augulus  ad  ccntruni 
A U B,  cui  fiibrcnditur  A B latus  decagoni  regularis,  decima 
pars  eft  quatuor  redorumtfiuc.quintapars  duoruni  r do- 
rurn ; funtque  < tres  anguli  trianguli  ilolcclij  A p B ^quales 
duobus  redis:  t rgo  quilibet  aHgulusDB  A ad  bafini^qualis 
cft duabus  quintis  duorum  redtoruinide  propterc4  angulus 
DBAdupluscfl  anguli  AD  B.  Tcd  a angulus  A BD  externus 
in  triangiilo  D B E ^qualis  ejft  duobus  internis, & oppofius  an- 
tfmf. 6.1.1  gulis  B D £,  dc  E ( qui  t luiu  ^quales, cum  Tubtcnla  latera  E B> 
D B f qualia  fint » rada  enim  unt  E B gquali^  radio  circuli ) . 
Ergo  angulus  A B D duplwi?  cft  anguli  E.vti  prius  duplus  erat 
anguli  A D B 3c  pioptcrcA  auguh  E { ^ B squolb  inter  fe 

. G lunt. 
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hprop. 
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funt,&  cft  angulus  A coniniutiif:/Ergo 
duo  trungula  £ A ^ ^ i 

funt)  idcoquc  E A ad  A D cft>  yt  D A ad  ^ 

A B ; cftquc  E B .?qu4lis  radtd  -p A : 
go  ficut  prius  A D » ifa  niiiic  E B ntcdia 
proportionalis  erit  inter  E A » B A }i 
proptereaque^  E A Icfta  crit  in  B extre- 
ma, «5c  media  ratione  ,'ciiiuSittaiu s4'cfe- 
mentu  m erit  E B latUs  hdxagoni,^;  B A — 

minusfegmcntunylatusdecagdiiirdguferiifln'iH'tQdfcrli"^t>- 

culo infer iptoru mi  . •;  > .i.  i-  ' j.-  ^ . 

Secundo  ex  latere  hexagoni  E radio  drt^feltdufJv  ‘ ’ ' 'i 

ratur  refta  BH  ^UalWipfi  tf  A lattn' <fccagonreirtfdcili  cir-  I - 

culi-  Wco E Bfccari ili H extrema, dc>edi 

maius fcgmtntum erit  B Hiatus  decagoni.Niitii  eic ER ma.  • - ■' 

iori  fegmento  i^Hus  E A , feft®  exfrirna , Sc  ftfeSia  ratione 
toIiiturB  H tegmeifto  minori  B A ^dalis.  ErgO  J 'ipfa  B E fc-  k cW  ’ 
catnr  quoqtfie  extrema , & rnedia  ratione , cums  fegmentum  U. 

maius  erit  B ^ . Quod  erat  oftendcnduili . . ' 


«c 


rvr  :> 


'■‘M:  •’ 


O L 1 r Jif ! 


f v; 


•thm  lafhs  hexii^ttherlltrfujutitnfe^int«m  latus  decagoHi  r>9uUritoth 
*beod&mc^t^lo^fn^etiairerHmi<ir^  t>iinus  fegmentum  fuerit U^s 
dec:igoniyerhr$liiiuuTH  latKS‘hexagoni‘.  Et  fi  maiui  Jegmentum  fuerit 
latus  detttgoniyerit  tota  latus  heytagpni.  ; ^ 

■ SitkfiAC  ratione  .itor hno  CE  rea," 

X ihaius'fit latus  icHgihtt  1 iecundo  C B jegmentum  minus  ftt la- 


• <> 


t 

te..* 


. A 


I 1V4 


ptentftmi 


~tUs  dedagoil^VTktjh  B C'"fh^enfurti  maius  ^ 
'Jit  latns  dee  agoni  .‘*bic^  iUfnh^k:iJu  B .A  ef-^ 
fe  latus  dec agoni ; in  jeexindo  vetd , eS?'  terno  ^ 
B .A  erit  latus  ^exAgoni  i ^i  hoe  ikrum  no>L>  ^ 


B 
— +- 


< fit  la- 

A U 


B 

— t— 


E 


C EAE 

^ I I . . 


cjlfitB Elatus deeuZ''nhnpriino'fa/u,& la-  _ 

‘ tus  hexag^i in^cmdo'l'‘^'ft^io  ca/u : erit  " 
re£fa  tCB E 'ftUi extreind , ^ nkdia ratio-  ir^»j 

'Pie  iftd  ex  hypothefit  C B .A  fecatut  extrema  media  ratione  t)t  Ergo  uk.^.' 
arrha  fetantur  in  eadet  ran^ne  'Meoque  C B ad  B E erihvt  C B ad  b^.  1 fr,f. 
Quare  \BEt&  B.A  fcjuales  juht , pars  &•  totunii  quod  efl  impojjibitc-}. 

Quare  patet  propofitu  a.  ' ■ ' ' 
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cjUtifo. 


PROPOS.  IX.  PROBL.  VII. 

Circulo  dato  adfcribcrc  duas  fi^iras  regulares  inrcr  fe  fiini- 
Ics,  ita  vt  circunfcriprc , vel  inferipri  differentia  d circulo 
minor  Ht  quacunque  magnitudine  propofita . 


Sit  datus  circulus  A. B C.  3c qualibet  fuperficies X cuiul^ 
cunque paruitatis.  Debent  circulo  adferibi  imperatg  figur^. 
ifrof.i.  Circunlcribatur* circulo  ABC  quadratum  E H , >5c adeon- 
huius.  tadium  A conmngatur  radius  D Ai5c  vt  faftum  * quadratum 
bpro^.si.  equalc  ^atio  Xvnacum  quadrato  £ H efl  ad  quadratum  E 
e «M  prop  Ita f tiat  quadratum  radi)  A Dad  quadratum  rcil®  linee  D 

18. /  ^ G,<Sc  ducatur  </dpantIoGrcftaGNr  perpendicularis  ad  dia- 

d/>«/  IO.  metrum  ^fccanspcriphcriam  in  N . leceturqiie  r fcmicirculi 
/.i.  ’ pcriphcria  A C B bifariam , de  rurlus bifariam.  & fic  femper, 

e cor.  pTof.  quoulquc/arcus  F minor  fit  > quam  A N 5 fct  fccctiir^  ar  _ 

19. /.».  ^ Q f qualis  A F.  coniunganturque  reda  F O,  qu^  b feca- 

tjcb.prop.  ^ r jdio  A O in  K bifariam, de  pcrpcndiculariter.Et  quia 

Vc»r'^\,  tres  red^  S a,F  K,  N G perpendiculares  funtad  radium  D Aj 
/w/>.i’6  /.i.  crunt*mter  fe  paralkl^ : cadit  ver6  pundum  Finter  extre- 
hprop  if.'  R A e n»as  parallelas  AS,  GN»  eo 

quod  arcus  NA  maior  cfi, qua 
i A : Ergo  pundum  K cadit 
inter  punda  A , & G j de  pro- 
pterea  reda  D K maior  erit, 
quam  D G j de  fient  A F meti- 
tur ienuperipheriani  A F B» 
ita  f O F duplum  ipfius  A F 
metietur  totam  circuli  peri- 
pheriam.  Difiribuatur  iam  to- 
ta circuli  peripheriain  panes 
C F,  F O , O P . P Q^dec.  inter 
fe  equalcs  ; de  coniungantur 
reda  line?  C F , F O » O P , P 
QjjScc.  atque  / ijs  parallele  du- 
cantur tangentes  S R , R S , T 
Ljdec.  quoufquc  compleantur 
m totoE  . figure  m regulares  fi  miles , circu  nferipta  S R T V , infcrmta 
vcr6CFOP  B.  Patet  figuram  SRT  V ad  figuram  CFOP 
Mt,  B clTc,  vt  quadratum  radij  illius  D A ad  quadratum  radij  D K 

huius; 


i.s. 


f.l. 


t.}. 


l €01.  prop. 


L i B E R V. 
humsjfcdn  idem  quadratum  ex  DA  ad  quadratum  ex  ma-  nprepi. 
iori  D K mijiorem  rationem  habet , quam  ad  quadratum  ex  * J- 
minori  DG,  & vt  quadratum  ex  DA  ad  quadratum  ex  D 
G,  ira  erat  lumma  iparii  X , 5r  quadrati  E H ad  quadratum  E 


AviAxtiAin  ‘r  *•* « ' ^ vjvirtvnaii  f 1 «IVI  ^(lldUIUlUlll  C, 

H ; Ergo « figura S R T V ad  figuram  CEO  P B minorctn_j  • f • 

proportionem  habet , quam fumma fpatii  X ^quadrati E 
HadqnadratumEHjEtdiuidendo^difFcrentia  figurarum_, 

an  nr\r  ^ t:  -j  e t' r»  ® >4*-3- 


[ wtfici*.  b9i 


SRTV,&CEOB>ad  figuram  C F O B minorem prqpor-  q o#®.  ». 
tionem  habet, quam  fpatmmX  habet  ad  quadratum  EH  j 
habet  g vero  idem  fpatium  X ad  inlcrijptam  figuram  C F OB 
maiorem  proportionem,  qnim  ad  circunferiptum  quadra- 
tum EH,(  ciim  hoc  maias  fit  illo  ) : Ergo  differentia  figura- 
rum SRTV,&CFOBad  figuram  C F O B minorem  pro- 
portionem habet, quimlpatium  Xad  eandem  figuramin- 
fcriptamCFOBi&proptercardiffcrentiafigurarumSRT  rprtf  5. 
V,  & C F O B minor  erit  Ipatio  X . Cumque/circulus  A B C J 
maior  fit  figura  infcnpta  C F O B,&  minor  figura  circunferi-  ^ 
pa  S R T V : erit  cxccffus  figur?  circunfcriptf  fupra  circu-  * 

Ium,  vej  defeftus  figur?  infcnpt?  ab  eodem  circulo , minor, 
quam  fit  differentia  figur?  circunfcriptf  SRTV,&inlcri- 
pt?  C F O B 5 Sed  differentia  harum  figurarum  adlcriptarum 
mmor  ofienfa  cft  magnitudine  X.  Igitur  differentia  circun- 
fer  ipt?  figur?  S R T V,  vel  inlcriptc  C F O B ab  eodem  circu- 
lo A liC,mmor  eft  quacunque  magnitudine  propofitaX. 

Ql^od  erat  faciendum . 

PROPOS.  X.  THEOR.  III. 

■Qu,e  in  circulis  polygona  fimilia , fiuc  circunlcripta  inter  fe  , 

liue  inlcripta  inter  fe,  funt  in  duplicata  ratione  radiorum . 

Sint  duo  polygona  fimilia  A B D , & F G K inferipta , fiuc 
circunferipta  circulis,  quorum  centra  R,  & S.  Lfico  infcnpta 
inter  Ic,  fiuc  circunlcripta  inter  Ic  habere  proportionem  du-  • 

plicatam  rad.oruin  eorundem  circulorum.  Er  primo  in  in* 

Icriptis  ducamur  refte  A C , H F fubrendentes  angulos  arqua- 
Ics  B & G,  & coniung.mtur  radij  RA,RB,SF,&SG.  (iio- 
niam  circa  angulos  atqiialcs  B , & G latera  ABadBC,&FG 
ad  G H limt  proportionalia  ( proprcr  fimilimdincm  figura-  f ’ 
rum  . Ergo  « triangula  A B C , & FG  H fimilia  fiint,  ideoque  b pr»p  i n 
anguli  A C B , & F H G ^quales  luut  i Icd  * anguli  ad  centrum  ». 

R,*  ' - 


Jifd.!} 

XIL 


cprof.6.l  4 
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t.  . 
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214  EVCLIDIS  RF.STITVTI 
R,5c  S dupli  fune  angulorum  ad  peripheriam  A C B,3c  F H G: 
Krgo  anguli  R,  & S ccpialcs  (unt»  3c  circa  cos  larcra>  fcu  radij 
circuli  llint  in  eadem  ratione  cqualitatis.  hrgo  e triangula  A 
B R,  & F G S fimilia  liint;  proptcrcaquc,  d vt  A B ad  G F,  ira_. 
c ric  radius  A R ad  F S : & # eorum  dupl  icarc  proportiones  cc- 

dem  quoque  erunr:habct/vcr6 
polygonum  A B D ad  polygo- 
num F G K duplicatam  ratio- 
nem lateris  A B ad  eius  homo- 
logum F G . trgo  g proportio 
polygoni  A B D ad  polygonnni 
jFG  K duplicata  cft  proportio- 

nJs.radi)  A R ad  radiuni  F S . 

Secundo  in  figuris  circiinfcriptis  ab  angulis  ?qual  bus  A* 
fc  V ■>  atque  ab  cqualibus  B , & G ad  centra  iung  a nttir  redJ^c  A 
R,  F S.  B RvG  S,&  ad  contados  N 0,X.Z  radij  conmugantur 
N R>  O S * X R>  Z S . C^oniam  * du?  B N j B X ^quales  iiint » 
ciim  fint  latera  ^qualium  quadratorum  ex  tangentibus  ab  eo- 
dem pun<^odu£li8,5r  duo  radijN  R.X  Rcqualesquoquc.ar- 
qne  R B coivimunisitigo»  in  duobus  triangulis  BN  R,  fle  BX 
R fiint  duo  anguli  RBN»  & RBX  ^quales,  idebeue  angii- 
A lusRBNrcrriflis 

“ ■ ■ T erit  anguli  A B C. 

Ead6  ratione  ai]- 
gulus  R A N Ic- 
M mifijs  erit  anguli 
B A E:  pariterque 
inr  eliqua  figiusi 
, — aiiculus  SC.  Oft- 

D ■*!  IL  ■ dngull  po- 

Jyeoni  F G H j nec  non  Jngnlus  S ^ P/cmiffis 


uuo aiiffuii  rctii au  rxvx.Ocquales Ergo; 

■■R , & F O S fimilia  funt,ideoquc«  A ^ ^dJ  ,0  ent  a f ^ R 
OS.  Eadem  ratione  duo  triangula  V.  K ^ ^ 
erunt . ideoque  « B N ad  G O erit  > er  dem  N ^ ^ 

O S'  Qiiapropter » du?  A N.  A N B fimul  ad  duas  F ^ 
ideft  Iwus  A B ad  F G:  eri  r vr  radiusN  R ad  r.tdiun:  « 

eorum  duplicate  proportiones  c^dem  quoque  erum . ^^re, 
. vtx«>s>Polygo»iini  A BD  ad  polygonum  FGK 


• L I B E R V.  2t5 

proportionem  duplicatam  eius,  quam -habet  radius  NRad 
raduim  O S.  Quod  erat  propofitum . 

« ♦ 

PROPOS.  XI.  THEOR.  IV.  W.jj. 

VI. 

In  eodem,  vel  ^qualibus  circulis  .anguli  ad  centrum,  fiuc  ad 

peripherias  ,&  ItOores  eandem  rationem  habent  cum  pe-  r 

riplicriis,quibusinfillunt.  ! ■ 

% 

In  eodem,  vel  in  circulis^qualibusfintprimo  duo  ai^uli 
ad  centrum  A B C,  & E B G , infiftcntcs  peripherijs  AC, Se 
E G.Dico  eandem  rationem  habere  arcum  G ad  £G, 
quam  habet  angilus  \ B C ad  angulum  EBG.Sccerur«ar- 
cus E G Wariaua,&  rurfus bifariam, (Sefie  fucceiliuc  fubdiui 
dauturarciis  intercepti  ^quoufque  perueniatur  ad  arcum  E «,o*  i-  i % 
M . qui  minor  fit  quocunque  arcu  allignabili ; Et  t in  arcu  C e terou\.  • 
A Iiimaruraicu<  CS  mulriplex  ipfiusE  M, ita vt cius excel- />  •/.le./.j. 
fus.  vel  dEfedus  S A ab  ipla  A C fit  ^•qualis,  aut  minor,  quam 
EM,  & ideo  minor  quacunque  data  magnitudine;  Et  coniun- 
gantur  radij  B M , B S.  Quoniam  d quoties  arcus  E M metitur 
arcum  E G , toties  angulus  E B M menfurat  auguUrm  E B G > 
pariterque  quoties  arcus  E M meniurat  arcum  C S,  toties  an-  ' 

gulus  h B M menlurat  angulum  SBC^IgiturfarcusSCe®- 
de  p artes  erit  arcus  E G.quemadmoduanguUisSBCcft  par-  . 
tes anguli  E BG.  Et/quoniam,  fi  arcus SCequaliscftipfi  A , 

C , neceifario  angulus  SBC  cqiuiLs  cft  angulo  A BC(Et 
time  patet  propofitum).  At  fi  ^ arcus  S C maior  eft , quani  g , 

AC ,ncceUario  augulus  SBC,maioripcriphcri?iiifiircu$s  j * 
erit  maiur?  qudm  angulus  A B C ; Et  fiVarcusS  C minor  fuo- 
rit  > quam  A C,crir  angulus  SBC  minor  angulo  A B C.C^d-  • • . 
re  llmt  quatuor  magnitudines  arcus  j) 

A C pruna,  ar  fecundacRarcus  t G;*  jh 
angulus  ABCcft  tertia  ,<Scaugurus  / 

E B G cR  quarta ; Se  inliipct  du^  vRae>.  5 
niagnirudmes , fcificct  arcus  S C , <Sc 
augulus  S BC  funt  cfdem  partes  con- 
fcqiieatium,  idcRad  eas  habent  ean- 
dem proportionem;  & fune  vna  ma» 
iores , aut  vnd  minores  antecedenti-. 

bus,itavtexccirus,auf  defetlusdpri-  C ~ *>#«/  tA- 

ina  minor  fit  quacimqucailigiiabili  quantitate.  Ergo*  a reus  ^>5  ^ 

AC 
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216  E V CLIDIS  RESriTVTI 
A C ad  arcum  E G cft , vt  angulus  A B C ad  angulum  E B G j 
quod  erat  oftcndeudum . 

Sccundd  fint  ad  pcriphcriam  duo  ariguli  ADC,  &E 
D G infiltcntcs  peripncrijs  A C,5c  EG  ciuracm,vel  cqualium 
circulorum.  Dico  angulum  A D C ad  angulum  E D G cfTcjVt 
arcus  A C eft  ad  arcum  E G. Fiant  aneuli  ad  centrum  A B C^ 
& E B G.  Quja » angulus  ADC  (cmi^fLs  eft  anguli  ad  centrum 
A B C>  & aneulus  E D G fcmiflis  cO  anguli  E B G . Ergo , k. 
”•  vt  angulus  ABC  ad  angulum  E B G , ita  eft  angulus  A D 
‘ C ad  angulum  E D G;  fcd,  vt  angulus  A B C ad  angulum  E B 

G.ita  eft  peripheria  A Cad  peripheriam  E G (ex  prima  parte 
1 pr$p  7 Ergo , I vt  angulus  A D C ad  angulum  E D G , ita  eft 

lil.  j.  peripheria  A C ad  perpheriam  E G.  quod  erat  fecundum . 

Tertid  in  eode,  vel  ^qualibus  circulis  dico  feftorem  A B C 
ad  feftorem  E B G habere  eandem  rationem  , quam  arcus  A 
C,  que  eft  bafis  illius , ad  arcum  E G , qu?  eft  bafis  alterius  Tc- 
£loris.fadla  fuperioriconftrufUone>ea  omnia  > qu^dida  ftuic 
de  angulis  ad  centrum  intelligantur  difta  de  feftoribus.  Q^- 
propter  »» feftor  SBC  erit  e?dc  partes  feftoris  E BG  > quena- 
admodum  angulus  $ B C partes  eft  anguli  E B G , feii  arcus  S 
C eft  partes  arcus  E G.Inmper  « arCus  SC  arcu  ACatq^leAor 
S liC  ledore  ABE  vni  maiores, aut  vna  minores,  erunt.Quarc 
funt  quatuor  m^nitudines  arcus  A C,  arcus  E G,  fcdor  A B 
C,  <Sc  Icdor  E B G , atque  duc  ali?  fciiicct  arcus  S C , & fcdor 
SBC  funt c?dcm  partes  coiifcqucntium , Icilicct  ipfius  ar- 
cus £ G,  & ledoris  £ B G , qu?  denominantur  i numero  ex 
continua  bipartitionc  conicquentium  orto , Sc  funt  vnd  ex- 
cedentes, vel  vni  deficientes  a prima,  & tertia,  Icilicet  ab  ar- 
cu A C,  & i fcdore  ABC.  cftquc  excefliis  ipfius  S C i prima 
A C , vel  defedus  minor  quolibet  dato . £^o  • arcus  A C ad 
arcum  £G  eandem  rationem  habet,quam  (edor  A B C ad  Cc- 
dorem  £ £ G.  Qupd  erat  poftrcmo  loco  oftciutcndum. 


mT>t/  6. 
S» 

n ctrM.i. 
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COROLLARIVMI. 

• Fatct  in  eodem , vel  ?qualibus  circulis  fedores  effe  inter 
ii  anguli  ad  centrum,  fedores  continentes. p Nam_# 

amb?  proportiones  c?dem  funt , proportioni , quam  habent 
arcus,  quibus  inOftunt . 


CO- 


LIBER  . 

COROLLARIVM  II. 


at  7 


Manifcftum  quoque  eft,  vt  fuiit  quatuor  redi  ad  angulirnr 
in  cctro  circuli , ita  elTc  totam  circuli  pcriplieriam  ad  arcum 
illi  angulo  fubtenfum ; & ita  efle  circulum  ad  Icdorcm  ab  il- 
lo angulo  contentum . Nam,  vt  angulus  redus  in  centro  ad 
quemlibet  angulumin  centro,  y ita  eft  quarta  parsperiphe- 
tiq  totius  ad  arcum  fubtelum  reliquo  angulo.  Se  r ita  eft  que- 
que  fcdor,  qui  quarta  pars  eft  circuli  ad  fcdoremd  reliquo  rurthfar. 
angulo  contentum . Et/antccedentium  quadrupla  ad  eadem  ^ 
confequentia  proportionalia  erunt,  fcilicet  tota  circuli  peri-  , 

pheria  ad  arcum  reliquo  angulo  lubtenfum,&  circulus  to- 
totus  ad  Icdorcm  a teliquo  angulo  contentum  eandem  ra- 
t ionem  habebunt , quam  quatuor  redi  ad  angulum  ad  cen- 
trum.,. 


Euci.i- 

XII. 


PROPOS.  XII.  THEOR.  V. 

Circuli  inter  fe  funt  in  duplicata  ratione  cadionim . 

Sint  duo  circuli  R 5r_S,eorumquc  radij  A E & F K,quomm 
tertius  propoitionaJis  litX.  Dico  circulum  R ad  circulum  S 
habere  dupheatam  proportione  eius,quam  habet  radius  A E 
ad  radium  F K , feu  eandem , quam  A E habet  ad  X . Adlcri- 
baimir  a circulo  R duo 
polvgojia  rceulana  fimi- 
ha  ABC  D.&  WNOP, 
ita  vt  cxcefllis  figur?  M 
N O P e reulcriptc  liipra 
circuiu,&:  jcfedusfigur^ 

A b L,  D .nlcnptcab  eo- 
dem c‘jrcufo  R minor  fit 
q uacunque  magnitudine 
pr»  pofitaiPoftea*adlcri- 

b.mtur  circulo  S duc  figure  F G H I , & QO  V T finiilcs  ipfis 
figuris  A B e D,  & M N OPicruntf  fimiles  figure  circunlcri- 
ptt  M N O P,  & T inter  Icj  nec  non  mniies  figure  in- 
iLnpta-  A B e D , & f G H 1 inter  fe  in  duplicata  ratione  radij 
E A ad  radium  K F , feu  a vt  A E ad  X.  Et  quoniam  circulus  S j . ,, 
nnnor  eft  polygono  T O V ei  circunlcripto . Ergopolygo-  Hb.  j.  ' ’ 

E e num 
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c/>ri/>.i  i.i  num»  M N O ad  circulum  S maiorem  proportionem  habet  y 
qudm  ad  polygonum  T O V;  habet  vcr6  polygonum  M N O 
fprepiCA.i  adpolygonumQpV  eandem  proportionem,  quam  AH  ad 
X . Ergo/polygonum  M N O,  ( idcll  quantitas  excedens  cir- 
culum R cxcenii  minore  quocunque  d.ito)  maiorem  pro- 
portionem habet  ad  circulum  SiquaiiiAH  adX  . Similiter 
quia  circulus  S maior  cft  polygono  ei  inlcnpro  F G H ,•  Er- 
%pr»p- 1.  goj  polygonum  A BC  ad  circulum  S minorem  proportio- 
h nemhaber  quam  ad  polygonum  FGH:  Habet  autem  poly- 
gonum ABC  ad  polygonum  FGH  proportionem  eandem, 
hprtp.  6.  quam  A E ad  X.  Ergo  * polygonum  infcnptum  A liC(mi- 
nor  circulo  R dcfcdu  minori  quocunqucdato)minorcm_» 
habet  adcirculum  S,quam  AEadXjidco- 
feb»  pr»p.  que  I circulus  Rad  circulum  S eandem  duplicatam  propor- 
tionem  habebit  radij  A E ad  radium  f K . Quod  erat  oiren- 
dendum . 


Mimj,  PR.OPOS.  XIII.  THEOR.  VI. 

cirtui  me». 

furaprtp.i  Circulus  atqualis  eft  triangulo,  cuius  bafis  aqualis  clt  peri- 
pheriz  circuli  t altitudo  vero  a-qualis  radio  circuli . 

Sit  circulus  X,  cu- 
ius radius  X B,dc  tria- 
gulum  H K M , cuius 
bafis  KMxqualis  fit 
integra:  pcnphcrie  A 
BD,&  altitudo , i'eu 
perpendicularis  H K 
a:qualis  fit  radio  cir- 
culi X B . Dico  circu- 
le S M Ium  *qualcm 

a /r»>.  9.  triangulo  H K M . Adferibantur  a circulo  X duo  poly  gona_, 
iuius . regularia , & fimilia  E F G extra,  & A B C intra  ipliim , ita  vt 

dincrentia  eorum  d circulo  minor  fit  quacunque  magnitii- 
dincpropofita.PoftcaAdufta  XO  perpendiculari  d centro 
epTop  i ngura:  infeript*,  & coniungantur  rcdljt  X F , X E & 

lib  I.  ’ X A,&ifiat  KN  fqualis  perimetro  circunfcripti  polvgoni 
•1  comU.j.  e f g I,  <5c  k S ^qualis  perimetro  figurp  AfiCD,3cRka:- 
j.  ia  - qualis  perpendiculari  X O , & coniungantur  reda:  H N , & R 
. S . Q^nianv<<  polygonum  regmare  £ F G I diuiditur  in  tot 


nff 
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triangula  ifofcdia  xqualia  inter  fc>  vciticciu  iii  centro  X ha- 
bentia , quot  lunt  eius  latera : lunt  vero  didla  triangula  iqiifc 
alra , quia  eorum  altitudines  funt  radi/  a:quales  ipfi  X L > feii 
HK.  Hrgoe polygonum  E FGI  efttammiilriplcxrrianguli 
E X F.quamperlraetcrciufdcm  polygoni  cft  multiplex  vnius 
lateris  E F j led  K N cft  arqualis  [■‘erimetro  E F G I difti poly- 
goni. Ergo,/vt  KN  adEF>itaeft  polygonum  EFGIad 
trianguliun  E XF;led^ triangulum KHN  ad  triangulum  E 
F X ( cum  habeant  arquales  altitudines , Icilicet  perpendicu- 
lares X L>  & H k)  vt  bafis  k N ad  baErn  E F.  Ergo  A poly-  hfrop.T.l.j 

gonum  E F G 1 , & tria^ulum  H k N eandem  rationem  ha- 
intad  triangulum  EX  F»ideoquc»illa  aiqualia  funt  inter 
fe . Deinde  h.  quia  reft*  linea:  inflex*  1 E L , extra  circulum_»  > 

cadentes , matores  fuat , qudm  arcus  I A L : Ergo  perimerer 
Egura:  F G I maior  erit>  quam  tota  peripheria  circuli  X com- 
prehenll  j led  k N f qualis  pofira  fuit  perimetro  E F G I > & K 
M cqualisperipheriecircuhX.  ErgokNjnaiorefl:>qu4mk 
M.Scd  triangula  H k N.&  H k M funt  teque  alta. Ergo  < trian- 
gulum H k N maius  erit  triangulo  H k M , ficuti  polygonum 
E F G I maius  eft  circulo  X.  Similiter  oftendetur  polygonum 
A B C D gquale  triangulo  R k S,  w co  quod  bafis  K S equalis 
ponitur  perimetro  dirti  polygoni  > Sc  altitudines  R k X O 
funt  etiam  xquaies,-  eftquc*pcrimetcr  polygoni  ABC  U aA»  buwt 
inlcriptn  Icu  ei  aiquaiis  k S minor  peripheria  circuli  X>  len  ei 
aquali  k M , & altitudo  R k > leu  X O minor  altitudine  H k » ' 

fcu  radio  X L . Ergo  triangulum  R k S minus  eft  tr/angulo  H 
k M > ficuti  polygonum  A b C D minus  eA  circulo  X . Iam_» 
cimi  polygonum  F E G aquale  fit  triangu  IcfH  k N > & ir un- 
gulum H k N maius  fit  triangulo  H k M . Ergo  cireunfcripta 
hgura  F E G ( qua:  eA  maior  circulo  X exet  Au  minori  quo- 
cunque  dato)  cA  quoque  maior  triangulo  H k M . Similiter 
cum  figura  B U ^qualis  fit  triangulo  R K S > <3c  triangulum 
R k S minus  fit  triangulo  H k M »Ergb  inlcripta  figura  A B 
Di^qux  minor  eA  circulo  X dctcdilu  minori  quocunque  da- 
to jcA  quoque  minor  triangulo  H kM.  Etpropterca*circu-  o/cbt.pn/. 
Ius  X «qualis  eA  triangulo  H k M . (^od  erat  oAeiidendum . 

COROLLARIVM.  " 

Patet  triangulung,  cuius  bafis  equalis  fit  perimetro  cuiusli- 
'bctligiuc  regulaxisj&altitudo  arqualis  fit  perpendiculari  A ; 

t c 2 centro 
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centro  figur?  ad  eius  latus  duftc  aquale  cfTe  eidem  regulari  fl- 
gur? . Ollenfum  enim  fuit  triangulum  H K N , habens  didas 
conditiones,  arquale  polygono  regulari  E f G I . 

PROPOS.  XIV.  THEOR.  VII. 

Peripheri?  inter  fc  eande  m rationem  habent , quam  radij  eo- 
rundem cuculorum . 

Sintcircul'  R,&  S,  quo- 
rum radi/  R A , S C.  Dico, 
vt  radium  RAad  radium 
S C , ita  efle  peripheriam., 
A B A ad  peripheriam  CD 
C.Intelhgatur  triangulum 
V , cuius  bafiis  F G xqualis 
fit  peripheri®  A B A,  Sc 
altitudo  £ F xqualis  fit  ra- 
dio R A.  Similiter  intelliwturtriangulum  X.cuius  bahsK 
M ^qualis  fit  peripherie  C D C,&  altitudo  H K cqualis  fit  ra- 
dio S C . Patet « triangulum  V ^qualem  efle  circulo  R , atque 
triangulum  X efle  ^qualem  circulo  S , ideoque  triai^ulum 

V ad  triangulum  X erit,  vt  circulus  R ad  circulum  S . Et  quia 
circulus » R ad  circulum  S duplicatam  rationem  habet  ctus , 
quam  habet  radius  R A ad  radium  S C : Ergo  d triangulum^ 

V ad  triangulum  X duplicatam  rationem  habet  eius , quam_, 
habetR  A ad  S C,feuf  duplicatam  rationem  eius  quam  ha- 
bet altitudo  E F ad  altitudinem  H K ( cum  R A , E F inter  Ic , 
&SC,  HK  inter  fe  aquales  fadx  fint) cumque/ proportio 
trianguli  V ad  triangulum  X fit  compofita  ex  ratione  lateris 
E F ad  latus  H K,  dc  ex  ratione  bafis  F G ad  bafim  K M,ciiai_, 


fint  circa  angulos  redbos  F,  K,  ^quales:  Ergoi  proportio  bafis 
: FG  ad  bafim  K M eadem  eft,  quam  E Fhabet  ad  H K ,*  leu 


gcffrtU.j. 
fr»f. 19.1.3 
hprop.3  1.3 

*ff«P  7>l.3  quam  R A habet  ad  S C . Eftque  F G cqualis  peripherif  A B 
A,dcKM  cqualis  TCripheri^CDC.  Ergoipcripheria  A B A 
ad  peripheriam  C D C eandem  rationem  habet , quam  radius 


R A ad  radium  S C.  Vt  erat  propofitum , 


S/R,0 


S C H 0 L I r M. 

SfHmntduo polygona  regularia  fimilia,co)iflati  quod  eorum 

, perhr.etri 
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perimetri  funt  proportionales  redis  perpendicularibus  ex  centris  ad  eo~ 
rum  latera  dudis . Hoc  enim  ex  hac , & pracedenti  demonflration  c , at- 
que eius  corollario  facili  concluditur . 

PROPOS.  XV.  THEOR.  VIII. 

i:b.V. 

Si  duorum  circuJ(H;um  fegmenta  comprehendant  angulos  ?- 
quales , erunt  fuis  circulis  proportionalia, & inter  fc  ratio- 
nem habebunt  duplicatam  fiibrenlarum,  vel  radiorum , & 
eorum  Peripherie  erunt  inter  fe , vt  fubtenfar,  vel  vt  Radij, 

V ocentm  autem  huiusmodi  Tegmenta  fimilia . 

* i 

Sint  duo  circulorum  legmenta  A B C , G H , in  qui- 
bus anguli  B , 3c  G fint  aiquales.  Dualis  radijs  E A , E C , O F . - 

& O H.  Dico  Tegmentum  A B C ad  circulum  A B C D e(Tc,vt  T 
Tegmentum  F G H ad  circulum  F G H K,  & ftgmenta  ABC, 

& F G H efle  in  duplicata  ratione  radiorum  E A , & O F , vel 
Tu  bten  Tarum  A C , & F H j & peripherias  A B C , F G H efle , 
vt  A C ad  F H . Quoniam  anguli  B , & G ponuntur  fquales ; 

Ergo  4 eorum  dupli  ad  centnma  E , <5c  O xquales  erunt , ideo-  f 
que^  quatuor  reai  ad  angulos  equales  E , « O eandem  ratio-  , 

nemhabebuntj ledjcvtquatuor  redi  ad  angulum  E,itaeft  / ^ 
circulus  B A C ad  Tedorem  A E C A, atque  etiam, vt  quatuor  c c^tqU, 
redi  ad  angulum  O,  ita  eft  circulus  G F H ad  fcdorem  F O H prtp  n. 

F.  Ergo,  <1  vt  circulus  B A C ad  Tedorem  AECA  ita  erit  cir-  buiui. 
culus  G F H ad  Tedorem  F O H F ^ Et^permutando  vt  circu-  d/ro/,7; 
Ins  A B D ad  cuculum  F G K ,ita  erit  Tedor  A E C D ad  ledo-  * ^ 
rem  F O H k:  Tcd/circuli  Tunt  inter  Te  in  duplicata  ratione  ra-  * ** 

diorum  E A ad  O F.Ergoj  Tedores  in  eadem  duplicata  ratio- 
ne  radii  B A ad  O F erunt.  Sunt  * vero  triangula  A E C,  & F O buiui. 

H fimilia  ( cum  Tint  iToTcelia,&  habeant  verticales  angulos  gprtp.i-l.} 

E,  Si.  O ^quales):  Ergo  * triangulum  E A C ad  triangulum  O F h prop  4.1.4 

H duplicatam  rationem  habet  cius,  quam  habet  radius  EA  ij. 

ad  O F , velTubtcnla  A C ad  F H.  Quare , k vt  Tedor  E A D C , 
ad  Tedorem  O F K H.ita  eft  trMiigulum  E A C ad  triangulum  f 

O F H:  Vnde  1 refiduum  legmentum  A C D ad  Tegmentum-,  / ^ 

F K.H  crit  in  eadem  ratione  Tedorum , vel  circulorum  ;& 
proptcrcaw  reliquum  legmentum  ABC  ad  Tegmentum  FG  ij. 
H crit  quoque  in  eadem  ratione  circuli  A BDad  circulum-,  i.j. 

F G H , » Teu  in  duplicata  proportione  radi)  E A ad  radium  O apnp.i.l.i 

F,  vei  Tiibtcnle  A C ad  TubtenTam  F H . 

Tan- 
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Tandem  quoniam  anguli  ad  centra  A E C » & F O H $qiia" 
Ics  funt . Ergo  • tota  cijrcuiipcriphcria  A B C A cft  ad  aremn 
ADCvt  funt  quatuor  refti  ad  angulum  A E Cjfuicf  ei  ae- 
qualem angulum  F O H:  pariterque  tota  circuli  periphcria  F 
G H F ad  i-cum  FKHcft  m eadem  ratione  , ac  funt  qua- 
tuor rcOi  ad  angulum  F O FI . f Ergo 
vt  circuli  pcnplicria  ABC  A ad  ar- 
cum A D e ita  erit  periphcria  circuli 
F G H F ad  arcum  F K H.  Et  r permu-. 
tando  circuli  periphcria  A B D ad 
circuli  peripheriam  FGKcft,vt ar- 
cus A D C ad  arcum  l K Fh/idcoque 
rcHdua  periphcria  AB  C ad  rcfiduam 
F G H erit.vt  tota  ad  totamjfcd » tota  periphcria  A B 0 ad  to- 
tam peripheriam  F G K cft,  vt  radius  E A ad  radium  O F.  fiiic 
vt  fuotenfa  A C ad  fubtcnfam  F H f eo  ^od  fuit  A C ad  F H , 
vt  E A ad  O F )Ergo  • peripheria  A B C ad  peripheriam  F G 
H cft  vtTubtcnfa  A C ad  redam  liibtcnfam  F H fmc  vt  radius 
A E ad  radium  F O,  vt  fiiit  propofi tum.  Vocemur  autem  Teg- 
menta A B C,&  F G H capientia  angulos  gquales  B,&  G inter 
fe  Similia. 


COROLLARIVM. 


Patet  ex  hac  propofitionc,  quod  in  circulis  in^qualibus,  vt 
funt  periphcria , qu^  funt  bales  angulorum  cquaJium  ad  cen- 
trum, fiuc  ad  peripheriam  ita  funt  circulonim  integrg  peri- 
pheri?  inter  Ic.  Iniupcr  circuli  funt  inter  ic , vt  fcdores  ab  x- 
quaiibus  angulis  comprehenh . 

ytti.uiw,  PROPOS.  XVI.  THEOR.  IX. 

In  quolibet  triangulo  maior  angulus  ad  minorem  habet  ma- 
iorem rationem , quam  latus  maiori  angulo  oppofteum  ad 
lacus  oppofitum  angulo  minori . 

In  triangulo  A B C fit  angulus  C maior  > & angulus  A mi- 
nor. Dico  angulum  C habere  maiorem  proportionem  ad  an- 
^ » qu^m  latus  A B habet  ad  larus  B C « Delcribatur 
bc#r»«V4.  circa  triangulum  circulus  A B C , & Iccetur  arcus  B C vteun- 
pref.i  6 it  que  IU  EjEt  h fiat  aicus  B D f qualis  B Ejiuuganturquc  rede  li- 
' nee 


r 
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Jntcr  duas  figuras  fimiJcs  regulares,  vel  circulos , aut  feftores 
fimiles,  mcdiuin  proportionale  eft  triangulum , cuius  alti- 
tudo ^qualis  eft  radio  vnius , bafis  vero  ^qualis  cft  perime- 
tro alterius. 

* \ 
Sint  duc  qualibet  figur?  regulares  fimiles  inter  fc,  vel  duo 
feftores  fimiles,  aut  duo  circuli  R,  6c  S.  quorum  radij  R B,  & 

S Es  Siteji  triangulum  reftangulu  G H M cuius  altitudo C H 
aequalis  fit  radio  S E vnius  figur?  S,  & bafis  H M equalis  fu  B 
A C perimetro  fi^ur?  R.Dico  triangulum  G bi  M mcdmm_, 
proportionale  efle  inter  figuras  R , & S • Eiat  altitudo  N H 

. ?qualis 


ViOO 
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Tandem  quoniam  anguli  ad  centra  A E C , <5c  F O H ?qiw 
Ics  funt . Ergo  • tota  cifculi peripheria  A B C A cft  ad  arcum 
ADCvt  fune  quatuor  rcai  ad  angulum  A EC>  fiucf  eia:- 
qualcm  angulum  F O H:  paritcrouc  tota  circuli peripheria  F 
GHF  ad  arcum  FKHcft  in  .eadem  ratione  , ac  funt  qua- 
tuor rcfVi  ad  anffulum  F OH  .f  Ergo 
vt  circuli  pcriplicria  ABC  A ad  ar- 
cum A D e ira  erit  peripheria  circuli 
F G H F ad  arcum  F K H.  Et  r permu- 
tando circuli  peripheria  A B D ad 
circuli  peripheriam  FGK  cft,  vt  ar- 
cus A D C ad  arcum  F K Fh/idcoque 
reftdua  peripheria  AB  C ad  rcfiduam 
F G H c^it,^'t  wta  ad  totamjfcd  r tota  TCripheria  A B D ad  to- 
tam peripheriam  FGK  cft,  vt  radius  E A ad  radium  O F,  fiue 
vt  fubtenfa  A C ad  fubtcnfam  F H fco  ^od  fuit  A C ad  F H , 
vt  E A ad  O F )£rgo  «peripheria  A B C ad  peripheriam  F G 
H cft  vrfubtcnfa  A C ad  redam  lubtenfam  F H fiuc  vt  radius 
A E ad  radium  F O,  vt  fuit  propofi tum.  Vocemur  autem  leg- 
menta  A B C,&  F G H capientia  angulos  gquales  13, & G inter 
fe  Similia. 

COROLLARIVM. 

Patet  ex  hac  propofitionc,  quod  in  circulis  in?qualibus,  vt 
funt  peripheri? , qu?  funt  bales  angulorum  equalium  ad  cen- 
.trum , fiuc  ad  peripheriam  ita  funt  circulorum  integrf  peri- 
pheri?  inter  Ic.  Iniuper  circuli  liint  inter  Ic , vt  fcdores  ab  *- 
qualibus  angulis  comprchenft . 


9tol,Ulw» 


PROPOS.  XVI.  THEOR.  IX. 

In  quolibet  tri.anguIo  maior  angulus  ad  minorem  habet  ma- 
iorem rationem , quam  latus  maiori  angulo  ©ppofitum  ad 
latus  oppofitum  angulo  minori . 

In  triangulo  A B C fit  angulus  C maior , & angulus  A mi- 
nor. Dico  angulum  C habere  maiorem  proportionem  ad  an- 
g«lum  A , quim  larus  A B habet  ad  larus  B C « Dclcribatur 
Uf»r»«.*4.  triangulum  circulus  A BC , & iccctur  arcus  B C vteun- 
prcp.ii  i.t  qiic  in  Ej£t  b fiat  arcus  B D ? qualis  B Ejiungamurque  rede  li- 
^ ' nec 
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necCE.B  E.  AD, BD. Erquiacarcus  A DB  ,cuimaioran- 
gulus  C infiftit , maior  cft , quam  B E C , & arcus  B D , & B'E 
liint  cquaJcsrErgo  rcfidims  arcus  A D maior  erit  rcfiduo  arcu 
CE,&  ideo  d angulus  A B D maior  erit  angulo  C B E.  Fiat  ^ ia 
angulus  A BO  ^qualis  minori  angulo  E B"C:  Igitur  ant^ulus 
ABDmaiqrcritanguIo  ABO,&idco  ® 

rcfta  iiO  Iccabit  redam  AD  in  pun- 
do  O^ofito  inter  A,  & D,  <Sc  ideo  pim- 
dum  Gerit  intra  circuli  iegmentum  A 
DB.  Delcribatur/iam  per  tria  punda 
A,  O,  <Sc  b circuli  peripheria  A O B, ca- 
det illa  intra  fegmentum  A D B j Et 
quoniam  in  triangulis  A O B , & C E B 
ouo  g anguii  O A B,  £ C 6 aquales  funt 
(ciunpcripheriisxqualibus  BD,&  BE  iniiftant);  pariter- 
que  duo  anguii  OB  A , E BC  fiint  arquales : Ergo  i reliqui 
anguli  A OB,  & CEB  fquaJcs erunt  j proptereaque  »pcri- 
phem  A O B ad  j^tipheriam  B E C erit  • vt  lubtenfa  AB  ad 
*^**^*'^  ® ^ vero  k arcus  A D B maior  > qudm  ar- 
A R quod  hic  ab  illo  comprehenditur.  Igitur  ^ ar- 

cus A D B mandem  rationem  habet  ad  cOndem  arcum  B C, 
quam  arcus  A O b ;&  idco«*  arcus  A OB  ad  arcum  B EC 
habebit,  quam  reda  linea  A B ad  redam 
B C.  £t  ell  «anguibus  B C A ad  angulum  B A C,  vt  arcus  A D 
B ad  arcum  B E -Ergo  • angulus  B C A maiore  rationem  ha- 
bet ad  angulum  B i C,  quam  fubtenia  A B habeat  ad  redam 
lineam  iubteniam  B C.  Guod  erat  oftendendum. 
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EROPOS.  X Vil.  THEOR.  X. 

Jn^r  duas  figuras  fimiies  regulares,  vel  circulos , aut  fedores 
iimiles,  medium  proportionale  eft  triangulum , cuius  alti- 
tudo aqualis  eil  radio  vnius , bafis  vero  equalls  cft  perime- 
tro alterius. 


l 

Sint  due  qualibet  figur?  regulares  fimiies  inter  fe,  vel  duo 
ledorcs  fimiies,  aut  duo  circuli  R,  & S.  quorum  radij  R B,  & 

SE^Sitq;  triangulum  redangulu  G H M eilius  altitudo  G H 

aequalis  fit  radio  S E vnius  figur?  S,  & bafis  H M cqualis  fi.  B 
A G perimetro  figiu^  R.Dico  triangulum  G bi  M medium_, 
ptoportionalc  efle  inter  figuras  R,&  S- Fiat  altitudo  NH  a/r#^3-G 

^qualis 


h ex  prop. 

H. blMUS  < 

cpnp.i.l.} 
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cqualis  radio  R B,&' bafis  no  ^qualis  pcrl- 

U ^ ^ metuo  E D F,  <5:  ifigantur  re(!>c  N M , & G 
j p?  F O.Qiioniaminnmilibiisfigurisrcgulari- 
biis  vel  jn  lectoribus  fimiJjbiiSi  aut  circulis 
R,  ScS,l>  vt  radius  R B ad  radium  S Edra  eft 
perimerer  A B Cad  perimetrum  D E F:eft- 
que  N H cqualis  R B , & G H ccrualis  S E; 
atque  H M ^qualis  perimetro" A BC  nec 
non  H O squalis  D E F. « Ergo  vt  N H ad 
H>ita  cft  M H ad  H Ojfcd<<  vt‘ altitudo  N 
H ad  G H,ita  cft  triangulu  N H M ad 
G H M e ciim  habeant  eandem  ba- 
fim  H M vtbafis  M H adba- 
fim  H O,  fcu  /vt  N H ad  G H,  ita  cft 
triangulum  G.HM  ad  triangulum  G 
HO.  Ergo  tr  'angulum  G H M me- 
dium proportionale  eft  inter  duo 
triangula  N H M.  & G H O;  cft  ^ ve- 
ro triangulum  reftangulum  NH  M 
squale  "figurar  R , ciim  contineatur 
i radio.  & perimetro  diflc  ftgurc  R: 
pariterque  triangulum  G H O eft  cquale  figurs  S:  Igitur  * vt 
hgura  R ad  triangulum  G H M,  ita  cft  triangulum  G H M ad 
figuram  S:  & ptopterea  trianguliun  G H M medium  propor- 
tionale cft  inter  ifguras  R , &"S . Quod  erat  oftendendum . 

S e HOLiy  TU. 

Hic  dcmonflrari poteft  pulcherrimum  theore- 
ma , CUIUS  prima  pars  ex  SkcUio  , jecunda  veri 
exfialilco  dejumpta  eft . Inter  fi^^uras  regulares 
circulo  adjcnptas , injcripta  duplo  laterum  nu- 
mero media  proportionalis  esi . Et  circulus  me- 
dius proportionalis  efi  inter  duas  regulares  fin.i- 
les  fiiuraS)  equarum  vna  fit  circunjeripta  citculoi 
aittra  V(  ro  ei  ijopt  rimetra . 

jjtcirttilo  BCF  primo^adjcribantur  dux  fi- 
gura rtvularesfin.iles  C Dy<6t  L HtVC  iatera  bo- 
T\  molvgufintparaUcla ; 6'  pcripbcrtjs  in- 

inurmedijs  bifariam  infcribatur  figurareguU- 
I ris  BEGt  duplo  laterum  numero . Dico  figur  ara 
^ J.^.gulur^rr  Ii  t e F tuediam  proportionalem  effe 

tfiter  adjcriptas  figuras  C D ) Qf  EU,  Uueatur ^ 

radius 
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raditis  jlB,  fecans  latera  parallela  adfcl^iptarum  figurarum  perpcndicu~ 
laritcr , \^r  bifariam  (vt  in  prop.  j . «S'  4.  Imiui  didiim  eft  } in  B,  ^ O; 
coni  ungatur  que  re£la  ^ C,  qua  > c vt  diQum  cH , tranfiOit  per  angulum 
E.  Et  quia  d triangulum  C B ^ ad  triangulum  fqui  altum  E B\A  efi^vt 
bafis  C^ad  bafim  E ^ i fcd  e polygonum  C D ip/ius  trianguli  C B ^ t 
atque  polygonum  BEG  F ipfius  trianguli  EBsA  equd  multiplicia  junt . 
Igitur  t polygonum  C D ad  B EG  F efit  vtC  .A  ad  radium  circuli  E A.  i 
fed  % figura  circunfcjripta  C D ad  inferi ptam  ei  fimilem  E H eH , vt  qua- 
dratum ex  C A ad  quadratum  ex  radio  circuli  EUtJeu)x  in  duplica- 
ta ratione  lateris  C^ad^E.  Ergo  i figura  BECF  media  proportio- 
nalis efi  inter  figuras  adferiptas  C D,& EH . 

Secundi  habeat  polygonum  regulare  \ perhnetrum  tequalem  circun- 
ferentif  circuli  BGF,&  fit  fimi le  circunferipto  polygono  C D . Dico 
circulum  BGF  medium  proportionalem  efje  inter  figuras  C D,e^ 
figUTf  regulares  C DtCSr  B^/unt  fimilesierit  k trianguli  reSangulu  d B^A 
radio  circuli , Jcu  figura  CDt&d  perimetro  figura  feu  circunferen- 
tia  BGF  ei  equali  contentum  > medium  proportionale  inter  didas  figu- 
ras ; jed  1 hoc  triangulum  f quale  efi  circulo  BGF . Ergo  circulus  BGF 
medius  proporttondis  efi  inter  figuras  Quod  erat  ofiendendi. 
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PROPOS.  XVIII.  THEOR.  XI. 


Euci.4J.l. 


In 


triangulis  rcftanmlis  queJibet  figura  rediilinea,  vel  circu- 
laris luper  hypothcnuladclcripta  aqualis  eft  duabus  figu- 
ris luper  lateribus,  redum  angulum  contincntibus,dc  (cri- 
ptis, qux  lilx  fimiiesfint,&  fimilitcrpofita:- 

Sit  triangulum  ABC  redangulumin  A,&  fuper tribus 
eius  lateribus  delcribantur  qualibet  tres  figur*  X,  R,&S  in- 
ter le  fimiics , & fimilitcr  pofit*  * 
fiue  fint  circuli,  fme  fedores,  fiuc 
fegincnta , fiuc  zunx , fiuc  figurx 
rcdilincx.  Oftendendum  cft  figu- 
ram X luper  hypothenulam  b C . 
delcriptdin  qualem  clTe  duabus  n) 
figuris  R , & S illis  fimilibus,  Sc  fi- 
militer  delcriptis  luper  lateribus 
B A,  <Sc  AC.  Ducatur.!  ab  angulo  ~~~  Y”^'*** 

redlo  A perpendicularis  A U fu-  *'*•  *'  , 

per  B C .Mamfcftumcftt  CB  ad  4.1^* mi>.* 

B D duplicatam  .rationem  habere  eius,  quam  habet  CB  ad  191.3/' 

Ff  BAj 
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B Ajparitcrquc  B C ad  C D duplicatam  rationem  liabct  eius, 
cfr»f.  17.  quam  habet  BC  ad  C A.  tt  quoniam*  X ad  Rjcum  ilnr  figu- 
rffimilcs, &riiniliterpofita:,  duplicatam  rationem 'habeda- 
B C ad  cius  homologum  B A : trgo  d X ad  R cll , vt  C B 
ffr  9’  -J*  3 j g Eadem  ratione  figura  X ad  figuram  S eandem  ratro- 
e ctT  PT$f^  habebit , quam  B C ad  C D : Ergo  * figura  X ad  duas  fi- 

iiu.f.  * guras  R,& S eandem  rationem  habebit,  quam  BC  ad  duas 
fwoU  1.  B D,  de  D C fimul  iumptas  ;lcdBC  ^qualis  cfl  duabus  DD> 
tTDp.ieXi  & D CErgo/figura  X ^qualis  cft-duabus  figuris  Rjdc  S fimui 
(iimptis . ^od  erat  oftendendum . . 

FROPOS.  XIX.  THEOR.  XII. 


Si  fuper  duabus  redis  lineis  fiiper  earum  aggregato , acque^ 
media  proportionali  inter  eas  deicribantur  f^ura;  circula* 
res,  vefreailinex  fimilcs,  <Sc  fimiJiter  pofitxj  erit  figura  cx 
aggregato  ^qualis  aggregato  ambam  figurarum  cx  illis  rc- 
discudupJofigur^ex  media  proportioiuli  inter  caldcm . 


Iti  1. 
Cfrgp.it. 
laiuJ 
df  of.  18 
buiut. 


Inter  redas  lineas  AB,  B C fit  media  proportionalis  D B, 

?ua:  perpendicularis  fit  ad  cas  indiredum  pofitas , & A B , B 
corunque aggregatum  AC, atque  BD  fint  radij'  circulo- 
rum R,  S,  M,  & Z,  aut  ledorum,  aut  zonarum  fimilium,  aut 
figurarum  regularium,  vel  certe  fint  lubtcnlx,  vel  latera  ho- 
mologa figurarum  circularium,  vcl  redilinearum  fimilium. 

Dico  figuram  M cx  aggregato  deferi- 
ptam  xqualem  efle  aggregato  dua- 
rum figurarum  R , dc  S , cum  duplo  fi- 
gurz  Z . Super  diametro  «\  C delcri- 
— ,.r  batur  Icmicirculus  A DC;dc  quia  D 
S*’/  B perpendicularis  eft  ad  A C , dc  clt 
media  proportionalis  inter  A B , d:  ii 
C : Ergo  • pundum  D in  peripheriam 
cadit;  coniunganturque  rede  AD,  dc 
D C,  fuper  quas  defcribanrur  figura:  X , 5c  Y firailes , & fimi- 
liter  pofiti  figuris  R,  S M,  dc  Z . Quoniam  in  triangulo  A D 
C*  redanguio  in  D cquchbct  fiigura  M , fuper  hypothenula 
A C deferipta,  xqualis  ch  duabus  figuris  illi  fimilibus  X,  dc  Y 
fuper  lateribus  A D,  dc  D C fimilite'r  dcfcriptis;  fcd  d in  trian- 
gulo A.  B D rcdangulo  in  B figura  X luper  hypothenula  A D 
deferipta  cquahs  cR  duabus  fig uris  R,  & Z ilUfimilibusidc  fi- 

militcc 


L 1 


B E R 'V 


militer  pofitis  fuper  lateribus  A B,  & D B : paiittrquii  in  triS- 
gulo  DBC  rcftangulo  in  B figura  Y Inper  D C dctcripta 
qualis  cft  duabus  figuris  illi  fimilibus  S»  oc  Z,  «3c  fimifiter  pofi>i 
tislliper  CB,  &D*B.  Ergo  figura  M aequalis  cll  figuris  illi  fi- 
milibus>  & fimilitcr  pofitis  R , & S > &-  duplo  figuro  Z . Quod 
erat  oftendendumw  ' 

r 

COROLLARIVM  I. 

• * • 

Manifeftum eft,  quod, fi  dug  reft?  lineg date  fuerint  cqua- 
les  inter  fc:  erit  figura, fuper  aggregato  carum  dcfcripraUjua- 
drupla  figur?  ex  vna  datarii , QUC  fit  illi  fimilis,&  fimilitcr  de- 
feripta.  Nam, quando  A B,  & B C funt  inter  Ic  ^quales , erit  B 
D»  media  proportionalis  inter  cas,  equalis  ipfi  A B , vel  B C , 


M equalis  figuris  R,  S,  & duplo  figurc  Z.  £rg6  figura  M qua-  • 
d rupla  eft  figurg  R,  vel  S . 


COROLLARIVM  II. 


£m(1,  4.II. 


Et,  fi  dugfigur^  fuerint  quadrata,ent  quadrarum  cx  aggre- 
gato cqualc  duobus  quadratis  cx  datis  redis , & duplo  paral-  £.  . 

klogrammircdangulifub  datis  redis  contenti -Nam/qu.i-  buim. 
drataiunt  figurc fiinilesycuiti  fincccgaiatcs:  vndeex  haic  j^o- 
pofitione , quadratum  M «quale  erit  duobus  quadr.uu'R  ,dc  geanUM 

5 vna  cum  duplo  quadrati  Z;fed^  quadrarum  Z aquale  eft  prtf.%^-1.^ 
xcdangnlo  parallelogrammo  A BC(c6  'quod  pcr^ndicu- 
latisBO  media  proportionalis  eft  inter  AB/dt5U).£tgo 
oiudratumM  ex  aggregato  aquale  eft  duobus  quadratis  R , 

6 S ex  redis  datis  vnicom  duplo  redaaguii  A BC  litbrcdis- 

datis  contenti.  u 

COROLLARIVM  III. 

Et  fi  dide  figurc  fuerint  citcuJi , fedores , aut  rcdUincc  re- 
gulares fiinilcs,  figura  ex  aggregato  ^qualis  erit  duabus  ^gu-  * 

riscx  dans  redis  fimilibus  iJli  vna  cum  duplo  trianguli  reda- 
guli  contenti  a radio  vnius , & perimetro  alterius  figuratu  cx  h , 7. 
dans  redis  deferiptaru-Nam  ^ tnanguJu  redanguJu  contentu  bH-ut. 

' F f 2 d ra- 
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^ radio  figur?  S , & perimetro  figur?  R cft  medium  propor- 
I terell.  x.  tionale  inter  figuras  fimiles  R , & S j cft  vero  • figura  Z media 
rro/.nJA.  proportionalis  inter  figuras  R,  S,co  quod  A B,  § L) , B C pro- 
portionales funtjatque  figura  M ^qualis  eft  figuris  R,<Sc  S vni 
cum  duplo  figur^  Z . Ergo  figura  M coalis  ell  figuris  R , & S 
illi  fimilibusjvna  cum  duplo  trianguli  rcftanguli  contenti  4 
radio  figur^  S,  & perimetro  figurc  R. 

COROLLARIVM  IV. 

Tandem  exiftentibus  quibufeunque figuris  fimilibus , & fr- 
militcr  pofitis  lliper  datis  reftis , & earum  aggregato  deferi- 
ptis;  erunt  duf  figur?  fuper  datis  rediS  delcriptc  fimul  iUm- 
jy'^^"j’  '‘*Tt?i/<^erimctrc figurc  ex  aggregato earundeni.  Nam , vt- 
radij,  leu  latera  homologa,  ita  fu nr  inter  Ic  perimetri  ligura- 
Ictrell  I.  rum  fimilium : eftque  figurfM  larus  \ C cqualc  lateribus  i 
fff.itS.i.  homologis  A B,  & B C figurarum  R , & S . Ergo  <perimc- 
’ ter  figurf  M ^qualis  eft  perimetris  figurarum  R,  & S . 

PROPOS.  XX.  THEOR.  XIII. 

Si  fuper  duabus  redis  lineis,  fuper  earum  differentia, atque  fu- 
^r  media  proportionali , inter  eas  deferibantur  figur^  cir- 
culares , vel  rediline^  fimiles , & fimiliter  pofita;:  erit  figu- 
ra ex  differentia  cqudis  differeti^  duarum  figurarum  ex  il- 
lis redis  4duplo  figur(  ex  media  proportionali  inter  eaf- 
. • , dcm_». 

Sit  reda  A B maior,  & B C minor,canmq;  differentia  A C, 
& in  fcmicirculo  A D B deferipto  fuper  A B , eleuata  fit  per- 
^ ^ndicularis  C D,  5c  duda  D B,  atque  fuper  A B,  B C,  A C , B 

D,C  D deferiptf  fint  qualibet  figur?  circulares,  vel  rediline^ 
fimiles  dc  fimiliter  pofit5,vr  in  pr^cedeti  propolitione  fadum 
eft.  Dico  figuram  M ex  differentia  A C deferiptam , 9qualcm 
effc  differentiae  inter  fummam  figurarum  R,  & S cx  iniquali- 
bus  dcrcriptarujdc  duplum  figur?  Z ex  me- 
9 ^.4  dia  « proportionali  B D inter  A B , & B C . 

Quoniam  b figura  R ex  fumma  ipfarum  A 
• C , dc  C B ^qualis  eft  fumme  figurarum-» 

S , M , & duplo  figu^  Y ex  niedia  propor- 
tionali inter  A C,&  C B.  Ergo  addita  com- 
muni 


I 
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muni  fi^ira  S : erunt  figurx  R , & S , fimul  fumpte,  ^quales  fi- 
gurx  M duplo  figurx  Y ,&  dupJo  figurx  S, fimul  uimptis . Sed 
in  t triangulo  rcftangulo  B C D, duplum  figfcrrc  Z ex  hypothe-  c 
nula  aquale  eft  duplo  figur^  S vna  cum  duplo  ftgure  Y.  Igitur 
du^  figur^  R.<5c  S.fimul  lumptf, ^quales  fiant  figure  M vna  cu 
duplo  figur^  Z;  Sc  ablato  comuniter  duplo  figure  Z:crit  figu- 
ra M cx  differentia  A C,  aqualis  exceflui  duai  u figuraruin  R, 

& SruprafluplufigurcZcxmcdiaproportionalimtcr  AB,&  " ' 
B C.  Quod  erat  oltcndendum . 

COROLLARIVM  L,  Bucf/II. 

Minifcftumeff,fidi£fcfigur9  fuerint  quadrata > effe qua- 
dratum . fuper differentia  datariim  linearum  deferiptum , x- 
qualcdiffcrcnticjuter  duo  quadrata  fuper  cifdem  lineis  dc- 
icripta  ,&  duplum  parallelogrammi  reftanguli  lub  datis  re- 
flis  lineis  contenti.  . 

Nam  cx  hac  propofitione  quadratum  M cq^uale  eft  excef- 
fui  duorum  ei  fimilium  quadratorum' R,  & &lupra  dnpinm  . 
quadrati  Z;lcdi<  quadratum  Zxqualc  eft.  rcftangulo  A B C ‘^"'*®** 

( eo  quod  e D B media  proportionalis,  eft  inter  reaas  A B , & 

B C propter  perpendiculare  D C hrgo  quadratum  M^qua- 
le  I ft  cxccflUi  quadratorum  R,  & S lupra  duplum  rcdanguli 
ABC. 

COROLLARIVM  II.  ' ^ 

Et » fi  difte  figure  fuerint  circuli,  feftores,  aut  rediiline?  re- 
flares fimiles;  figura  ex  datarum  linearum  differentia  cqua- 
lis  erit  exceffui  duarum  figurarum  fimilium  illis  fuper 'datis 
lineis  deferiprarum  fupra  duplum  trianguli  redanguli  coit* 
terni  a radio  vnius , dc  perimetro  alterius  figurarum  ex  datis 
rcwis  deferiptarum . 

Nain/triangulu  reftangulu, contentum  i radio  figuras,  &■  f#,,* 

perimetro  nf  rg  R,  eft  mediu  proportionale  inter  hguras  fi-  h>iut. 
miles  R,  & S , & ideo^  aquale  erit  figure  Z.Et  eft  figura  M e-  giortll  1.' 
qualis  differenti?  inter  figuras  R,S,<5c  duplu  figur?  Z ex  media  /«f 
proporiionali  inter  A B,  & B C,  ex  hac  propofitione . Ergo  fi- 
gura  M eft  xqualis  exceffui  duarum  figurarum  R,  S fupra  du- 
pium  trianguli  redlanguli , contenti  i radio  figurx  S , & peri- 
metro figinx  R . / 

ca 
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butut. 


I COROLLARIVM  III. 

Tanckm  in  qnibufcunqac  figuris  limilibus»  & fimilircc 
pofitis  liip^r  datis  rcftis  Imcis,  & camin  difJvrauia:  crir  pcri- 
inctcr  figurc  maiotis  maior  ).^rinictro  tigiira:  minoris , & cx- 
cefllis  arqu.Vlis  erit  perimetro  figura:  ex  differentia  dataruin_» 
hearoU.^.  dcfcriptc.  Nam  *pcrimctcr  figiiri  R.  ex  hypothenufa  trian- 
frof‘i9-  culi redanguli  A D B cqualis ^perimetris  figurarum M. & 
S ex  Tegmentis  dcicriptarum . Quare  excellus  perimetri  figu- 
ra: R maioris  fupra  pcriinetrum  minoris  figurc  S cqualis  cft 
perimetro  figurc  M ex  d.fFercntia  datarum  dcfcriptx . 

PROPOS.  XXL  THEOR.  XIV. 

Si  fuper  aggregato*  & differentia  duarum  ina:qnalium  reda- 
rum linearum  ? atque  liipcr  media  proportionali  inter  eas 
deferibantur  figur?  circulares , vel  rcdrlinc?  fimilcs , & fi- 
militcr  pofit?:eric  figura  ex  aggregato  cqualis  figurc  ex 
differentia  vn4  cum  quadruplo  figuixex  media  propor- 
tionali inter  eafdem . 

rurfus  reda  linea  A B maior . & B C minor , de  fit  B D 
«qualis  minori  B C ,•  erit  A C aggregatum , & differentia  A 
D*  fitque  B £ media  proportionalis  inter  A B » & B C , & lu- 
• percas  delcript?  fint  figurae  circula- 
res, vel  redilincc  fi  miles,  & fimiliter 
pofitf  R,  S»  M,  N,  & Z.  Dico  figuram 
M.ex  aggregato  (qualem  effe  figurx 
^ N ex  differentia , vna  cum  quadruplo 


ipraf.  19« 

bjius. 

hftaf,  %6. 
burwt. 


<1':"  ^ figur*  z ex  media  proportionali  in- 
y ter  A B , *Sc  B c . Quoniam  • figura  M 

.nliriini  A U . A- U 


ex  aggregato  iplorum  A b , de  B C i- 
^ ' qualis  ctt  figuris  R,  de  S cum  duplo  fi- 

gur» Z } ntque  b du(  figue?  R , de  S equales  lunt  figur?  N ex 
differentia  Ad  vnd  cum  duplo  figiir?  Z.  truo  figura  Mc- 
qiiaiis  cft  figurc  N,  de  quadruplo  figurc  Z,fimui  lumptis. 
Q^d  erat  oftendendum . 
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Eitd.i.ll. 


m 


- M.inifcftum  eft,  quod,  fi  dicta:  figurs  fuerint  quadrata, erit 
quadratum  cx  aggregato  x quale  quadrato  ex  differentia  da- 
tarum linearum  dclcripto,  vna  cum  quadruplo  paralcllo- 
grami  redanguli  fub  inargualibusredtis datis contenti.Nam 
quadrata  R.S,  N-  M,  & Z linit  figura:  finiiles;  & ideo(  ex  hac 
propofitione)  quadratum  M aquale  erit  quadrato  N vnd 
cum  quadruplo  quadrati  Z medix  proportionalis  B E inter 
inxquales  rcaas  A B,  <5c  liCjcftquecparalleiogrammumre-  c 
Oangulum  ABCxquale  quadrato  Z.  Ergo  quadratum 
aquale  cfi  quadrato  N vna  cum  quadruplo  rcdianguli  ABC. 

COROLLARIVMII. 

Et , fi  dicta*  figurc  fuerint  circuli.fc^ores.aut  reitiline*  rc*  . 
gulares  fi  niles : erit  figura  cx  aggregato  qqualis  ei  firaili  fi-  '''  * * 
gurarcx  differentia,  datarum  linearum .-delcripta  vnd  cum_, 
quadruplo  trianguli  rc^tanmili»  contenti  d radio  figur^  cx 
vna  datarum  - & perimetro  ngurg  ex  altera  datarum . 

Nam  li  triangulum  reftangulumKroutentum  d radio  figurg 

5 , Sc  perimetro  figur^  R , eft  medium  proportionale  inter  fi-  * 

miles  figuras  R , & S , lini*  aquale  eft  figur^  Z ex  media  pro-  ^ c„oH.  a. 
portionali  inter  A B,  BC : Sed  figura  Mcqualis  eft  figuris  N.  ftf.xiM. 

6 quadniplo  Z . Ergo  figura  M cqualis  eft  figur?  N vn4  cum  4 ^ frof.^ 

quadruplo  trianguL  redtanguli , contenti  4 radio  figur?  S , & lUr.  ' 

perimetro  figur^  R . ' • 

COROLLARIVM  IIL 


Tandem  qualefcunqnc  fint  figur?  fifniles.A  fimiliter  poli- 
te R,  S,  M,  N : erit  cxccflus  perimetri  figur^  M ex  aggregato 
lupra  perimctriim  figurc  N cx  differentia  datarum  lincarum> 
f cualis  duplo  perimetri  minorisfigurc  S . 

'Nam /excclfusperimctn  figurc  M fupra  perimetrum  figu-  f Conii. 
r^  R eft  perimerer  figurc  S;  Et  cxccflus  perimetri  figur?  R fu- 
pra  perimetrum  figur^'N  cqualis  eft  perimetro  figur?  liiper 
B D , fiue  liiper  ei  egualem  B C defcriptc  j ideft  petimetro  fi- 
gurf  S.Quare  exceillis  perimetri  figurg  M liipra  perimetrum 
ngure  N ^qualis  eft  duplo  perimetri  figurc  S. 


PRO- 
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PROPOS.  XXII.  THEOR.  XV. 


Si  fupcr  duas  retias  Uncas  incqualcs , atque  fuper  media  pro- 
portionali inter  aggregatumi  differentiamque  earundem  > 
deferibantur  figurx  circulares,  vel  rcftiliucc  fimilcs, &fi- 
militerpofitx:crit  differentia  figurarum  ex  ingqualibus 
. retiis  lineis  dclcriptarum  cqualis" figura:  ex  illa  media  pro- 
portionali dclcript? . 
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Sint  dux  rc£l«  A B maior , & cius  portio  A C , & « ipfi  A 
e addatur  D A xqualis  maiori  A B,  erit  D C fumma , & C B 
differentia  iplaium  A B,&  A C;  ponaturque  * CE  media_« 
proportionalis  inter  D C , & C B ; & fiipcr  A B,  A C,  C E dc- 
1'criptx  luppotiantur figur*  R,  S,  & M circnlares , vel  rcftili- 
nex  fimilcs,  dcfimilitcrpofir^.  Dicocxccflum  figurxRfu- 
prafiguramScQualem  effc  figurx  M,  ex  media  proportiona- 
li C E.^cetur  f C B bifariam  m Gj&  <<  F G fiat  media  propor- 
tionalis inter  A G,G  B;3c  c fu- 
pcr FG  deferibatur  figura  O 
rimilis,&  fimilitcr  pofitaip- 
fis  R , S , & M . /D  B ad 

cius  dimidiam  AB  cft,  vt  C B 
■D  ad  cius  fubduplam  BG:Ergo 
^ permutando^DB  adBCcft, 
vtABadBG}^  & diuidcndo 
D'C  ad  C B cll,vt  A G ad  G B. 
Qu^rei earum  fubduplicatx  rationes  ECadCB,  dcFGad 
G b exdem  erunt  ( cum  tres  D C , C E , C B proportionales 
fmt,  panterque  tres  A G , G F , G B fint  pr^ortionales).  Et 
iterum  A.  permutando  E C ad  F G erit,  vt  C B ad  B G;  cft  vero 
C B dupla  ipfius  G B:  Igitur  ^ £ C dupla  cft  ipfius  F G . £t  pro- 
pterca  ■*  figura  M quadrupla  ent  figur^  Oj  ciungue  * quadru- 
plum figur^  O ex  media  proportionali  inter  A G & G B fir  cx- 
ceffus  hguic  R ex  aggregato  lupra  figuram  S ex  differcntia_. 
earundem  A G , & O B cum  C G aqualis  fada  fit  ipfi  G B ). 
Igitur  figura  M cft  exceffus  figurg  R lupra  figuram  S . Quod 
cracuftcndcndmn. 
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II.  ' * ’ 

Manifcftum  cft  differentiam  duorum  quadrarorumequa- 
Icm  cfTe  parallelogrammo  rcdfangulo  contento  flib  differen- 
tia} i5c aggregato  latcmm . Nam  quadrata  funt  figurc fiiniles; 
dc  ideo  t ex  fiac  propofitione . excefTus  quadrati  R lupra  qua- 
dratu SxquaJis  cft  quadrato  M ex  E C media  proportionali 
inter  aggregatum  D C>  & differentiam  C B eorundem  late- 
rum A"Bi  AC  delcriptojfcd  quadrato  #M  aquale  cft  paial  O etrell.  x 
IclograramumrcilangulumDC B,cum  hoc  ab  extremis;  pnpi^j.n 
illud  vero  ex  media  trium  proportionalium  D C , C E , C B 
fadta  fint. Ergocxccffus  quadrati  R fupra  quadratum  Sa:- 
qualis  cft  rcdangulo  fub  C B differentia  laterum»  & fub  D C 
aggregato  eorundem  B A»  dc  A C contento . 
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SCHOLIFM. 

E/,  fi  diSjt  figurx  fitetita  circulhfedores , a»t  reSilmea  regulares  fi-  I 

miles ; erit  differentia  figurarum  aqualis  triangulo  reHangulo  contento  ' 

d differentia  radiorum^  eieah  aggjregato  ambituum  ear undem  figurarum. 

Super  aggregato  DC3&  differentia  C B ipfarum  deferipta 

fupponantur  dua  figura  Nj  & Qjimiles  ipfis  i{,  S,  M . Et  p quoniam  am-  P 
bitus  figura  N ex  aggregato  ipjarum  D ,A,feu  B,Ai&UC  aqualis  efi 

a^-egato  ambituum  figurarum  & S i&radiusfigurf  differen- 
tia  earundem  B ,Ay  ,A  C deferipte  f qualis  efi  differentif  radiorum  figu- 
rarum I{ycr  St  co  quod  B,At,ACtC  Btaut  funt  radij , aut  latera  homo-  v 

logaearmdem figurarum q proportionalia radifs.Troptcrea triangulum  ^ 
re£l angulum , contentum  Jub ambitu  figurp N , ^ radfo  figura  HI,  erit  buiut. 
conteiuum  jub  aggregato  ambituum , & differentia  radiorum  figurarum 
BjO'S  ,,AtT  triangulum  red angulum  contentum  i radio  figura 
amb  tu  figurati  pqualeeii  figuraM  t cum  ambo  media  proportionale  baiu/. 
fint  inter  firmles  figuras  ti  t&i>^Et  ex  hac  propofitione  efi  Mexceffus 
fig>*^f  figuram  S . Ergo  triangulum  reSangulum  contentum  fub 

uggregato  ambituum , ©“  diffet  entia  radiorum  figurarum  B^t&S  Mualc 

afidtfferentte  eorundem  figurarumB^ijr  S . * 

PROPOS.  XXIII.  THEOR.  XVI. 

XI* 

Si  fuper  duabus  rc£lis  lineis  inaequalibus , & earum  aggrega-- 
to, atque  differentia delcriptae  fuerint  quailibct  circulares» 

G g ve! 
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2H  evclidis  restitvti 

vcl rcftilinc£c  figur® inter  fe  fimiles.fic fimiliter  pofit*: 
erunt  duas  figurx  ex  aggregato,  6c  ex  differentia. fi mul 
lumptas.cqualcs  duplo  figurarum  ab  in^'qualibus  lineis  da- 
tis delcriptarum . 

Super  duabus  reftis  lineis  inxqualibus  A B,  & BC , Ica- 
rum aggregato  A C , carumque  differentia  A D fint  delcri- 
pte  quclibet  circulares . aut  rcftilincc  inter  l'c  fiiniles  figurc  > 
& fimilitcr  pofite  R.  S,  M,  <Sc  N . Dico  duasfiguras  M cx  ag- 
gregato. &N  ex  differentia  datarum,  fimul  fuinptas,cqualcs 

effc  duplo  figur^  R vna  cum  duplo 
figuras. cx  datis  lineis  delcripta- 
rum . Quoniam  4 figura  M cqualis 
eft  figure  N vna  cum  quadruplo 
fpitij  medif  proportionalis  uitcr 
R,  & S : trgo  addita  communiter 
figura  N .erunt  fi.^ire  M;  &*N  etjuales  lex  Ipatijs.lcilicet  du- 
pfo  fic;urap  N & quadruplo  incdij  proportion^ilis  ngu^s 
• R,  & S ; funt  ^ vero  U j & S cx  incqualibus  rciris  AB> 

B C deferipte  equalesfigure  N cx  differentia  vna.cum  ^uplo 

medij  proportionalis  inter  figuras  R .&  S ■ trgo  duplu.n  fi-. 

211  r®  R . vnd  cnfn  duple  ficureS  aquale  cft  ijldem  lex  ipa- 
tijs.fcilicct  dupl6  figure  N vna  cum  quadruplo  medii  pro- 
portionalis inter  figuras  R.  & S . Q^arc  figure  M,  & N ex  ag- 
gregato. & differentia  deferipte  ^quales  fant  duplo  bgarc  R 
vna  cum  duplo  figur^  S.  qu^ ex  in^qualibus datis rcuis  AB» 
& B C deferibuntur . Quod  erat  oflendendum , 

PROPOS.  XXIV.  TH  EOR.  XVII. 

Si  fuper  tota . & fuper  fcgmentis  redf  linc^  extrema , ac  me- 
dia tationcdiuil®  dclcript®  fuerint  figur?  circulares,  vel 
rcflilincf  fimiles  inter  fc.  & fimilitcr  pofit®  j que  ex  rora , 
ic  minori  fegmento  vtreque  fimul  triple  funt  figure  ex  ma- 
iori fegmentodefeript^.  Et  fi  du^  figurfcx  tota.&cx  mi-' 
nori  fegmento  tripl^fucrint  cius  i que  ex  maiori  leginciw 
fo  delcribiturt  erit  tota  re^a  linea  lecta  extrema  > ac  media 
latione . 

• Sit rcfta  AB fefta extrema, «c  media  ratione  in  C.auus 
Tegmentum  maius  A C:  & defeript?  lint  fuper  A B,  AC,  ficG 
® B tres 
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c 
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L I B E R'  'V...  . . 

B tres  cirailares»  autxcftilincf  figurc  K»  Mi  & Sirttet  fc  fimi- 
J«,&fimilitcrpofite.Dicofiguram 
R ex  tota,  vna  eu  m tigura  S,  ex  mi- 
noti  Tegmento , triplam  efle  figurc 
M ex  maiori  Tegmento,  deTcript®  • 

Quoniam  Tu  per  duas  reflas  ineqm- 
les  \ B,&B C, atque  earumdiffc-  * 

rentiam  A C dclcriptOTunt  tres  figur?  R,  S & M finiilcs , & fi-  ^ .* 

milifcrpoTit?:  Ergo*  duc figur^  R,  & S Tuper  incqui-^libu^r^  buiuf.’ 
ftis  A B , B C deTcript^  ^quales  lunt  figur*  M ex  differentia^, 

A C,  vni  cum  duplo  Ipatij  medij  proportionalis  inter  figuras  ^ c»r»ff.V. 
R , & S : Eftquc  6 figura  M media  proportionalis  inte^euras 
R,&  S ei  fimiles.prbpterea  quod  tres  rc£l?  A B,A  C,C  B pro- 
portionales funt.  Ergo  figurf  R,  & S ^quales  Tunt  ttiplo  ngu- 
rxM.  - 

Secundo  fint  figur^  R.  & S ex  tota  A B , & minori  Tegmen- 
to CB,fimullumpta:,triplcfigur®M  illis  fimili,<5c  fimiliter 
pofite  ex  maiori  fegmento  A C.Dico  rc£lam  A B ledam  elTe  c pr»/  xo. 
in  C extrema,  icincdu  ratione.  Qnpniam  e du?  figurc  R,5c  buiuu 

5 cquaies  lunr  figura*  M,  ex  differentia,  vna  cum  duplo  medij 
proportionalis  inter  R.  <Sc  S ; erant  autem  duc  figur.x  R , & S 
cquaies  triplo  figur^M:  Ergo-triplum  figurx  M v*qmlc  cftfi- 
gurx  M, vna  cum  duplo  medij  proportionalis  inter  figuras  R> 

6 S ;&  ablata  communi  figura  M,  erit  duplum  figurxM  9- 

qualcduplo  medij  proportionalis  inter  figuras  R , & S ; ideo- 
que  figura  M gqualis  ent  Ipatio  medio  proportionali  inter  fi- 
guras ci  Tinules  R , & S . Quare  d figurarum  R , M , S tria  hor  d ctnil.  x.’ 
mulogalarora  A B,  AG,d^  B proportionalia  crunt;&  t pro-  «1-4. 
ptereareda  AB  leda  edt  in Gcxttcn4a,& media  ratione»  'J''*^*  ** 
Vtcratpropofitura.  * ■ 

PROPOS.  XXV,  THEOR.  XVIII..  , 

SiTupw  aggregato  totius  fic  minorlis  Tegmenti , atquc  fuper 
maiori  fegmento  red^  linex  extrema , ac  media  ratione  di-. 
uiTx,  dclcnpt^  fuerint  figurf  circulares , vel  rcdilinc?  Timi- 
Ics , (5c  (iinilitcr  pOfit?»  qu^  cx  aggregato  dclcribirur  figura 

?[iuntuplaeftcms,  qu  9 cx  maiori  legmento  dclcribirur.  Et 
I figura  cx  aggregato  totius,  & minoris  Tegmenti  deleri-, 
praquintiq  la  Tuent  eius,  qu^exfegmeto  maiori  deferibi- 
. tiir:  erit  tota  reda  linea  diuiia  exrreina,  «Sc  media  tatiou^ 
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2^6  EVCLIDIS  RESTITVTI 
Sit  reda  linea  A B feda  extrema  > & media  ratione  in  C » 
cuius  fegmentum  minus  e iisproducaturque  BDequalis  mi- 
nori Tegmento  C Bjatque  Tuper  A aggregato  duarum  A B> 
&BC, atque fuper  dinerentiaearum.ieu  uniori  Tegmento 
A C > Tad?  fint  quclibet  figur?  circulares , vel  rediliuce  R , 3c 
M inter  Te  fimiles.&rimiliterpofitc.  Dicofiguri  n Rquintu- 
plam  eflTe  figur?  M.Qupniam  j figiira  R ex  A Daggregato  in- 
^qualium  redarum  A B , & B D , Teu  B C,cqualis  eft  figurc  M 
ex  A C iliatum  differentia  vna  cum  quadrupla  Tpitij  medij 
proportionalis  inter  figuras  Tuper  m^qualcs  AB.dc  B C,quc  fi- 
miles  fint,  Sc  fimiliter  pofitf  ipfis  R , & M . Eftquc  * figura  M 
media  proportionalis  inter  figuras  ei  fiimlesluper  AB,  & B 
C fimiliter  dcTcripras  ( cum  reda  A C media  proportionalis 
fitpofitainter  AB,&  BC).Ergo  figura  RqumtUpheftfi-- 
gurf  M . 

Secundo  fit  figura  R Tuper  aggregato  totius  A B , Teg- 
menti C B deTcripta , quintupla"  figure  M limihs  ipfi  R , que  * 
Tuper  carum  differentia  AC  fimiliter  dcTcribitur.  Dico  re- 
dam A B ledam  effe  extrema , Sc 
A C B media  ratione  in  Cj  cums  minus 

Tvl/r  ••••* * > Tegmentum  erit  C B.  Quoniam  c fi- 

./  gura  R ex  aggregato  dcTcnpta  ?- 

qualis  eft  figure  M ex  differentia^ 

vna  cum  quadruplo  Tpatii  medii 
proportionalis  inter  figuras  fimiles 
cis  - A fimilifcrpofitasTuper  redas  A B,&  BCi&cx  hypo- 
thefi  figura  R ^qualis  cfiquintuplo  figur?M:Ergoquintuplu 
fignr^  M aquale  eft  figure  M vna  cum  quadruplo  didi  Ipatii 
medii  proportionalisj&  ablata  cornum  figura  M:  erit  quadru- 

f)lu  figure  M aquale  quadruplo  didi  ipatii  medii  proportiqua 
isjidcoq;  figura  M ^ qualis  erit  Ipatio  medio  proportionali  in- 
ter figuras  ei  fimiles  Tuper  A B ,•&  B fimiliter  delcnpt.is; 
proprcrcaque  d tres  red^  B A , A C , & C B proportionale, 
eruntjiSc  e A B Teda  erit  in  C extrema, & media  rationc.Quod 
erat  oftendeiidum . 

PROPOS.  XXVI.  THEOR.  XIX. 

Si  Tuper  aggregato  minoris , & Temilfis  maioris , atque  Tuper 
TcmilTc  maioris  TegmentorumeiuTdem  red^  line?  extre- 
ma, ac  media  ratione  diuil? , dcTcript?  Tucrint  du?  circula- 
res j 


L T B t R V. 

res» nurrcdiilince  fim.^-cinicr  fcnmiie>  ^'fi^rtnirc:  p. 'H- 
tc:qi:cex  .iggrcgjto  .!  lcr:bitu:  figur  i iinr;ipb  ciUs, 
qu^  cx  fcmiffc  maioris  Icgmenn  dcfrnb*  ur.  f» figura  ^ 

ex  aggregato  minoris  Icemcnti  ,&fcmifT  maioris  quia- 
rupl.i  Hient  Hgurc.qug  cx  femiflc  maioris  Jer»*’  mfi  iclln- 
bitnr:  ent  tota  reaa  linea  dmifa  cxirc.na,  dt  medura- 

tioric.,.  ' • • ’ 

. ) . -i 

Sit  tota  rcfta  B A ad  A C , vt  A C ad  minus  fegmentu r,i  C 
Bj  ic  icfta  fit  A C bifariam  in  . » ; atque  (itpcr  B D iggregrtLo 
rcgmciuiminons  BC,  & UC  feimflTc  maioris ;nec non ili- 
per  DC  lemiflTc  maioris  dclcriptc  iuppoiuntur  quflibeifi- 
gure  R.  & M circulares,  vcl  reclilincc  fimilcs  inrcr  H fiihi- 
litcr  pofit? . Dico  figuram  R quintuplam  efle  figurc  M.  Sece- 
tur « C B bifariam  m E .■  tr  quia  * DC  ad  C E eit , v't  A ' J du- 
plum priin?  ad  C B duplum  lecund^ ; & eft  A B leda  in  C ex- 
trema, «5c  media  ratione . Ergo  c t > h quoque  in  C.  Iccatiir  ex- 
trema , Si  media  ratione , cuius  reginentuin  minus  cm  C E . 
Cumque  fint  dclcripte  duc  figurc  fimilcs,  3c  fimiliter  pofit?, 
R quidem  fiiper  DB  aggregato  totius  DE,&EB,fcu  EC 
minoris  fegmenti  i atque  figura  M liiper  maiori  fegmento 
D C . Ergo  d figura  R quintupla  cft  figur?  M . Quod  erat  pri- 
miiniL.,. 

Secundo  fu  figura  R,  fuper  D B aggregato  fegmenti  mino- 
ris C B,  & D C femiflis  dclcripta,  quintupla  fieure  M lUi  fimi- 
li  liiper  D C lemifTe  maioris  legmenti 
A C fiimliter  delcript? . Dico  redam  a . « 

totam  A li  ledam  efle  in  C extrema  y px  jg  j» 
& media  ratione.  Seda « C B bifariam  '' 

inE.Quja  figura^R  fuper  aggregato 
totius  D £ , & minoris  Icgmcnri  C E , 


’**'R ’ 


leu  t B dcfcripta,qumtupJa  ponitur  figurc  M.fimili  priori, fu- 
per maiori  fegmento  D C fimiliter  dcVcripie.Ergo /reda  D E 
inCkcatur  extrema,  & media  ratione;  fcd  vfD  Cad  C E , 
ita  eft  A C dupla  prim?  ad  C B duplam  fccund? . Ergo  b reda 
A B quoque  fecatur  in  C extrema, 5c  media  ratione,cuiusfcg- 
Jiveiuum  minus  cft  C B.  Quod  erat  oftendendum_, . 

PRpPOS.  XXVII.  THEOR.  XX. 

Si  iuper  aggregato  femiflis  toriiwjciulquc  fegmenti  maioris 
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ZiS  1VCLI'DTS  RESTITVTr 
atque  fuper  eadem  femine  reacJinec  diuiff  extrema,  ac 
media  ratione , deteripte  fintducqu9libet  figurc  ctrcuJa- 
res,  vel  rcailinc^  Hmiles  inter  /e,  ‘&Jimiliter  pofitc;  qua^ex 
ag^^egato  dekribitur  figura , quintupJa  eft  cius , que  ex  fc- 
JP  deferibitur , figurc.  Et , U figura  ex  aggregato 

Icmiil^  totius  rea*  linc^.eiufq;  fegmeti maioris quinmpla. 
tuent  figUF?  ei  fimili,  queex  femine  totius  fimiliter  deferi- 
bitur-crit  tota  reda  linea  diuifa  extrema, 5c  media  ratione. 

. linea  A B fe^a  in  C extrema,  Sc  media  ratione,  cu- 

ius fegmentum  maius  A Cjit  produtta  fit  A D cqualis  medie- 
a ? * fuper  D C aggregato  fegrnenti  maioris 

A u & D A femiflc  tottus ; nec  non  fuper  D A lemilTe  totius 
delcriptg  jupponantux  duffieur?  circulares,  velreailinecR, 
OT.M  fihailcs inter fcj&JJmifiter pofitc.  Dico  figuran  R t* 
aggregato  quintimlamefic  figiir^  M ex  fcmilTc  totius  deferi- 
pre.  becetur  « A C bifariam  in  E , & quia  * D A ad  A E eft , vt 
D A dupkim  pripif  ad  AC  duplum  fccundarjf  vel  vt  A C adO 
iS,  cum  fit  A B iedla  in  C extrema,  ac  media  ratione.  Ergo  d 


A 


E C 


C extrema»  I _ 

E quoque  in  A extrema , ac  mcdia_. 
jE  ratiore  Iccotur,  cuius  legn  tntum 
minus  efi  A E . Cumque  du^  figuras 
fimiles,  & fimiliter  pt:fitc,R  qutdem 
dclcriptaefifuper  aggregato  totius 
A E,  eiulque'minoris  iegmenti  E C, 


vel  A E j & figura  M deferipta  eft  lupcreius  maiori  fegmen- 
to  D A . Ergo  f figura  R quintupla  eft  figura:  M . Quod  erat 
primum . 

Secundo  figura  R fuper  D C aggregato  ipfius  D A femifi- 
fis  totius  A B,5r  fcgmenti  maioris  AC  delcripta,  quintupla 
fit  figur*  M illi  fimili  liiper  D A lenufrc totius  A B fimilirer 
deferipta; . Dico  totam  redam  lineam  A B ledam  clfe  in  C 
extrema, & media  ratione . Sccttur/.A  C bifariam  in  E.tt 
quoniam  figura  R fuper  D C aggregato  tetius  U £ , euilque 
iegmenti  minoris  E C,  vel  A £ dcicnpta,  quintupla  eft  figu- 
ra; Mei  fimili  fuper  differentia,  vel  maiori  Icgmcnro  DA 
deferipta: : Ergo  j D E lecawir  in  A extrema,  & media  ratio- 
ne } Icd,  i vt  D A ad  A £ , ita  eft  B A dupla  prima:  ad  A C du- 
plam Iccund?.  Ergo/fimilircri  rcoia  A B lecatur  in  C extre- 
ma,5c  media  ratione,  cuius  maius  legmemum  eft  A C.Quod 
erat  cftendendum . 

- ' ‘ ' PRO- 
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LIBER  V. 

PROPOS.  XXVIII.  THEOR. 

Si  fupcr  tribus  lateribus  trianguli  ambligoniijatquc  fuper  me- 
dia proportionali  inter  latus  circa, angulum  obtufum.ciuf-  \ 

que  produ^ionem  vIque  ad  perpendicularem  ab  oppoilro  ^ 
angulo  cadentem,  deferibantur  hgur.T:  circulares,  vel  redi- 
Jincc  fimiles , & fimilitcr  pofirtt : erit  figura  ex  latere  obtu- 
fum  angulum  f ubtendente  ^quaiis  fumme  figurarum  ex  la- 
teribus obtufum  angulum  ambientibus,  vnacuru  duplo  fi-  ' 
gurp  ex  illa  media  proportionali  deferipte . ‘ ^ ' 

In  triangulo  A B C fit  aitgnius  C B A obrufiisA  «ab  angu-  , pnp.  1 1 
lo  C du(fla“C  D perpendiculari  ftipra  A B fecanre  eam  in  D.  d i . 

P aret  * perpedicularem  C Dcadtte  cfxrni  triangulum  ad  par-  b conii.s. 
tes  acuti  nnsuli  CBDj  &:  fi^tc  B E media  proportionalis  frop.tiMi 
intCA- A B,  &.B  D,  & fiiper  lafetibus  AxZi  B Ci  A B,  B E,  A D,  <=  /'•«A  *«>• 


B D j & C D deferiptf  fint  quclibet  fi- 
gurar  circularem,  vcl  reftijincfX,  S,  R, 

Y . M,  Z,  <Sc  Ninter  fe  finiiles,&  fimili- 

tcr  pofita;.  Dico  figuram  X ex  latcro 
fubtendete  obtufiim angulum  deleri- 
ptam,  tequalenvcfie  duabus  figuris  R , 

& S ex  lateribus  continentibus  angur 
lumobtufum>  fnid-im  duplo  figura: 

Y ex  U E media  proportionali  inter  A ' . 

B,  & B D.  Qu  ia  in  triangulo  A D C re-  j 
ftuseft  angiilusD. Ergo figura  Xa:-  */J^^'*** 
qualis  eft  duabus  figuris  M , «Sc  N : Icd  . '* 
figura  # M ex  A D aggregato  redlarum  A''B  , & B D a:qualis  . 
efi  duabus  figuris  R.(Sr  Z ex  eifdem  re£Hs  defcriptis.vni  cum 
duplo  figuri  Y,  cx  media  proportionali  inter  A B 3c  B D-  Er- 
go figura  X arqualis  cfi  figuris  R , Z , 3c  N cum  duplo  figur* 

Y:  Sed/figura  S cqualis  cfi  duabus  figuris  Z , 3c  N (propre-  ipropiz, 
rea  quod  in  trf  angulo  C B D tcifhis  efi  angulus  DJ  : Ergo  fi- 
gura  X^qu  alis  cfi  du.ibus  figurisR,&  SVna  cum  duplo  fi- 
gura: Y cx  «ncdia  proportionali  im  er  latus  A BA  Produifiio 
nem  eius  B D 
fieiidcndum . 
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cft , fi  dida:  figura:  fuerint  quadrata  efle  qua- 
dratum cx  Ititerc  fubtcndcntc  angulum  obtufiim  cquaJc  auo- 
bus  quadr.y  is  cx  lateribus  diduni  obtufum  angulum  ambien- 
tibus» vna  cum  duplo  parallcicgran'mi  rciSlanguli  fub  \'no 
latere  circa  obtu  (imi  angulum, d:  lub  cius  produdlione  vfquc 
ad  perpendicularem  ab  oppofito  angulo  cadentem . 
ge$roU.t.  Nam  g parallelogramum  rcRangulum  A B D arqualc  cft 
quadrato  Yex  B E media  proportionali  inter  A B,dc  B D,  c li- 
que quadratum  X aquale  quadratis  R,  & S,  dc  duplo  quadrati 

Y (cx  hac propofitioiic, cum  quadrata  fint  inter  Icfimilia)- 

Ergo  quadratum  X aquale  cft  quadratis  R,dc  S , & duplo  re- 
tlanguliparallclogrammi  A B D. 


COROLLARIVM  II. 


bpref  ij, 
kmiui. 

ie$r»ll  X 
frvf  (8  l 

hK  J, 


Et  fi  dida:  figura:  fuerint  circuli,fcdorcs , aut  rcdilincg  re- 
gulares fimilesde  fimilitcrpofitg*  erit  figura  cx  latere  fubtcn- 
dcntc angulum  obtuftim  arqualis  duabus  figuris  cx  lateribus 
obtufum  nnguliun  ambientibus, vna  cuin  duplo  tri.aneuli 
rcdanguli  contenti  fub  radio  figura;  cx  latere  circa  angulum 
tibiufum,  dc  fub  perimetro  figur?  ex  produdionc  ciufdem  vf- 

gue  ad  perpendicularem  ab  oppofito  angulo  cadentem , de- 
ripte. 

Nam  h triagulum  redangulu  contentum  fub  radio  figura: 
R » dc  perimetro  figurc  Z cft  medium  proportionale  inter  fi- 
guras regulares  fimiles»  vel  circulos  R , dc  Z , dc  ideo  t cqualc 
cft  figurc  Y, que  pariter  media  proportionalis  cft  inter  figuras 
R,dc  Z,  cum  latera  A B,B  E,  dcB  D proportionalia  fint.Quarc 
figura  X aqualis  erit  figuris  R.dcS  vna  cum  duplo  trianguli 
rcdanguli  lub  radio  figurg  R,dc  perimetro  figurx  Z contenti, 

PROPOS.  XXIX.  THEOR.  XXII. 

Si  fuper  tribus  lateribus  cuiuslibet  trianguli,  atque  fiipcr  me- 
dia proportionali  inter  latus  circa  angulum  acutum, eiul- 
que  icgmcntum  vfquc  ad  perpendicularem  ab  oppofito 
angulo  cadentem , defet  ipte  fuerint  qu^dibet  figur?  circu- 
lares, vei  rcdiJinc^  fimiles  interje , dc  fimilitcr  pefite  j erit 

figura 
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figura  ex  latere  acutum  angulum  fubtcndcnte  equalisex-' 
cclTui  duarum  figurarum  ex  lateribus  eundem  acurunfr  an< 
gulum  continentibus  fupra  duplum  figur®  cx  illa  media_r 
proportionali . 

In  triangulo  A B C fit  angulus  B aciitus ; Sc  fupcr  a latus  A a f 1 1- 
B acutum  angulum  continens  cadat  ab  oppofito  angulo  C ^ 
perpendicularis  C D>  fccans*  latus  Ab  ad  partes  acuti  anguli  . 

in  l>i5ccB  Efit  media  proportio-  fref.nJ.t 

nalis  inter  B A , <5c  B D , & liiper  A C ® 


4. 


nalis  inter  B A > & B D > & liiper  A 
C,  A b,BCEB,AD,l  B,&CD 
fiant  figura;  qua:libet  X,R,S,M,Z,Y » 

& N circulares  > vel  redilinee  fimi- 
lc8j&  fimiliter  pofite.  Dico  figuram 
X ex  latere  lubtendcnte  angulum-^ 
acutum  B,fqualemcireexccflruiduaA.V 
rum  figurarum  R ,&  S ex  lateribus  V 

acutum  angulum  continentibus  fu-  TJ 

pra  duplum  figur^  Y ex  media  pro-  ^ 

portionali  E B.  Quoniam  a in  triangulo  A C D rc^us  cll  an- 
gulus D.  Ergo  figura  X ^quilis  eft  figuris  M»  «Sc  Nj  & figura  X 
cum  duplo^ura;  Y>erit  Aqualis  figuris  M*&  N cum  duplo  fi- 
gura Y;  Icd  figuris  R,  Z xqualis  eft  figura  M ex  differentia  la-  ^ , 

tcru  A B,  OB>cQ  duplo  figurx  Y ex  media  proportionali.Ergo 
figura  r Xvnicu  duplo  hgur?Y  aquatur  tribus  figuris  NjR,  {pr»f-n. 
dc  Z ; efi  vero/figura  S ^qualis  figuris  N»  & Z ( cum  in  trian- 
guloCDBangulusD  redus  fit).IgiturfiguraXvna5:um_» 

duplo figur?  Y 9qualiseff  duabus  figuris ^ablato 
communiter  duplo  figur^Y  terit  figura  X aqualis  cxceffui  fi- 
gurarum R)  dc  S fupra  duplum  figur^  Y • Vt  fuit  prqpofitun^  ^ 


d pnp.  18. 
buius. 
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£urf.ij, 

II. 


Manifefium  eft  i fi  did^  figur^  fuerint  quadrata  jiefte  qua* 
dratum  lateris  acutum  angulum  fubtendentis  qqualc  excef- 
fui  duorum  quadratorum  laterum»  acutum  angulum  conti- 
nentium lupra  duplum  parallclogrammi  redanguli  fub  vno 
latere  circa  angulum  acutum»  dc  fub  cius  fegmeto  ab  eodem 
acuto  angulo  vique  ad  perpendicularem  ab  oppofito  angu- 
lo cadentem»  contenti . Nam^parallclogrammum  redan-  ^csali ». 
gulum  A B Dequalc  eft  quadrato  Y ex  media  proportionali  t top.u^.i  4. 

Hh  inter 


‘£ac;  48. 1. 


h 

butuf. 


i cotM.x, 
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inter  A B,5c  B D.  Ergo  ex  hac  propofitioiic  defirdus  quadrati 
X^quaiis  cft  differenti?  duorum  quadratorum  R>&Si  du- 
plo paralielogrammi  redanguli  A B D . 

COROLLARIVM  IL 

Patet  ex  his  duabus  propofitionibus,  quod  fi  fuper  tribus 
lateribus  trianguli  deferipta:  fuerint  tres  figure  fimiles , 8c  fi-, 
militer  pofit»,  quarum  vna  aequalis  fuerit  "reliquis  duabus  fi*, 
mulfumptis:  triangulum  erit  reftangulum.  Namfiacutan» 
gulum  eftj  vel  obtufanguium  rciit  figura  ex  latere  angukim 
acutum , vel  obtufum  fubtendente  in?qualis  duabus  Vigniis. 
reliquis.  Quod  eft  contra  faypothcfin  ► /. 

. ‘ ‘i 

COROLLARIVM  IIL 

Et,  fi  didx  figurx  fuerint  circuli.l£dores,aut  redii  inex  fi- 
gurx  regulares  fimiles: erit  figura cx  latere  acumm  angu- 
lum fubtendente  aqualis  differcntix  duarum  figurarum  ex. 
lateribus  aaitum  angulum  concinentibus  i duplo  trianguli 
redlanguii  contenti  fub  radio  figurz  cx  latere  acutu  m angu- 
lum continente , & fub  perimetro  figurae  cx  fegmento  ciuf 
dem  lateris  ab  angulo  acuto  vfquc  ad  perpendicularem  ab 
oppofito  angulo  cadentem , defcriptz . Nam  b triangukim_> 
rcuangulum  contentum  fub  radio figurx  R , & perimetro 
figurx  Z medium  proportionale  eft  inter  figuras  fimiles  re- 
gulares» vel  circulares  R , & Z ; ideoque « zquale  erit  figurx 
V . Quare  figura  X xqualis  eft  differcntix  duarum  figurarum 
R,5^a  duplo  trianguli  rcdagulicon|«wi  Aradio  figurx  R ». 
& perimetro  figurx  Z .. 

PROPOS.  XXX.  THEOK:  XXIII. 

Si  fuper  lateribus»  akitndinibns  > 6c  radi/s  trianguli , <Sc  hexa~ 
goni  regularium  ab  eodem  circulo  comprchcnlbnim  dc- 
feriptx  fuerint  qiixlibet  figurx  circniatcsvvdrediJiwica* 
inter  fc  fimiles , 5c  fimiiiter  pofitx  terit  ifigura  cx  latcro 
trianguli  tripla  figurx  ex  latere  hexagoni  tclquitcrtu  fi- 
gurx cx  eius  altitudine  duodecupla  figurx  radiiemf- 
dem  trianguli,  ?qiialis  figurx  cx  altitudine  liexagoni,d; 
quadrupla  figurx  cx  radio  hexagoni  dcfcnptc.. 


L.  I B E a V.  24X 

In  circulo,  cuiii  s radius  D A infcripta  fint  triangulum  A B 
C,  & hexagonum  A L B C regul  aria , 6t  radius  A D , qui « Te-  » c»nU.  i. 
catangiilumB  AC  bifariam,  1'ccabit i» quoque  arcum  BCin  Mp-  s-bu 
£,&  lubtailbm latus  BC  bifariam, & perpcndicularitcrin  • 
H,&  propterea  A UEdiameter  erit;  ducatur  e poftea  DG 
perpendicularis  fuper  BE,  iungaturque  BD,  & ponantur  ^ 
queiibet  figur?  circulares, vel  re diline?  fimiJes,<St/inuiiteK  /'/7^  " 
politf  >M  qutdc  fuper  trianguli  latere  A B , N fuper  hcxa^ii 
latere  B £ , X Ihpcr  rrianguli  a 

altitudine  A H,Z  fuper  trian- 
guli radio  L)  H , R fiiper  he- 
xagoni radio  D G.Dico  figu- 
ram M ^qualem  efle  hgurx 
ex  altitudine  hcac;^ni, 
quadruplam  %ut-3  Rm<Sc  tri- 
plam hgurc  N & fefoniter- 
tiam  figurc  X , atque  duode- 
cupl  iui  figur^  Z . <^oniain  -v 
duo  d anguli  E b A,A  1-  B re- 
ili  sik  in  fcmicircuiis  E B A, 

&E  A B . Ergo « A B ent  di- 
ftantia.  laterum  A F , B E *- 
quid.ftanrium  in  hexagono, 

« idco  A B^etncafritudo  hexagoni . Poftea  quia /rriangulum 
DBExqiiilatcnwuell,eiiirx:perpcncUculafis  LXGi  vcrtico 
ad  bafiincqualispcrpcndiculaa.tt  Hi  lenulli  lateris  BC.vel 
A li  ttianguhABCur&baBs  LJItleaacAthiarlam-Wjcftq; 
radius  A D ^qualisD  E.  Ergo  A tt  akitudo  tnanguli  tripla 
entipfiusH  E,  vcl  D H radi;  tndguli,  da  rprcfptdrba  qualium  i ceroii.  j. 
Partium  ngura  Z efr  vna , erit  figura  X partes  nou em , atque  />"?•  > 7 .1 4 
partes  quatuor  ( co  q^uod  b £ latus  hexagoni  equald 
cftradio  circuli  D E duplo  ip/iusD  H>  Rurfusquiaiii  tnaii- 
gulo  AB  Eabanguk)^  redo  B perpendicularis  BHlEcarba-'  ^ P'<>P-  »o- 
yni  AE  mHj  igirurt  E A,  liA  ,6c  A Hpropotrfonale.s  lLmt » V*’  ‘ 
oc propterea»» figura  M ad  Xcrifin  duplicata' ratioinc  late- 
nun,  idcll » vt  £ A ad  AH.  feuvc  quatuor  ad  tria,  vel  vtduoi-  ‘^* 
dccim  ad  noucm:  cft  vero  D G Icm  ilis  ipfius  A B;ergo « qua-  n Up. , o. 
lium  figura  M cll  duodecim , erit  figura  R tres  partes , «5c  ea*- 1.  , 
rmide  erat  hguraZ  vna  parsiguur  figura  M ex  latere  triangu-  o coreit.j. 
n ,«  ex  altitudine  hexagoni,  duodccuplacft  figurc Z,&  tripla  f'^P'n-^-^ 
ngurc  N,dc  quadrupla  figurf  R,&  iclquialtcra  figurc  X.O;  jod 
eratollcndcndum.  Hh  a cd^  ‘ 


^prtp.  »0. 
{.1. 

^prop.  14»  ' 
i.u 
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Con/lat  cx  hac  propofitione.quod  circuli  diameter  Ariqui- 
tertia  e(l  altitudinis  trian^li  > & quadrupla  radij  cius  > dc  cir- 
culi radius  eft  iUblelbuiafter  altitudinis  inlcripti  trianguli  re- 
gularis , Sc  duplus  raclii  cius . Oftenfa  enim  fuit  diameter  A E 
iclquitertia  ipfius  A H > & quadrupla  jjpfiusp  H > atq;  radius. 
D E duplus  triangularis  radij  D H > dc  mblclquialccr  altitudi- 
nisHA. 

PROPOS.  XXXL  THEOR.  XXIV. 

Si  fuper  lateribus  altitudinibus,  & radi  js  quadrati  trianguli,  8ci 
hexagoni  regularium  abeodem  circulo  comprehenforum 
fiant  quaslibet  figurc  circulares,aut  rcdilinec  riniiles.’&  fi- 
militcrpofit?:.erit  figura  ex  latere  quadrati  dupla  figuraj 
ex  latere  hexagoni  fubfefquialtcra  figur?  cx  latere  trian- 
guli, quadrupla  figurc  cx  radio  quadrati,  oftupla  figur?  cx 
radio  trianguli , dupla  lupcrtriparticns  tertias  figur?  cx  ra- 
dio hexagoni,  fubfefquialtera  figurc  altitudinis  hexa-- 
.»  • goni,  de  fubfefquiodiauafigur?  altitudinis  trianguli. 

P 

In  circulo,  cuius  radius  E A inferiptum  fit  quadratum  A R 
e D,  cuius  radius  E H,  de  defcnpt?  fint  qualibet  figurc  circu- 
lares , vel  rcdiline^  fimilcs , de  limilitcr  pofit?,M  quidem  fu- 
'■ , ' per  quadrari  latere  AB»  vel  altitudiuc  cius , X liqier  radio  E - 

«,  de  N fuper  circuli  radio  A t,  de  ali?  ijs  fimilcs  figur?  fuper 
lateribus»radiis,  de  altitudinibus  trianguli , de  h^agoiu  in  eo- 
deni  circulo  inlcriptoruin  .Oftcudeiidumcft  ngiuam  M ha- 
bere ad  reliouas  figuras  proportiones  expofitis . Coiiiunga- 
3«x^r9/».5.tur  redia  EB.  Quoniam <» angulus  AEB  ad  centrum  qua- 

dratiredlus  eft.de  cadit  ab  angUlorcdlo  perpendicularis  E H 

b f>r»p.x.L%  (ijpcr  B earo  * diuidcnsiiv  £ bifariam,  cum  ex  centro 

circuli  ducatur.  Ergo  e rcfta  EA  media  proportionalis  cft- 
inter  A B,  A H jpariterque  redIaE  H ntcdia  proportionalis 
cft  inter  cqualia  icgmcnta  B H,  H A j de  propterca  E H cqua- 

, IiscritfcmifliipfiusAB:vndc<tfigura  Mcxlaterc  quadrati. 

VZ  ii  lA  erit  quadrupla  figur?X  ex  radio  ciuidem ; paritcrque  r figu- 
' S.  5.  ra  iJ  ad  ei  ifmilem  figuram  N erit,  vt  ^ ad  cius  fubduplam 
frof.nJ.*  A Hidepropterea  qualium  pattiumfigura  M efto^i^cru 
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figuraK  partes du9 , & figura  N ex  ra- 
dio circuli,  feu/cx  latere  inferipn  hc- 
xagoui  regularis,  erit  partes  quatuor; 
fed  g qualium  figura  ex  latere  hexa- 
goni eft  quatuor  partes , fuit  figura  ex 
cius  altitudincduodecim,  & figura  ex 
cius  radio  t*es  partes , atq;  eatundem 
fuit  figura  lateris  inicripti  trianguli 
regularis  duodecim  {»rtcs,  & figura  ex  eius  altitudine  partey 
iK>uem,&  figura  ex  eius  radio  vna  pars.  Igitur  figura  Mex 
latere  quadrati , feu  ex  eius  altitudine  quadrupla  erit  figuras 
ex  eius  radio,  dupla|figurat  ex  latere  hexagoni.lublelquialtc- 
ra  figurat  altitudinis  eius,  dupla  fuperbipartiens  tertias  figu- 
rat cx  radio  eiuldem»!atquc,l'ubidauialtera^figurat  laterfe 
trianguli , odiipla  figurat  radij  ciusMflelliblelquioi^aua  figu- , 
tat  cx  altitudine  eiuldcm  trianguli Quas  erant  oftcndenda_,^ 

S C hl  0 L I M. 
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3 huHU, 
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tutus. 
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Lattts  infmptf  ifuadratiyiiedium  proportionale  ea  inter  aggregatam 
lateris  snji  npti  ifexagoni  ajr  lateris  inferipti  decagoni , atque  duplum  la- 
teris i nfcrfpti  sfeeagosU . 

Nam  k reCla,  compofita  ex  latere  hexagoni , & latere  decagoni  in  eo-  || 

' dem  circulo  deferiptorum  jecatur  extrema^  & media  ratione , cuius  ma-  bmui. 
ius  fegmentum  eft  latus  hexagoni . Ergo  t par ollelogrammumreilangu-  it»r*U  ». 
Ium  Jub  aggregato  latens  decagoni  lateris  hexagoni ^ ejr/ub  duplo  /«/.»4^4, 
lateris  decagoni  equale  e{l  duplo  quadrati  cx  latere  hexagoni . Sed  ex  ^ 

hac  propofitione  quadratum  circulo  inferiptum  duplum  efl  quadrati  ex 
latere  hexagoni.  Erga  quadratum  circulo  infer iptum  pquale  e fi  reS  an- 
gulo parallelogrammo  contento  fub  aggregato  laterum  decagonidr  hexa- 
goni , & Jub  duplo  lateris  decagoni ; ideoque  k latus  injcripti  quadrati  k cerell.  >. 
medium  proportionale  eSl  inter  aggregatum  latcrum-dccagoni , hexa- 
goni  3 atque  duplum  lateris  decagoni . 


'i  ii 


PROPOS,  XXXIl  THEOR.  XXV» 

Si  fuper  lateribus  pentagoni , hexagoni , 8c  decagoni  regula- 
rium ab  eodem  circulo  comprehenlorum  fiant  qualibet 
figur?  circulares,  aut  reftiline?  fimiles,  & fimiliter  pofit? : 
erit  figura  ex  latere  pentagoni^  qualis  duabus  figuris  fimul 
suptis  ex -latere  hexagoni , <3c  cx  latete  decagoni  deferi^is  » 


Eucl.to. 

Xlll. 


Digili;  : -bi  '. 


t 


r 


ifchctftcp. 
5.  buius. 


b cor.  frop, 
19.1.1. 
cexprof.j. 
kutus 

^pTOf,  Ij. 

l.X' 


tfr0f  4./.1 
fprof.  I/. 
/.1. 


gcortU.  1. 
fr»p 

hcof«/r  j. 

fr0f.  17.1.4 


huiu4. 


kfrof  10, 

h3- 


] cartlU  4« 
frtp.ij.l.i. 
tnprcf.  I j. 
/ 

ncortU  I» 
fr»p.4.l.4- 

0 coroll-i. 
prop.  1 7./  4 
p cof.  prop. 
it.l  i. 


24f  EVCLIDIS  RES  TITVTI 
In  circHfO A C B Ik  A Blatm  inicpipti  pentagoni , E A la- 
tusanfcriptidccagonircgiilarivun  , <Sc  ract  nj,  D E crir  latus 
infcripri  hexagoni;  & fupcrhis lateribus cteicriptcfint  qiieli- 
bet  circulares,  vel  rcdiline^figirrc  fimiles,  «3t  fimi/irerpofireT 
M quidem  fuper  A B,  R fuper^D  B,  & S liipcr  E A.  Dico  figiW' 
ramMequalcmelfe duabus  figuris  R , & S fimul  liimptis. 

Sccetur6arcusAElubteulC»s41atere  decagoni  bifaria  in 
H,  ficati  carcus  A B in  E ieftus  fticn|t  bifarianii  erittque  arcus 
A H quatMi  pars  arcus  A B »&  tcrtra  pars  arcus  B H.  &’iun- 
gatur  radius  D-H  fecansi*  biferiam,  & pctpcndicularitcr  latus 
decagoni  inO»  5r  A B in  K:  iung^ant ui-que  E K;  B EAc  diame- 
ter A C Quoniam  in  tciangulis  A O K , & E O K circa  angu- 
los redos^q^ialcs  adOifant  duodate  ra  A 0 , 5t  E O ?qualia  > 
<5t  O K commune.  Eugo^anguius  IC  E H cquaiiseft  angulo  K 
AH>&/^iifllcsquocjuciujit  anguli  E B- A,&  E A B,  cum  in* 
fiffatperipherijsfquabbusE  A.B  E,  ergo  anguli  A E K,A  B E 
equales  lunt,cftqj  angulus  BAE  comunis  in  triangulis  BEA.E 

K A:£rffo  j inter  fe  funr  fi- 
milia.Qiiarc  B A ad  A E 
erif , vt  E A ad  A K , ideo- 
que  6 figura  Mad  ei  fimi- 
lem,&fimiliter  polita  fi-- 
E guram  S crir  vt  B A ad  A 

K.  Rurfus  quin,  vt  arcus  E 
A » decima  pars  cft  totius 
Peripherie  A' BC  A,itaap* 
cus  * A H fcraiflis  illiosdc* 
cima  pars  tff  lemiperi*- 
pheria:  ABC;&  cft  arcus 
B H triplus  arcus  A H.  Er- 
gt>  qualium  partium  arcus  • 
A BG  cftdcccm  erit  B H tres , & B C lex  partes ; idcoque  ar- 
cus B C duplus  erit  ipfius  arcus  B angulus  G D B duplus 

ent  anguli  BDH;  Icdw  angulus  t D B ad  ccmriim  duplus  eft 
anguli  B A Cadperipheriam : Ergo  anguli  BDH,&DAB 
xquales  inter  le  liint;  & ajiguIus.B  cft  communis.  Ergo » duo 
triangula  A B D , D B K iimilia  liint ; proprercaqne  A B ad 
B Derit»  vt*D  B ad  B K . Vnde  • figura  M ad  vi  limilcm , & fi- 
militcrps/fitam figuram Rerir»  vt  ABad  BK- craraureni fi- 
gura-cfldcmjVi  adViguraimS,  vr  eadem  rcfta  A-B  adA  K . Er- 
gof-fignf»/M  ad  onitbas  figurasdl' , & S fimul  fumprfis  crir . vt 

rcifba 
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reftaB Aadr^asBK»& AKfin^uliirmptisjeftqutB Ax* 
qualis  duabus®  Ki  K A.  Ergo  f figuja  M cx  latere  pentagoni  <5  «r*? 
aqualis cft  dttlbusfiguds  R ex  lateie  hexagoni »«Sc Sex Jatere  fr*p-i6.i  i 
decagoni  {iinul  luinpcts.  Quod  erat  odendendum . 

. i ■ 

PROPOS.  XXXIIL  THEOR.  XXVi. 

» 

Si  fu  per  latere  hexagoni" , pentagoni , & fubtendente  angu- 
lum pentagoni  in  eodem  circulo  inferiptorum  fint  deferi- 
ptarquelibctfigur^drcularesyVd  rc^lilinee  fimiles,&fi- 
miJiter  pofite : erunt  figurc  ex  latere  pentagoni , 5c  ex  ful> 
tendente  angiilum  pentagoni, fimul  furiipt?,  ^quales  quin- 
tuplo  figura:  ex  latere  hexagoni . 

In  circulo, cuiusradius  E A, fint  A B,&  B C duo  latera  peta- 
goni,5c  refta  A C fubtendat  angulu  pentagoni,  atqjdefcripta: 
fint  quclibet  circulares,  aut  rc^ilinec^ur?  fimiles,  <5c  fimili- 
ter  pofit^jM  quidem  fuper  radlo^  latere  hexagoni , 

R fuper  A C , & S fuper  A B.  Dteo  figurasR , & S fimul  fum-  - 
ptasequales  elfe  qiiinruplofigurp  M. Producatur  diameter  l 
A E D,  & coniungatur  reila  Q D.  Quoniam  Marcus  A B quin- 
taparseft  totius peripherif  A BD  A^Ergo  qualium  partium 
pcripheria  circuli  A B D A eft  decem  erit  peripheria  A B duc 
partes,*  peripheria  A B C quatuor;  ^ 

fed  carundem  partium  fcmicirculi 
peripheria  AC  Deft  quinque:  Ergo 
peripheria  C D ed  vna  pars  decima^  p 
totius  wripheric  circuli,  & propter- 
eae  recta  CD  erit  larus  inferipti  de- 
cagoni regularis.  Ponantur  iam  fi- 
gur?  X,  5c  Z fimiles  ipfis  M , R & S , 
atque  fimiliter  pofit?  fuper  diame- 
trum AD,&  luper latus  decagoni 

C D . Quoniam  d angulus  A C D in_.  -‘r>-r 

femicnrculo  reftus  eft;  Ergo  * figura  X cx  hvpothenUla  a:qua- 
JIS  eft  duabus  figuris  R,Z  fimul  fumptis;cftque/figura  X qua- 

drupla  fisure  MCcumdiameter  DA  dupla  fitrad^AE)?^^^  fc^.«  » 

g dux  ngurxR,*Z  fimul  fumpta:  aquales funt  quadruplo 
ngur^  M . Et  addita  communiter  figura  M erunt  tres  figurx 

R,Z, 


cexfrip.f, 

bmui. 


d prcp.io. 
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R, Z,  (Sc M, fimui  fumpt?, aequales gUinniplo  figurc  Mj^fcd 
h9im$.  duabus  figuris  Z ex  latere  decagoni,  & M ex  latere  hexagoni 

^qualis eft  figura  S ex  latere  pentagoni  5 Ergo  du^  figur?  R » 
& S xquales  funt  tribus  figuris  R , Z » & M.  Et  propterca  duai 
figurx  R . & S ^quales  erunt  quintuplo  figur*  M . Quod  erat 
ouendendum. 
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Ciim  in  qiiiAquc  JJtafcedcntibus  libris  clcmeiflia  plana  tra- 
dita fint,  ncdiimper  fe  vtilia,  & Iciru  iucunda , fed  etiam  om- 
nino neceflaria , vt  partiones  lolidorum  > fiue  corporum  per- 
cipi polEnt : confequenter  elementa  prin» , & limpiicia  cor- 
porum tradentur  > initio  lumpto  4 definitionibus  more  geo- 


metrico . 


n E F I N I T i O N E S. 


T it 


,*r 


. - ; I,  . 

Solidum*  fiue  corpus,  dl*  quod  longitudinem,  latitudi- 
ncin,&  profunditatem  habet,  cuius  extrema  linit  fupcrficies. 

IT. 

Solidus  angulus  eft  concutfus  pliTrium,  qudm  duorum  an- 
gulorum planorum  ,non  m eodem  plano  confirtcntiura^ad 
vnumpundlum. 

y^t  fi  fuerint  pluresy,  quAm  dut  rcQ/t  ^DyBDyC  D y’ concurrentes  in 
DyCirnon  tncodemplanoiacentesy  anguli  planis  DByB 
D Cy&C D ^y non tn eoderfi plano exijletues, cr conettr-  ^ 

rentes  in  Dy  efficiunt  anjulum  folidum  D . Et  ftquidem  an- 
guli plani  confutuentes  folidum  angulum  D fuerint  tres  vo- 
cabitur talis  olidus  angulus  triangularis , fi.  quatuor  qua.-- 
drangalarisy  \y  fic  vlterius . 

III.  ' 

. Solida  rei^ilinea  ,,qux  eqnianguh'  inter  fe  funt , 6c  bmnia^ 
latera  circa  angulos  l61;dos  quales  ptoportionalia.  habent : 
vocentur  fimilia. 

• ■ iy.-;  •• 

Solida  figura  genita  ex  reuolutione  femicircuirarca  dia- 
metrum eius  qiuelcentem,quouique  redeat  ad  locum , 4 quo 
nioueri  ceperat ; vocetur  Sphera*  Et  diameter  quiel'cens,vc^f 
cetur  Axisapherc.  Et  centrum  lph?rc  erit  idem,  quod  iemiT 

' Ii  circuli.  ‘ 
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l0C9  renolMtimt  ipftus  mcidct  in  redam  C D /altem 

itt  diquo  pando  cius  Dpteter  ^ ^ . 

pUwm  ipfuM  Jl  H^tad  fer  duo  pund*  ^ ^ Ai — 

fy  ueceffmo  per  redas  OE,e^^Btranpn,  quando.  ; ^ : i...? 

quidemredaiinea  ED  mm  potcflflanuin  iptumeon-  ; ; j 

imgereinduobuspuHOrsJh&E.cP^cJctrafpfum  exi-  -f 
Sere.. 

PROPOS.  I.  THEOR.  I. 

Si  duo  plana  fcinutu6  fcccnt,  comaui^  cprumic^o  ic^a 
ImcacR» 

Duo  plana  A BCD,&EFG  fc  ^ 
cenc* iii linea  NO.  Dicolincatn  NO 
tcdam  cfle.  Sumamur  duo  qu^hbct 

. punftaN  dcO.qu^in linea comnumis 

Icaionis  cxiftaiK.idcft  iaccant  in  v;ro- 

qucplano > & ipunfto  N ad Oconiim-  p V?  i « .«ita  hdffi.l.t. 
eatur  rcfta  linea.  Quia*  rc£laN  Opia-  c4m«.4. 

no  A C congruit,  in  quo  pun^a  N » & O cxiftunt,  «las  t non  iuiu/. 
UudcquaquIplAno  XC  congrueret  refta  linea  . Panterre- 
fta  N O piii  o F O congruit , m quo  writpr  punaa  N , & O 
exilluut  > EtgO  re^a  N O ia  vtroque  plano  A C & L O lacer, 
rcftquc  coiiuiHiras  1'cdio  eorundem  planorum  linea  vmca_.  dauie.t, 
{ alias  ^ plana  fclccantia  haberent  Icgmcntum  commimt.,  *««. 

aut»  Ibiidam  figuram comprchcj^dercnt: ergo re(!^ NO eft  J 

coiuuiuuis  licdio  eorundem  planorum  - Q^c, 

I f , » 


PROPOS.  II.  THEOR.'iL 


S«ci.4.Xl 


S i reda  linea  incidens  in  comun^  fcdionc  duaffi  rtdaru^ 
Irnearum  perpendicularis  fuerh  ad  vtra«qtte,»iual^^l^im-j 
culans  orii  ad  onmcs  redas  Juieas , ? quibus  » 

queque  in  plano  per  duas  illas  redas  lineas  ducto^fuiit  * V^- 
c«ur  talis  reda  lubldUis  E«:da , fcu  PcrpcndkUlans^ 
planum  lubicdum . 

Due  rede  line?  C D , F E in  plano  M N exiftentes  fc  fcccnt 
in  pundo  B , & recta  A B cliiaat  tam  angulum  ABC,  quam 
' Ii  2 angu- 
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anguJum  A B F replum.  Et  ducatur 
i punfto  B inplano  NM  quciibet 
refta  BK>  cadens  intra  quemlibet 
angulorumG  BF.Dicore«!Jam  A 
B efle  quooue  perpendicularem  ad 
redam  B K , Sccentur  G B > 5c  H 
B equales  inter  fe , iungaturque  H 
G,  fccans  B K in  K > atque  * H G fc- 
cctiir  bifariam  inO,  coniungan- 
turque  rede  O B.  A G.A  O,  A K.  A H.  Quia  in  triangulolilb- 
fcelio  B H G bafis  GH  bifariam  fecatur  d reda  B OjErgot  O B 
perpendiculariseftadHG.PoBea  quoniam  in  triangulis  A 
GB,  A H B duo  latera  GB.dr  HBcqualia  runt.&  AB  com- 
mune. angulique  A B G.  A B H funt  redi : Ergoa  A G , A H 
equales  inter  le  funt  ;eftquetrlan»ili  ifofceli}  G A H f bafis 
G H leda  bifariam  in  O i reda  A O ; lgitur>  ipla  A O per  • 
pcndicularisefi  ad  bafmi  G H.  Erquia/in  triangulo  A B H . 
redangulo  in  B, quadrato  A H ^qualia  fimrduo  qiudrata  A 
B , B H > funtque^  ouadrato  B H gqualia  duo  qu.adrata  B O , 
O H > ciim  angulus, O redus  fit : Ergo  quadrato  A H ^qualia 
funt  tria  qnadr:ita  A'  B , B O , & O H . Similiter  in  triangulo 
A O H redangulo  in  O eidem  qtiadrato  A H aqualia  lunt 
dfio  quadrata  "a  0.0  H.  Igiturtria  qiiadrata  A B,  B 0,0  H 
‘ ^qualia  lunt  duobus  quadratis  O H,  O A,5c  ablato  communi 
' quadratb  OH.ertint  duo  quadrata  A B,B  O cqualia  quadrato 
'A  O:  & ^opterea  b angulus  A B O redus  erit.  Qu^re  fi  redf 
B k & B Q coincidunt,erit  angulus  A B k redusj  (i  vgro  non.» 
coincidir.additotommuni  quadrato OK, erunt  duo  qucu 
drata  A O,  O k , ideft  * quadrauun  K A ( propter  angulum  re- 
dum  k O B ) atqualla:tribits  quadratis  kO,  O B , B A 5 fed  (i- 
militer  duobus  quadraris  k O ,OBa:qualccft  quadratum  K 
B (propter  angulum  redum  K O B )i  Igitur  quadratum  k A 
aiqualeefidntmus  quadratis  K B,  B Ai^proptercafangululs 
A B k redus  eft : Quare  reda  linea  A B perpendicularis  cll  ad 
qamlibct  redam  BTc,  quae  d pundo  B ducitur  in  plano  M N - 
<^od  erat  oftendendum.  Vocetur  ipfa  reda  A B Perpendicu- 
laris ad  planum  M N,  quod  per  redas  C D,  F £ ducitur . 
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Si  reda  linea  incidens  in  communem  (edionem  trium  reda- 
rum ad  Ungulas  perpendicularis  fuerit:  ille  tres  redx  linex 
invnofuntplano. 

Reda  linea  A B incidat  in  B , & efficiat  cum  tribus  B C,B 
D>  B Ejfe  tangentibus  in  B,redos  anulos . Dico  tres  red  is  B 
C»  B,D»  B E in  vno  plano  eflfe . Si  enim  B E non  iacet  m plano 
C H > quod  per  redas  C B ,&  B D ducipo-  , 

tcft,  producatur  «planum  HC  quoufouc  A' 

fecet  y planum  per  redas  A B , B E ette  n-  /— 

Ium  in  redalJG.Q^niam  AB  ptm  tur 
^rpendicnlaris ad  duas  B C ,B  D:c  F rgo  A / 

B perpendicularis  eftad  redam  BGpofi-  L 

tam  in  eodem  plano  per  redas, B C, ! D ex-  ^ 

.tenfojled  erat  quoque  A B. perpendicularis  ad  B E , & iacet  B 
E in  plano  A B G . Ergo  duo  anguli  redi  A B E , & \ B G x- 
qualcs  liint  inter  fe  > pars  & totum;quod  dl  iinpoflibile.Non 
ergo  reda  B E extra  planum  C H iacep-  ideoque  redx  B C , B 
rDi  B E m vno  funt  plano  * Qupd  erat  oftv;ndendum . , , • 

• 1 ■ yj..  1 , fiij.:.  ,,  , 

PROPOS.  IV.  the:or.  tv. 

Si  in  quolibet  plano  perredam  lineam  ad^fiibiedum  planum 
perpendicularem  extenfo  ,rcda eidem  perpendiculari  pa- 
■ » rall^.1  duda  fuerit:  erit  illa  perpendicularis  quoquead  pla- 
jium  fubicdum  . V occtur  autem  fublimeplanu  Erpduui  > 

. leij  J?crpsBdeuiai5C  ad  plniumflibiedura . 

Sit  reda  C D perpendicularis’ ad  plauum  E G , Se  pcrC  D 
dudum  fit  qupdijbpr planum  e P B,3cincodudafit  ABpa-  • 

rallela  ipfi  CD.  Dico  redam  A R ad  idem  planum  EG  per- 
peudicularcip  efle^  lungamr  reda  B D;  5c  n phno  E G duca-  a prof.  1®. 
tur  teda  - H R perpendicui.iris  ad  redam  B D,  & coniunaan-  ^ 

Mt..  LJ  U Jl..  »>  • A w-..  P 1^.. 


a pefi  i. 6u’ 
hn. 

hprtp/Xt' 

buius. 

C prop.Xt 
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r — r ij  .A.  ..diiuiiKUH- 

tur  rede  H Dj  H C>(Sc  1>C.  Quoniam  reda  C D porpcndicu-  *• 
iHum  KG  ;Ecgo*t,^D  elficict  redos  angulos 

CfropiS. 


laris  eft  ad  plamu  _ ^ 

cum  redis  lineis  D B . & H i)  in  eodem  pl  ino  extenfis  ad  ter- 
miiuim  p,v  ideoque  c ih»  triangulo  C H D rcdangulo  in  D erit  a pro»  i#.' 
quadratum  C H equale  duobus  quadratis  C D D H ; <<  1'cd  Ly  ' 


qua- 


g/re/.». 
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quadrato DH ^qualia  funt  duo  quadrata  H B > &•  B D^pro- 
prcrca  quod  angokts  H B D pcdns  fa(aus  cftO.  Igitur  quadratu 
HC  cqualc  eft  tribus  quadratis  HB,BD,<5c  DQeft  vero  quadra 
tum  BC^ialeduOlMis^uadratis B D>lSr  DC<eo  quod  an- 
euliis  C D B reftus  efl);F.rgo  quadnatucm  H C *qual««ft  duo- 
e eeniu.  Bus  quadratis  H B , & B C ; & propterea  * in  triangulo  C B H 
frof.if.i.f  angulus  H B C rcdlus  erit  > Icd  taftus  fuit  angulus  H B D 
rcttus:  Igitur  rcfta  H B perpendicularis  cft  ad  duasBDidc 
*'  parallelarum 

A B)  & C Dtiivouo  punda  dt  D exiltutit : orgog 

•fe  peipeudi cularis.  qu<oque  eft 
ad  reAam  B quae  in  eodem 
jflanoCBDexiftit  • EIV*  etiam 
angulus  A B D redus  ^ c4m  rc- 
liqims  fmenius  CD  B , dt  ad 
caiderti  pdites  jpara^larum  fit 
quoque  rt^hist  ^ ® 

perpendidtdaris  cit  ad  duas  re- 
«as  BDidc  BH  concurrentes 
in  BjBt  propterea»  A BpeVpcndicnlariscrit  ad  planum  E G> 
qiTod  per  reftas  B D , 8t  B H duertur . Quod  erat  oftenden- 
dum . V occtur  quodlibct  planuin  C D Befo^um  per  re  €^am 
CDpcrpcnd4c4lai;^itiad.Ui  Jie^um  planum»  £rc6lum»(cu 
Pcrpendicuhtc'adtdc’niplafturrt£G.  * - 

" ' C 0'R!  O L i'  A R r V M. 

Re^a  linea  dito  punfta  coiniungens  in  duabus  parallelis 
fnmpta  in  eodenVblano  parallclBrum  iacct.  Sumpta  cniin_» 
fuerunt  punfta  B C in  paraHelis  A B JC  D > dc  odcnla  fuit  rc- 
^ta  B C in  plano  parallelarum  A B,  C D iacere . 

PROPOS.  V.  THEOR.  V. 
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Si  due  refte  ad  idem  planum  perpendiculares  fuerint , paral- 

kl^erunltinrer  fe. 

' • •> 

««M  B A.  dc  O C perpendiculares  ad  planum  E G. 

^ EMco  reflas  B A.  dc  D Cparallelas  effe.  Si  enim  B A nd  cft  pa- 
b fajt.  I . rallda  D C,in  -•  plano  DCA  ,i  pundodA  ducatur  AH  parallela 
fcai»/ . ipfiCDjdcipcrrcaas  AH>&  ABextendaturplanum  lecans 

fubic- 
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fubicftum  e planum  E G in  refta  N A K.  Et  quia  D Cperpcn-  i, 

dicuJaris  eft  ad  planum  E G:F.rgo  <<ci  parallela  H A perpendi- 
cularis  quoque  erit  ad  planum  E G.igitur' angulus  H A k re-  4 

ftus  eritj  Icd  B A perpendicularis  quoque  eft  ad  plaiium  E G . 

Ergo  ai>guliis  B A k reftus  quoque  eft  j dc  _ 

Tunt  anguli  B A K > & H A K in  eodem  plano  ® 

B A k:  igitur  totus  angulus  B A k cqualis  eft 
aagiUo  H Ak:ruc  parti , quod  eft  ablurdum. 

Nonergp  alia  redaiquam  B A efle  poteft,pa- 
r4kk  ipfi  D C.  Q^e  patet  proporitum . 


e prtp.  1. 
huiut. 


COB.OLLAR.IVM  I. 


kfco^oftatgBeodcmpunao.fmein  fublimi  ,fiue  in  fu- 
bieao  rtono , vwm  tantum  redamliirean  pcxpcndicularem 
cfte  pofe  ad  lubie^um  plamui>.  Si  enim  du^A  bT A H ad  ph- 
U4n>  I G perp^eudiculares  cfte  poftent.intei  fe-parallclc.cirent 
(4  lucpropoEiJone,  dc  Ic  iecarenc  in  A„  quodeft  impollibfte. 

„ ^ COROLLARIVMII.  ^fs^prop.^, 

. ^o««atcxhis  duabus  propofitionibos,qn6din  quolibet 
plano  ^ lubjcclumplanum  credo  omnes  rede  linee , que  in 
^ e»fteme&  perpcndicuJariter  ad  comunem  planorumYe- 
dioncm  ducumuci  lui«  quoque  perpendiculares  ad  fubic- 
dum  planum.Et  Ula,qu?  ^pundo  lublimi  eiuldcm  plani  erc- 
ih  ducitur  perpcndiculamer  ad  lubicdui»  planum  cadet  in 
^^ucm j^anorum  Icdionem . Nam  ,/vt  planum  al iqnod  ^^"/-4. 

A ccnta-i  debeat  perpendiculareadphmum  iubiedi'~ 


ACjCrit 
nus  D C 


DetrcttaA„. 

^ ^riCLilum  R ^ J®* 

t quoque  parallela  ipfi  UC7ci7q‘uod7d^ 

Aredus  quoque  eft.  Vnde  ex  propofitionc  quarta 
A B quoque  ent  pcrpendiculMis  ad  plamam  fubiedum  E G. 

Si  vero  a pimdo  lublimi  B , exiftente  implano  B D C , eredo  *'  ‘ ‘ 
ad  fubiedum  planum  E G , cadat  B A perpendicularis  ad  pla- 
num lubicdum  , pundum  calus  Acxlfta  in  reda  A C c6ra^. 
mum  Icdione  planorum ; eo  quod  oftenfa:  liint  dua:  pcroen- 
d.cuUr«  B A.  & D C p.ralkli  imer  fe  in  hac  quine/propS- 
fitione,  dc  ideo  reda  B A exiftet  m eode  plano  eredo  C D B, 
w quo  iiimitum  cxiftit  communis  planorum  Icdio  A C 

PRO- 


Eutt.ix.ii, 

XI. 


EVCtiDiS  P[E^TITVTI 
P R OP  O S.  V J.  P RO  BL.  I. 


^56 


A dato  piinfto  in  fnblimi , aut  in  fubic^o  pJano  pofito , du- 
ccic  icftam  lineam  perpendicularem  ad  lubieftum  pla~ 
inini-'.  ...  A i. 


‘ij' 


a fofl.  I.  ty 
prop.  I. 
'buluj. 
,hpr»p. 
bu'ut 
cprep.io. 
fT  i>  l.i. 
d prop.io, 
l.i. 

e fo/t  i bu' 
Sus. 

SpTtf.XO. 

ty-  Ii.wi.i. 

• • V ; 

^prop.  i. 
butus. 
h prep  4* 
butus  , 


prop.  i. bu- 
llit . 

£0c1,9.XI 


Sit  qubdlibet  planum  E G t Debet  k pundlo  A in  difto  pla- 
no, aut  in  (liblimi  pofift)  duci  refta  linea , qua?  perpendicula- 
ris fit  ad  llibiedunv planum  E G . Perpimiium  Abducatur 
quodlibct  planum  A B D C , fec.ans6  fubieftum  planum  E G 
in  re<fta  B C»  atque  c inplano  A B C D d pui-kdo  A ducatur  A 
F perpend  icularis  ad  reftam  B C , & d m plano  E G d pundo 
inteifeftionis  tcftarumBG, A F ducatur 
H K perpendicularis  ad  eandem  B G;  tan- 
dem in  plano  per  re<flas  F A , A H K # ex- 
tcnfoducatur/dpimdJo  A redVa  AOper- 
pendicularis  ad  rc£lam  H K . Dico  A O 
perpendicularem  elTe  ad  planum  E G. 
Quoniam  refta  BC  perpendicularis  eft  ad 
duas  redas  F A,  & H K le  lecantes  primo  in  A,  lecundo  in  F: 
Ergo  j reda  BC  perpendicularis  cft  ad  planum -per  redas  F 
■ A,&HKdiidum:  atque  t planum  E G cx- 
tenlum  per  eandem  perpendicularem  BC 
erit  quoque  eredum  ad  idem  planum  : ergo 
diciflim  planum  per  redas  F A>H  Rdudum 
perpendiculare  erit  ad  planum  E reda 
A O exiftens  in  plano  per  F A , H K extenfo 
vucimr  pcrpendiculariter  ad  H k corum_» 
communem  fedionem . Ergo  • reda  A O 


oerpendien  laris  ellad  planum  E G j quod  faciendum  erat. 
« PROPOS.  VII.  THEOR.  VI. 


Si  duc  rci^Ie  linee  vni  tertie  parallele  fuqrint,  no  in  eodem  pla- 
no exiftentes, inter  fc  quoque  parallele  erunt . 

- Sint  r7?dc  A R,&  C D parallcl?  eidem  rede  E F , & non  fint 
omneS  in  viio  plano . Dico  redas  A-B , & C D inter  ie  parall«- 
-vvxi  * las 
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H7 


A 

. K . F 

__  i/^ 

c 

K 0 

buint. 


HS  eiic . n.  qnouDC[«  punL,i.u  vi  xi>r- 
ducantur  in  planis  cquidiftantium  rcft? 
lincf  G H.dc  G K perpendiculares  ad  ean- 
dem E F,  qu?  fecenr  oppofitas  parallelas 
in  H,&  K>dc  coiQgatur  refta  H k.Qupnia 
eadem  reda  linea  EG  perpendicularis 

eft  ad  duas  redas  G H.Gk;ergo*EG  . 

perpendicularis  cft  ad  planiim  G H K ^.eft.vero  A H parallela  c^.’ 
mfi  E G.  Igitur c A Hpcrpendicularis quoque eft  adplanfiH  bu,uu 
G K . Eadem  ratione  C D ^quidiftans' eidem  EG  perpendicu- 
laris quoque  erit  ad’ planum  H G K 5 cumque  du^  redf  A H , d frop.  j, 
dc  C fC  fint  perpendiculares  ad  planum  H G k d erunt  ARdc 
C K inter  fc  parallcl^.Quod  erat  oftendendum. 

'ij  • . ■ 

PROPOS.  ¥;IH.  THEOR.  VII.  ^ Eud.19. 

XI. 

Si’diio  plana  (cmunl6  fccantia  per  duas  parallel^  duda_. 
fuennr,  efficient  communem  ledionein  vtrique  ipfarum 
MUid«ftinrcm . Et  fi  a » bo  plana  perpendicularia  fuerint  * 
ad  fubiedum  planum  ;&  comminus  eoriun  ledio  ad  pla- 
num fubicdum  perpentltcularis  erit . 

• . ? = 

Prim6per  duAs  rcdas  pquidiftantesDC.dcFHdudafiut 
duo  plaifa*  AC-BF  Ic  Iccatia  in  reda  linea  AB.Dico  A B pard- 
lelam  cfle  vtrique  iplhrum  D C,  & F H:  Si  enim  hoc  vcrum_» 
no cft.in dirobus planis  A C, A Ha* pundo comuni  A fcdio-  " "j*' 
nis  A -B  diicahttir^  A G quidem  parallela  ipfi  DC,  & A K pa-  *r 

falldaipfi  FH.  Etqudrtiom  AO,FHparallelf  fimt  eidem  D 
0 erunt  inter  fej^TaUelequoqucj&  fuit  A K eidem  F H pa-  . 
pUela.  Ergo  ‘ A 0 » & A^K  parallela?  funt  inter  Ic,  4c  fc  fecant 
in  A, a qut^  eft  in^Ilibiie.Non  ergo  alia 
reda  linea  pr^ter  A-Rcommunis  plano- 
rum fedionis . effe  poteft  parallela  vtri- 
que ^quidiftamium  O C,F  H. 

Secundo  plana  A C,  A Hpcr^idicula- 
ria  ad  lubicdtim  planum  E G , idquo 
Iccaria  in  BC,  BH  le  mutuo  lecet  in  recta 
A B.Dico  A B perpendiculare  efle  ad  pla- 

numEG  . dquibusiibctr  punctisC,&H  in  planis  erectis  du-  / 
cantur  perpendiculares  C D.HFad  communes  lectiones  B pt' 
C,B  H:crunr/tamDC,quaaiH  F petyendiculares  ad  pla^  ybuiuY,  ' 

Kk  num 


•V' 


buii/, 
cprpp.x?. 
l.i. 

d'c»roU,t.* 

tib.i. 


I 

cfrtp.to. 


2sf  E V CLIDIS  RESTITVTI 
gfrtf.i»  nuiT)^ubicctum  E G;&propterea/DC»fic  HF  ptraUelceruirtI 
huius  • intef  fc ; ideoquc  per  cas  ducta  plana  A C»  B F cificient  conv 

h ex frims  m\jnem  Iccrionern  A B parailclam cliilibct  ipfarum C D ; fed 
fsr  huius . gfjifDC  perpendicularis  ad  planum  fubiectum;crgo  A B pla- 
norum»  communis  fectio  perpendicularis  quoque  erit  ad 
‘**'*''  fubiectum  planum  E G>vt  luerat  propofitum. 

PROPOS.  IX.  THEOR.  VIH. 

Si  ad  duo  plana  eadem  reda  linea  perpendicularis  flicriC>om' 
nes  reda  line?  inter  lep  urallelarred*  ab  illts  duobus  plar 
nisi  erunt  aquales  incerie.  Vocentur  illa  duo  planaparal- 
Icla  inter  le. 


a fnp,  4. 
huius* 


bfrf.  f. 

butus. 


hutus, 

d frf.x. 
huiusi 


Sint  duo  plana  A B,  & D C , & vna  tantum  linea  M O per- 
pendicularis fit  ad  vtrumque  plaridm»&  du*  qt|xlibetre- 
dJE  linea;  E F > G H parallela:  inter  le  fccentur  vtrinque  ab 
eildem  planis  in  pundisE,F»G»  H.  BF’ 

H xquales  clTe  inter  fe.  A punctis  E»  & G 4 ducantur 

d*  E E*rGN  perpendiculares  ad  reliquam  ^amimCD,& 

coniungantur  red*  K Fi  N H.  K N.r 
H>  dc  £ G . Qupmam  tect*  M O , <5c  E 
k perpcndic^ires  funt  ad  planum  C 
Di  Ergo  rect?  MO»  Ek^irallelx 
funt  inter  fc  ,&  carum  vna  O M 
pcndicularis  eft  ad  planum  A B : Ergo, 
reliqua « k E perpendicularis  qnoque 
erit  ad  idem  planum  AB.  Eadem  ra* 
tione  recta  G N » que  perpendicularis 
ponitur  ad  planumC  l>  erit  quoque^ 


•pnp.xj, 

h-i. 


fprsp.t, 
huius  , 

ffftp.  %6 

1.1. 


H 


kS 

xl 

“N 


c,  \j , u.  IV  III  siiu*...  phniseaiftcntcs.  ^ , . . 

om  rectangulum  E GN  K parallclogrammum  «it^cu^^ 
oppofita  latera  E K G N cqualia,  df  p.-rtUcla  erunt,  ncc  non 

duolatera  EG,  KN  paralldaerum.&xqualia.Iamciim 

duas  parallelas  E G.  dc  K N ducantur  duo  plana  E H>&  N F fc 
fecamiain  recta  F H : ent/F  H parallela  ipfi  EO 
fuerant  dux  E F , dt  G H parallelx  intci  ^ p gr  q 

G H F parallclogramum  eft , cuius  oppofita  latera  E F , « y 
FI xaualia erunt. Eadem  ratione  rohqu? omnes rcctxparal- 
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eqnalesintecle»  Oc  quales  ipfis  K F.GH.Quod  eratoftcndeii- 
dum.  Vocentur  iam  duo  plana  A;B , C D pAcallcia  uuer  fe  ^ & 
qualibet  recta  M O perpendicularis  ad  vtrunque  planum  vo- 
cetur DiRantia  eorum . 


COROLLARIVM  I. 


Bntl.i6.yii 


Patet , fi  tecta  linda  ad  viiuhi  ^quidiftantium  planorum.» 
perpendicularis  fuerit  j^cfTc  quoqqe  perpendicularem  ad  reli- 
quum. Et  fi  duo  plana  parallela  Iccenfur  ab  alio  plano,  eire_» 
comunes eorum  fectioncs parallelas.  Etqu^Jibcr  recta  linea 
aut  planum  Iccans  vnum  ^quidifiantium  planorum  1'ccabit  ■- ' 
qu(  )que  reliquum . 

Nam  recta  lindd  E K ducta  fuit  perpendicularis  ad  planum 
CDjdc  ofienla  fuit  perpendicularis  ad  reliquum  planum  A B 
parallelum ipfi  CD. pariterque  fectiones  E Q, F H , fact^ 4 
plano  qiiohoec  E H in  planis  parallelis  A B , & G D,  oftenfac 
fucrunr  panllel^  inter  fc. 

Rurllis  fi  qrrfltbct  recta  linoi  E F lecuerit  planum  A B inE, 
poreifjt >•  per  E diJci  E k pe^edicularisad  planum  C D,&  pia-  h 6. 
num  per  rc£fas  £ K , & b Fextcnlum  necefiano  iecabit  pla-  bmius, 
num  ( . i>  ;n  aliqua  refta  per  punctum  k extenla.#  tdeoque  re-  • 
di  kF,tFcomienicnr(tumanguluSkrcdi!i$rit,(Stang«-  . 

Ius  k t F fit  acutus  contentus  a kE  perpendiculari  ad  planum 
A B,  & ab‘h  f»qiiat  non  lacctin  dido  plano  ^ viidcrcda  EF» 

& quod  libet  planrm  per  ipfimdudmn  lecabit  quoque  re- 
liquum eqiudUlamtium  plauiofum  G O -t 
1 >■;  ' t ... 

4 C OiR/D  L L A R I V Mul 

• XI.. 

Confiat  etiam  duo  plana  parallela,  ficillcet  ad  qtic  eadem 
reda  Jincaperpfendiculariscft,  nunquam  concurrerci  ,i 
^ Naminnmteprodudis  paralldispianisA  B.dkC.Dvbiq; 
poteft  ducr aliquireda Imda  GN,  qu* pcrpcridlinilarUlfil  ad  • 
vtrumqiiepiamniij&^qualtscnrvmperpcttdicuianliattEk;.  ' 

• /.  ' H ' • • '-H  * ■ ".5 

P^OPOS.  X.  tkEOR.  IX.  Butf.totr 

• ' * 1$  XI.  ‘ 

Si  duas  rede  linc^  fc  mutuo  tangentes  ad  duas  redas  fe  tan- 
gentes fuerint  parallci*,  illae  angulos  ad  cafdem  partes 

K k 2 ver- 


zpnp.6, 

huius, 

hnr  frtf. 
le.hk.t. 

CCOTtU  1. 
prop.j.  /.4. 
*1  frop.i  t.i 


e /«/>.7. 

huius, 
t prof  17. 

lih\, 

iP'0p7, 
huius, 
^pnp.  7. 
buiiis, 
iprsp  17. 
l.J, 

^prop-7.ki 


kpTtp.X, 
hmus, 
m C9T  pr*p. 
34  l I, 

huius. 

opnp.y, 

huius. 


t6o^  EVCLTDIS  RESTITVTI 
'4*’Tcrgentes  zqusDes  coniptcheudcnr.  £t  pJait4tfS)ua9fftr^ 
3^  laiduamnir: parallela cruht.  ' ■ • -hv  . '..-s  b 

Sint  duse  reft*  A B , A C Ic  tangentes  in  A paralicke  dua- 
bus reftis  D £>  D F in  alio  plano  cxiftentibiis,  & Ic  tangenti- 
bus in  D.  Dico  primo  ad  caf- 
dem  partes  pofitos  aneuIosB 
ACj&EDFqqualesellci  EJu- 
catur«  d pundlo  A «d  planum 
E D F perpendicularis  A H in-, 
cidens  in  pun^u  H « a quo  in., 
plano  E D F ducantur  *re£V» 
Hk parallela  ipfi  D.E>dcHN. 
parallela  reliqu?  D F . Parete  angulum  k H N eqiialem  cflTtL. 
angulo  E D F j Secentur  poftea  H k cqualis  A 6 , & H N *- 
qualis  A C j & conitinganrur  reet^  B C j k N > B fc,  C N . Et 
quoniam  due  recte  A C H N parallele  lunt  cidcm  D F ; Er- 
goe  A C,  & H N inter  Ic  patallcl?  lunt',  & erant  ^quales ; Igi- 
tur/parallclogrammnm  eft  ACNHjdc  ideo  CN  ^qualis 
efti  & parallela  ipfi  A H . Eodem  modo  A B , H k ^quales  in- 
ter fc  nmt , & ^ 9quidiftant,  cum  fint  parallele  eidem  D E: Er- 
go vt  prius  B k cqualis  eft»dc  parallela  cidcm  A Hj-Sc  propter- 
ca  C N.  & B K cqualcs  inter  fc,  & b parallel?  erunt . • Vndto 
parallclogi  amum  erit  B C N k , & cius  latera  oppofita  B Ci 
•X  Npiarallcla . Sc  aqualia  inter  fc  erunt,  Qijare  in  triangulis 
ABC,  H K N nedum  A H,  H K ?qualcs  funt , atque  A C , H 
N aquales,  fcd  etiam  bafes  B C , K N liint  ^quales  j *.  ideoquc 
angulus  B A C atqualis  erit  angulo  K.  H N > fcd  prius  erat  an- 
gulus E D Faeijuam  eidem  angulo  K H Ni  JgltUr  anguli  B A 
C,  & E D F cqualcs  inter  fe  funt . 

. ^amdd  dico  plana  R A C,  & E D F,  que  per  cafdcm  rectas 
ducuntutefle  parallela  inter  fc.  Nam  recta  A H ducta  eft  per- 
.paidfculkpkef  ad  planum  E D Fi  6c  ideo  < cUicit  in  eo  angulos 
ia  H>NaSc!  AHK*recrDs,d(  f^tii  A N & A i(,qua;  ollcnla  funt 
piaxalklograinma  i erunt  rcctangula.  Quare  anguli  HAC, 
H A B recti  erunt  i ideoque  » eadem  recta  A H perpendicula- 
ris etiam  erit  ad  planum  A B C;  & proptcre%^ plana  A B C,D 
E G parallela  erunt.  Vt  erat  propontum . 


n?.. 


n 


id 


co- 


• X IB  E R,„V|.,  7 i 
C O R O X L A .R 


261 


Facili  negotio  per  datum  pui^um  extra,  datum  plannm 
diici  poteft  planum  gquidiAans  plano  dato . 

Si  enim  per  punctum  A duci  debeat  planum  ?quidi‘ftans  da- 
to pJa^no  E O Fr  ducenda  eft  A H Mrpcndicularis  ad  planum  p ffcf.  «. 
h u Fyoc  f a puncto  A uipcr  recta  fvA  debom  (deuari  duc  per- 

pendicularesCA<t5cBA,lupcrplaui^NJJ[AfKH  A,quenon  «1^"^  *®- 

fint  m directum  pofita  i erurrccB?  H A perpendicularis  ad 
planum  anguli  BCD»  Sc  ducta  prius  fuit perp endiculahter  ad 

planum  auguIiB  AC  arquidiUons 


buiu/. 
Eutl.ii.  X( 


A 


plano  E D, E. 

‘ PROPOS.  XI.  THEQR.  X. 

Si  du?  rect?  linef  planis  parallelis  feceiuur>in  cafdem  rationes 
iccabuntur.  , 

>.  •» 

Duf  rcctf  A B j dc  C D , fiue  in  eodem  > vcl  diuerHs  planis 
quomodocunquepofircfccciitur  apianis  lAtcr  Ib  paraUelis 
E r»  O H»  k M m punctis  A-  O,  B»  C»N>D.Dico  eas  fecari  pro- 
portionaliter . elTe  A O ad  O B vt  C N ad'  N x)-.  Coiuun- 

ganrur  Wtc  AC,BD,dcAD,quf  occurrat  plano  G H in-. 
pun«o  R,  & i puncto  R ad  O , & N rcccc  Q R,  R N iungan- 
tur.  Quoniam  planum  trianguli  AC  i)iccatur4duobuspla< 
nis parallelis  E f,  GH.  "" 

Ergo  4 eorum  cojnu- 
nes  lectiones  A C,R  N 
jurallc4'.  erunt  > ideo- 
que  * vt  A.  R ad  R D', 

^ita  erit  C N ad  N D.Si-  Itt 

nuliterquia  planum_j  , i?,  . 

triau^iu  D A B fecatur  a duobus  pltiiisG  HjK  M >nt$r  fepa- 
railefisiErgo  e eorum  communes  fcrtioncs  P B,  O R intfir  fe  <=  ttr.frtp.^ 
parallela!  erunt , idcoquc4  vt  A R ad  R DGtjftetit  A O,  ad  . 

B ; oftenla  autem  fuit  C N ad  N D in  c'>dcm  ratione  einfdem  “r”*'*'  ♦ 
A R ad  eandem  R D . Ergo^  A O ad  Q!B  erit,vt  C N ad  N J?.  . , t , 

Quod  erat  olkndeiidum.  .j  . 
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262  EVCLIDIS  RESTITVTI 
PROPOS.  XII.  THEOR.  XI. 


ui.i. 


Solidi  anguli  triangnlaris  dooquiiibet  cius  plani  anguli  ter- 
tio lime  maiores  . 

Sit  triangularis  folkfns  angnhts  A conlVans  et  tribus  angu*. 
HsplanisB  AD>D  AC»&C  A B.  Dico  duos  quoshbet  an- 
gulos B A D,3c  D A e»  ftmul  lhmptos,mai6rcs  clTc  rerrio  an- 
gulo B A e.  In  plano  per  B A C dudlo  fiat  • angulus  B A E as- 

3ualis  angulo  B A D . de  fiquidem  A E ca- 
it  fii^r  A C , pater  duos  angulos  B A 
D A e maiores  elTc  angulo  B A C . C^n- 
_ do  vero  AEcaditinterre^^asB  A,A^in 
3 E'  A B.  A-C  lumartfur  duo  ouxlil^ 

r punfta  B « dt  C > de  iungarur  rc^a  B C,  te- 
'*ans  interceptam  A E in  E • Ar  quando  re- 
da A E cadit  extra  angulum  B A C-d  qoo- 
£ libetpundoEreda  AE  coniungatur  re- 
da E Brlecans interceptam  'redam  A C in 
bfrop.jJ  I CiEt  JifeccrarA  Dgqualis  E A >»nng.inrurquerc^linef  B. 

Dt DC.de  DE. Quoniam  circa  equales  angulos  B A D.  B A 
c/r»/.4  *.i  f.  later»  A D,  A.E  ^qualia,  ic  ^ B c6mune.  hrgor trranh- 

guiorum  bal(»B  D>B  E aequales  limt . Quate  C E erit  diff^ 
rentia  duotum  laterum  B D,  B C j & propr erea  ^ m triangufd 
B D C laterum  difierenria  C E minor  erit  balc  C f) ; cUnTOnc 
in  triangulis  D A C»  £ A C duo  latera  A D.  A E finr  ^qualia» 
^ ^ ^ commune»  de  bafis  B G maiort>a(e  C E : ergo  * angtl- 
InsDACmaiorcritanguloE AC; lederanr anguli  B 
^«/10.4^1  BAfcaiqualcs.  tgitut/lumqiavhms  f qualium  angulorum 
B-AD.de  moioris  in^quaimm  U AC  maior  erit  angulo  B A 
C,  qui  eft  fumma  vnios  f qualium  B A E , «St  minoris  m^qua- 
lium  £ A C in  primo  caiu,  vel  eorum  differentia  in  lecundo. 
Q^epatcrpropoficuin^  > ' 


dfrcf.ti 
IsPi  . 


r «'n  ■' 

. fliif/ai.Xll 


PROPOS;  XllI.  THEdR.  XII. 

" V ■ 


n 


Omnis  /olidus  angulus  fuBtitkioribus»  qndm  quatuor  rectis 
angulis  planis  continetur . 

^.  Sit^ngulus  folidus  A contentus  quotcunque  angulis  pia- 
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JlisB  AC>C  ADi  DA  t:>£A  FtF  A B.  Dico  cos  omnes  finiul 
fiimpros  minores  efle  quatuor  planis  angulis  rectis.-  Ducatur  a fejt.  i.  w 
planum,  fecans  omnes  rectas  angulum  A concinentes , vt  ef-  »•*««»<». 
nciatur* figura  icctilinca  BCDEF  tot  laterum , quot funt 
plani  anguli  folidum  angulum  A continentes,  & fiimpto  in-  *'*"''* 
rra  polygonum  B C E quodliber  punctum  G . ab  co  ad  angu-  * 

los  omnes  polygoni  ducantur  reet*  GB,GC,GD,GE,ic  ' 

G F.  Er  quoniam  polypni  latera  B C,  C D,D  E,'  E F,  F B liint 
oafes , nedum  triangulorum  verticem  habentium  in  G ; fed 
etiam  tnanguiqrum  verticem  in  A habentium.  Ergo  tot  funt  ’ ^ : 

triangula  verticem  habentia  in  G,quot  funt  ca,qu^  verticem 
ip  A habent;  Icd  c cuiuslibet  trianguli  tres  anguli  funt  cquales  \ ‘ *’ 

duobus  rectis.  Ergo  aquali  numero  rectorum  ^quales  erunt  ^ 
anguli  omnes  trianguloru  verticem  in  G habentm  j atque  an- 
guli onvies  triangulorum  verticem 'ui  A habentium  .Et  pro- 
pterea  anguli  omnes  trianguJoruin_»  jj  ' • 

verticem  in  G habetium,  fimul  fum- 

?ti , fquales  erunt  angulis  omnibus , 
imul  fumptis  triangulorum  verti- 
cem habentium  in  A . Poftea  d in  an- 
gulo folido  triangulari  B duo  plani 
anguli  F B A . C B A maiores  erunt 
angulo  C B F j ideft  maiores  erunt 
duobus  angulis  F B G , C B G ,3t  fic 
reliqui  omnes . Qu^c  omnes  anguli , qui  fuut  ad  bafes  trian- 
gulorum verticem  in  A habentium,  fimul  fumpti,  maiores  »* 

erunt  omnibus  aculis,  qui  funt  ad  bafes  triangulorum  verti- 
cem in  G habentium ; ideoque  refidui  anguli  omnes  verrica- 
le$,qiu  folidum  angulum  A eiljciunt,  minores  erunt  rcfiduis 
omnibus  ai^ulis , qui  in  G verticem  habent;  fed  'anguli  om-  tnnll.  s,' 
nes,  qui  mG  verticem  habent, quatuor  angulis  rectis  funt  a:- 
quales. Igitui' anguei pJanioiiines.quifolidu  Acomponunt, 

Innui  fumptnquatuor  rectis  minores  eruiit.Qiiod  craroften- 
dendum.  ’ 

PROPOS.  XIV.  PaOBL.  IL' 

f,  fxcfaj.Xl 

Ex  tribus  angulis  planis.quorum  duo  quilibet  tertio  fint  ma- 
iores, & tres  fimul  quatuor  redis  minores  fint , folidum.^ 
angulum  conltimcre . 

'N 

Sint  tres  anguli  A,B,C,  qui  fimul  fumpti  fint  minores  qua- 
tuor 
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tuor  rcftis ; fcd  duo  quiJibct  ex  cis  tcrti6  fint  maiores . Debet 
cftici angulus folidus, CUIUS  tres  anguli  finripfis  A,B  ,Ca:- 
quales.  In  quolibet  circulo  D G H>  cuius  radius  F D,  fiant  • ad 
centrum  anguli  D F E equalis  angulo  A,  & E FG  ^qualis  an- 
gulo B,  atque  G F H aqualis  angulo  C:  erunt  * tres  arcus  D E» 
E G,G  H minores  integra  circuli  peripheria,  & duo  ex  cis  ma- 
iores tertia,  ficuti  anguli  A,  B>C,fcu  ijs  ^quales  anguli  ad  cen- 
trum F , qui  proportionales  funt  peripherijs  Tubteiifis,  mino- 
res (untquatuor  rcftiS,dcduo  qu i li^t maiores  funttertiol’ 
EtacpunftisD,  & H ad  radios  E F,G  F ducantur  perpcnd/cu-. 
lares  D R,  H M . Patet  redas  D R , H M efficere  arcum  D E 
R duplum  arcus  D E \ dr  arcum  U G M duplum  arcHjs  H G : 
febe  fr*f.  Quare  t rede  D R > H M antequam  ad  punda  R , & M pertin- 
gant fc  fecabilnt  intra  cir- 
culum, vt  in  OV&propte- 
rea/rcdaneula  parallelo- 
gramma  D O R,  & H O M 
aiqualia  erunt,  g clcuctur 
iam  a pundo  O reda  O S 
perpendicularis  ad  planum 
1 ; R H*  cuius  b quadratum 
fit  eqifalc  RdanguloDO 
R , vel  H O M , erit  O S nc 
dum  * perpendicularis  ad 
redas  D R»  H M in  fubiedo  plano  exrftditcs  5 l'cd  etiam  k erit 


tfnf.iv 

hbi. 

heortlL  t. 
frop  1 1 
er  ctr  t fr. 
16  1.3. 


c/r€f.io. 
lib  I, 

dprtf.  19 

l.t 


ifrc/ 
butui» 


fl  eor.t.fr. 
j.buimt. 

qaiHtt 


}>^r.4  i.l. 


peripheria  rcmicirculi  eredi  ad  idem  planum  exiftcnt.Con- 
iungantur  tandem  red^  N S,  k S.  Et  quoniam  planum  D R H 
ofienium  cft  perpendiculare  ad  planum  Icmicirculi DS R j 
eftquc  E F N in  vno  eorum  poiita  perpendicularis  ad  D R 
communemplanorum  Icdioncm:  Ergo  « E F N perpendicu- 
laris cft  ad  planum  D S R j dcpropterca  * E F N perpendicula- 
ris eft  nd  redaih  N S in  eo  pontam.  Quare  in  duobus  triangu- 
lis F N S , F N D circa  duos  angulos  redos  S N E,  D N 1 lunt 
duo  latera  D N , N S ^qualia , cum  fint  radij  circuli  D S R & F 
N commune : t rgo/>  anguli  S F N,D  F N ?quaks  lunt  ;cftq} 
angulus  A ^qualis  arguJo  O F N,  vel  D F E m primo  calu.vcl 
angulo  D F E complemento  ipfius  D F N in  /ccundo  calli . 

Ergo 


9 
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Ergo  angulus  S F £ arqualis  erit  angulo  A. 

hodcm  modo  oEcndetur  ‘w 

angulus  S F k cqualis  angiUo 
HFK.fcu  angulus  SFG?qiia- 
Iis  angulo  H F G > vel  angulo 
C . At  fi  duo  angiili  A , & C, 
fiueeis  «quales  DFE.HFG 
(int  re£li  i punAo  ^ F eleue^* 
tur  refta  linea  F S pcrpendi- 
cularisad  planam  anguli  E F 
G . Manifvftum  cft  r rectam  S 
Fperpcdicularcmefle  ad  am- 
bas rcdtas  F t j «5f  F G » &■  pro- 
ptftca  angulus  S F E «qualis 
cnt  angulo  rcifto  A » St  ango- 
Ius  S F G cqualis  crir  re^lo  a ngUlo  C:  fa^iis  autem  foit  angu- 
^is  L i;  G ?quahs  angulo  B . Igitur  tresanguli  phm  E F S S F 
U.O  tEcompc.ncntesangulimilbliduni  F cquaksfunt da- 
tis «uiguliS  A>  li>C.  Qupd  faciendum  erae . 


6. 

buiut . 
Tfrof.xl 
bmtts , 


COROLLARIVM. 


Hinc  patet  artificium  quomodo  ad  datam  redam  eiufqne 

Su  d “s  lolidus , cuius  anculi  phni 

^qu.Ucs  I nt  lingulis  angulis  dati  anguli  folidi . Si  enim  datus 

angulusloiidus  triangularisnoncft.dndis/planis  per  binas 

quaiquc  redas  ImejU!  diuidi  poterit  datus  angulus  iolidus  ia^ 
p k res  lolidos  angulos  triangulares , quorum  finguli  tres  an- 

^cruntminores  quatuor  t , 
maiores . Ergo  ex  hac  propofi.  '*  ‘ 
ciufqjpudum  angulurfofidus  « *» 

triangularis  ^qualis  voi  angulo  lol idordm  triangiilarium_^ 

Pollca  luperadd.  poteft  Iccundus,  & tertius,  *c.  Lilirc^Vol 
fohdus,quoulque  omnes  fimul  anguli  loEdi 

ksunqisosdatusanguluslaLduflrc- 
#>luitur  ,<x  ideo  paret  propofituiiK  ,j 

.PROPOS.  XV.  THEOR.  xm“’1  r 
li-s planis  xqiufiat  WuaksfiugiikfinguliscWantpcrpci^  ^ 


culares 


^s. 
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culares  dfublimibusreft  is  Uncis  fimiJitcr  politis  ad  plana 
angulorurerunt  inter  fc  fublimcs,  vt  perpendiculares, & per 
eas  eduda  plana  efficient  angulos  ad  ealdem  aiartes  cqua- 
les  inter  fc . 

In  duobus  angulis  folidis  triangularibus  A,  & F fint  anguli 
plani  D A N^H  E P jquales  j pariterque  anguli  D A O,  H E 
' , . inter  fe , nec  non  angnli  N A O , P E Qfint  ^auales , atqi«e  d 

puftisDjHsuptisinliiblimib’  fimilirerpofitisDA.HEcidat 
perpendiculares  D K,H  M ad  plana  N AO,  P E Q.  ■')ico  D A 
ad  H E efie,  vt  D k ad  H M , & plana  A D k , £ H AI  efficertj 
iff  i.  angulos  K A O,  M E Qxquales  inter  le.Sccctur«S  A^qua- 
b pr»p.  6.  lis  H E , & ducatur  t S R perpendicularis  ad  planum  N A O » 
buiut . atque  c a pun£Hs  R,  M mcidenriaru  ad  redas  A N » A O , E B, 
cpr.  1 1.  .1  £ Q^ucatur  perpendiculares  RB,RC,MF,MGj  & coiun- 
gatur  redf  RA,  M E,S  B,S  C»H  f ,HG.Quonia  reda  A C per- 
dpr.^.bu-  PC‘^dicu'ariseftad  RC  communem  fedionem  planorum_> 
SRC,&B  AC  ad  <<inuiwempcrpedicularium(  cum  planum 
c ctr.  i.  pr.  S R c extendatur  per  S R eredam  ad  planu  m B A C ) « Ergo 
s buiuj.  A C perpendicularis  ad  planum  SRC  j idcoque  /angulus 
f fr.%.bitius  A C S rediis  cft eadem  ratione  anguli  A BS,EGH,EFH 
redi  erunt.  Cumque  in  duobus  triangulis  A CS , E G H fqua- 
lia  fint  latera  S A , FI  E fubten  dentia  angulos  redos  C , & G , 

;p  funtque  duo  anguli  S A C»H 
A f E G ^quales : Ergoj  latera  A 
C,  £ G aqualia  funt:  eadem  ra- 
tione B A,  F E equalia  erunt; 
& funt  duo  anguli  B A C , F E 
G fquales , atque  anguli  B , F > 
C,  G redi . Igitur  fada  intcl- 
leduali  applicatione  A figurae 
FEGM,B  ACR fibi o)utu6 
congrucntddcoquc  reda  G M 
fuper  C R,  nec  non  F M fuper  BR  cadent:  Quare  pundfi  con- 
curfus  M cadet  fuper  R,&  propterea  red?  M E,  R A fibi 
mutud  congruentes  ^quales  erunt,- pariterque  anguli  G EM» 
CA  R «quales  erunt . Tandem  quia  in  duobus  triangulis  S 
; W.  huim,  A E M duo  latera  S A,  A R ad  duo  H E,  E M habent  can- 
k «r  i.  pr.  «qualitatis  rationem,  & anguli  redi  S R A , H M E ( fa- 
18. /.i;  diiilineis  S R , H M eredisad plana  fubkda)opponuntur 

1 ft.iM.  hoiHologis  S A,HE,&  k reliqui  anguli  sut  acuti:crgo  < pcrpcii- 

dicu- 


h txh.fX  I 
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dicularesSR>HM  aequales  Iimt:pofita  autem  fuit  Dk  per- 
pendicularis quoque  ad  idem  planum  B A C:£rgo  » D K>SR 
. parallele  limt  > iSc  in  « eode  plano  trianguli  S AR  iiibitd^i 
planum'  1'ecantis  in  eadem  re^la linea  A R k > qua;eflicic  3isl 
gulum  k AOaequalcm  ipfi  M E o propter  Hmilirudi- 
nem  triangulorum  D A k , S A R erit  Tublimis  D A ad  S A, 
fcu  f ad  ci  gqualcm  H t , vt  perpendicularis  D K ad  S R > u 
ad  ci  ^qualem  H M . Quod  erat  ollcndcndum . 

* r 

COROLLA  R I,  V M.  . . l.  ..  . -j.I 

.'f.- 

ManifeRum  eft  duas  perpendiculares  ab  eadS  fublimi  eiuf- 
dc  anguli  lolidi  dubias  cadere  in  tadem  refla  Irneam  per  an- 
gulum fubicflumtranleumem . Ofteiifumcnim’  fu«uvlrac 
piopofitione  perpendiculares  D K.  S R cadere  in  eandem  roi 
aam  lineam  K R‘A  > qu?  per  puuflum  A anguli  plaiii  lubie- 
fli  ttanlit . 


DEFINITIONES  SECVNDAE,; 

. Si  a perimetro  figur?  plan?  ad  fublimc  punflum  refla  li- 
nea elcuata  conuertatur  circa  figurf  perimetrum , Rxo  ma- 
nente punflo  lublimi , quoulque  redeat  ad  locum , a quo  c?- 
pcrarmoucri:  vocabitur  lolidum  genitum >/i  figura  lUbic- 
fla  teflilinea  lUcriCi  Py^aaus . 


_ - • I. 

I I. 

Si  vcr6  fuerit  circulus : VQc^tur  Conus. 

• • ; :ti-  ^ ' i 

III. 

Et  punflum  fublimc  fixum  vocetur  Vertex  Pyramidis», 
vel  Coni. 

e » P Ji.  4 

’ j ^ ^ ^ ^ 

Atque  figura  plana  fubiefla  vocetur  Baiis  eius." 

'■  I ''■ 

' "V.  , • ...  /1  ' ' :\Z 

Et  perpendicularis  a vdrtice  ad  bafim  Pyramidis , vel  coni 
ducta : vocetur  eius  Altitudo . 


npr.%.bu^ 

imi. 

n fw  fr.^, 
buitu. 

Ofr  4. 1 4. 
p/r.j.Cj. 
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VI. 

^ flqnidcm  per^ndicularis  i renice  incidat  non  extra.* 
bwna : vocetur  Ula  Dire  Aa . 

VII. 

' Si  ver6  extri  ceciderit : vocetur  Pyramis  Inclinata . 

VIII. 

£t  red(  i vertice  ad  angulum  baris  pyramidis : vocentur  La« 
teraems. 

IX. 

Et  qnclibet  tefta  d vertice  ad  circunferentiam  circuli bt' 
fis  com:  eius  JLatus  vocecur. 


Axis 


X.  • . • ^ 

Atque  re^a  4 vertice  ad  centrum  circuli  baris:  vocetur 


que  re 
Coni. 


XI. 


Coni  ver6*  quotum  axes  erc^  fiierintadbarimrvocca- 
tnrRc^. 

XIL 

Et  quorum  axes  inclinari  funt  ad  bafim:  vocemur  Sca* 
leni. 

xin*  • 

Si  d perimetro  rignrf  plan;  reda  eleuata  non  in  eius  plano 
iacensreuoluatur  lemper  ribiipri  f quidirianter  conilituta.* 
circa  rigut^  perimetrum  Vquoulque  redeat  ad  locum  > a quo 
moueri  c^j^rat;  atque  fuperricies  genita  lecetur  plano  ^qui- 
diftante  rigure  fubiedf : vocabitur  folidum  genitum»  ri  rigu- 
xa  fubicda  redilinea  fuerit»  Prifma . 

»i  ■ V'  . i . . ‘ , 

XIV. 

Si  verd  fuerit  circulus  vocetur  Cylindrus . 

/tt- 


X V. 

Et  ^guia  fubic  da.  vocetur  cius  Baris . 

* ' ^ ^ jL 


XVI, 
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I6p 


_ T A» 

1-  translata  in  cylindro, at  adherens  aneuli» 

bafis  Priunatis  inter  bailm , & oppolitum  planun]  ei  pa^lc- 
lum  intercepta,  vocetur  Latus  cius . 

* XVII. 

Et  perpendicularis  ad  bafim  intercepu inter  oppofita  pla- 
na parallela ; Altitudo  eius  vocetur . 

a XVIII. 

Atque  linea  cx  centro  bafis  cylindri  parallela  lateri : Ajtis 

Et  fi  latera  perpendicularia  fuerint  ad  bafes  :crant  Friihuu 
oc  Cylindrus  rcilus. 

XX.  . ^ ^ 

Si  vero  inclinata  fuerint  vocentur  Scaleni.  • " " ^ 

« r XXL 

Pr luna  d fex  planis  quadrilateris,guorum  oppofita  fint  pa- 
rallela, conteocum : vocetur  Paralldcpipcdum . 

c •, 

Similes  Com , Sc  Cylindri  fmit,  quorum  axes  *qu4  incli- 
nati lunt  ad  bales , A:  proportionales  fuat  diametris  bafium . 

. ‘ - T'  ’ • *,  ' 

ytfifMeritfifftrMptana  ABC  rediluiea,  yel 
Mcuius  i atque  punUum  E in  /uhiimi  extra  di~ 
aum  planum  t&d  punRo  A ad  E iungatttr  reSa 
AEy  atque  re&a  A E circa  punHum  fixum  E 
conuertatur  per  fi fftr  a ABC  perimetrum  , quoufi- 
qne  redeat  ad  locum,  d quo  cf ferat  moueri ; tunc 
quidem  genita  fi^ra  ftdtda  E ABC  habens  fubie^ 

Sam  figuram  planam  ABC  reSilineam : vocabi~ 
tur  Tj/ramis . Si  nero  plana  figura  ABC  fuerit  B 
circulus : vocabitur  Conus . 

Sed  fi  rc^a  Unea  A £,  iacens  e xtra  pUmtm  figftrd  AiC  reuoluatnr 

ffr 
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per  figura:  C l^  imctrum  femper  tamen  fihiipfi 

ctfuidifianter  coxflitMa  dum  mouetur  t quonfque  re- 
deat ad  locum  d ^no  moueri  cfperat , atque  fuperfi- ^ 
cies  genita  d reda  -A.  E reuoUua  fecetur  plano  £ pa- 
rallelo plano  figura.^  B C-ituuc  quidem  folida  figftrir 
genita  E^BC  E habens  (ubie&am  figuram  planam 
^ B C redilinean , vocabitur  Trijma ; illa  veri , 
qua  irai^  figuram  ^ B C circulum « vocetur  Cy- 
lindrus. ,.i'  . i ii-».*- 

EtpundumEin  pyramide  Cono:  Vertex  vo- 

cetur i in  omnibus  autein  didis  Jolidis  figura  plana  .A 
B C vocetur  bafis  foluli  i Et  reda  imea  E C perpendicularis  ad  planunu» 
ia  fis  duda  d vertice  Et  vela  plano  oppofito  bafi : vocatur  altitudo  foli^ 
di.  Et  in  pyramide  fi  dida  perpendicularis  E G incidat  non  extra  bajhn 
jlBC ; ume  pyramis  vocatur  direda  i fi  verd  extra  cadat , vocetur  pyr 
ramisinolmata^<i ' uC^Oiil  i-  ; 

Et  reda  linea  E A translatayvbicunque /umtitUTy  vocatur  latus  emit 
vel  cylindri ; fed  angulos  bafis  contingens  vocatur  latus  pyramidis  > vel 
prijmatis . /. 

Et  reda  linea  EUicsriltii  centro  H ad  verticem  duda  in  cono  t& 
parallela  lateri  E A in  cylindro,  vocetur  .Axis  eius . 

Coni  y quorum  axes  perpendiculares  fuerint  ad  bafes  vocantur  redi » 
rdiMiverpScuieniiTr^^tU  /- 

Trijma  verb,^  Cyfindrus,  cuius  latus perpendkuUtrisfutrit  ad  pUt* 
num  bafis : vocabitur  redus ; reliqui  vero  Sedent. 


PROPOS.  XVL  THEOR.  XIV”. 

Si  Pyramis  fccctur  plano  parallelo  bafi  > erit  fegmentum  cius 
ad  partes  verticis , Pyramis  fimilis  date  Pyramidi  IcAio 
erit  figura  plana  fimilis  bafi,  qu^  erunt  in  duplicata  ratione 
altitudinum  carum  pyramidum,  quarum  iunt  bales . 

Sit  pyramis  R A C B M fcfta  plaiK>  G k H S parallelo  bafi 
'A  C b M , & R N fit  altitudo  pyramidis , lcu<  wrpendicularis 
i vertice  ad  bafim  duda , quy  fccct  planum  G K S in  O j crit- 
a etf.t.pe.  » R O perpendicularis  quoque  ad  planum  G k S paralle- 

f.bmms.  Ium  ipfi  ACM.  Dico  figuram  iblidam  R G k HS  pyrami- 
dem  efle  fimiJem  ipfi  R A C B M.&  planam  figuram  G K H S 
fuiuicm  efic  bafi  A C B M»  & mter  ic  efie  ui  duplicata  ratione 

alti- 


6.i.4> 
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akinidinumRO,&  RN. Quoniam  diiophna parallela  AC 
B M,  <5c  G K H S Tecantur  planis  iifdem  triangulorum  R A C, 

R C B,  R B Ms  & R M A.  Ergo  * eorum  communes  feftiones  bton  fr. 
A C,  G k parallel?  1'unt  inter  fc,  nec  non  C B,  fc  H,  pariterque 
B M,  H Sj^tque  M A,  S G fimilitcr  eouidiftant . Vnde  e ficture 
plaiif  AC  BM.&CJ  kHSfqmangul^funrinterfejatnuctri-  ^ 
anguU  <*  R A C , R G K equiangula  funt  inter  fc , & fimilia-  ^ 
Pariterque  triangula  RCB.R  kHatque  etiam  triangula  R 
B M,  RH  S,  nec  non  triangula  R M A , R S G Cunt  inter  fc  *- 
guiangula,&  fimilia.Qnarc  anguli  folidi  A,&  G aqinlcs  funt 
inter  ic . & circa  cos  latera  R A ad  A M proportionalia  funt 
lateribus  R G ad  G S : pariterque  C Aad  A R 
erit»  vt  K G ad  G K.j  V ndc  ex  compofirionc  or- 
dinata erit  C A ad  A M; . vt  k G ad  G S.  Eadc  m_, 
ratione  anguli IblidiBidrH  f>ariterqi3c’ahguli 
folidi  C,&  K;  nec  no  folidi  anguli  M <5c  S ?qua- 
Ics  erunt , exiftente  angulo  loRdo  R c5muni;  & 
circa  diclos  angulos  iolidos  aequale»  erunt  »vt  / T\ 

^ius . latera  proportionalia  . Ergo  t pvramis  R / 

G KHSfimiliscft pyramidi  R ACBM.Et quo- 
niam  anguli  folidi  A » & G oftcnfi  funt  aquales:  ^ •' 

Igitur /perpendicularis  R N ad  perpcndicula- 
xem  R O cft , yt  fublimis  R A ad  homologam-» 
fublimcm  R G , feu  vt  A C ad  G k } funt  vero  fi- 
gurx  plana:  A C B M , G k H S ^quiangulf » auomm  latera 
circa  angulos  aquales  funtproportionalia,vt  diftu  eft:  Ergo  g 
uint^  linulia»  3c  b habent  duplicatam  proportionem  lateris  A g/r.ttfd.4 
C ad  eius  homologum  GK.Eftquc  RN  ad  RO,  vt  AC  ad  bfr-nl.* 
G k.  Ergo  • figura  A C B M ad  figuram  G k H S duplicatam.»  * J r* 

rationem  habet  altitudinis  RNad  altitudinem  RO.Qupd  ‘^•*'** 
cratoftendendum. 

PROPOS.  XVII.  THEOR.  XV. 

In  Pri^fmate » vcl  cylindro  latera  omnia  coualia  funr  inter  le» 

<5c  figura  plana  parallela  bafi  aqualis,  k fimilis  cft  bafi . 

. Cylindrus  A E G C ,5c  planum  parallelum 

bali  Iu  E F G . Oftendendum  eft  latera  omnia  aqualia  efte  in- 
ter fc , & m prilmate  rciftilincam  figuram  E F G cqualcm,  & 
liiiulcm  efle  bafi  A B Cj  in  cylindro  vero  figurani  E G circu- 
lum 


tde/.J.hui 

itu. 

itu. 
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Ium  eflfccquale  circulo  AC.  A pur.flo  F»vbi  axis  B F cylindri 
lecatur  plano  E G , duc.mtur  ad  pcrimctrfi  figUr^  E G quaeli- 
bet redae  F E»  F G,  ponaturque  cylindri  latera  £ A,  G C,  iun- 


a dtf-iS  i8  g^ntnrque  rtdx  A B,  B C . Qimniam  « in  vtroque  (olido  bi- 
fecun  huius  «3  latcM , vcl  latiis  A E j 6c  axis  B F 


fecun  huius 


c cpr  I . ff. 
g, huius. 


funt  parallela  inter  Ce : Ergo*  in  vno 
lunt  plano,  & ab  hoc  plano  fecantur 
parallela  plana  A C,  E G : Igitur  c (c- 
diones  oppofitJE  A B , E F prallelas 
funt  inter  ie,Ad  (jpatium  A F paral- 
lelogrammum  ent,  cuius^op^fita.» 
latera  A B ipfi  E F , atque  A E ipfi  B 
F aequalia  erunt.  Fadem  ratione  B 
G i parallclogrammum  cHt , & C G 
ipfi  B F , feu  lateri  A E »quale  erit , atque  C B ipfi  G F arqua- 

Ic,  & parallelum  erit,  ficuti  A B»EF  aequalia.  parallela^ 

’ erant . Ergo  « angulus  ABC  equalis  eft  angulo  E F G , & fic 
reliqui  omnes  anguli  in prilmatc  aequales  erunt  j atque  circa 
tfr  t.li.  aequales ajigulos latera  mnr  prrportionalia(cumduo/^quii- 
lia  A B,  E F ad  duo  stqualia  C B,  G F m eadem  fint  ratione,  A 
• fic  reliqua  ouiuia  kirera  circa  reliquos  angulos  aequales).  Igi- 
tur^  figura  E FG  fimilis,&  srqualis  eft  figura:  redilinear  AB 
C;  cumque  in  cyl  indro  i pundo  F lUmpro  intra  figunm  E G 
quflibet  re<fU  F E , F G cdudar  cquales  fint  radijs  A b , C B. 
hdf/8  l.tj  Sc  ideo ^quaks  inter fc.  Ergonfigurb  EGfcircuIuscft,cuius 
centrum  F ?qualis » circulo  A C : fuerunt  autem  latera  A E, 
CG&fic  reliqua  omnia  latera  oftcnfa  Mualia  tam  in  prif* 
mate,  quiai  in  cylindro.  Patet  ergo  propofitum . 

PROPOS.  XVIII.  THEOR.  XVI.  ’ 

Si  fuper  bafc  pyramidis  triangularis  direde  duo  prifmatarc- 
da  deff  nb^qtur  mfra  verticem  pcrtmgaitia : (upremum_» 
prifmacircunlcriptum,^^  maius  erit  friifto  pyramidis  fu- 
. premo,  df  infimtiniprilinamia:iptum»  & muius  erit  infe- 
riori frufto  pyramidis . 

Super  bafc  A B C triangularis  diredf  pyramidis  R A BC 
dcfcnpta  fint  duo  prilmata  reda  A B P , & A V B,  qu^  fcccnt 
pyrau.uicni  infi  a verticem  R m planis  D E F,  & G H K paral- 
.lelisUtfi  iitprcmuni  priima  AV  B circunfcri- 

ptum 


Di 


o 


awr.i.  pr. 
9-buiui. 
bfr  i.  er 
pr.s,bM,mt 
cpr.t^.l.t 
d ctr.j.fr, 

n,u. 
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ptum&maiiwcfTTcfrufto  luprcmo  pyramidis  AFB, 
mumprilma  A'R  B infcripumi  & nUnas  pyfaflftidis 
mo  frufto  A k B.  Er  primo  R B H pcrpcn- 
dicularh?ivcrticd  R;  ioCickU  in  angulum 
B.Qiioniam  du^rc^a:  RH&  VCP  pcr- 
pendicuJares  lunr  ad  planum  ABC»  fiuc 
ad»  planum  G H Kci  parallelum:  b Ergo, 
anguli  R B C,  V C B re^li  lurit , & V P pa- 
rallela eft  ipfi  R H,«5c  c in  eodem  plano  rri- 
anguli  R H K-exiftunrdn  ouo  reac,C  Bi«5c 
BH  iacent : Sed  in  triangulo  R B C eft  an- 
gulus B redus:  ergo  d angulus  R C B eft 
acutus;  de  ifico  perpendicularis  V C cadit 
extra  tnagulnm  R K H&cius  produOio 
C P uura  idc,triagulUi<vi4ct:  Eadem  ratione  refta  S A fntra  tri- 
angulum R G H & cius  pjoduftio  A Z extra!  ipftun  cadet . 

Qu^re  parallclograiumum  A P intra  pytamidem , & paralle- 
logramnuim  A Vcxtraipfam  cadet  idc  propterca  prilmaA 
P B intra  fruftum  A k B infcriptum  .erit»  & minus  erit  illo, at- 
que prifma  AV  B ciccunfcriptu m,dc- maius etitfruftopvra-i 
midisAFB.  nt 

Sccund6  cadat  perpendicularisR  N,  aut  in  latere  A B,  aut 
intra  triangulum  A B Ci/rpun£io  N,  & per  latera  pyramidis, 
dc  per  perpendicularem  R N plana  , — u 
ducantur  diuila  erit  pyramis  m duas, 
aut  tres  pyramides;  oc  iaqualibct  ea- 
rum perpendicularis  a vertice  inci-  / \ tp*Tupn 

dit  in  angulum  bafis;  &tpropterea  bu$i$i. 

omnia  infima  prilmata  lUper  bafes 
delcripta,  ideft  prilhia  ex  eis  compo- 
firimv  A B P inlcriptum , & minus  e- 
rit  infimo  trufto  pyramidis  A B K,& 
omnia  fuprema  prilmata  luper  eaf- 
dem  bales defcnpta, ideft  prilmacx 
eis  compofituin  A B V circiinlifri- 
ptum,  & maius  erit  pyramidis  luprc- 
mo frufto  A B F . Q^are  patet  pro» 


PRO- 
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Si  per  rcftam  lineam  bafim  coni,  vel  cylindri  fecantem,vcl 
tangentem , & per  latus  (olidi  planum  ducatur : quod  per 
fecantem  ducitur  intra  Iblidum  cadet ; quod  vero  per  tan- 
gentem ducitur  continget  Iblidi  llipaficiem,&  extra  (oli- 
dum cadet . 

'i 

Sit  conus,  aut  cylindrus,  cuius  bafis  B C D,(ummitas  A,dc 
refta  linea  B C lecet  bafim  Iblidi,  at  refl^a  B F ranvat  eam  in*> 
B 5:  pofito  latere  B A duc.,ntur  plana  ABCA.Sr  ABFA. 
Dicopl-.num  a BC  A intra  Ibliduincndcre.&piabun.  AB 
F \ tangere  (blidi  luperficiem , Sc  extra  iplum  cadere  .Quia 
latus  A Bin  luperficie  iblid'  cxifijt,  drcft  quoqueinplano  A 
B C A , vd  in  piano  ABFA:  Ergo*  in  eorum  communi  ft- 
ftiond,  vel  contadFu  exiftit.  Quare  planum  A BC  Aj  nec  non 
planum  A B F A fccat.vel  tangit  lolidi  (iiperficicm  in  refta  li- 
nea A B.  Eadem  ratione  danum  A B C A lecat  folidi  llipcrfi- 
ciem  in  latere  A C d Dunao  C dufto.Pofiea  (Sumpto  quolibet 
pimfto  M inter  puncta  B & C,  coniungatur  re£ta  M A ad  ver- 
ticem iucono , & parallela  cuilibet  lateri  B A in  cylindro >& 
per  M ducatur  qu^ibet  redta  linea  M D i qux  produfta  lecet 

vbicunque  circuli  peripheriam 
in  P D ; & ducantur  * folidi 
latera  P A,  & D A:  Erunt  D A, 
M A , P A in  eodem  plano  tri- 
anguli A P U per  verticem  in_» 
cono  dudti , vel  in  eodem  pla- 
no c parallclo^rammi  A P O A 
in  cylindro;  cum  latera  P A,  D 
^ A ,A  M A fint  inter  (c  paral- 
lela 6c  cqualia . Et  quoniam  fc- 
cans  rcfta  linea  BC  initra  circu- 
lunfi  BC  D cadifiErgo  punftu  m M inter  B,  AC  pofitum  intra, 
circulum ipldirtpirriter  cadit;  ideoque  punftum  M interquc- 
libetpunftaPV^,B,& Cin circuli peripher ia  pbfitacadet. 
Ergo  reda  lineat  A;  qu^  dufta  cft  intjja  triangula,  vel  paral- 
lelograma  A B C A.  & A P L>  A cadit  inter  qualibet  latera  P 
A,B  A,  C A,  & D A , leu  inter  omnia  latera  qux  duci  poflTunt 
in  fupcrficiclolidfcrgorcdta  linea  M A cadit  intra  Iblidum. 

Eadeiu 
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Eadem  v<itione  qiiclibet  alia  rccla  iiitra  trian»iiTum,veI  paral- 
Jelogramrmiin  A BC  A dufta  cadet’  intra, lolidum • 
planum  A B C \ intra  Ibliduin  cadct|5c  ipfum  iccabit.Poftrc- 
mo  ui  reda  tangente  B F a quolibet  piindo  F , quod  iion  fit 
in  contadu, ducatur  reda  F A ad  verticem  in  cono, &#paral*  e«r/r.U. 
lela  lateri  in  cvlindro , 6c  ducatur  4 pundo  F reda  F D con- 
tingen',vd  fecans  vbicunque  cuculi  peripheriam  in  P , & L)  > 
atuue  latera  Iblidi  JJ  A , P A ducantur:  erunt , vt  prius,  D A , 

P A,  F A in  eodem  plano  trianguli , ycl  parallelogrammi  A P 
D A,  5c  parallele  inter  ic  in  cvlindro.  EtquiaB  F circulum  B 
C 1 » tangit  m B : Ergo/pundum  F extra  didum  circulum_» 
cadit,  & propterea  puncLim  F non  inter  P & D , fcd  vitra  re- 
dam P O in  circulo  applic  \ram  calet ; fe  J triangulum , vel 
parailelogramiTium  A i^tPA  fccans  fupetEciem  Iblidi  in  la- 
teribus D A,  <Sc  P A intra  Iblidi  fupcrficiem  includitur , & rcr 
limium  eiu Idem  plani  extenfi  extra  folidum  cadir.  Igitur  re- 
daFAextra  figuram  ADPAppfita  tota  extra  fupcrficiem 
folidi  cadet. Eadem  ratione  qualibet  plja  reda  in  plano  A B F 
pofita  para  licia  latcn  B A prater  tangentem  B > e^traloli- 
dum cadet.  Quare contjingcns  planum  A Bf  extra  folidum 
cadet. 'Vt  erat  oftendendum.  * 

PROPOS.  XX.  THEOR.  XVIII. 

Si  triangulum,  dcparallelogrammumfupcr  ^qualibus  redis 
lineis  deferipta , fuerint  inter  fe  equalia : erunt  1'upcr  ca_»  ' ; 
deferipta  prifmata  reda  9que  alca^^qualia  inter  fe. 

Sint  triangulum  A B C , & parallclogramntum  D G cqua- 
lia  inter  fe  quorum  latera  B C,  3c  E G cqiulia  inter  Ic  fint. «Di- 
co pnimata  reda  fuper  his  ipatijs  dcicripra,  quorum  altitudi-  bc», % 1*^ ’ 
nes  aquales  fmtredeluicyT  ,cflc  inter  le  cqiulia. « Sccctur  /,,, 

A C bitariam  in  0,&  b per  O ducatur  reda  <3  M parallela  BC  cprn.lt 
fecds  ABtuMi^<-fiatang  ilusCBPxqualisanguloE,(i<Scc6-  d fr  x6  l.t 
pleatur  piralielogriuu  BPQC.ducaturqjCN  parallela*  B A,  ttor.fr.i6 
1'ccansyM  POinN. Quoniaiaducrcd^AC  M N.conucni- f.-** 
entes  m O fec  mtur  4 parallelis  A M , & C N:  Ergo  g triangu-  | 
laAMO,&CNO  limilia  funt , Sc  habent  latera  homologa  * 

A 0,C  O cquaha . Ergon  triangula  A M O , C N O etiam  9-  f j * 

qualia  inter  le  funt.  <5c  qii<  niam,fida  intcllcdnali  applicatio-  h c»r  x 
uc  bales  A M 0,&  CMC  fimiiesjdc  a;qiialcs  fibi  mutuo  con-  1 7.1.4. 

Mm  z gruunt, 
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gruunt,  altitudines  ver6  ab  angulis 
A,  Mi  O,  C,N,  perpcndicularitcr  cle- 
uata*  ad  plana  triangulorum  congru- 

entium, cum  arouales  fmt  inter  fe,  pa- 

^ i 0\  \ riter  fibi  mutuo  congruent  (alias»  ab 

ijfdcmpunftis  bin?  perpendiculares 
ducipoffentad  (bbicdium  planum_» 
quod  cft  impoffibile)  Ergo  plana  per 
congruentes  perpendiculares  exten^ 
fa,&  per  earum  fummitates  du£la  fibi 
mutuo  congruent . Vnde  figurae  ipfic 
folidac  conprarlienfar  fibi  mutuo  con- 
cient; «Sc  ideo  prifmata  > quorum  bafes  triangula  A M O , dr 
C N O,  altitudines  ver6  arquales  re^la:  T,  erunt  inter  fc  ^qua* 
lia,  additoque  communi  prifmate  reftociufdcm  altitudinis , 
cuiusbafis  quadrilatcrum  MBCO,  cum  quopriora prif- 
mata  reda  triangularia  ?que  alta  vnicum  prifma  conlH- 
tuent  (eo  quo  d i pundo  O perpedicularis  eleuata  ad  planum 
A BCOeft  fatus  commune  trium priCmatum  rcdorurrL_, , 
quorum  bafesconueniuntinO,dcnc  reliqu^  perpcndicula- 
res^jeruntprifmata  reda  alritndincT  deferipta,  quorum  ba- 
fes triangulum  A B C,  d parallelogrammum  B N,?qualia  in- 
ter fe  .^Rurfus  quonia  fuper  reda  M O Qduda:  sut  M B,  N C 
parallel^  inter  Ic,  pariterque  P B,  parallela:  inter  ft:  Ergo 

triangula  ii  M B P , & N C Qfimilia  lunt  ,&  / aqualia,  cumla». 
tera  homologa  M B , N C oppofita »»»  in  parallclogrammo  N 
Bfqualiafint. Quare, (vt prius didum  cft) prifmata  rcda_* 
altitudine  T dderipta , quorum  bales  triangula  ^qualia,  Sc  fi- 
milia  M B P,  N QC  funt  cqualia  inter  fc ; & addito  communi 
prifmate  redo  ciufdcmaititudinisT,  cuiusbafis  quadrilate- 
rum  B P N C : erunt  prifmata  reda  altitudine  T deferipta.., , 

?uoru  bales  parallclogramum  MBCN,&  parallelogrammum 
B C Qjrqualia  inter  fe , ideoque  prifmata  reda  altitudine.» 
T deferipta , quorum  bales  triangulum  A B C , & paralklo- 
grammum  P B C Q^qualia  erunt  inter  fe.  Et  quoniam  paral- 
jelogrammumEK?qualc  erat  triangulo  A BC,& huic  tri- 
angulo aquale  eft  parailclogrammum  M B C N , » fcu  P B C 
Q£ciim  f qualibus  triangulis  A M 0,C  N O addatur  commu- 
ne quadrilatcrum  M O C B ) : Ergo  paralie  logramma  E K,  P 
B C Qjqualia  funt , & habent  bales  B C , E G cquales; « ergo 
funt  equi  aJtaj  quare  ( vt  in  pr.  30.  lib.  i.  oftcnlUm  cft  ) circ3« 

angu- 


r 
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angulos  P B C & E cqualcs  eorum  latera  eleuata  P B , D H a:> 

qualia  erunt  ;&  proptereap eadem paralldogramma  fimilia 
crur.  Quapropter  prilmata  reda  altitudine  T deferipta,  quo- 
rum bales  paralleloigramma-E  K»  P BCQ_fimilia»«Sccqua- 
lia:  erunt  pariter  cqualia  inter  fe . Oftenfa  aute  fuerunt  ?qua- 
lia  inter  fe  prilinata  reda  altitudine  T deferipta , quorum  ba- 
fes  triangulum  A B C,  & parallelogrammum  P B C QJgitur 
prifmata  reda  altitudine  T deferipta,  quorum  bafes  triangu- 
lum A BC,  & parallelogrammum  E k aqualia  erunt  inter  fe. 
Qimderar,&c.  a 

PROPOS.  XXL  THEOR.  XIX. 

# 

Si  duo  prifmata  reda  triangularia  bafes , & altitudines  equa- 
les  habuerint:  erunt  inter  fe  ^qualia . 


Sint  duo  prifmata  reda,  quorum  bafes  fint  quailibet  trian- 

§ula  A , & B ^qualia  inter  fe , altitudines  vero  Muales  fint  re- 
linex  P.  Dieo  prifmata  ipfa  cfle  inter  fe  qualia.  Fiat » pa- 
railelogrammum  C E cquale  triangulo  A';  & parallelogram- 
inum  M G aquale  triangulo  B in  angulo  G E M aquali  angii- 
lo DEF, quorum  bales  F E,  & EG  _ 

fint ^qualesbafibus triangulorum, dr  ^ 

difponanturin  diredum , vtDE  & E . .x  -y  \ 

M in  diredum  pariter  fint,  *(  alias  no  ' 
elfieerent  angulos  xquales  ad  verti-  — ^ ^ 

cem  E);  Et  perfieiantur  c parallelogra- 


acwpr.»» 

1.4. 


bc#f  fr.sl 
lib.it 


..E 

diametri  NE,  O E . Qi^oniam  paral- 
lelogramma  C E,  & E H cqualia  fimt 
triangulis  A , & B ^qualibus  inter  fe : 

Ergo  ipfa  parallelogramma  erunt  in- 
ter ic  cqiialia : Quare  <<  erit  reciproce , vt  F E ad  E G , ita  M E d/'”  »4.^.4 
ad  £ D j.dc  e permutando , erit  vt  F E ad  E M , ita  G E ad  E D, 
&ficreflqua  latera  proportionalia  oftendentur:  Quare/pa- 
rallcJogramma  F M,  & U G,  que  habent  latera  homologa_,  ^ ‘ 

circa  angulos  aequales  in  diredum  polita,  fimilia  erunt  inter 
fej  & g propterea  diametri  O E,  N E erunt  in  diredum;  * auc  Vfr.xt  J.i 
Iccabunt  lingula  parallelogramma  FM>DG,  CH  in  duo 
triangula  xqiioiia,  <Sc  • fimilia , cum  fint  ^quiangula . Et  quia 
prilmata  reda  quorum  bafes  triangula  fimilia  & ^qualia  C 


. Ict  - !- 


Di 
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0 N.O  NH,5rc6munis  altitudo  cquaJis  eft  reft?  P,funt  inter 
fc  cqiulia  : Ergo  fi  ab  cis  auferantur  prilmata  reda  xqualia » 
quorum bafes triangula fimil  a > & ^qualia OFE>&OME» 
communis  altitudo  ^qualis  P.  remanebunt  duo  prilmata  rc- 
dacqualia,  quorum  bales quadrilateraCFEN^&H  M EN* 
altitudines  equales  P . Et  fi  rurlUs  ab  his  auferantur  pnlinata 
reda  equalia  .quorum  bales  triangula  fimilia,&  aequalia  £ 
D N > & E G N . altitudines  equales  P > remanebunt  duo  prifi- 
mata  reda , quorum  bafes  parallelogramnia  C E,  & E H • aJ- 

kprep  xo.  titudines^quales  P.quccrut  nccelTario  fqualia  inter  lej  k l'cd 
bum$ , prifmatn  reda . quorum  bales  ^quales  triangulum  A , & pa- 
rallelogrammum  CElli per  qualibus  redis  dclcripta , alti- 
tudines ^quales  P . lunt  ^qualia  inter  fc  j parirerque  prilmata 
reda , quorum  bafes  ^quales  triangulum  li  > ic  parailelogr3- 
mum  E H . altitudines  ^quales  P>  lunt  ^qualia  inter  le . Ergo 
duo  prifmata  reda , quorum  bales  triangula  A > & b > quo- 
rum altituduies  fquoics  P > inter  fc  (qualia  lunt.  Q^d  erat 
ofiendendum. 

PROPOS.  XXIL  PROBL.  III. 

Cuilibet  pvramidi  triangulari  dired(  figura  compofita  cx 
prifmatious  redis  a;que  altis  circunlcnbi  pr  tefi  > dc  altera 
inl'cribi,itavtcircunfcripta’,velmlcript«d;fFcrcntiaapy- 
ramidc minor  fit  quacunque  data  magnitudine.  Vucea- 
' turhuiufmodifigur(Gradatxpyramidiadlcript(. 

Sit  pyramis  triangularis  D A BC>dc  D B perpendicularis 

1 vertice  incidat  non  extra  bafim  BC.dc  mdataquarlibet 
aprop.S.  magnitudo  «Sc.Dico  fi  ripoffe  quod  proponitur. « deuetux 

pcrpcndicularisad  planum  A ii  C,  & reuoluatur  vtpiCi 
i ui^fcc  huiusj  fadum  critprilma^'  rtdum  b E C 

cpr^l^i  bafim  ABC  altitudine  D b>  & nic  altitudo  dmidatur 

Jttr.prtio  bifariamcinM >&<<pcr M ducatm  planum  parallelum bafi- 
biuKs.  bus : ent  lara  vniucrlumprilma  B £ C fedum  in  duo  prilma- 
ta reda  xquaEa  inter  fc  ( eo  quod  tam  bales  A B C * £ D 8 > 
quam  altitudines  pcipcndicularcsM  D,  M B equales  funt  in- 
ter le ; ; Er  li  rurliis  M B bifariam  Iccetur  in  C . & per  G pla- 
numG  F H parallelum  bafibus ducatur : ent  rurlusprilma_. 

..  . , AGC  fcimllis praecedentis  ;£t  fi  denuo  harc  bipartita  lub- 
diuxiio  refiduarujiu  alutudmuiu  > 6c  dudio  planoriun  lemipcr 

repe- 
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repetatur»rcmancbit  f tandem 
alic]uod  pritma  minus  qiiacu- 

?nc  magnitudine  propofita_» . 

rgo  repertum  iam  fit  prifma 
BFC  minus  magnitudine  &, 
perq, -/reliquas  fcdiones  M P 
^qualiter  diuidentes  altitudi- 
nem B D.  plana  M L N.  & O P 
Qducantur  parallela bafi  AB 
C ; Poftea  ^deferibantur  duo 
priiinatare^a  fuper  bafim  G 
1 K fupra, & infra  feftionem_> 
in  planis  immediate  icquenti-  ^ 
bus  terminata , * quorum  infi- 
mum l B K prifma  inferiptum 
erit  frufto  pyramidis  inferiori 
A k B . & fupernum  prifma  R 
G S circunferiptum  erit  fhifto 
ruperiofi  L K M , qua;  duo 
prifmata  erunt  a;qualia,cum 
eandem  bafim  I G K > & cqua- 
ks  altitudines  perpendicula- 
res GM»  G B habeant.  Pari 

modo  fuper  bafim  L M N cum  altitudinibus  atqualibns  M P, 
M G dcfcnbantur  duo  prilmata  arqualia,  L G N inferiptum.» 
frufto  pyramidis  LG  K,6c prifma  LV M circunferiptum.» 
frufto  pyramidis  O N M.  Similiter  fuper  bafim  O P Qcum.» 
^qualibus  altitudinibus  PD,PMdelcribanturdnoprilinata' 
^quaIiax07P  inferiptum  frufto  pyramidis  ON  M -deprit 
maOZP  circunferiptum  frufto  pyramidis  DOQP,dcfic 
vltenus  procedatur  in  reliquis  legionibus, fi  plures  exti- 
tcrint. 

Patet  ergo,  qudd  prifmata  omnia  reda  BIjjGLsjMOy 
infcTiptapvrramidi,fimul  fumpta,9qualia  funt  prilmatis  G R 
k,  MT  N.  PX  Q^rcunfcriptis  pyramidi  fimul  fumptis,  ideft 
fi  gura  ex  prilmatis  compofita  circunfcnpta  pyramidi  D A B 
C abfque  infimo  prifmate  B F Ccqualiscft  figur^  ex  prifina- 
' tis  compofiti  inicripte  eidem  py  ramidi.  Quare  exceffus,quo 
figura vniuerfa  circunferipta  pyramidi  fiiperat  figuram  in- 
feriptam  eidem  pyramidi  arqualis  cft  prifmati  B F C j At  foli- 
dum  BFC  minus  eft  propofita  magnitudine  dc:£rgo  exceffiis 

quo 


ifcbolfr* 


ic9T,fr.\o. 
buiut  . 


g <fc/i9* 
/et  buiui 


h fref.  i8^ 
buiut. 
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quo  tigiira  torn  circimlcriptapvramidi  fiiperat  figuramin-r 
(ciipram  eide  pyramidi  minor  eft  magnitudine  &;  Sed  pyra- . 
mis  DABCpars  eft,<5f  ideo  minor, qudm  figura  pyramidi . 
circunlcripta , 5c  eadem  pyramLs  totum  cft,  &"idco  maior  fi-- 
gura  eidem  inferipta.  Quare  differentia  figurarum  inferipta;  - 
pyramidi  a circunlcripta  maior  eft,  quani  differentia  inter  fi- 
guram circunfcriptam,aut  infcripram,&  pyramidem  iplam;- 
differentia  vero  didlarum  figurarnm  circunferipta: , & inferi- 
ptx  minor  cfl:  magnitudiiie& , Ergoexcefllis,  aut  defeftus,. 
quocircunfcriptajaut  inferipta  excedit, aut  deficit  dpyra-i 
midc,  minor  eft  magnitudine  & . Qu^bd  fieri  pofle  oftenden- : 
dum  erat. Vocentur  dift^*  figur^.ex  prifmatis  rcA is  gque  altis 
compofitc,Gradat?figur9  pyramidi  adlcriptf.  ^ 

PROPOS.  XXIII.  THEOR.  XX. 

. Si  dn^  triangulares  Pyramides  direfte  habuerint  bafes  , 6c  al-. 
titudines  gquales:  erunt  ititer  Ce  ^quales . 

Sint  dux  pyramides  C A,  D B,  quarum  bafes  triangula  A » 
B cqualia,&  altitudines  perpendiculares  C A,D  F,  non  extra. 

' baVes  cadentes  , fint  etiam  ^quales  . Dico  pyramides  x- 
a prtp.xx.  quales  clfc  inter  fc.  Adferibantur  <•  pyramidi  C A duc  figur* 
buiui . gradatx'  K L M circuilfcripta , «Se  N O inferipta,  ita  in  diffe- 
rentia figure  k L M , aut  N O a pyramide  C A minor  fit  qua- 
cunque magnitudine  data ; fintque  fieurf  genitx  a planis  pa- 
raUdiSjbafi  triangula  A , G,  N,  I , de  altiflidmes  prilinatunu» 
comprehendentium  figuras adferiptas  fint  xquales  ipfi  H A . 
b pr.xt,  L 1 Potlea  y perpendicularis  D F in  tot  partes  xquales  vui  QF,  di- 
c ccr.pr.io  iiribuatur,ih  quot  partes  xquales  vni  A H diuila  fuit  pcrpcii- 
huiut.  dicularis  C A,<Sc « per  fingula  diiiifionum  punfta  plapaparal- 

L 'lui' ' efficiant  d triangula  P,  V , Z fimilia  ipfi  ii : <5c  f com- 

cpT»p,xx,  pleantur rx  gradatx  circunlcripta  R S F , & inferipta  V 
huiuu  * A.  Et  quoniam  H A , QF  xqu^  metiuntur  xquales  altitudi- 
ifT  .».1.  nes  C A , D F : £rgo/HA , xqualesfmic , & fic..rehqu* 
gy,r«/.i  3.  altitudines  prifniatuni  rc^orum  xquales  clunt;  habent^  vc- 
bAtHu  triangula  ^qualia  A , B ad  duo  triangula  ilJis  fimilia  G , P 

h pr.i.tr  proportionem  duplicata  altitudinis  A C ad  H C,  fcu 

FDi»adQ^>,cumramC  A,DF,quamCH,DQcquaJesfinf. 
Wr»p.xi.  Ergo  I triangula  G P xqiialia  funt , eadem  ratione  xqualia_, 
buiusi  ’ criuic  triangula  N»V,&c.  Tandem  k.  prifmata  rcdla , quorum 

bafes 


^1«. 
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bafcs  triangula  ?qualiaA,B, 
altitudines  ri  A » QJ  arqualcs 
ctianii  cruiit  mtcr  ic  xqualia : 
eadem  ratione  reliqua  pof- 
mata  refta  numero  xqualia_> 
comprehendentia  gradatas  fi- 
guras circunlcriptas.  & inlcri- 
ptas  cqualia  erunt  inter  le_». 

Quapropter  dux  figurx  gra- 
dat?  N,  L M . R S F arcunferi- 
ptxpyramidibus  C A»D  iJc- 
quales  erunt : pariterque  dux  figur?  gradat?  inferiptx  NO  i 
V X erunt  9quaicsj&  hoc  fcnipcr  verum  erit  quacunquo 
exiftente  differentia  pyram. dis  e A a figura  gradata  kLM, 
vel  N O . Qiupropter  erunt  dux  magnitudines,  prima  pyra- 
mis e A,  iceimdi  pyramis  DB.  & figura  gradata  kLM»‘ 
maior . quim  prima  cxccflii  mmore  quolibet  dato . eft  quo- 
que maior  fecunda . cum  figura  kLM  xqualts  fit  R S F cir- 
cunlcriptc.dc  ideo  maioris  pyramide  DB  .atque  figura  gra- 
data NO  minor  »qudm  prima  defetiu  minoic  quolibet da- 
, to.  eft  quoque  minor  Iccunda,  cixm  figura  N O ^qualis  fit  V 
Xinfcriptx.de  ideo  minoris  pvramide  D B . Ergo  i pyramis 
e A xqualis  eft  pyranudi  D B.  Q^d.dcc, 


PRO POS.  XXIV.  THEOR.  XXI. 


Si  dux  pyramides  triangulares  ambligonix  habuerint  bafes  - ' 

& altitudines  xquales.  erunt  xquales  inter  le . 

Sint  dux  pyramides  D ABC,&kGFH,quarum  bafes»  , 

triangula  A B C , G F H xqualia  inter  fe.&  perpendiculares  i . 

llimmitaribus  ad  bales  dudx  D E.  k M fint  xquales  inter  le  » 

& cadant  extra  b.ilcs  pyramidum.  Dico  pyramides  clTc  cqua- 
les  imer  lc.  A terminis  perpendicularium  E.  de  M ad  angulos 
bafifi  coniungatur  rct>?  E A,  E C,  E B,  M G.  M F,  5c  M H , & 
infigunsE  A dC. &MG  FH fumantur pundaC.&O.vbi 
conucniunt  triangula  omnia,  m qux  didx  figurx  rcfol- 
uimturj  <Sc  -» eleucmur  C R , O N xquales  ipfis  D E.  dt  M k de 
pcrpendicularitcr  adplana  bafium  EA  B.  MGFH, de  con-  mi , 
iunganrur  redf  A R , B R.E  R.G  N.F  N.  H N.  M N . Quonia 
du^‘ pyramides DABEjdci^ABE triangulares  eandem ba- 

Nn  fim 


hptif  >j, 
Ppitu. 
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fim  A B £ habcnt,&  ^quales  altitud  incs  D E , R C , qu?  not^ 


tpnf.if, 
imits , 


incid  nnt  extra  bafim:  Ergo  k py- 
ramides D ABh>&  RABE 5- 
qualcs  liint  inter  le.  Rurfusquia 
fuper  eadem  bafi  B C E cume- 
qualibus  altitudinibus  D E , R ^ 
non  cadentibus  extra  ballm  fa- 
ft^funt  duc  pyramides  triangu- 
lares D B E C,&  R B E C . c Ergo 
cquales  funt  inter  Te  > qu^  11  i 
prioribus  ^qualibus  pyramidi- 
bus DA  BEiRABE  tollantur* 
remanebuntpyramides  D A BC 
E 5:  R A B C E ^quales  inter  fe . 
Etjftab  his  tollantur du^  trian- 

A 


^ giilares  pyramides  cquales  D A 

C E,  & R A C E (quf  eandem  ba  fim  A C E habciit  * & altitu- 
■dines  fquales  D E , R C non  cadentes  extra  bafim)  remane- 
buntpyramides D ABC,&RABC  ^quales  inter  fe.P«  ftea 
quoniam du^  pyramides  triangulares  KF  HM,&NFHM 
eandem  bafim  F H M habent»  & ^quales  altitudines  k M,N  O 
non  cadentes  extra  bafim:  erunt  <<ill?  pyramides  ^quales  in- 
ter fc . Eadem  ratione  duf  pyramides  triangulares  N F G M« 
dckFGM^quales  erunt  inter l'e. Ergo  ^qualibus  addendo 
aqualia : erunt  pyramides  K.GFHM.&NGFHM  quadri- 
latera  ^qualia  inter  le.  a quibus  fi  auferantur  triangularespy- 
ramidcs  Mualcs  kGHM,&NGHM(  que  eandem  bafim 
M G H habent»  & ^quales  altitudines  K M , N O non  caden- 
tes extra  bafim  ) remanebunt  pyramides  K G F H»&  N G F H 
cquales  inter  fcj  cft  vcr6 » pyramidi  N G F H aqualis  pyramis 
R A 6 C»quia  eorum  bales  G F H,&  ABC  cquales  luppofit? 
funt.de  altitudines  NO » R Cnon  cadentes  extra  bales  funt 
cquales » cum  fint  cquales  duabus  cqual  ibus  K M»  D E . Ergo 
pyramis  K G F H cqualis  cft  pyramidi  R A B C;  Icd  eidem  py- 
ramidi R A B C oftcnfa  fuit  cqualis  pyramis  D A B C.  Ergo 
duc  pyramides  kGFH.DABC  equies  funt  inter  fc.  Quod 
cratbftcndcndum, 

COROLLARIVM. 

Hinc  coUigitur.quod  (i^brint  duf  pyramides  triangulares 

cquc 


t^ucl.  1,  (T 
6.X11.  ^ 
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vnius  aliquoties  bafim  alterius. metiatur 
pyramis  quoque  toties  rcbquam  pyramidcm  metietur , quo- 
ties bafis  bafim  metitur . 

Si  enim  in  cqu6  aJtis  pyramidibus  triangularibus  D AB  E > 

&N  CjpHbafisU  F H metiatur  aliouorics bafim  A B E «ex- 
empli grariatcr.  ita  vt  triangula  AC  B,BCE,&EC  A fine  • _i 
aqualia  inter  le.  & ipfi  G F H > & compleantur  py ea niides  tri- 
angularesD  ABC»DBCE»-DECA  «erunt  auidemex  hac 
propofitione  equales  inrcr  fe , & ipfi  pyramidi  N G F H , cum  e.^  . . 
earum  bales,  & altitudine.s^aualcs  fint , & proprerea/pyra- 
mis  N G F H toties  pyramidcm  D A B E metietur,  quoties  il- 
lius bafis  G F H bafirh  huius  A U E metitur. 

PROPOS.  XXV.  THEOR.  XXII. 

Qualibet  pyramides  ciuldem  altitudinis  funt  inter  fe,  vt 
oalcs. 

. Sint  duc  pyramides  prim  A triangulares  DA  BC,&MFG 
H«quarum  altitudines  D E , M O^cuaJes  fint.  Dicopvrami- 
dem  D A B e ad  pyram  idem  M FG  H eandem  proportionem 
hab«e , quam  balis  A B C ad  b..fini  F G H . Producatur  H F a/r.tg.l.i 
indcnnuc  verius  F,\  t in  S , & « Iccctur  F O , quf  fit  qualibet 
menfura  ipfius  F H • & iiimatut  S f qualibet  multiplex  eiul- 
1 0’*5^'n'PJcantur  pyramidcstriangularcs  M F O G,& 

, ^^‘l^^^^^^uoties  tO metitur FH.  toties triangu  beef.j.fr^ 

Ium  F G O menlurat  tnangulum  F G H.  atque  «quoties  tria  i. 

gulum  F G O metitur  tnaneiilum  F G H , toties  pvramis  M F 

GOmcnliirarpyramidemMFGH.Ergo<<tnangulumFG  , 
0,&  pyramis  MFGO  eque  metiuntur  triangulum  f GH, 
ce  pyiaimdeui  M t G H . ea- 
dem ratione  quoties  O F me-  /1'J^ 

titur  iplaiu  FS  , toties  trian-  ^ 

{(ulum  FCG  ipfum tnangu- 
um  SFG, atque  pyrami,  M 
f O G pyrarmdem  M F S G 
metientur;  <5t  propterea . tria- 
gulum  S F G iplius  F G FI , at- 
que pyraniis  M F S G pyrami- 
dis M F G FI  quziibvC  & cz- 

dctii  partes  erunt  > quemadm  .dum  F pirtes  cft  ipfius  F H 

N n * vnde 
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Vnde  erunt  quatuor  magnitudines, prima  bafis  A E C,  reciin-' 
« da  bafis  F G H,  tertia  pyramis  D A B C , ciiarta  pyramis  M F 
G H>  & dua:  alie,  fcilicet  tr  iangulum  F S G,  & pyramis  M F S 
G,  qu^  funt  qualibet , & e^dem  partes  conlcqucntium , ideft 
habent  ad  triangulum  F G H & ad  pyramidem  M F G H qua- 
libet  Sc  eandem  rationem  commcnfurabilem » &/quotie$ 
]i4.  buiuj,  triangula  S F G & A B C aqualia  Funt , etiam  eque  alte  pyra- 
mides MFSG&D  ABC  luntcqualcsjiSc  quoties  triangu- 
lum SFG  maius  efi  triangulo  A BC,  etiam  pyramis  MFS 
G maior  eft  pyramide  D"A  B C,  & quotiefeunque  illud  mi- 

e/r.ij.!., 

nus  eft , quoque  eft  minor  illa . Frgo^  bafis  A B C ad  ba- 

fim  F G H eandem  rationem  habet , quam  pyramis  D A b C 
ad  py  ramidcmM  f G H . 


UriAlt  A B CD  ad  pyramidem  A B D £ ( eo  quod  lunt  triangularia, 
^ & eiufdcm  altitudinis  ) erit  i coniungendo  vt  polygonum  C 

E ad  triangulum  B D E,ita  pyramis  A C E ad  pyramidem  A B 
D E.  Et  rurfus  quia,  vt  balis  B D E ad  B E F,  ita  pyramis  trian- 
gularis  A B DE  ad  pyramidem  A B E F ?quc  altanvergo  k.  ex 
l/r.14  l.g,  compofitione  ordinata  vt  polygonum  CE  ad  triangulum  B £ 
Fjita  eft  pyramis  A C E,ad  pyramidem  AB  E Fj&  iterum  < c6- 
iungendo  erit,  vt  polygonum  C F ad  triangulum  B F E , ita_« 
pyramis  A C F ad  pyramidem  A B E F.  Eadem  ratione  crit,vt 
triangulum  G K O .id  polygonum  k M, ita  pyramis  I k G O ad 
m pyramidem  1 K M;  Eft  autem  w vt  bafis  trianguli  B F E ad  tri- 

buiu/ . angulum  G K O , ita  pyramis  A B F E ad  pyramidem  I K G O 

(propterea  quod  altitudines  ambarum  pyramidum  triangu- 
eqnales llint ex  hvpothefi  ) . Ergo » ex  cQmpofitionc 
ordinata' ratio  polygoni  C F ad  polygonum  K M eadem  erit  > 
pyramidis  A C F ad  pyramidem  1 K M.  Q^d  erat,  &c. 


hpmr.fri.  . q — ii/ 

hHttts.  1> 


Sint  fecundo  duf  pyramides 
ACF,&IKM  ?qufc alt^ , bales 
n\  vero  quacunque  polygona  F C , 
/i  k M . Dico  eflfe  pyramidem  A C 
/ 1 F ajl  pyramidcii'  I K M , vt  bafis 
M C F ad  bafim  kM  .Diuidantur 
\ 1 polvgona  bafium  m triangula^, 

. \i  ' du^is reftis BD,  BE5cGO,&' 
plana  per  has  refta^  ad  vertices 


coniungantur.  Quoniam  b vt  ba- 
fis B CD  ad  B D E ita  eft  pyramis 


I 


PRO- 


••  f » 


Iff 


rt  B E R VT.  > 
PROPOS.  XXVI.  PROBL.  IV. 


Ili  cono  dito  poflibiJc  cft  pyramidcm  circuiifcribcrc , Sc  alte- 
ramiaicribere, ira  vtillariim differentia  i cono  minor  fit 
quacunque  magnitudine  proitorua.  Vocentur  humlmodi 
pyramides  adicnptai  cono..  i 

Sit  conus  cuius  vertex  B.  bafis  hirculus  A,  Sc  qualibet  ma-' 
gnitudo X . Dico  poffe cirainfcribi , dc  inlcribi  in dato  conb- 
du  as  pyramides,  quarum  differentia  i conosminor  fit  maeni- 

cuiuslibet  trianeuIi  DE  F elcuhrur  a/«*.  s; 
perpendicularis  L.F,aua:Slerftnr!r«nalicnUi,...j;.,;  n 


i 


I».  1 


e/tbel.fr^ 


.ww^.w.  r VJ  letantem  r triangulum.  u E bifariam  duca-  ‘ 

turplanum,^lecabiturpvramisCDF Ebiftrianijdcfi rurfiis  V 

aliud  planum  i'  perFH  feca  me  m triangulum  FGEbifa- 

riam  ducatur,  erit  pyramis  C GFE. lea  a.  bifariam  ,& ciun_». 

hoc  femper  fieri  poflit:  - 

manifeftuni  cftf  relinqui  C 
exea  tadem  aliquam  py- 
ramidein  minorem  qua- 
cunque magnitudine  X; 

Sit  illa  tw  H F E 5 /poftea 
circulo  A circunlcriba- 
tur  polveonum  k M N,dc 
aliud  O PQjlli  fimilcin- 
Icribatur,  ita  vt  illorum 
differentia  minor  fit  balc 

FH  Eji  df-dudlisplanispcr  omnia  latera  polygonorC  ad  ver-  - < 

ticem  B,  dclcript£c  erunt  du®  pyramides  hThrnfrcz-rtrM  .1 

«raver.i«n,*B,qun™mbara^^^^ 

eiufdem  altitudinis  cum  cono.  Sc  pyramide  C F £t  mio- 
niam  omnia  latera  polveoni  O P rt  ^ 

g.n.midis  B k M N ‘“"• 

ramis  B k M N adpyramidcm  60  Pa  efim  Hnt  ciufde^^^^  *»•' 

t..udm«,rtarft  bafiskMNad  OP^ErgokSS  vi  IV-l-O 

diffe- 


N 


r • 
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diflcrcntia  pyramidum  B K M N»  &’  B O P Qad  pyramicfeiti 
BO  PQJtnerit  ttiffercinia  ppl/§f(  nOPnun l<^N,3cOP(^ 
\pnf.x%.  adpolygonumOPQ^: Rurliisvt<pvran'jsrOPQ.id  pvra- 
hmui.  midemC  FH  E»cum  nnteiufdem  atc  tud  nis>itacRbafisO ' 

FHE.  Ergc «»CK„comp«;fi)tioncordiaDtasTt 
differentia pyramiduffi  BKMN,&  BOPQad pyramidem 
C F H E , ita cft diffcrcnria  poly^onortim  KlUN.^<5f O P 
. ad  planum  FHE:  fcd  differentia  polygonorum  k M N , & O 
16*/"/  ^'“  hH  R.odinof  eft : Ergo/» differentia  pvranndum  B 

fc  M Slj  ^ B O P Qininor  cB^Yran>ide  C F H E ; led  hate  py-  ■ 
ramis  minor  eratimagnitudine  X : Eago  differentia  pyra nii- 
V BKMN*&  BOPQ_5dhuc  minor  erit  magnitudino 

XiEft  ycr^  .conus  B Aiivuorpyram^a  mferipta  B O P (3  & 
minor  pyramide  circunlcnpta  bKMN.  Qnjjrc  cxcemTs *. 
•r.  i quopvramiyBkM  Nlupcratcomimjautdcleftusiquo 

* ramisBQ^PC^tficirdct  no,muliominorerit,qu4m  diffc- 
' rcnria p yraniidum BkMN  ABOP (^idecquc mmor qua-, 
cuaque  data  magnitudine  X-C^pd  propofitum  fuerat. 


Zue/ax. 

XII. 


PROPOS.  XiViI.  THEOR.  XXIIL 

/ 

Coni  eiufdem  altitudinis  funt  inter  fc>  vt  bafes. 

* • ' 
Sint  duo  coni  > quorum  bafes  circuli  A.  dc  B;  vertices  v^erA. 
F,H,  & eorum altitudmcsf  G>HiO  ^quales  fint.DicO  conum 

F A ad  conum  H B» 
eandem  rationem_» 
habere^quam  circu- 
lus A ad  circulum.* 

, B.Adfcribitur«  co^ 

• noli  A du9  pvrami-i 
des  FCDEi&FKi 


4.1.5. 


.pj-jyn  MNquarum.diffc- 
rcua  a cono  minor 


fit  quacunque  ma- 
gnitudine propofi- 
ra.Poftcj  i>  circulo 


Bcirctinfcribacur  polygonum  regulare  P RS  fimiJe  polygo- 
noCDE  ; Piritcrque  eide  m infcrib.itur  polygonum  rcgula- 
cfjl.uhi^  rcT  V X fi 'nile  polygono  k M N>  & « ab  ombibus  lateribus 
iu4.,  ditiarum  figurarum  elcuentur  plana  ad  verticem  H pertim 
‘ . gentia, 


LIBER  VI.  * 2«7  . ' 

icentia  > vt  perficiantur  dw  pyramides,  altera  H P R S cirenn- 
feripea , <<  Se  maior  cono  H B , altera  vero  H T V X inferi pta ; d 'f  />r.  ryJ 
& ideo  minor  eodem  cono . Et  quoniam  tam  pyramides  cir* 
cunfcripr?,  quam  inferipr?  altitudines  FG,  H O aquales  ha- : . 

bent,  ierunt  inter  fcjVtbafcs^fcd/circunfcripta  polygona_, 
ba/iu  e D E,  P R S luot  inter  fc  in  duplicata  ratione  radioru,  f"  ^ , 
fiue  vt^ circuli  A,  B Pariterque  polygona  KMN,&TVX  2pr.it,  1$, 
funt  inter  Ic,  vt  circuli  A,  &£:  Ergo,*  vt  pyramis  F C D E ad  &pr.7.4.}. 
. pyranndemHPRSjitacritcircnlusA  ad  circulum  B;  «Se  in  h/r.7.1.3, 
icadem  ratione  erirp>',tamisF/k  MNad  pyramidem  H TVX. 
trgo‘l'unt  duc  magnitudines , prima  conus  F A , fecunda  co- 
• pus  HB,&ratiO|data  Circuli  A ad  circulum  B,A:du9 alie yni  . 

; maiores  primaj  & fecunda,  fciltcet  pyramides  F C D E,H  P'*JBL  * ‘ 

S conis  circunfcriptc  funt  in  ratione  A ad  B,  & excefiiis  i pri- 
< nia , fcilicet  differentia  py  ramidis  F C D E a cono  F A minor  • 
eft  quacunque  magnitudine  data;  pariterquedua:  ali*  vna_, 
minores  prima,  & lecunda,  fcilicet  pyramides  FK  M N ,&  H 
TVX  conis  infeript*,  funt  in  eadem  ratione  A ad  B , & defe- 
ftus  a prima , fcilicet  differentia  pyramidis  F K M N d cono  F 
Aminorcll  quacunque  dara  magnitudine.  Ergo  «prima  ad  ie*fr.t^2 
fecundam , fcilicet  conus  F A ad  conum  H B eft  quoque  ia^ 
eadem  data  ratione  circuli  A ad  circulum  fi , bafts  ad  baftm . 

Quare,  &c.  . 

PROPOS.  XXVIII.  THEOR.  XXIV.  Mud.r.xii; 
Si  pyrarais,&  prilma  cquales  bafcs,5r  xquales  altitudines  ha- 
buerint, erit  pyramis  tertia  pars  prilmatis. 


Sit  prifma  D B F,  & pyramis  K G H M,  quarum  altitudines 
Ilnt  cquales, & bafes  A B C,«5c  G H M fint  pariter  ?quaIes.Di- 
co pyramidem  ipfius  prifmatis  tertiam  partem clTc.  Et  pri- 
mo iit  prilma  triangulare , & in  tribus”  eius  parallelogrmmis 
ducantur  diametri  D C,  A E & C E,  & per  duas  quaslibet  dia- 
metros iuyno  pun^o  couenien- 
tes« plana  ducantur, yt  prifma_, 
diuidatur  in  tres  pyramides , qua- 
rum duc  * C B A E,  & C A D E *- 
quales  ftint  inter  fc,  quia  c bafes  B 
A E , D E A lunt  cquales , cum_» 
parallelogramu  DB  d diametro  A 
E bifaria  fecetur,&  altitudo  ca- 
rum eft  eadem,  fcilicet  eadeuL.» 


mt. 


b/r er 

•4  butut. 

Cfr.  ibXi 


I. 

hiiMr, 
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jMrpcndicnlnrisa  communi  vcrticcC  ad  planum  DBdu^r 
? Pan  ranone  due  pyramides  EOA  C,&  E D F C habent  bafes 

^quales  L)  A C,&  D F C,  & eandem  altitudinem,  fcilicet  per* 
dfr.tjtr  pe  ndicuJaicm i vertice  EadpIanumF  A dufl^am;Ergo<<py- 
tn.bmitu.  ramis  E i > F C cqualiscft  eidem  pyramidi  E D A C : ideoque 
tres  pyramides,  in  qua:  mlh  a rcloluitur, ^quales inter fcj 
funt;iJS:  propterea  prilma  DBF  triplum  erit  pyramidis  E A B 
^r,i|.i4  C:Eft  veror  pyramis  k G HM  cqu  ilis  pvramidi  E A B C (ciitn 
• eorum  bafes  G H M , dc  \ B C fint  poflrc  couales , & ctia  m_» 
. alntudines  equales). Ergo  pyramis kG  HM  tertia  parsdl 
prifmatisDBF.  • , 

tVr  1*7  1 4 Secundoin  prifmate  polyfoniodiuidantur/balcs  paralle- 
■r  • 7.  4 ^quales,  limilcs  A C,  & D F m totidem  triangula,  ita  vt 

duoquaiJibet  oppofira  fimilia  pa< 
rallela • dr aiquaJia  fint,vt  A i^P 
fimile  fit  Ipfi  D E S,  P B O ipfi  S E 
R , &c.  A < duflris  planis  per  late- 
ra homoloca  arqualia  5r  paralle- 
laPB,SE,&  per  OB,&-REdi- 
uifum  erit  prifina  D B F in  toti- 
dem prilmata  triangularia , oiiot 
funt triangula  AB^.PBO.OB 
C in  bafi  A C . Et  fi  ad  verticcm_> 
Educantur  plana  per  reflas  A P* 
P O,  O C,  P B , O B , erit  pyramis 
EACpolygoniadiuifa  in  totidem 
pyramides  triangulares , quot  funt  triangula  in  bafi  A C ; & 
p-opterca  tot  erunt  pyramides  triangulares  E A B P,  t P B O» 

. t O B C quot  funt  prilmata  triangularia  D B S,  S B R,  R.  B F* 
& erunt  prilmata,  x pyramides  dclcripte  liipcr  ealdem  bales 
triangulares,  & in  eildem  altitudinibus.  Viide  (ex  prima  par- 
te huius)  pyramis  triangularis  E A B P tertia  pars  erit  prilma- 
tis  triangularis  DBS , pariterque  pyramis  E P B O erit  tertia 
pars  ipfius  prifnsatis  S B R , nec  non  pyramis  E O B C ipfius 
prifinarisR  B F tertia  pars  erit;  ideoqiie  tota  pyramispoly- 
goni  E AC  totius  prilmatis polygoni  j D B F tertia  pars  erit : 
hff.tfJiM-  Sed  <»pvramis  kG  HM^qualiscfi  pyramidi  E AC  (quiaba- 
c»r.  t fes  A c,  & G H M N couales  pofitx  lunt , «5c  eoru  altitudines 
equales).  Ergopyraih/s  KGHM  tertia  pars  eft  prilmatis  D 
B F.  Qu^  erat,  &c. 


SCHO 


liber  VI. 


a»9 


Si  fiferint  du»  prtfmata  triangularia  UEBDt&GlU'Mt&  Intfii  9 
H 1 Jit  femiffis  parallelogranmii  B D,i^r  IC  T E 


gramnu  a u aHttx.un-v 

inter  ft  aqualia . Dn£Us  lineis  re£lis  G G 
KyHK^jlCjU  E y&  planis  per  eaf- 
dem  reSas  extenfis,  erit  x pyramis  K G 


i 

10  B c 

-j.-. rj iff.tt.idij 

H / tertii  pars  prifmatis  GN  pyramis  ^ EDO  tertid  pars  prif-  iui- 

matis  F D B:  Sed  bafes  G H lydr^  DC  didarum  pyramidum  Junt  inter  k 
fe  (quales  ('ci  w k parallelogrammtm  B D duplum  fit  trianguli  odDCy 
^ ex  hypothefi  duplum  etiam  erat  trianguli  GHI  )&"  altitudines  K 0 > J^^|,*** 

E {{^aquales etiam pofitafunt ; Ergo  l pyramides  KGHly&EjLDC  ^ ^ 
«tquales  erunt  inter  fe : vnde  m earum  triplayfeilieet  prifmata  M H Ky& 
f DB  aqualia  erunt  inter  fe . Qupdy  ^c,  ^uiut. 


V 


PROPOS.  XXIX.  THEOR.  XXV. 

XII. 

Si  coni  >3c  cylindri  bafcs , 5c  altitudines  ^quales  inter  fc  fuc- 
rmt,  erit  conus  tertia  pars  cylindri . 


ifr.  li. 

kuiuiy 


Sit  conus  E A.  & cylindrus  C B,  quorum  bafes  circuli  A,B 
(Int  ^quales  • pariterque  eorum  altitudines  cqunles  fint  inter 
le.Dico  conum  E A tertiam  partem  efle  cylindri  C B.  Adlcri- 

bantur  • cono  E A ’ 

duc  pyramides ED» 

FCj»dc  E H I K.qua- 
rum  differentia  i 
cono  minor 
quacunque  data^ 
inagnitiidine:&  cir 
culo  B adfcriban- 
tur^' duo  polygona 

opctjSc  Rvsn- 

milia  regularibus 

polygonis  D F G,  --  cpr.xo.it: 

& H I k.  Patet  t cir- 

cunicripta  polygona  D F G>0  P Q^qualia  clTc>  co  quod  funt  fr.io.^.j. 

Oo  inter 


b c$r.t.  pr. 


4*.  5. 


4i 

av 


Digiii--  -tt>'  iij 
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inrcrfcvt  quadrata  radiorum  , fcu  vt  circuli  arqualcs  A,B, 
cade  ratione  equalia  crfit  infcriptjfpolvgofta  H I K , <5c  R S V. 
j j ^ punAo  S anguli  polygoni  R S V,atq;  i punao  6 c6-' 

d dt/.ifi.  tattus  polyg6ni  O P (picantur  d latera  cylindri  S L<  <5t  cTM, 
jtcun.  uiui  3c h9c rcuoluantiir  feniperfibi  ipfis  parallela  per  perimetra 
poljrgonoru  R S V,&  O P Qj^cumque  iiipcrficics  inde  gent- 
tde/.  I».  circuli  G parallelo  fubicAo-circuloB; Er* 

fecuH.bliHs  ^'dclcripta  erunt  duo  prifmata,  quorum  bales  RSV,<St 
- O PQj^altitudines  verdMuales  altitudini  cylindri  C B.  Et 
fd  fi6.  ^iiia/ram  lafera  cylindri  C B ,quim  prilimtum  R S V L , «5c 
fttun,bviut  o p parallela  lUnt  ijlde  cylindri  lateribus  L S,dc  MQ^Et- 
g/T  T.bu-  gog  illa  omnia  parallela  (iint  inter  l‘e  j <5c  ideo  latera  cyli^ri » 

que  ab  ijfdcm  punftis  Peripherie  circuli  B»  i quibus  Iatera_»  , 

polygonorum  ducuntur  *ctunrquoque  latera  prifmatum; 
kc«r.^.i7.  aliast»  ab  ijlidctn  punAis  pcnplicric  circuli  B duci  pollent  duc 
'*•  rcAf  line*  eidem  S L,  vel  M & inter  Ic  parallelct  quod  ed 

iu  *™poffibilc.  Et  quoniam  latera  omnia  polygoni* RS  Vin- 
' fcnpti  fccant  circulum  B:  Ergo»  plana»  qu*  per  latera  poly-* 
goni  R S V , &j)cr  latera  cylindri  ducuntur, lecac  cylindrum, 
»*»’  & intra  ipfumMdnntihxcVerd  plana luperficiem  prilmatis 

R S V L clficiunt : Q^uepriftna  R S V L intra  cylindrum  C 
B infcriptum  erit , & minus  erit  cylindro . Similiter  quia  la^- 
tera  polygoni  N O p circunferipti  tangunt  circulum  B:Er- 
k/r.ij.^a-  go  t plana , quae  per  latera  polygoniNO  P .dcperlatcra  cy- 
. lindn  a contaAibus  duAa  extenduntur , tangunt  cylindrum , 

& extra  iplum  cadunt,  qu.e  cumliipcrficicm  prilinatis  NO- 
PQM  componant, necelTiboprilma  NOPQjW  compre- 
hcn4let  cylindrum  C B,  & maius  erit  illo . 

Ian^q.uonia lunt  due  magnitudines  prima  conus  E A, fe- 
cunda cHiatliais  C B, « ratio  data  lUbtripla,  Sc  pyramis  E F G 
D confer  i pta,<5c  maior  ipfo  cono  cxcclfa  minori  quacun- 
que magnitildine  propofita  ad  prifma  M O PQj]uod  conlcri- 
ptum,& maius eltcylindroCB,  cande  ratione  datS  fubtri- 
l/r.x8.*n-  plathabet(eo  quod  altitudines, 5c  bafes  cquales  inter  le  habcFt) 
»«» . ideoqipy ramis  E.F  G D maior, eft  qua  lubtripla  cyimdri  C B, 

' Et  rurlus  pyramis  E H I K inicripta,  <Sc  mmor  cono  E A defe- 

Au  minore  quacunque  magnitudine  propofita  ad  prifma  R. 
Mipr0p.  i8.  ^ ^ ^ inferiptum , & minus  cylindro  C B eandem  rationem 
* datam  * fub  triplam  habet,  idcoq;  pyramis  H H 1 k minor  eft 
o/<*/>r.M*  parte  tertia  cylindri  C B:  Ergo  «prima  ad  fecundam,  ideft- 
* i»  cemus  £ A ad  cylindrum  C B-esit-m^attonc  dau  fubtnpla.  Eft* 

ergo 
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ergo  eonu$  E A tertia  pats  cylindri  C B.  ^od  crati  dee. 

COROLLARIVMi 


Eatt.  »t. 


Deduciturex  his  duabnsproponrionibus»  quod  duo  prif- 
jn  ata>  aut  duo  ey lindriiquorum  bafes  funt  xquaksi  de  altitU' 
dines  cqualcs»  erunt  «quales  inter  fc . 

NainpyramiS:«  CUIUS  bafis.  «qualis  eAbaTiidc  altitudo  «- 
qualis  altitudini  vniufcuiurquee^^  prilinat^icd  vtriufque.. 
prifimtis  tertia  pars  cx  28.  propoC  pr«ccdcqtc ; & ideo  • prif 
Aiata  ^qualia  eruntintcrle.  Pari modqc:?nuSi  cuius batrs^- 
qualis  e(lban,i& altitudo cqualjs  eft  altitudini  tam  primi» 
quam  iccundi  cylindri  eft  vtriulque  cjflmdri  tertia  pars , cx 
hac  propgiitiqne  j dc  proptcrca />  cylindri  (quales  erunt  in- 
tcrl<y. 


■ ■:} 

Muci.li: 

xi-n.iW 

Xil. 


C p R P L L A R I V'  M.  ' 

i 

Et  Hpriiniataide  cylindri  «quaks  bafes  habucciat » inart 
AUaies  vero  altitudine^  • erunt  folida  ipla  pafftet  ina‘qualiaj 
qc  niaius  illudi  cuius  altitudo  maior  e(f  . 

i»RQPQ§.  TH^OR.  XXVI, 

$i  prifma,  aut  cy  Iindru§  fcpctur  plano  aduq;fis  bafibus  paralr 
- klo : erunt  prilhiai.a.  > vej  cylindri  le(li  intpr  fc  1 vt  eorum 
latera,  dcvtcpruntaltitudmcs.  , 

! ptjfma»  vel eylindtufiD Ajicuiu^l^u^yllpi,  dc altitudo 

.C  E I dc  Icdiim  fit  pla«o{G  parallelo  baubus  aduerfi^^^ » D»  f 

Suo  icettur  ajtuudp  G tio4 , & ja^s  A E)  in  Gl  Dico  foli- 
um A G ad  folidum  D G eandern  rationem  Kaberc , quan> 
habet  ajtitudp  C 1 ad  aitiiudmpqi  I quapi  latus  A G ha- 
bet ad  latus  G D , fi  tamen  comparemur  ea , qu«  ciuld.cn^ 
lunt  ipcciei,  Icihcct  prilmata  inter  le,  A cylindri  inter  Ic.  S? 
cctur-^lfiaido^EiU  quotqinqgcpaytc^^ak/i  l % B X.  X 
E,  &^’tn  recta  I Cproduda  fccenturquotcunque  partes  I Mi  , 
MP»BSrmgul«  «quales  XEiitavtereOa  IS  fit  qu«fibet 
partes  ipfius  1 E . Poftea  d per  punda  S,  P , M,  B.  X plana  du-  d cfr  tr  \m 
cantur  parallela  bafibus  DidcG,  tam  in  cylindro  iqudminj  buitu, 
prtlkiatc.  Et  qiiomam  prifma»  vei  cylindrus  AD  kcatuc 
j ,y.  Oo  z planis 


ttt.li.bu' 

hs. 

ftOTA.fr. 
29  bmtu  • 

%def.6l.l. 
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pinnis Q^N.K^G.Z.Tbafibuspirallclis:  Ergo^  figur?(^JSIi 
k,  G,Z,TfimiIes,&.rqiiales  Imu  fif?nrx  l),<5c  inter le;  6c 
l'o  nt  altitudines  E X,  X B,  B i,  I M,  M P,  P S icqualc.s  inrer  fc : 
Efgo /omnia  prilmati  inter  le,vcl  omnes  cylindri  QNiN  K, 

' K Gr,  G Z.  Z T.  T D xqualcs  erunt  inter  (e,5c 

torname'-o  siit,quot sui  cqiulcs  altitudines 
: SP.PM.MMB.BXX  EiErgo^cardem  pnr- 

> tes  erit  prilina  > vel  cylindrus  ipfuis  prif- 

«P  matis,  velcvlindri  0 l), ac cft  partes altitu- 
doSIipfiusI  E.  Et  quoniam  Ium  quatuor 
• quantitates , priim  altitudo  C I , fecunda  al- 
ii titudo  l E,  tertia  prifnn , vel  cylindrus  A G , 
i & quarta  prifina  , vel  cylindrus  D G , & dute 
iB  aliae  quant itates  altitudo  S l Sc  prifma  vel  cy- 
lindrus QG, quae <>  eandem, & quamlibet  ra- 
[ • tionccomefurabilchabetadcofcquetcs;  na 

qualibet  pa  rtcsc^de  fant-  S I quide  ipfius  Je- 
cud?I  E, 5cloliduC^ipfius quarte  (olidi  G 
Df  comparando  (cmpcrprilmata  inter  le , & cylindros  int^ 
fc  ) ; Et  quotiefeunque  S I cqualis  cft  prim?  C l ♦ » ncccfland 
folidum  QG  equale  cft  folido  A G ( quoniam  eandem  IxTifim 
G,  <5c  equales  altitudines  habent  perpendiculares  a puncto  C. 
ad  planum  G ) , & quoties  S I maior  fuCrit , quam  C I , t nc- 
ceflario  foliduo?  QG  maius  erit  folido  G \ , Et  quonelcun- 
que  S I minor  fiicrit , quam  C I , ncccffario  folidunl  QG  mi- 
nus  erit  folido  G A : Ergo  i prima  quantitas  G I ad  jecundatn 
I E eandem  rationem  habebit , quam  tertia , qu^eft  iohdiim 
A G ad  quartani,  fcilicct  ad  lolidum  G D . Quare  yt  altitudo 
C I ad  altitudinem  I h ita  erit  prilma  A*G  ad  prilma  G D,  vel 
cylindrus  A G ad  cvlmdrurn  G D . Tandem  quoniam  du?  rd- 
CiclinecC E,&  A t)  leeantttr 4 planis  D , G,&  A Mrallelis 
inter  (e  • Er^o  w vt  C I ad  I E , ita  eft  A G ad  G t).  Quare  vt 
folidum  A G ad  folidum  G D,  ita  cft  illius  latus  A G ad  huius 

latus  GD.  Quapropter,  &c. 

PROPOS.  XXXI.  THEOR.  XXVIL 

» 

Qnclibct  duo  prifmata,  cylindri,  pyramides,  aut  coni  propor* 
tionem habent compolltacx rationibus  balium,&  altitu- 
dinum-». * I 

J Siniit 


fr> 

•9  buiui  < 

%(«».«  fr, 
tfkuiut. 


iapr.li, 

hmu$, 


• * 


J 
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Sint  duo  prilmata,  vel  cylindri,  aiu  pyramides , vel  cerri 
duo  coni  A B , C D , quorum  bafcs  B , D , <Sc  altitudines  fint  F 
E,GO.  Dicolblida  ciufdcm  fpecici , 

£cilicct  prifmara inter fe,&  cylindros 
inter  fe , atque  pyramides  inrcr  Ic , nec 
non  conos  habere  proportionem  com- 
pofitam  ex  ratione  balis  B ad  bafim  D , 

& ex  ratione  altitudinis  F E ad  altitudi- 
nem G O . Et  fi  quidem  A B , C D tUc- 
cinr  pyramides , aut  coni , fiant « lliper 
cifdem  bafibus,  Sc  in  eifdem  altitudini- 
bus prifmata.aur  cylindri  A B.C  D.  & i contra, fi  fuerint  prifi 
mata  a^t  eviindri , fiant  b fuper  ciidem  bafibus , 8c  in  eifdem 
altitudinibus  pyramides , aut  coni  A BtC  D j poftea  c lecerur 
altitudo IO?quaIls  altitudini  F E,dc  ducatur«< planum I H 
parallehirh  bafi  D,  efficiens /figuram  H equalem,  & fimilem 
oafi  I),  vt  fit  H D prifma,/vel  cylindrus  jvel  certi  punclum 
aliquod  H fiat  vertex  pyramidis , aut  coni  H D . Et  quia  dujc 
pyramides, aut  d*ia  con i AB  H D cqualcs  altitudines  habent- 
Ergoi  funt  inter  fe,vt  bafcs  B,  L):  ‘ 
fed  tam  pyrarridcs,qudm  coni  5- 
que  metiuntur  prifmata,dc  cy- 
lindros A B , H D , ciun  b quodli- 
bet  folidiim  correfpondentis  fo- 
lidi  ciufdcm  Ipeciei  tertia  pars 
fit;  Igitur < prifma , aut  cylindrus 
A B ad  ipfum  H D habet  eandem 
proportionem , q uam  bafis  B ad 
bafim  D.  Poftea  quia  prifma,  vel 
cylindrus  C D ‘ccatur  plano  H 
aduerfis  bafibus  parallelo : Ergo 

frilmata  k H D,&  CD, aut  cylindri  inter  fc  funt,vt  altitudines 
O GO}  fed  tam  prifmata,  quam  eviindri  cquc  multiplices 
funt  pyramidum,  vel  conorum  H D, ..  D.cum  i quodlibet  fo- 
lidiim  corrcfpondentiseiufdcmspecici  fblidi  triplum  fit:  igi- 
tur» pyramis,  vel  conus  HDadeiufdem  fpecici  folidumC 
D eandem  proportionem  lubet,quam  altitudo  IO  ad  alti- 
tudinem G 0:eft  vero  « proportio  folidi  A B ad  Iblidum  C D 
compofita  ex  rationibus  mtermedijs , Icilicct  ex  ratione  foli- 
di A ii  ad  H L) , «5c  ex  ratione  H i)  .id  C t)  comparando  fem- 
per  ea,quceiufdcm  1'pccicifunt  atque  cft  folidum  A B ad  H 
« D;Vt 
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D,  vt  bafis  n ad  t)i  <Sc  folidum  H D ad  C D cft,  vr  altitudo  I (5 , 
ofr.^.l  i vcl»ci9qiiaiisF  E ad  altitudinem  GO:  ergo /olidum  A Bad 
p/riy/.j  ciufdcm /pecici  folidum  C D habet  proportionem  compofi- 
tam  ex  ratione  bafis  R ad  bafim  D , & ex  ratione  altitudinis  f 
E ad  altitudinem  G O.  Quod  erat  oUcndenduin. 


Eucl.it.Xl 

«r  »1.14. 

Xll. 


CORQLLARIVM. 

Patet  t quod  prifmata » & cyliiidri  yqualium  alritudinum_» 
funt inter fc,vtbafcs:5c  pyramides-  aut  coni  eqiulium  bat 
fium  funt  inter  /c,vt  altitudines . O/lcnla  enim  ^uit  proportio 
prifniatum,vcl  cylindrorum  A B,H  Darqualium  altitudinum 
eadcm^ac  cft  proportio  balium  B,  D^atque  proportio  pyranii* 
dum  H D , fit  C D habentium  gqualcs  bafes  eadem  fui^t  ac  ha.« 
bent  altitudines  I O,  fic  G O . 


9i}.xa. 


PR.OPOS.  XXXII.  PROBL.  XXVIIL 
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. t V- 

V a.  - 


,*r.  1 


ifrit,hu‘ 


bfr.tiJ.j  L 


Aequalium  pyramidum,  conorum, priliiiatum,  cylindrorum» 
reciprocantur  bales,  & altitudines;  Se  quocum  bafes,fical^ 
tudines  reciprocantur,  ^quales  funt  inter  fc . 

Sint  primo  9 quales  inter  & 
dux  pyramides,  vel  coni , aut 
prilmata,  aut  cylindri  A B , fic 
C D,  quorum  bafes  B , D , fit 
altitudines  A £,  C F.  Dico,vt 
balis  B ad  L),  ita  c/le  rcciprOp 
ce  altitudinem  C F ad  altitu- 
dinem A L Sint  du9  qu9iibet 
figurx  M , fic  N 9qnalcs  inter 
fe.fic  vt  B ad  D.ita  fit  M ad  O. 
Et  quoniam  llcut  M cqualiscRN» 
ita  Ibiida  A B , fic  C D 9qualia  1'unc 
inter  fc(dummodo  lemper  ea  com* 
parentur,  qu9  ciulde  generis  1'unt) ; 
fic  9qual  Itans  proportio  « Iblidi  A 
£ ad  iblidum  C D componitur  ex 
rationibus  bafis  B ad  bafim  D ,fic 
altitudinis  A £ ad  altitudinem  C Ff 
ER  verb  M ad  O,  vt  H ad  D : ♦ Ergo' 
KcRduaptQP&rtiO  O adN  cadeiiLj 
, .<i  cft. 


/ 
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«Ititudinis  AEad  alrimdinemCF;  inucrfcndo 
NadO.;ft,  vt  CF  ad  A E}  fcd<<  NadOeft,  vt  M ad  0(co  J 
quod  M,5fNc quales  liint).Ergo*alritudoCFadalritudl- 
nem  A E eandem  ratio  nem  habet,  quam  bafis  B ad  bafini  D . 

Secundo  in  omnibus  diftis  Iblidis  (comparando  femper  ea  > 
qu9  ciufdcip  funt  Ipeciei ) fit  bafis  B ad  D reciproci  vt  altitu- 
do C F ad  altitudinem  A E . Dico  folida  i pfa  ^qualia  clTe  inter  , , , 

ft.  Qupnia/equales  M,fit  N ad  eande  O eade  rationS  habent,& 
cft  B ad  D.  vt  M ad  O , & C F ad  A t eft , vt  B ad  D , fcu , vt  M 
ad  O : Ergo  C F ad  j A E cft  vt  N ad  O,  & inuertendo 
A h*adCFcft  ,vtO  ad  N;lcd»  proportio  M ad  N componi-  ^»/.9!/*}! 
tur  ex  rationibus  M ad  O,  <5t  O ad  N:  Ergo  proportio  M ad  N 
componitur  ex  rationibus  B ad  D »«5t  A EadCF.Eft  vero  kpr  it. 
proportio  ^Iblidi  AB  ad  IblidumCD  compofita  ex  ijfdcin-j  b<*t»s. 
rationibus  bafis  B ad  bafim  D , <Sc  altitudinis  A E ad  altitudi- 
nem C D Ergt)  < ^t  M .id  N,  Ita  cft  folidum  A B ad  folidum  C 
Dj  fcd  erat  M cqualis  N . Ergo  folidum  A B aquale  cft  folido 
C U.  Quod  crat>  &c 

PROPOS.  XXXIII.  THEOR.  XXlX.  Eucl.i6.XL 

Sifttcrintdii^  pyramides,  vel  duo  prifinata , quorum  bales 
fint  triangula,  vcl  parallelogr.a  na , 5ch.ibcant  vnum  an- 
gulum lolidum  contentum  i media  trium  proportionali- 
. urri  gqualem  angulo  folido  contento  d tribus  proportiona- 
libus: erut  lolida,quc  eiuldem  fpeciei  sut , ^qualia  inter  fc. 

• Sint  anguli  Iblidi  B <5c  E equales  inter  fc  >dc  angulus  B Con- 
tineatur d tribus  redis  proportionalibus  A B>C  B,  D B,  & an-t 
gulus  E contineatur  d tribus  F E,  G £,H  £ ^qualib  us  medi^  C 
Bilium  proportionalium, com-  c 

pleanturtriangulaABD.  FEH,  at-  .-v-X 

qucparallclogramma  K B,  M E.Di-  . '1\ 

copnmopyramidcs,  quarum  verti- 
CCS  j.oales  vero  triangula  A B 

..  D <Sc  F E H , vel  parallclcgramma_.^^*^ 

KB.dcM  Eequ.ilcseflcinterfe.A  tcrmmis«C,G  fiiblimium 
gquaIinmBC,&EG  homologarum  cadant  perpendiculares 
CN  GO  .td  fubierta  plana:  Erunt  ^pcrpcndiculiresCN  ^ bprij. 

G O equales  inter  fe . Et  quoniam  anguli  A B 0 , 5c  F E H e-  buiti^ 
quales  funt  inter  le , & cft  A B ad  F E > ha  reciproce  H E ad  D 

B:  Ergo 
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B:  1 rgoc triangula  A B F r H^quhJia  lunt  inter  fc,pafr 
terqucpnrallclogramina  KB  & M Eecualia erunt  iiuerfc. 
CumcrgopvramirIumC  AB  &C*FEH-.bafesABD»F 
E H equales  fint,  Se  altitudines  C G O etiam  fOualcs:erunt 

dl*r  pyramides <<eciualcs:parifcrquc quia bafcskB  .M  Ecquales 

it, ut.  fqqt*  «Se altitudines C N > G O etiam  equales ; erunt* pyrami- 

e/>r.M.  dcsC  k B,df  G M Ein eadem  proportione cqualitatis. 
ftwb/.  j Secundo  ijldcm  pofitis.  Dico  prifmara,quorum  latera  C B. 

G E , bafcstriancula  A B D , F F H . vel  parallclogram- 
^ tna  K B 1 E cfTe  ^qualia  inter  fe . (^oniam  predift  ’ prif- 
mata  altitudines  habent  eoualcs  irfis  & G O ^oualious} 
ideoque  eque  alta  crunt-&  bifcs  A B D & F E H equales  liint» 
e»r  t ,fr  nec  non  bafes  k B>  et  M E . Ergo/pr^dida  prifmata  ^qualia^ 
f»^  kuiu.  inrcr  fe  erunt.  Quod  erat,  etc. 

PROPOS.  XXXIV.  THEOR.  XXX. 

Si  hcmifph^rium,  et  conus  reftus,  «quales  axes , et  ba  fcs  ha- 
bentes , fecentur  planis  parallelis  bafibus , er  ^que  remotis 
^ ' d centro  lph?rc  et  vertice  coni,  et  liiper  feiiionibus,  et  fu- 

per  circulo  bans  coni,  vel  hemifph^rij  folida  cqu6  alta  dc- 
feribantur : erunt  fedtiones  genita:  circuli , qui  fimul  lum- 
pti  «quales  erunt  circulo  bafis  hcmifph^rij . vel  coni  j3c 
folida  ipfa  erunt  cylindri  xquales cylindro  fuper circulo 
balis coni,  vel hemifph^rij  deferipto eiuldem  altitudinis. 

Sit  hemilpherium  B C D , & conus  reatus  F G H , quorum 
circuli  bafmm  A , de  £ fint  «quales , Se  axes  A B , & E F per- 
pendiculares ad  plani  circulorum  A , £ , fint  etiam  «quales » 
oc  per  punda  M & O «qu6  remota  i centro  Iphfrx  A, de  ver- 
tice coni  F ducantur  plana  K L & P Q^parailela  bafibus  A Se 
E.  Dico  primo  fph«r«  fe^l:ioncm  KL  circulum efle.  Du- 
cantur a pundlo  M in  plano  K L dux  qualibet  rcd«  linea  M 
K,  M N ad  perimetrum  cius , de  iung.mrur  refta  A k , A N . 
a nr.ufr.  OilP^iam  A B axis  perpendicularis  eft  ad  viuim  pl  uiorumL.» 
fihuiui.  aquidiftantiumCD:  Ergo*  B A perpendicularis cfl- quoque 
hpr.x  km-  ad  planum  reliquum  KN  L;  de  ideo^  A M perpendicularis 
«K/.  erit  ad  re^as  K M,  de  M N m eodem  plano  exiftentcsi  de  pro- 
pterea  triangula  A M K.,  de  A M N re£taugula  erunt  in  M,  de 
liint  hypothcnufx  A K,  A N «quales, cixm  fint  radij  fph«r«  > 
de  latus  A M commune » atque  reliqui  angulr  K • de  N acuti» 

ciiin 
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ct‘im  angnli  ad  M fine  redi : e rdangula  A M tC»  A M e /j-.s.  t.u- 

fimiJ;.!  habtnr  latera liomoloea  A N>  A k xqualta_. : 

Ergo reliqua latcia  homoJoea  M qualia  iLmt. 

Cumque  quclibct  rede  *\  puncto  M dude  ad  curuani  K M L *^*^-i* 
in  dido  plano  fimarqiialcs  inter  le,- erit  ngura  kNL  circu- 
Ins,  cuius  centrum  M . 

Secundo  dico  figuram  P Qjn  cono  genitam  efle  circulumj 
atque  duos  circulos  k L 1 3c  P Q^mul  fumptosicquales  dTe^ 
circulo  A , vel  E . pniam  in  cono  F G H redangulo  duO 

p*lana  parallela  inter  le G H,  & P Qfi  quomodolibct  lecentur 
plano  per  axim  dudo  G F H,  ^ nccelfario  fcdiones  G E , & P ® 

O erunt  parallclg  inter  le,  &'/anguli  ad  O <5c  E crut  redi,  quia  f.,  T"; 
axis  E F perpendicularis  cft  ad  dida  plana , ideoque  ad  icdas 
G E,  P O exffientes  in  ipfis . Vndcj  triangula  G t F , de  P O F g «r  i 
iimiliacrunt.dcideo.vtGEad  u S.t.u. 

Ef , ira  erit  PO;adOF,cftque  ' 

G £ xqualis  E f : Ergo  6 P O e-  f ' • ff- 

qualis  erit  f O . Eadem  ratione 

xqualis  erit  eidem  O F. Er-  Xi 7— < \ 

go  PO,  &QP,&  fic  reliqua:  (P-  . I 

omnes  in  plano  PQ^apundoO  G a 

duda:  equales  erunt  eidem  F O,. 

& ideo' inter  fcrQiiarc  figura^ 

PQcirculus  erit,  CUIUS  cdfrum 
O . Et  quoniam  i in  triangulo  ^ 
redangulo  A M K duo  cuculi  a 
rad  K M,  & M A dcicnpti  x- 
quales  lunt  circulo  a radio  K A 

iilelcripto  j efique  circnlus  A,  vel  E xqualis  circulo  radi;  k A, 
eo  quod  redeA  K,  A C,  £ G xquales  lunr,arquc  circulus  ra- 
di; A M xqualis  elbcirculo  P Q_(  eo  cuod  radi;  A M , & P O 
«quales  limt  eidem  F O , & inter  fe):  Igiturcirculus  A , vel  E 
«coalis  cft  duobus  circulis  K L,  & P Qfimul  liimptis. 

• Tcitio  luper  circulos  A , E , P Q,  & K L delcribairtur  cv- 
lindn  ?que  alti  C X D,  Z G H,  V P^&  R K L . Dico  cylin- 
drum  X e D, velZGH^qiiJtlcmcflc  duobus  cvlindris^Rk 
V P Q fimul  lumptis  .Nam  altitudines  X C * vel  Z G , de 
f;  n ^ facix  lunt : Ergo  i cylindri  X C D , R K L, 

y P Q erunt  vt  bales  j de  eft  bafis  circulus  A , vel  E xqualis 
duobiis  circuiB  K L,  & P mimul  lumptis . Jgiliir  i eviindrus  1^3; 
ACD>velZOH  ?qualiS:Cft  duobus  cylimS-is  RkLtdcV'  ibi  ' 

: pp  PQ^  * ' • 


i/rig./.j. 


w.pr.fx. 
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. FQi>muJfliiitpris*  vtproppfitum  taerat.  .*  < 
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w 

f Colligitur  ex  prima  poftc  huius  proportionis , per* 
pcnJicuIaris  accurro  Iphcrcad  planum  circuli  minoris  in  ea 
dudi  cadit  iu  centrum  ciuldcin circuli.  Ollcnfuincniaioft 
perpendicularem  A M 4 centro  Iphcrc  ad  planum  circuli  k L 
duaam  cadere  in  M centrum  circuli  n L . 

PROPOS.  XXXV.  PROBL  V. 

Si  hcmifph^rium.  conus  rciVus,  3c  cvlindrus  equales  axes , 9c 

* j,  bales  babucjri.ntipoiTiantadicribihc  niupJicrra,  Sr  cono  fi* 

_ gurf  gradate  ex  cylindris  ^que  altis, co  npolt^,  itavteir- 
cunlcriptCjfunul  fumptc.ipaiores  fint  dato  cvlindrq  cxcct 
X t ■ lu  lumore  quocilquc  dato,  k dua:  i licriptc.  ^ nui  fumpte» 
minores  fint  dato  cylindro  defectu  minore  qnocunque^ 
dato. 

5»it  hemilphxrium  ABC,  conus  rcfhis  D E F,  fle  cylindrus 
I H k R,  quorum  bales  A.CuD  .inr  circuli  aiqiules,  fle  altitu- 
dines perpendiculares  A C,  D F,  I H fint  .-equaJcs  inter  fc.Dc» 
bfliu  adlcribi , imperat*  figur*.  Sccctur»  latus  IH  cylindri 
b w/r.tp.  bifariam  in  M,  ducaturque  planum  M N parallelum  bafi  G. 
kuim.  Manifertum  cft«cvlindrum  IMNdimiiium  clTc  totius cy* 
I H k ; fle  fi  rurfus  latus  i M bifariam  fcccmr  in  Oi,  du* 
**  ' caturqne  planum  per  O parallelum  bafi  G : fimilitcr  erit  cy- 
lindrus R 10  dimidium  cylindri  I M N;Scfi  h*c  bipartitio.flc 
produftio  planorum  acquidiftauriutn  bafi  Gium^r  repeta* 
d/cb.pr.hy,  tur,  relinquetur  tandem  cylindrus  aliquis,  qui  minor  erit 
1.1.  ’ qnacuuque  magnitudine  pitopofita.  Ponatur  igitur  poftre- 

mus  cylindrus  R 1 0 minor  quicunque  magnifii-dinc  data-*. 

• pr.9.lA.  M H bifariam  fecetur  in  Q^ducMurquc  piamina  parallc- 
«r  <#r.  ff.  luiYi  bafi»  fle  addatur  in  direfluna  cylindrus  P 1.  R *qualis  cvi- 
io.buius.  ijndrQ  R I O ; lecemrque/tam  altitudo  A C , quam  D F in- 
fpr.xi.i.t,  rQrp3r|-esa:qualcsinpunAisS»T,  V, Xi’Z,Y»inqaot  fe^T_, 

fuit I H.  Patet s partes  A Vj  FYxqualcscirc cuilibet 
intet  fc  ( eo  quod  *que  multiplices  earum  A C , D P , « I H 
, aequales  funt  inter  fe).  Eadem  ratione  rcliquttparrcsVTj  T 
S,SCVYZ,ZX,XD,Q^,MQ,Oi,IP  *qiules  mtetlit- 

erunt. 


■ L I B E R V-T. 
erunt.  Deinde  t per  punfta  didi-  rp- 
fionum  dncantur  pl.inap.\rAiIcl  o 1[^ 
baHbus  A ♦&  D,qu;t»  circulos  et- 
ticicnt  t.im  in  htinilpherio,  quam 
in  cono , quorum  circulorum  ra-  ^ 
dijTuntS«,T^,V  \,  X«,Zrf,  Ytt 


Z90 


h 


fO- 


R 

N 


>ii  ur.fr. 19^ 
' hmiut. 

ifr.i^.hm» 
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&*.lupcr  circulo  radij  S «dcicribantur  duo  cylindri  reftiil  Uiwlimiut 
quornrn  altitudines  se  > <5t  S I eorumq;  Icmiiedtioncs  per  ^ 
axim  fint  parallciugranii.,a  rcdangula  C i»,l  «icftquc  pa- 
ra! Iclogram  nui  m t «tittun/criptum  Icgmento  SC «circu- 
li maximi  BC,eo<quod 


contingens d pundto  C 
cadir  extra  circulum  B 
Opara  I Iclogra  m mu  m_» 
vero  7 « mf^viptuni  eft 
frullo  5 «4  r ciuldem 
circulijciun  « latus op- 
politunijeka-quaie  ipH 


pnfr.iS.i.t 

tS'  pT.ll.l.% 


b e hmuiy  lit,  quam  JA.  eo  quod  T A miniis  diftat  A centro  A 
cirtuliBC,qudmS«.tt  quia  altitudines  SCsST  .T;qunlcs 
funr,dc  bafis con  munis, «cylindrus circunfcriptus Icgmento  nur.i.pti 
Iph^ra:^,  cuius  icmilttiio  per  axim  ell  C«,  erit  cqualiscvlim 
dro  uilcripto, cuius  icmiieftiocfl  7 «,  EodeWmodo  luper 
reliquos  circulos  radiorum  T A,V  x,X  «,Z  »,  Y w delcribantur 
bini  cyljndri,quoiuniviius  extra  loliduiii  cadens  Jtqualis  erit 

reliquo  intra  ipliini  cadenti,  co  quod  lunt  omnes  aqui^  alti,5c 
bini  quilibet  conununem  babn,  habent.  Vnde  vniucila  figu-  ^ 

ra  gradata,ex  cvlindris  ^que  altis  compofira, cuius  Icmilcdio 
per  axinvSa>«x,  A ,quat  cd  m Icripta  iieniilpharno  , atquaUs 
crit  figiifv' gradat?  circunlcript.e  ablquc  infimo cvlindro,  cu- 
ius icnjiicttio per  axim  CaA\  V.  Similiter  ‘figura  gradata  ex 
cylindris  ^que  altis  coinpolita , cuius  iemircaio  per  axim  D 

Y inlcripta  cono  cqualis  oltcndcrnr  figui* gradata; cir-  % 

cunicripte  ablq;  infimo  cylindro,  cuius  Icmiieftio  per  axim 
'X*97tl.  Quapropter  biiic  figurc  gradat^  inlcripta:  hemif- 
pha.tio,&  coiio,  limul  lunipra,a;qi|alcs erunt  duabus  figuris 
gr.ndatis  cueunlcnptis  hemilphxrio,  & cono  ablqiie  duobus 
infimis  cylindris,  quorum  remifcftiones  V B,  6c  X E.  Er  quo- 
niam puncta  V ,Y  a‘quc, recedunt  d centro  fpharar  A>A  d ver-  • 
rite  coni  E rc^ii cylindri »a:queaiti, quorum  iciniiriiUoues. 


Tp 


per 


buitif* 
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per  nxim  parallclojyramma  A X,5c  Z rr,  fimul  lUtVipri,  cqinles 
erunt  cylindro  QJd  kj  propterca  quod  altitudines  cqiiales 
funt , & circulus  bafis  G ^qualis  cft  tViabus  b iHbus  d radijs  V 
X.tSc  YTrdeferiptis.  Eadem  ratione  duo  cylin  i i , quorum  le- 
inirediones  SeXt  eq^ualcs  erunt  cylindro  Q^i  N-,Sc  duo 
cylindri  quorum  Icmiledioncs  T « , D«  equales  erunt  cvl iii- 
dro  O M N . Qu^irc  du^‘  Egurc  gradate  inicripre  hemiiphe- 
rio>&  cono > quarum  Icmiftiones  AXAaS,ScY tt  e»  O fi- 
jnulfumpt?,?quales erunt  cv/indro  O Hk; Icdcifdcin  figur 
ris  inlcriptis  fquales  erant  du^  fi§ur?  gradate circunlcripr? 
hcmirphfrio,&  cono  ablque  infimis  cylindris,  quorum  fe- 
inifedioncs  C a^\V , 5c  X w F . Ergo duc  figurae gradatg 
circunicriptc  hcmilpharrio,  & conoabfquc  infimiscvlindris, 
'^cqualcs  erunt  cylindro  OH  k : At/- infimus  cv]indrusciica_> 
ipn^ram , cuius  fcmiiedio  B V , aqualis  efi  cylindro  O l R , 
propterca  quod  bafes  ,&  altitudines  aiquales  funt:  pariier* 
que  infimus  cylindrus  circa  conum , cuius  fcmilccfio  E X e- 
qualiscft  cylindro  PIR:  Igitur dui  figur^  gradat?  circun- 
feripte  hemifphcrio,  & cono,  quaru  Ichiiredioncs  C B 
A,  & b E 7T  F,  fimul  fumpte  cquales erunt  cyJmdro  P H k; 
cfiquc  cylindrus  PIR  cxccflus  cylindri  P H k fupra  cylin- 
drum I H k , atque  cylindrus  P I R minor  erat  quacunque., 
data  magnitudine. I^iurdu?  figurx  gradatx  circunfcriptf 
hcmifphfrio  A BC , & cono  D E F,  fimul  liimpt? , fuperant 
cylindrum  datum  I H K cxcclTu  minore  quacunque  data., 
magnitudine; Etduf  figur?  gradat^ inferipti* hemifp'i aerio 
A ^ C,  dc  cono  D E F,qua:  xquaics  erant  cylindro  O H X,  de- 
ficiunt a cylindro  IH  N dcfcftu  OIR  minore  quacuuquo 
data  magnitudine . Q^d  fieri polTe  oAendendum  erat . 
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Sphfra  quadrupla  cft  coni  rc£fi,cuius  bafis  aqualis  cft  circulo 
maximo,  axis  vero  ^qualis  radio  Iphfrg. 


Sitfphcra  A BCD, cuius  circulusmaximuspcr  centrum 
E dudus  Iit  A C,  & conus  f H G, cuius  bafis  M fit  cquans  cir- 

* culo 


/nun.b,iiitt 
Ur  fr.j.l. 9. 
hpr.n.b». 


L I 

cii  Io  F ,Sc  axe<  M G,  B E 
fint  equnlcs,  Sc  perpcnii- 
ciil.ircsad  plana  binum 
Ei(5:  M.  Dico  {phfr.ini  \ 

II  C D quadruplam  cfE:  f<' 
coni  rc<fli  F H G . Fiat 
rc£^usi»cvlindrnsp^  tT  L 
O, cuius  bafis Q^qnalis 
fit  circulo  EiVclM.&  al- 
titudo N k cqualis  fit  axi 
B E»  vcl  M G}  Et  * dcfcri- 

bantur circa hcmifphcrium  ABC,&circa  conaFHGdusB 
jfigurc eradat^ ex  cylinJris  c:jai  altis  co  npofite » quamm_» 
(cmilcdliones per axim  fint  11,  -V^.ita  vt  fimul  fumptfjmaio-  • ‘ 
'res  fint  cylindro  N k L O cxccflli  1 N O minori  quacunque 
data  magnitudine:  pariterque  heiiifph^rio,5c  cono  inferi- 
bariturduc  figur^  gradat^ , q.iiaru  n (e  nife^ones  X , 5c  Z » 
qug  minores  fint  cylindro  N K LO  dcfcftu  PNO  minori  ^ 

quacunque  data  magnitudine.  Et  qiioniam  fimt  due  magni-  '* 

tudines,  prima  cylindrus  N k LO,  fecunda  cfthcmilphcrium 
ABC,  vna  cum  cono  F G H , & duc  alie  magnitudines  in  ra- 
tione cqualitatis  , fcilicct  cvlindrus  I K L , 5c  duc  figur?  gra- 
dat?,  (1  lyul  fu  nptc,'quaruaa  fcmifcflio.i:s  R , dt  S , qu?  Tunt 
vna  maiores  prima,  & fecunda,  ( nam  figur?  gradate  cir- 
cunferipte, quarum fcniifccdioncsR,&S maiores  funt  he- 
mifphcrio'  vna  cum  cono),  <5c  cylindrus  I k L maior  eft  cylin- 
dro NKLOcxccnu  IN  O minore  quacunque  data  magni- 
ludi  ic:  p iriterq;funt  ducali^  magnitudines  Icilicet  cvlindrus 
P k L-qui  9qua  lis  cfi  du  ibus  fig  iris  gradatis  inferiptis , quaru 
femi  letflioncs  X,  Z,  de  funt  vnd  minores  prima, & fecunda; 

‘cftquc  defeilus  cylindri  P K L a prima , fcilicct  d cylindro  N 
k L O minor  qu.icunquc  magnitudine  data : Ergo  e primi  ad  e exfib.fr. 
fecundam,  iddd  cylindrus  N K L O ad  hcmifphcrium  ABC,  »4  <-j* 
vnd  cum  cono  F G H candeii  rationem  ^qualitatis  habct.Eft- 
*quc<<cylmdrusNk  L O triplus  coni  F H Gcqiialcm  bafim,-Sc  pr.x^.bu- 
altitudinem  cum  illo  habentis:  Igitur»  hcmitph^rinm  ABC  "*'• 

Vjid  cum  cono  FGHad  conuni  EG  H triplam  proportio- 
nem  habet;  Er/diuidendo  hemifphcrium  A BCad  conu  n F f . 

G H duplam  proportion:m  habebit : Eflque  fpftera  A B C D 
dupla  hcmifpherij  A B C:Ergo  Iphcra  A B C D quadrupla  eft 
coni  f G H.  C^od,  3cc.  * CO- 
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Hincmanifcftiimeftfin'lindrus  rcftus  b.lfim  habuerit  at- 

Sualcm  max imo  Iphcrc  circulo , altitudinem  .vero  «qualem 
iametro  ciufdcm  lph?r^ , cfle  cylindrum  Icfquialterum  ip- 
fiuslphxrc. 

Quia  cylindrus  N K L O , ex  hac  propofitionc , cqualis  cft 
hcmifphcrio  ABC  vna  cum  cono  F G H;cft[ycr6|  cylindrui 
— triplus  coni:  Ergo  b per  conuerfionem  rationis  C)’lindrus  N k 
hc*r./r.i  J.  L 5 icfquialter  cft  hemilph^rij  A B C , et  i duplum  ad  duplij 
. 'in  cade, ratione  quoque  enr  5 ideft  cylindrus  cuius  bafis  ?qua- 
tfr.ti,  niaximo  Iph^r?  circulo, altitudo  vero  f qualis  diaincttO 

fphfrfjlciquialter  erit  Iph^rx  A B C D . ^ 
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kuiuj. 
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tut . 
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Pyramides , prifmata,  coni,  cylindri  fimiles , & fphxrf  in  tri- 
plicata Ihnt  ratione  homologorum  laterum, vel  fuorum 
axiunti». 

Sint  du?  pyranudes,  aut  prifmata,  aut  coni",  aut  cylindri  it- 
milcs, ant dii? qu?libct lph?re  ABCD,«5cFGHk,  quariiih 
latera  homologa,  Icu  axes  A B,  & F G.  Dico  Iblidum  ad  fimi- 
Ic  lolidum  rripUeatana  habere  proportionem  lateris,  Icu  axis 

A b ad  latus,lcu  axim  FG.Dcmitta  • 
tur  » a liimnntatibus  loiidoruin  ad 
plana  bafium  pcrj^cdiculaics  A M , 
&FN,qu? altitudines  eorum  de- 
terminabunt . Quoniam  b propter 
fimilitudincm  pyiamidu , aut  prif- 
matum  angulrlblidi  b , & G cqua- 
Ics  sut,&  Ideo  planis  angulis  equali- 
bus  C B D,&  H G k infitl  entes  A B, 
& FGcum  lineis  primo  pofitis*- 
quales  angulos  continent : » Quare 
vt  B A ad  G F,  ita  ent  perpendicularis,  Icu  altitudo  A M ad  al- 
titudinem F N : Cumque  propter  fimlitudincm  triangulo- 
rum, vel  pacoiiciogramuiorum  CB  Ai  K GF  Iit  ,\'t  A B ad^fl 

C,ita 


%-• 

t 
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C, itaF G adG  k:  Ergo d permutando  vt  A R ad F G ^ fcu , » vt  d pr-ie^  r 
«Itjtudo  A M ad  altitudinem  FN>  irae  fl-B  e ad  Gk.  In  conis  7. /•?. 

vcr6»&  cvlindris>  quoniam /■propter  nmilirudii'em  iblido-  . 

rum>  vr  axis  A B ad  axim  F G,  ita  eft  diameter  C D circuli  ba- 
' (is  ad  diametrum  H K,feu  ^ radjus  B D>  ad  radium  H G.&  an- 
guli  A B D,  «5c  F G k cquaJes  funt:  pariterque  anguli  ad  M » & 

Nrefti:  Ergo* triangula  AB  M,.5c  FG N HmUialumjC^iare 
vt  i axis  A B ad  axini  F Gi  ita  ell  A Al>aititudp  ciuldem  iblidi. 


\ifnp.stl 


proportroiccn  HiSent  inter  (e  compofitam_»  huius. 
; barium  B C D H,  <^.ex  ratione  altitudi 


ad  FN  altitudinem' alterius  folidi. 

Patet  ergo  ,qu6d  in  omnibus  pr?di- 
ftis  folidis  fi  milibus,  vt  cft  latus,  vel 
axis  A Bad  latus,  feu  axim  F G , ita 
efi  altitudo  A M ad  altitudinem  F 
N;  \ ita  pariter  eil  B P ad  G H,  qq  r 
suthtera  homologa  polvgonorum 
bafiiim , vel  Ic  nidiamerri  circuloru 
bafium  B D,  V G IV  didorum  folido- 
runv  5c  quoniam  k.  folida , quf  ciuJp 
dem  fpccici  funt , idell  coni  inter  fe 
comparati,  5cc.  I 
cx  proportione  I 

num  A M , & F N : Eft  vero t proporfjo duplicata  lateris , fcu 
femidiametri  C B ad  litus,  fcu  fe  uidiametru  n G keade  n , ' 
que  bafis  B C D ad  ei  fimilcm  bafim  G k H;  fed  vt  C B ad  G K,  ^ 
ita  cft  A B ad  F G:  Ergo  « proportio  duplicata  lateris,  fcu  axis 
A B ad  larus,  feu  axim  F G , eadem  eft , quf  bafis  B D C ad  ba- 
fim  G H KjPofica  fimpicx  proportio  A li  ad  F G cade  efl:,quc 
altitudinis  A VI  ad  altitudinem  F N : Ergo  proportio  folidi  A 
B C IJ  ad  folidu  n F G H K componitur  ex  duplicari  propor- 
tione, A rurfus  ex  fimpiici  ipfius  A B ad  F G ; 4cc  • vero  tri-  , . 
plicataproportiocftlateris,  vel  axis  AB  ad  FG.  quare  folida 
fimilia  A B CD,&  F G HK  triplicatam  proportionem  habent 
laterum  homologorum , fine  axium  A B ad  ad  F G . 

In  fpheris  autem  A C B D,  & F L 

H G Kintelliganturcircuiifcripti 
cvlindri  re^i  ML,&NO,qao- 
ru  bafes  M P , & N R.  cqn.ilcs  fint 
maximo  fphfrc  circufo , & altitu- 
dines LP  »!k  OR  equales  diametro 
eiufdcm  fplier* . Et  quoniam  cy-  > 

Jindri  xM  JL,'5c  NO  fimiles  funt,(eo 
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Suod  funt  re<f^i,&  eandem  xquaJitatis  rationem  habet  axis  A 
ad  axim  F G , quam  M P diameter  circuJi  (iic  bafis  ad  NR 
diametrum  bafis  alterius:  Ergo  • cylindrus  M L ad  cylindrum 
N O proportionem  triplicata  habet  axis  A B ad  axim  F G;Eft 
vero ^ cylindrus  M L Icfquialtcr  fph?r^  A C B D ; Pariterque 
c}'lindrus  N O lelquialtcr  Iphcr?  F H G k:Ergo  y permutando 
vt  cylindrus  M L ad  cylindrum  N O , ideft  r vt  triplicata  pro- 
portio axis  A B ad  axim  F G , ita  cft  Iphf  ra  A B C P ad  Iphaf- 
ram  F FI  G k,  Qi^od  erat  ofiendendum . ^ 


FinisLibrifexti. 

V-  , ' 


V. 
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De  quinque  corporibus  regularibus. 

• DEFINITIONES. 
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Cuiuslibet  red^a;  lineae  quadratum,  vocetut  cius  Potentia: ' 
Et  proportio  quadratoru  quarunlibet  linearum , vocetur  ea- 
•'  rundem  linearum  proportio  potentialis , vel  in  potentia . 

quotie/cunque  dicetur  re^a  U ad  reRam  B effe  potentia , >r  2 ad 
i ffenlus  erdt  quadratum  ipfius  »4  ad  quadratum  alterius  reRtt  i habere 
■ (iteporttonemjHbJeJquiaUeranhJeuefieyt  zadj.  “ 

\ t ' ^ l A J . 'r  J -I 

'•  . /'.'II. 

• . Solida  figura  in  Q)h^a  inicribi  dicirur,dt  fphera  circun(cri«  * 

Tolidf  figUTf  tanguuc  . 


j 


I ‘i  ■ 


. . III. 

Solida  figura  fpherar  circunicnbi  dicitur  A fphaera  infcribl 
oicitur in figura  lolida, quando  omnia  plana  figurc  IblidA 
. «angunt  rupcrficiemlpbfr?. 

'T- 

IV. 

Nqmina  trianguli,  quadrati,  pentagoni,  hexagoni, dccag^ 
ni , ablqueaiia  lupcraddita  declaratione  fignificent  tantum» 
modoeas  figuras  regulares,  qu?  ab  eodem  circulo  compre- 
hendi pofllintipariterque  nomina  figurarum  (olidarum  figni- 
. ncabunt  iblunimodo  eas , qu^  iu  eadem  Iphjta  iafcribi  j^C- 


-Cx  . 


<i3 


FB.a 


^ ' 

$H  EVCLIDIS  RESTITVTI  ' 

MtS»  PROPOS.  I.  PROBL.  I. 

XUI. 

In  data  (ph^ra  fictam  folidam  fub  quatuortriinlulis  aqua- 
libus, & fquilatcris  contcntam,inJfcribcrc.  Vocetur  autem 
talis  figucaTetsraciiciua. 

In  fph^ra  A B C Dj  cuias  aicis  A O circulus  maximus  A B 
tfr.tt.l.u  ^ £)  ^ jnicnbcnda  cft  figura  imperata.  Secetur  « C E,  qu*  ter- 
c//»  ' tia  pars  fit  axis  AC,  «*  per  t in  duobus  planis  clcucntur 

^fr.%.  4.  g ^ perpcndiculaiesad  eandem  A C;  emmt-axfs  A C 
• & circulus  ABC  perpendiculares  ad  planum  perBEG  dCt- 
dpf.s4.l4.  ^umj^odcdiciet^ circulum  BGDF,&*iaeoinrcTtbatur 
t/r.sJ.1,  triangumni^quilaterum  B G F ,iungannirque  rc^I?  AB»  A F> 
itjf  /r.to.  JkAG.  Oftwdendum  oft  fibram  A B F G effe  qtiefitanL-*.  , 
^'4'  Q^niam  /m  iemicirculo  AB  C , redl^  linee  C A , A B , A E 

gtof-s-ff.  proportionales  fiuit-tVixredaC  A ad  Actita  erit  qu^dra- 
tum  ex  C A ad  quadratum  ex  A Bj  & ita  erit  quadratum  ex  B 
•*-jf  .fr.  quadratum  ei  A E}  fcd  * vt 

rciia  A E ad  £ C , ita  cft’  quadra- 
tam ex  A E ad  qbadratum  ex  E 
B : Igitur  • ex  pqmpofitione  ordi- 
nata erit , vt  A C ad  C E tertiam 
partem  cius,  ita  quadratum  A B 
ad  quadraturn  EB;&  A.  proptcrca 
quadratum  ipfius  AB  triplum  eft 
quadrati  ipfius £B  {|ed*  quadra- 
tum ipfius  FB,  fcilicct  lateris  tri- 
. 'knguli  ^uilatcri,  inferipti  circu- 
mfr4.ls-  ^^I^tripitimdft  qttadratiradijcius-E^B.  Ergo  «quadrata^ 

■ redarum  A B , dc B F^ualialiint  interfe  proptcrca  rt- 

dar  A B,&  B F equaleserunr . Eadem  ratione  tara  reda  A F» 
quim  A G fquaiis  erit  eidem  F B,  fiEu  B G,*vcl  F G;  & propti> 

• /f  i.«r  4 xca<  quatnor  triangula  A BF^AFG,'AGB,ABGFaQU.H 
. . latera  erunt  5c  inter  fc  gqualia.  Et  h?c  comprehendunt  mli- 
dam figuram/» dcfcriptani intra fph^ram  ABCD, quodin»- 
peratum  fuerat,  V occtur  dida  figura  A B F G Tetraedrum . 


CO- 


V 


r 1*1  B E R VIJ. 
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. Diameter  fph^rc poteftace  fciquialtera  eft  lateris  infcripti 
tetraedri.  Nam  fa£^a  eft  C A lefquiaJtera  ipfius  A £,dc  vt  C A 
ad  AEjitaoftenfimi  cfHnhac  propoficioncquadiatiiinipiius 
C A ad  quadratum  A latens  Tetraedri . 

COROLLARIVM  II. 

' ' ■ . . ’ T 

^ Altitudo  tctiacdri  fubfclqniaJtera  eft  diametri  fohcr» ; SC 
ftriquitcttia  radij  ciufdcm . 

Nam  ftila  fuit  E C tertia  pars  diametri  A C j & ideo  qua- 
lium partium  ACefte.eritECa.dc  A £4.&HC,lcuHB  . 
Iph^rc  radius  3,  Et  proptcrea  A E altirado  ad  A C cut.vc  4.  ’ ' 
ade.wadradiumiph^r^H  fierit>vt4ad|.  " 

^ / 

COROLLARIVM  |ir. 

Perpendicularis  d centro  fph^rc  ad  planum  barwinf^ipti 
tetraedri,  que  vocetur  Radius  fc*tracdri , fexta  pars  eft  dla- 
fnerri,  oc  tertia  pars  radij  iph^rf . 

Nam  pcrpendicuJaris  H EcqualiseOrdifrerenticaltitudi- 
nisAE.dcradij  Ipherc  AHjlcdaltitudoAEeftH^dcradiuf  , 

3 , illarum  partium , quarum  diameter  A C ell  6 . Ergo  talij 
pcrpedicuians  H E lewa  pars  eft  diametri,  6c  tertia  radij  AH. 

COROLLARIVM  IV.  "fi’ 

litus  tetraedri  ad  eius  altitudinem' fefquialterutn  eft  pOa  «i*  t 

teftaie . Nam , vt  C A ad  A E , ideft,  vc  3 ad  a,  ita  oftcnliini^ 
cU  quadratum  B A ad  quadratum  A £ in  hac  propoftuoiie . 

COROLLARIVM  V. 

Radius  circuli  comprehendentis  trianguium'  tetraedri  o- 
tto  110119  partes  eft  potcftatc  radij  Iphfr?  j Et  oftuplum  po- 
Ccltatcpcrpcndicuiarisd  centro  fphcff.  i 

Nam  t H tertia  pars  eft  radij  H b*:  Ergo  t quadratum  H E « 
nona  pars  eft  quadrati  H B j ideoque  quadratum  B £ erit  8/ 
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Sbi  EVCLIDIS  RESTITVTI 

C O B.  O L L A R l y M‘  V>I. 

Patet  tctraedrum  diuidi  inquatuor  pyraihWcs  aquales» 
quarum  vertices  in  centro  fphcr^.bafes  ver6  plana  tetraedri: 
eo  r quod  bal'es>  & altitudines  lunt  inter  fe  ^quales . 

*■  t 

PROPOS.  II.  PROBL.  II. 

In  data  fphera  folidam  figuram  lub  o£Io  triangulis  ^quilate* 
ris  inter  iefqualibus'  contentam  inTcribcre.  Vocetur  au- 
tem talis  fi^ira  Odaedrum , 

Sit  data  fphera  A BCD,  cuius  centrum  E.  Dcfcribi  debet 
intra  eam  figura  imperata . Ducantur  « tres  diametri  A C>  B 
Di  F C ad  inuicem  perpendiculares,  & coniungantur  tede  A 

B,AF.AD,AG,CB,CF,CD, 
& C G . Q^niam  in  tribus  trian- 
gulis A ER  A E F,  B E F commu- 
nia latera  EB,A£,«EF  (unt (- 
qualia,  radii  nimirufpli^r^  jSunt- 
que  anguli  AEB,AEF»&BEF 
^Quales  > cum  radii  A E , B E , F E 
ad  inuicem  perpendiculares  dudi 
fint.  Igitur  k ifoicelium  triangulo- 
rum bafes  A B,  A F,  F B,?quale$ 
liint  inter  fe  j & propterea  < trian- 
gulum A B F cquilatetum  ent . Simili  ratione  reliqua  omnia 
triangula  B A G,  G A D,  D A F,  F C B,  B C G,  G CD,  D C F 
^quilatera  erunt;  & d fuqt  inter  fe  9qualia,cum  bina  qualibet 
triangula  habeant  latera  communia.  Igitur  figura  folida  A B 
CDGtF  intra  fph^ram  deferipta  comprehenfa  erit  fub  odo 
triangulis  eqiiiJatcris,&  inter  fe  ^qualibus . & hoc  erat  fa- 
cieiumm.  Vocetur  buiufmodi  figura  folida  Odaedrum. 

r COROLLARIVM  I. 

Conftat  fphfrc  diametrum  poteftare  duplam  eflfe;  Et  ra- 
dium fph?rc  poteftate  femiiT; m eflfe  lateris  odaedri. 

_•  Nara  in  quolibet  triangulo  A BCfredmgulo  in  femicir- 
culo  A B C ) in  quo  duo  latera  A B ; B C ^qualia  fuiit , quar 

dratum 
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dratumj^ypothenuf^.feu  diametri  fphere  AC  duplum  cft 
quadrati  lateris  A quadrarum  radii  E A.  quod  cft  quar-  g 
ta  pars  quadrati  A Cj  erit  (cmillis  quadrati  lateris  AB. 

e O R O L L A R I V M II. 

^ « 
Radius  fphfr?  poreftatcfcfquialter  cft  radii  circuli  conti- 
nentis triangulum  O^aedri . 

Nam  i A E poteftate  femii ^ 

pia  poteftate  ipfius  A H , radii  nimirum  circuli , continentis 


ht$r.t,hth. 


Nam  * A E poteftate  femiftis  eft  ipfius  A B , dc  i A B eft  tri- ^ , . 
pia  poteftate  ipfius  AH,  radii  nimirum  circuli,  continenti"  *’* 
triangulum  A B f ,qua:  rationes  componunt  fcfquialtcram. 

■ COROLLARIVM  III.  :: 

• Perpendicularis  i cetrofphfr?  ad  planum  trianguli  0£lac- 
dri  (quf  vocetur  R idius  odaedri ) eft  ad  radium  Iph^re  pote-  ^ ^ > 
ftate  fubtripla.  nam  K d centro  (ph^r^du^a  perpendicularis 
E H ad  planum  circuli  continentis  triangulum  A B F cadet  in 
centrum  eiufdem  circuli}  ideo  in  triangulo  re^anguloin  i/Mt.f.5 
H erit  quadratum  ex  A £ aquale  duobus  quadratis  ex  A H,& 

E H j dc  oualium  partium  quadratum  ex  A E eft  3 erat  qua- 
dratum A H amropterea  quadratum  ipfius  £H  erit  vna  tertia 
pars  quadrati  A £. 

COROLLARIVM  IV. 

Altitudo  Oftaedri  ad  diametrum  Ibhcrc  poteftate  tertia  • ‘ 

pars  eft. 

Na  m perpendicularis  E H produda  ad  oppofitam  bafim  C 
D G dupla  cft  ipfius  E H,  ficuti  A C dupla  cft  ipfius  A £, 

COROLLARIVM  V. 

Latus  odaedri  ad  cius  altitudinem  poteftate  fefquialtcium 
eflcconftat.  V,.. 

COROLLARIVM  VI.  ' 

Patet odlacdrum  diuidi  inexfto  pyramides  verticem  ioJ 
centro  Iphcrc  habentes,  que  altitudines,  dc  bafes  xquales  ha- 
bent,* dc  ideo  squales  eriinc  inter  Ic . ta 
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kfr.»7*/.i 

1/rao.X.». 


Indatarphxrarolidamfieuram  infcriberc  fubfcx  quadratif 
aqualibus  contemanil  Vocetux  talis  figura,  Cubus . 

Sit  data  Ifdixta  A B D F,cuiu* centrum  G,axis  A D.  Debet 
in  ea  inlcribi  figura  imperata.  Secctur  • refta  Ci  H,qux  media 
proportionalis^ fit  inter  radinni  ijphxrx  G Aciulque  partem 
tertiam:  erit*  eius  quadratum  tertia  pars  quadrati  ex  ra^ 
fphxr*  G A,  & < fiat  G O ^quaUs  G H , atque  Der  duo  pirnOa 
H , dc  O ducantur  duo  plana  ad  axim  A D eredta , ficuti  in  prr 
ma  propofirione  huius  faflium  eft»qu5  4effi(3ient  circulos  B 
M F , C R E , & « ducantur  du?  diametri  B F , & M N ad  inui- 
cem  perpendiculares,  dc  in  altero  circulo  ducarur/diamcter 
C E parallela  irfi  B F,'  atque  ROS  parallela  ipfi  M N,  iunga^ 
turque  refla*  B M»  MF,rN»N  biBC,WR,FE,NS,Sc_,C 
R , R £ , dc  E S.  Et cuomam  lunfla  tefla  C F in  triangulo  re- 

i , i I ftangulo  F G Hs  quadratum  radij 
FG.lcu  G Aequale  tfrduobus  qua- 
dratis F H j & H Gj df  erat  quadra- 
tum radij  A G triplum  quadrati  ip- 
fiiis  G H:Ergo  quadratum  jpfiusG 
F leu  duo  quadrata  iplaruui  i H.  dc 
HG  tripla  enmt  quadrati  ipfiusG 
H;dc  propterea  quadratum  ipfius  F 
H duplum  erk  quadrati  ipfius  h Gj 
cftquc*  quadrarum  ipfius  hM  du- 
plum quadrati  ipfius  F H ( eo  quod 
aiiguius  F H M reflus  eft,  dc  F H,dc 
H M funt  radij  xquales  eiuldem  circuli  BF)  : Igitur  qua- 
dratum ipfius  fM  quadruplum  erit  quadrati  ipfius  Hojdc 
propterea  * refla  F M dupla  crit  ipfius  H G.  V nde  F M aqualis 
cm  Fi  O.  Fadem  ratione  fingulx  reflx  FN,NB,  BM,  GR,R 
E,  t S,  bC  aqu.ilcs  eiunt  cidcm  H O , funtque  k lingula*  B Ca 
M R,  F i.,  dc  N S paraJlcl?»  dc  ?qualcs  eidem  H O,  proptcrca_« 
quod  coniungunt  termmo’:  radiorum  paralleioriuii,  dc  * inter 
iecquaJium,  cum  ^qualiter  diftent  a centro  circuli  maxmrt 
lpli9rc.Igiturduodecmidiflcrcflc^quales  lunt  uner  lejdc' 
quiaaxis  A Dperpendicularis  cll  ad  reflas  M N >BF , Rb,dC  i 
G £,  dc  ideo  m ad  plaru  ciicuioium  B F M , dc  C E R , dc  refl^  . 


L 1«  B R VII. 

BC,MR>FE,NS paralld^ funr axi  A F) ? propterea cf dctn 
redlc  " pcrpoidicularcs  erunt  ad  ipfas  B M,  M F,F  N Scc.  arq,-  fl/r.4. 1.4: 
adCR,RE,5cc.  in  pJiniseomndcmcirculorumcxiftcntes.Si- 
militcr  • unguit  N B M.  B M F.  C R E»  &c.  refti  erunt,  cilm  in 
femcirculis  conftituti  fint.  Qnapropte  r ^ figur?  fex  B R,  R F, 

F S,  S B>B  F,5c  C E erunt  qu^rata,quc  comprehendunt  figu- 
ram intra  fpheram  deferiptana.  quod  propofir nm.  Voce- 
tur talis  figura  Cubus.  ^ • 

COROLLARIVM  I. 


a : Pat»  fph^r^  diametrum  potefiate  triplam  efle  lateris  cubi 
Nam  lph«c  radius  A G fadus  eft  triplus  poteftate  ipfius  H G» 
eftque  AD  dupla  ipfius  A G,  atque  larus  cubi  BCoftcnfum 
. eft  duplum  ipfius  H G . Ergo  q quadxat&  A Dcriplutn  cft  qua- 
, tirari fateris  cubi  BC. 

- i-  ; . • ..  J r 


qt«f. 

if  Lf.ar/ 


* COROLLARIVM  IL 

I Radiue  circuli,  continentis  quadratum  cubi,  Icudiftantia^ 

* perpendicularis  d centro  Iphfr?  ad  latus  cubi  poteftate  fubfef^ 

* quialtera  eft  radij  fphgrc . » 

Often la  enim  fUitFHfubfefquialtera  poteftate  ipfius  A Gj  • • ■ , 

eftqj  !■  G V ,perpendicularirer  dufta  fupra  latus  cubi  F £,raua- 
lis  F H illi  oppofit^  in  parallclogramuio  H V . 


C O R O L L A R I V M III. 

Pc^ndicularis  4 centro  fphfr^ad  fJanum  quadrati  cubi 
fcniiflis  eft  lateris  cubi jdc  eft  j^teftate  tertia  pars  radif  fphfr?. 

Fadla  enim  fuit  G H tertia  pars  poteftate  ipfius  A G , 5c  often-  ^ .r 
,la  fuit  G H fcniiftls  ipfius  B C lateriscubi.  Vocetur  autem ta-  ’ 
•lisperpendicularisRadiuscubi.  .v 

COROLLARIVM  IV. 

* X * 

A hirudo  cubi  cqualis  eft  lateri  ipfius  cubi  lAproptercaal- 
fitudo  erit  tertia  Mts poteftate  diametri  f h 're. 

Oftcnla  enim  fuit  H O aqualis  lateri  cubi  B C . 
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C O R O L L A R I V M V.  ' 

\ 

Tandem  patet  cubum  diftribulin  (ex  pyramides  quadrati* 
gulares vertices in centro  habentes, quf/funtequa- 

ks,  cum  bafes  quadratas  habeant  quales,  atque  aJtitudines 
perpendiculares  i centro  fph^r^ , etiam  ^quales  inter  fe. 

PROPOS.  IV.  PROBL.  IV. 

, In  data  fphf  ra  lolidam  figuram  fub  viginti  triangulis  aquila* 

ceris,  6c  inter  fe  ^qualibus  contentam  inferibere . Vogetuc 
autem  tale  fohdum  Ico faedrum. 

, . In  (ph^ra, cuius  axis  A B , centrum  C > circulus  maximus  A 

^ ^ inlcribi  debet  figura  folida  imperata.  Secetur-  C I.quq 
b etr.s.  /r.  niedia  proportionalis  fit  inter  radium  iph^r?  A C , eiufqjpar- 
17  < 4.  * tem  quintam  ierit  A cius  quadratum  quinta pa/s  quadrati  ra- 

cfr.jJ.  I.  'dij  fph?rf  A C , & c fccetur  M C cqualis  ipfi  C I,  A per  I , & M 
dfr  kA.i.6  ducantur  duo  plana,  crcfta  ad  axim  AB,  atqudaatirculuni 
«4x0* ad  B(vtinprimapropofitionc huius  faftum  eft)qu5<<cf- 
ficient  duos  circulos  D G,  & E F»  inter  fe  ?qualcs,wV  /paralie* 
* losj  eo  quod  iiinfli  radij  D 1 , & E M ^qualiter  diftaut  i cen- 
apr  iit  circuli  A D B}  Et^in  cifdcm  circulis inferibantur duo 
’ pentagona  regularia  D H k L,&  F PO  N,ita  vt  anguli  D,  &E 
in  pundla  t^pofita  fphxra:  D,  & F incidant;  & i polis  fpha:ra: 
A,  & B ad  ungulos  angulos  pentagonorum  rcdla:  iungantur 
A D,  A H , A K , A L,  &c.  B F,  B P,  B O,  t N,  &c.  Ducantur- 
que  rcfta:  N D.  D O,  O H,  H P,  P K,  K F,  F L,  Scc.  Oftenden- 
dum  eft  viginti  triangula , comprehendentia  inferiptam  fi- 
hetrff.if  g uram, a;qu alia »&a:quilatera  efle.  Uiuidatur Marcus  ON 
/.».  bifariam  in  E j iunganturque  reflat  N £ , D E , & D C . Qup- 
ifr.iz  1 5 niam  quadratum  radii  AC,fiue  DC  qumtuplum  eft  qua- 
drati ipfius  I C : Suntque  • duo  quadrata  0 1 , A I C a^ualia_, 
quadrato. radii  DC  (propterea  quod  angulus  DlC  rcflus 
Vff.xJ.6.  eft,  ciim  K axis  A B perpendicularis  fit  ad  circulum  L>  G.  )lgi- 
tur  duo  quadrata  Ul,^lC  quintuplallint  quadrati  ipfius  I 
C;(5c  propterea  quadratum  ipfius  L)  1 quadruplum  erit  qua- 
letr.i.fr.  ^rati  ipfius  1 C . Vnde  * refla  linea  D I dupla  erit  ipfius  1 Cj  eft 
I autem  M I dupla  em/dem  1 C . Igitur  refla:  D I , & M I arqua- 

ta.fr.  10.1.X  Ics  funt  iiitcr  Ic;  eftquc  M £ xqualis  eidem  D 1 (cimi  arqua- 

liter 


w,  ^ liber  VIT. 

a centro  ;F.r^^  am?i,h,sl  o,r.s,j., 

rc^tSs  quadram  m cft,  & proprcrca  reda  D £ «quaJis  erit  D I 
tadiocirculi  DHG,  f,uc  ra^oM  E ,•  Cumquclrcus 
miflis  fit  arcus  NO  iubtcnfj  a Jareryjcntagoni  :*crit  reda  °f'f 
NEJatus  dccagoni  cmldcm circuE  EOF.cuius^DE  latus 
cft  inicrjpn  hexagoni , cum  iit  iatus  ^ 

aqualis  radio  circuli  M Ec  Eli 
Mcro  axis  AB  perpendicularis  ad 
circulum  EOF,  atque  DEcR 


- - 4.  7 ««l  VJ  M.  M Juvit 

parallela  ipfi  A B trgof  DE 
perpendicularis  quoouc  erit  ad 
planum  circuli  £ O Fj&  propte- 
rca  T ad  redam  E N ih  eo  exiilc- 
tem:  Vnde  in  triangulo  DNE 
erit  angulus  D E N redus,  6c 
propterca/quadratum  ipfiusD 
N xquale  ent  quadrato  lateris 

KT  C i 


(fr.it.l.f. 


viii  i|ua<iraio  lareris 

decagqni  N E vnicum  quadrato  lateris hexaeoni  D Eeii,r 

W,  u H 1 , 1'  K F,  dcc.  quorum  bafes  funt  Dinone  7/1, 

EadSSonTiftend^  ^ ^ 

tauun  ratione  oftendcnru^  triangula  D O H , H P 

DH  hinr quinque fatera  pentagoni 

dem  A ^ ’ * prioribus  xqualia . tan- 

diipkTpS^^E^^  I & eft  M I , 

Iccatur  extrema, 5c media 


- quaciramm  ex  D A , ouod  xdualc  cft  dno.  * «• 

"n“  V ; ’ 

Ic jquales, dc aquales ipfis lateribus DH,HK, KL.NOO  i 
P.dtc.Jgitur  dcccm^triangula  vertices  in  A.  &B  habenta 

Rr  (tot 


114^  EVCLIDIS  RESTITVTI 

( for  nimirumj  quot  ftmtrafenii 
?n  bonmi  pentagonorum  N O 
PF»^  PHKL)  xquilatcruv 
lunt  > fir  inter  ie , & prioribus  *- 
qualia.Quaproptcr  vigtnti  rria- 
gula  compiehendfria  ibiidam 
figuraiTi  inrxa  ipharram  dcFcri- 
^tam  aqutifatera  linit  « de  inter 
Ic  a'oualia . vt  propofitnm  fue- 
rat .Vocetur  Jiuiuimodi  figura. 
(blidaJcofaedrutn.  , 

’ ’ e O R O L L A P.  1 V M i ; 

Sphasrae  diameter  ad  latus  icofaedri  elV , vt  latus  hexagonv 
..  cum  duplo  lateris  decagoni  ad' latus  pentagoni  ;5c;  potentUi 

tfr.it  1.4.  cft.vt  5 rquadrata  latens  hexagoni  ad  quadnitiim  lateris  peim 
tagoni  ,vd  vt  quadraram  lateris  hexagoni  ad  quintam  par- 
tem quadrati  lateris  pentagoni . Nam  in  circulo  O G eft  D rt 
i/cb  fr.f.  latus  pentagoni»df/radmsD  1>  feu  ei  a;quahs  i M elf  latus  hc« 
xagoni  5 cftquci  M maius  Icgmentum  reda:  M A diuilx  ex- 
gye  fr.t.  j ^ rnedi»  ratione : Ergo^  minus  cius  Icgmentum  A U 

dc  ci  xqualis  M B Ibnt  latera  decagoni  eiufdcm  circuli  D G > 
& propterca  diameter  IphCT?  A B ad  latus  icoracdri  D H erit# 
vt  Ibmma  latetis  hexagoni  1 M » & dupli  latera  decagoni  A 1 
ad  latus  pentasoni  D H ab  eodem  circulo  cqmprchcnibcuin. 
Rurlbsquia  A B con iponitur  ex  A Mdiuilainl  extrema 
krf-  <li.  ^in^dia  ratione.  & ex  minore  cius  IcgmentoM  B:  Ergo*  qua- 
lyVkL  j.  dratumex  AB  quintuplumcft quadrati  maioris  legmentii 
1. 5.  Mtfeu  ^ D I lateris  hexagoni  circuli  D G:£rgo  diameter  Iph?- 

IX  potftia  ad  latus  icofaedri  D H eft» vt  5 quadrata  lateris  h^ 
xagoni  D 1 ad  quadratum  reda:  D H > que  cA  latus  pentagona 
‘ 'eiufdcm  circuli , Icu  erit  > vt  quadratum  lateris  hexagoni  ad 
, quintam  partem  quadrati  lateris  pentagoni . 

C O R O L L A R 1 V M I I. 

Patet  icofaedrum  diuidi  in  viginti  pyramides  triangulares 
jD  fr.s)  / * verticem  in  dentro  Ipher^  habentes,  ^quales  m inter  Ic , ciint 
a/r.te.l.».  balcs > fcilicct  triangula  icolaedri  ^'qiialt» fint  inter le,«dlr 

pet- 


r • > t 
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ferpentficulares  a centro  ad  plana  triarwrufonmiico- 
l.icvlri  ( qug  vocentur  Radij  icoiacdn  ) eqaalcs  <i  nt  i co  quod  o « fr. i 
radii» Circulorum  c»rcunrcribcntiumdiaamangula  (quila-  h *^**f- 
tcratSc(quaiia>(qualc5  liiiit  inter  IcjiSc  proptcrca  in  niaxi 
•imctrculislph(r(exifteccscqualiter  diftacbcencro 

PROPOS.  V.  PROBL.  V. 

In  data  iph(ra  figuram  fbiidam  rubduodecimpentagon  is  rc- 
. gularibus  iiucr  Ic  (qualibus  contentam  > inlcnberc.  Vo- 
' ectur  autem  talis  figura  Dodtcatdxum . 


Ewi.ir. 

Xiii’ 


Sit  fph(ra,cuius  circulus  maximus  A B C D,  citrum  E.De- 
leribi  debet  uuraeam  imperata  figura.  Ducantur  a tres  dia- 
metri A C»B  D F H.quc  fine  ad  inuicem  perpendiculares;  * Sc 
^cctur  £ G (qualis  raoio  cubi  > Icu  medietati  lateris  cubi  in- 
l^crij^i  m eadem  lph(ra:  & * in  plano  A B C fiat  quadratum  £ 
D i R , quod  d ent  tertia  pars  quadrati  ex  radio  A £ ; dc  « fcce- 
tur  £_G  m M ^tremat  fic  media  ratione»  cuius  maius  legm  c- 
tum  lii  £ M,  Icccturquc/ G N cqualis  E Miiungaturqiic  rc^ 
W liO£  g a pundto  M ducatur  M R parallela  ipfi  G i» vel  £ B,fc- 
cans  * N 1 produitam  in  R , & k 1 m X ; atque  ii  pundo  R du- 
‘Pli  K Lvcl  £ A.lccans  E B wV.ic  .dpun- 
uisNIadpl-mum  a deucnturperpcndicuiarcs  S I Q.O 
M l , qii(  t iiiccr  Ic  p.ualldc  cmnr.dc  - m code.o  planodii^o 
recia  R ‘f « ; iccenturciuc  * N O,  P O.  fingul(  equales  ip- 
E G N»  V el  £ M>  dc  S <>  QJ  fiant  lingulc  (quales  ipfi  £ G,  con 
lunganruiquc  rect(  R S.  b Q,  P Q.  QR.R  t.R  Q,  R P.S  £ ,0 

^ R S OP  ^n  vno  plano  parallclJa- 

ru  n b 1^0 1 exiftwte . Et  quoniam  G N coualis  faftacft  E M 


niaiori  Kgincnto  red(  £ G.diuilc 
in  M cxircma  > dc  imdia  ratione : 

Igitur  - E N,  pamerque  N M in  G 

in  eadem  uiv.dia>dc  cxrrciiia  ratio- 
ne locantur , critqucM  N (qualis 
:£  G.Cumquc  •propter  paralidas 
G 1,  M li  fit  R N ad  1 N»vt  M N ad 
G Vei/' vf  N £ ad  £ G jatqucj 
Propter  paralidas  E A,K  I, V R fit 

VEadk  £,  atque  RM  ad  XM,vt 
KN  ad  1 N i Igitur  ^ tam  N R m I, 


i; 

cr  f/ .*  / 6. 
i.i. 

V c»r  }.fr.- 
j .S«iu/ . 
C/r  nJ, 
dtte/Ti. 

fr-id  I, 

S ttr.fr.  16, 
1.1. 

fr.%», 

it, 

\fr  6j.t. 
k/N  f i.4. 

*‘"/r  4. 

U, 


tr 
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iJUaUiilil  ^ VJ  WUU411«1  iUilLi  i ' iiif  i^/&a  IV31  iiwi it  a *T  Mk)  tx  ^ 

^qualia  fuiit  ipu.G  M.  vd  N P.  vd  E M vcl  •»  V R ci  oppofir? 
upr  »6 1 1.  in paralldogramino  V M.  Et  quia-»  P N pcrpcn.iicularis  ad 
xpriJ  6.’  planum  A E B eft  quoque  pcrpcndicul  aris  ad  S R exiftcnrcm 
zfr.18  /.5.  incodcmplano;  Etgo*-intrians»ulo  R NPquadratum  ex  R 
yc«r.  %.ff.  p ^qule  erit  quadratis  ex  R N«  &cx'PN- fcuycx  NG»vd 
I7./-4*  cx  RX  ci  wuaii  > & funditer  prcwtcr  angulum  redum_» 

R M N quadratum  ex  R N equalc  dt  quadratis  cx  R M^dc  cx 
MN.vd  cx  ci  aquali  M Ergo  quadratum  ex  R P aquale 
aff.iil.f  gft  tribus-quadrahscxM  R -.cx  R X »&ex  X M 'Sc«  funtefu» 
quadtata  cx  tota  M Ri  & R X minori  fegmen  to , rede  diuif* 
extrema,  & media  rationc.tnpla  quadrati  cx  maiori  cius  Icg- 
mentoMX:  Igitur  quadratum  exRP  quadruplum  eft  qua- 
drati cxMX,lcu  quadrati  K.G;cft  vero*  quadratum  cx  SQ^ 
quadruplum  quadrati  K G , co  quod  S ,^dupla  eft  ipfms  S U 
?cu  I G:  Ergo  quadrata  cx  R P,&  ex  S Q^qual  ia  funt,idcoqut 
rc^Ic c R P S Qcquales  crunt.Eadem  ratione  RO  cqualis erit 
eidem  S Q:&  i^o  ipfi  R P:  Quare  in  pentagono  R S P tres  rc- 
deO  R,S(^»  R P lubtendentes  angulos  cius  aquales  kmt  in- 
ter Te,  d intermedia  S (^rallcla  balTi  O P fccat  lubtcnl«  R P, 

R O extrema  & media  ratione , vcluti  Iccat  iplam  R N 
cfr.i  i.i.j.  & niaiora  carum  fegmenta  Mualia  liint  bafi  O P*,  c^uod  r ^ 
ff  »6J.4.  Qdupla  ipfms  SI , vcl  M N ad  O P duplam  ipfmsN  O , vcl  N 
tr  pr  3 J.3.  G eft  vt  M N ad  eius  maius  leginentuin  H G rcdtx  extrema,* 
f media  ratione  dtuil^  de  Tunt  RO.R  P a:cjualcs  ipfi  SQ^  ex  ea 

ccr.pr.it.  vrrinq;portioncs  cquales;quia  IS,lQ£qualcssQt,/* 

» . * . A I A.  R o R P iLinr.fi.- 


b««r.t  pr. 
ipi.j. 

car.i.fr. 

17<-4- 

dpr.t.  O* 
x6  i-4 


£.4.1?  xor 
fr.\6d.}. 


eorum  portiones  inter  I,dc  fubtenlas  R O.  R P equales  Uint,fr 
cuti  equales  funt  portiones  O N»  N P refte  parallcl^  ipfi  S 
e/cfc.pr.7.  Igitur jpcnragoiuiin  R S O P Qreguhrceft.  Poftea  qm.i  m-» 
tri.mgulo  E V R angulus  V recTros  eft,  qmdratuinfrex  ER  x- 

kpr  i8.it  quaJecrit  duobus  quadratis  ex  E V,  de  cxV  R»  fcu  CX  kV,qiif 

tyetr.tpr.  oftcnla  fiiit ei xqualis;fcd« duo quadrata  CX  E V ,dc  ex  eiu« 

1 7.i  ♦.  minori  fcgmento  V k tripla  funt  quadrati  maioris  legmenti  K 
i/^>vi5-  £ reilediuile extrema, dt  naedia Mtionc; Ergoquadr.umncx 
ER  triplum  eft  quadrati  kG.  Similiter  quia  in  triangulo  fe 
, M O ai^lusNxcaus  eft,qtn  Jr  uu  ex  EO  couale  erit  duobud 
qu.idratis  cx  E N,5c  cx  NO,leu  cx  ei  ?quali  G Njfunrqiic  diio 

• Quadrata  ex  EN,dc  cx  minori  legmento  N G r?et9 
• ' ^ . cxtiC' 


"V. 


j*r 


LIBER  VII. 

extrema  >5c  media  ratione  tripla 
quadrari  exEG  miioci  fe?mcn- 
toj  hrgo quadratum  ex  E O tri- 
plum cft  quadrati  k G : iion  l-*c:is 
odeiidetur  quadratum  ex  EP  tri- 
plum quadrati  KG:  fuitautem_» 
quadrarum  radij  fph^r^  EA  triplu 
cmldcm  quadrati  K Grl^irur  qua- 
drata rcftarum  E R,  E O , E P . & 

E Aequaliafunt,(5cidcokreftcE  N.  ^ y 
RiEO.EP.cqiialcscrut  radio  Iphe  17*4 

TC EAjSc  profHcrea  anguli  R 6,P  in  fuperficie fphercexiftet. 

Ueindcqui;^QPcrpcndicuIanseft’  ad  planum  BEAi^erit 

quoqu^c  eredta  adeontiguam  EI  exiftentem  in  eodem  plano  j , 

& - elEE  I potcftatc  dupla  ipfms  E G , dc  eiufdcm  G E rripla^  o/r.n.fcy 

«ft  potcftatc  femidiameter  fpher?  E A: Ergo  EI  poteftatc  fub- 

Iclquialtera  eft  radi/  fpharrf « 5c  ideo  «Ei  erit  diftantia  lateris  \ 

.-nK.  a ». -A  or-.!./.  . . — acer.x’fr. 


■ 

/^\ 

^g1\n 

Ic  E 

\ / 

i.buim/. 
o expr.}. 


wbi  i centro  fpharr*  j & eft  S Q^ifariam  fcdla  in  I,&  perpen- 
dicularis ad  E I,  atque  eft  dupla  Icmilatcris  cubi  E Gr  Ergo  • S - „ .. 

latus  cubi  inlcripti  in  fphxra  ABC  H,5c  ideo  angufi  S.QhuJ, 
pcncagoni>R  S P m (pharrx  lupcrficiccxirtcnt.  Si  ergo  com- 
pleatur mlcriptio  cubi  in  fphacra, cuius  vnum  latus  eft:  SQsdc 
.ab  eodem  punfto  N radii  E A fuper  communi  bafi  O P wn- 
Itruatur  aliud  pentagonum  regulare,*  p priori  *qualc , verti-  p 
cem  habens  verius  D,  habebit  omnes  angulos  in  lupcrficio  1-4* 

I I •'c^^  bnea  lubtendens  angulum  pentagoni  paralle- 

la bafi  O P , pari  modo  applicata  erit  luper  latere  inferipti  cu- 
bi piralleloipfi  S ^ 

Et  fimiliter  in  extremitatibus  B.  C,  D , F , & H reliquorum 
qtiinq;  radioru  conftrui  poftlint  bina  peragona,  regularia  dc  ae- 
qualia habentia  angulos  in  fuperficie  fphaerae , quorum  redtae 
lubtendentes  angulos  pentagonoru  xquidiiltntes  bafibus  ap- 
plicatx  erunt  reliquis  dc  em  lateribus  inlcripti  cubiidc  pro- 
pterca  omnia  didfa  duodecim  pentagona  fc  Ic  mutu6  tagent,  • 

tum  m eor.im  lateribus  xquidifiantibus  lateribus  cubi,quaru 
vnum  eft  OP , tum  in  ansulis  inlcripti  xrubi,  dc  ideo  compo- 
ponent  folidam  figuram.  V nde  1 inferipta  erit  in  Iphxra  figura  q d*/ti 
lolida  comprchcnla  a duodecim  pentagonis  rcgulahbus.dc^- 
qualibus.Qapdcrat faciendum.  Vocetui  talis  figura  Dode- 
caedruiu . 

co- 


)II  EVCLrBTSKErriTVTI 

COROLLARIVMI.  . 

» 

Conftat  cx  poftrcma  parte  huius  propofitionls  re£):am)i. 
iteam  fubtendentem  aneulum  pentagoni  dodccacdri  ^ua> 
Icm  c(Tc  lateri  cubi  in  eadena  Iph^ra  delcripti . 

C O R O L L A R I V M II. 

Sph^r?  diameter  ad  latus  dodccacdri  el(  vt  latus  trianguli 
r ‘ ^qu  ilateri  ad  latus  deengoni^  & potentia  eil  • vt  j quadrata  ia* 
teris  hexagoni  ad  quadratu  latens  decagoni  > vel  vt  quadra- 
tum lateris  hexagoni  ad  tertiam  partem  quadrati  lateris  de- 
cagoni. 

ircir.i.^.'  Namrouadratum  diametri  iphe^r^  A C triplum  eft  qua- 
3-  hu*mt.  drati  S Ojateris  cubi»  (kuti»/quadrarum  lateris  trianguli  rrir 
pium  cft  quadrati  lateris  hcxagonirErgoiVt  A C ad  S^tacft 
e/r.i  ]atus  trianguli  regularis  ad  latus  hexagoni s*&;vtSQ^  O.E« 

. fcilicetvt  maius  ad  (egmentum  minus  refte  extrema,  dcmcr 
* «Jia  ratione  diuii^^vtin  hac  propofitioncoftcnlumcft).»  ita 
x^.tf.U}  cft  latus  hexagoni  ad  latus  decagoni;  ergo  »cx  compoficionc 
ordinata  diameter  Iphjfrf  A C ^ OP  laius  dodccacdri  crit.vt 
y/r.is  ii.  latus  trianguli  regularis  ad  latus'dccagoni . £t/ potentia  cade 
s/r>3*U.$.  erit»  qu^  quadrati  lateris  trianguiufeu  » tripli  quadrati  lateris 
hexagoni  ad  quadratum  latens  decagoni»  vel  vt  quadratum^  • 
latens  hexagoni  ad  tertiam  parte  quadrati  lateris  dccagom . 

COROLLARIVM  111. 

f.  ’ * . 

Conftat  etiam  dodecaedrum  diftribui  in  duodec«m  pyra- 
mides pentagonas » vertices  in  centro  Iph^rc  habcntes.cqua- 
ies«  inter  Ic j cimi  baks, Icilicct pentagona dodecaedri cqua- 
lia  (int  iiucr  le>  & perpendicuiaxcs  a centro  ipherx  ad  pkna_* 
b/r.io.i.5.  pctagonalia(  que  Radij dodccacdri  vocetur;  cquaJes  sut»^eo 
w f'-  qiiod  radij  circulorum  circiinlcnbcntiuni  dxtarmiiiia,  dcjc- 
10  qualia  pentagona  ^quales  1'unt  inter  fc , Sc  proincrca  c ^qualt- 

tcrdiftant  A centro  cuculi  maximi  Iphxra:. 

S C H O L I r M. 

* 

S^uod  veri pr(ter  has  qumque  regulares  folidas  jigur.isy  effici  non  pof~ 

fit 


)il', 


;7  L I B I R.  VII.  ' }if 

/it  alia , ^uf  i plar.h  figutis  aqualibus  aquilateris » &■  aquiangulis  con- 
tmeaturyftcolhmdltHr^ 

xAi  confiitHtionevi  anguli  Midi  requiruntur  dua  conditionesti  prima,  ddeft.1  6, 
yt  anguli  plani,  confinueutes  Midum  angulum,non  fint  pauciores , qudm  ' 
tres  '.fecunda  ycnt  omnes, ftmul  fumpti,  minares  fint  quatuor  reSis . M*-  c pr- 1 jJ  6. 
dd  quia  f angulus  trianguli  equi  lateri  tertia  pars  eft  duorum  reSorunu , ^ 
idefi  Jexta  pars  quatuar  reSlorum : erunt  /ex  anguli  triangidi  aauilateri 
/exportes  (extf  quatuor  angidorum  reSorum  i ideaque  aquales  erunt'  :t 
quatuor reSis:  Et proptere a mplura, qudmqumquc triangula fquilate-  .. 

raadunumpunEhtmcum  Juis  angulis eonuenientia  non  confiituent an- 
ffUum  /olidum,  fed  figura  plana  regjdares,  qua  /patiunt /olidum  compro» 
nendere  debent  ,nece(fe  eH,yt  angulos /olidos  conflduant , Igitur  prpter  > ' 

fyramidem,  OSfaedrum , ^ icojaedrum  aliam  figuram  /olidam  triangiu-  ' ' 

Uip;afqMilaeracotiflitucrenonpo/funt, 

- Secundo  quia  Uan^us  quadrati  auartapan  cfi  quatuor  reSorunu, 
drum  quatuor  angiUi  quadrati  f quales  quatuor  reSis  i ideoqueiplutat. 
quim  tria  quadrata  ad  nnumpuuflum  eum /uis  angulis  eonuenientia  an~ 
gdum  folidum  non  efiicient.  Et  proptenaprater  cubum  nuUam  aliam /i-  . • 

^ram  /olidam  quadrata  tpla  ton/htuere  pofiunt . 

T ertfb  quia  k anffdM  pentagoni  quinta  pars  e/i  fex  anguloru  reSorum,  ^ txM.ori 
idefi  tres  partes  decima  quatuor  reSorum : erunt  quatuor  anguU  penta-  m l.i, 
goniffimsd /umptiyfquales  duodecim  partibus  decimis  quatuor  rcRorum, 
fcUuet  erunt  maior  it,  quam  quatuor  refli:  Et  ideol  plura , qudm  trioj 
peni  agona  advnum  punSum  cum  futs  angu.is  eonuenientia  non  confii^ 
tuent  angulum /olidum , Igitur  prater  dodecaedrum  aliam  figuram  f oli-  / 

dam  pentagona  non  confiituent . ^ 

Jtjwarfo  quia  m angulus  hexagoni  fexta  ^s  efi  oSo  angulorum  reQo-  » 
tum , ide/l  tertia  pars  quatuor  reSorum : erunt  tres  anguli  hexagoniji- 
mul  jumpti  {quales  quatuor  angulis  reSis  ; tSr  propterva  a tres  anguli 
hcxagonales  ad  ynutn  putidum  conuenieutes  non  confiituent  angulum /o-  “ ‘ ^ **• . 

hdum  j idcoquf  hexagona , <&■  fic.relique  omnes  figurp  plana  regulares  , 
excedentes  numerum  jenartum  angulorum , ineptp  erunt  ad  anguli  /olidi 
tonflttumufrn,  cHr,  pauciores , quam  tres  anguli  plani /olidum  angulum 
non  efiiciant',&  propterea  qualibet  figura  plane  repdares  pluriuntj, 
quam  quinque  anguU  rum  corpus  aliquod  regftlare  cor,  ponere  nequeunt . 

Sluapropter  prfter  pyramidem,  Odaedrum , cubnm,Icofaedrum  ,&do- 
decaedrum  nu  Ua  aha  figura  con/hui  potefl  ex  coaptatione  planarum  ^ 
fftrarum  aqualium,  <p-  regularium.  H^od  erat  ofiendeadum . 
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Circa  datam  fph^ram  quodlibet  regulare  corptis.  circunferi-’ 
berc>  & in  quolibet  ipibrumlFh^aminlcribcrCr 

In  fphera  > cuius  centruni  H > & axis  A C circunferibi  de* 
bet  auodlibet  ex  didis  corporibus  regularibus . • Inlcribatur 
in  rpnera  corpus  illius  rpeciei,  quod  circunlcribi  debetintque 
illud  A B F G>  & perpendicularis  a centro  Ipher^ad  planum 
^ure  B FGi  fiue  radius  inlcripti  Iblidi  fit  H £.&  per  pundum 
C extremum  diametri  A C i>  ducatur  planum  k M N paralie* 
ium plano  BF  G :eritquer radius  Hg  perpendicularis  quo* 

J|ueadplanumkMN>& ideo ^ omnes  rea^  tangent  circu* 
os  maximos  per  diametrum  A C extenlbs;  & propterea  pia* 
num  kMN  tanget fpheram.  Rurfus  in  pyramide  H BFG 

produda  • erit  figura  dilTcda  K 
M N Hmilis  bafi  B F G i & omnia 
latera  H N , H M , H K ^qualia_* 
erunt»  ciim  eandem  rationem  ha* 
\ beant  ad  pyramidis  aqualia  latera 
B H,  F H,  G H eo  quod  lunt  radii 
fph^rc . Eadem  ratione  fi  ducan- 
tur plana  contingentia  Iphcram-» 
parallela  bafibus  reliquarum  py- 
ramidum  vertice  in  centro  Ipnc- 
rc  H habentium,  in  que  folida  figura  A BF  G rclbluitur.crut 
figuro  plan?  circunlcript^fimilcs  figuris  inferiptis  ,&  red^ 
omnes  d centro  Iphvre  H per  angulos  inlcript?  hgura:  vlque 
, ad  externum  ulanumdud?  erunt  fqualcsintcr  le,&  priori- 
bus H K,  H M , H N , eo  quod/eandem  rationem  habent  ad 
latera  ^qualia  pyramidum  in  centro  fphera:  verticem  haben* 
tium , ieu  ad  radios  fphxrar,  quam  habent  radij  lpha:ri , l'eu 
figur*  circunferipta:  adi  aequales  radios  figurx  infcriptx. 

• (^are  plana  omnia  iphxram  tangentia  in  ei idem  pundisK» 
K.  conuenient;  & ideo  folidam  figuram  clhcicnt  fimi- 
Icin  ipli  A B F G.  Quod  erat  faciendum . 

Secundo  m dato  corpore  regulari  B A F G inferibi  debet 
fphxra . Radio  H E dclcribatur  Iphxra  £ O . DiCO  hanc  dVcj 
inlcriptamfolido;  quia  radii  omnes  cuiuslibet  lolidx  figurx 
regulans  lunt  xquales  inter  Ic,  vtin  pollrcmis  corollariis 
^ quinque 


m/. 


« 

4 

•i 

i '4 

4 

I 

f 


’ t rn  1*  vn,  ' ^ ui 

«fuintrue  procedendum  prepofinenum  diftum  eft  . £r-  htxfrims 
go  iphera  radio  H E dcfcnpn  nccen'ari6i6  tangit  reliqua  pia-' 
na  figursc  A B F G j de  ideo » fphera  E O tnlcripta  erit  corpori  * . 
regulari  A B F G.  vt  fuit  pioporitum . , 

PROPOS.  VII.  THEOR.  I. 

Latus  tetraedri  potcftate  ad  latus  oftaedri  efti  X't4ad  t ,ad 
latus  cubi»  vt  2 ad  t.adlatiis  icofaedri.vt  lo quadrata  late- 
ri6  hexagoni  ad  $ quadrat.^  lateris  pentagoni»ad  latus  dode« 
caedri,  vt  2 quadrata  lateris  hexagoni  ad  1 quadratum  la-» 

“ teris  dfccagoni.fed  Idligitudine  eft.vt  latus  quadrati  ad  latus 
dccagoni'  latus  ver6  oftaedri  ad  latus  cubi  potcftate 
3 ad  2~  ad  latus  icofaedri.  S’t  5 quadrata  latens  lie  xagoni  ad 
2 quadrata  lateris  pentagoni , dc  ad  latus  dodecaedri » vt  r 
■ quadrata  laterls‘hc)tagoni  ad  2 quadrata  Tateris  decagonirfed 
latuscubi  potcftitead  latus  icofaedri  eft , vt  5 quadrata  la- 
tens hexagoni  ad  3 quadrata  lateris  pentagoni , dc  ad  latus 
r dodecaedri , vt  quadratum  lateris  hexagoni  ad  quadratum 
. lateris  dccagoni  j atque  latus  icofaedri  ad  latus  dodecaedrr' 
potcftate  eil , vt3  quadrata  latens  pentagoni  ad  5 qua- 
I drata  lateris  decagoni.  • • 

Primo  quoniam  « proportio  lateris  tetraedri  ad  axiiai  fpho* 
ro  porenria  clV,  vt  2 ad'j’,  feii  vt  4 ad  6,  dc  * axis  fphorc  ad  latus 
oftaedri  potentia  eft  du  plus,  fcu  vt6ad  t.  Ergo  e ex  compiofi . 
tionc  ordinata  latus  tetraedri  ad  latus  odaedri  potcftate  eft  i 
vt4ad5.  i 

Sccund6  eidem  4 rationi  2 adj  lateris  tetraedri  ad  axim_> 
fohorc  potcftate  addita  * proportione  j ad  1 ipfius  axis  pote- 
uate  ad  latus  cubi , componetur  proportio  2 ad  i lateris  tc- 
nraedri  ad  latus  aibi  potcftate . 

Tcrtid  quoniam /larus  tetraedri  ad  axim  fph^r?  potc- 
ftarecft.  vt  10  quadrata  lateris  hexagoni  ad  15  quadratalati- 
rwhexagonijcft  veroi  axis  fpihere  potcftate  ad  larus  icofac- 
dfi,  vt  5 quadrata  latens  hexagoni  ad  r quadratu  latcrispen- 
tagoni5  liue  vt  1 5 quadrata  lateris  htxagom  ad  3 quadrata  la- 
teris pentagoru:  Ergo  cx  compofirfOne  otdmata,  eft  latus  te- 
traedri ad  latus  icofaedri  potcftate , vt  10  quadrata  lateris  he- 
xagoni'ad  3 quadrata  lateris  pentagoni  Icu  vt  i quadratu  Jai^ 
tctis  hexagoni  ad  3-  deciiiiasjpartcs^quadrati  latens  petagoni. 
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^art6  quia  litus  cetracdri  ad  .iximfphcr^efl>vtlatu9  qu^ 
h'  wf  I fr.  drati  ad  latus  trianguli  (co  <juod  b ambe  proportiones  potcfta* 
t.baias.o’  (g  fubfcfquultcrc  lunt),  ied  taxis  Ipn^r?  ad  larus dodccac- 
jpr.^  I.  i.  j.  ^ trijriguli  ad  latus  dccagoni.  Ergo  latus  tctrac- 

dri  ad  latus  dodecaedri  cft:  vt  larus  quadrati  ad  latus  dccagoni. 
kter.i.pr.  Rurfus  latus  tctracdri  adarim  fphercpoteftarcc(l.A.  vtaqua- 
I buiui.  drata  lateris  hexagoni  ad  3 quadrara  lareris  hcxagoni;Icd  t axis 
] ctr  x.ft.  ad  latus  dodecaedri  porcflatc  cH , vr  3 quadrata  lateris 

j buiui.  hexagoniad  i quadratu  lateris  dccagoni:  Ergo  latus  retr  ae- 
dri  ad  alterum  latus  dodecaedri  poteftatc  cft , vr  2 quadrata.* 
lateris  hexagoni  ad  i quadratum  lateris  dccagoni. 

»1  cn.t.fr.  Qiiinto  quoniam  * latus  o<ft icdri  Tubduplu  eft  axis  fphf rf 
*.butut.  poteftatc, fcu  vt  3 ad  dc » axis  iphcr^  tripius poteftatc  lateris 

« ‘buiuf'’  i » fcu  Vt  6 ad  2 . Ergo  latus  odacidn  ad  latus  cubi  potcfta* 
te  cft,  vt  3 ad  2 . 

«ttr.  t.ff.  Scxt6  quia  * latus  o^aedri  cft  poteftatc  ad  axim  fphfr? , vt 

x butut.  j quadrata  lateris  hexagoni  ad  10  quadrata  lateris  hexagoni; 
1‘buiui^^  axis fpheer*  poteftatc  ad  latus  icolaedri cft,  vt  5 quadrata 
lateris  hexagoni  ad  i quadratum  lateris  pentagoni , leu  vt  10 
quadrata  lateris  hexagoni  ad  duo  quadrata  lateris  pentagoni. 
Ergo  latus  udaedri  ad  latus  icofaedri  poteftatc  cft  , vr  5 qua> 
drata  lateris  hexagoni  ad  2 quadrata  lateris  pentagoni,  leu  vt 
quadratum  lateris  hexagoni  ad  2 quintas  partes  quadrati  la- 
«c*r.i  pr.  teris  pentagonj. 

B butut.  Septimo  quoniam  latus  odaedri  f poteftatc  ad  axim  ^pha^>• 

tt$r  1/1.  rx  cft,  vtj  quadrata  lateris  hexagoni  ad  6 quadrara  lareris 
<%.kuiui.  hexagoni ; cftquc  ^ axis  fphxrx  ad  larus  dodecaedri,  vt  3 qua- 

drata lareris  hexagoniad  1 quadratum  latens  dccagoni  ,.feu 
vt  6 quadrata  lateris  hexagoni  ad  2 quadrata  lateris  decago- 
ni . Ergo  latus  odaedn  ad  latus  dodecaedri  poteftatc  erit , vt 
; 3.  quadrata  latens  h^q^agoni  ad  2 quadrata  latens  dccagoni » 

fcu  vr  I quadratum  lateris  hexagoni  ad  2 partes  tertias  qua- 
drati lateris  dccagoni . 

Wm  fr  3 Oftauo  quonuwn/latus  cubi  ad  axim  fphxrx  poteftatc  ful>' 
hutut.  triplum  eft,  fcilicct  vt  5 quadrata  latens  hexagoni  ad  i j qua- 
drata  lateris  hexagoni  j cft  vero  1 axis  fphxrx  ad  lanis  icolao- 
dri  poteftatc,  vt  5 quadrara  lateris  hexagoni  ad  1 quadratum 
lateris  pentagoni , leii , vt  1 5 quadrara  lateris  hexagoni  ad  3 
quadrata  lateris  pentagoni . Ergo  latus  cubi  ad  larus  icolae- 
ori  poteftatc  cft , vr  5 quadrata  latens  hexagoni  ad  3 . quadra-, 
ta  latens  pcmagqni>liuc  vt  1 quadrarum  latens  hexagoju 
ic  ^ ad 
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ad  ? parfcs  quintas  quadrati  latcr-is  pentagoni 


^2^ 


I ? parrcs  quinras  quaorati  latcras  pentagoni  ^ 

Nono  quoniam  M latus  cubi  ad  axim  (p%^i-e  pfcrcftatceft, 
vt  I quadratum  lateris  hexagoni  ad  j quadrata  lateris  hcxa-  ‘ • 

goni  jeftqueaxtsjriph^r^ad  larus  dodeca^dri  pctcftate»vt  * /r. 
3 quadrata  lateris  hexagoni  ad  quadratum  lateris dccagoni. 

Ergo  latus  cubi  ad  latus  dodccaedri  potcftate  eft',  vt  i quadra- 
tum lateris  hexagoni  ad  tquadratum  lateris  decagoni. 

Deciind quia/ latus  icolaedri  adaxim  Iph^raeeft, vtqua- 
dratuin  latens  pentagoni  ad  j quadrata  latens  hexagoni,  feu 
vtj  quadrata  lateris  pentagoni  ad  1 5 quadrata  lateris  hexa-  ^ 
gom ; cftque  » axis  fph^rf  ad  latus  dodecaedri  potcftate  • vt 
3 quadrata  lateris  hexagoni  ad  i quadratum  latens  decago- 
ni,  l'cu  vt  1 5 quadrata  lateris  hexagoni  ad  5 quadrata  lateris 

decagoni. -Ergo  latus  icolaedri  ad  latus  dodecaedri  potcftate  ’ •* 

erit,  vt  3 quadrata  laterilipehragoni  ad  5 quadrata  latens  de-  » * ' 

cagoni,  l'cu  vt  1 q uadratum  lateris  pentagoni  ad  5 partes  ter- 
tias quadrati  latens  deCagoni . 


i i 

d 
. '» 
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Facili  deducitur  cx  hac  propolitione , quam  proportio- 
nem habeant  triangula  tetraedn»  odacdriAc  icolacdn,*  ho- 
ruiii  lolidorum  luperfteiesinter  Ic.  Nam^hxc  triangula  at-  «aa 

quilatcradc  atquiangula , lunt  fimilia inter  Icj  idcoquc*  can-  i.y. 
dciri  proportionem  nabent  inter  le , quam  eorudem  laterum  o «r  j. 


q^drata  iubcntf£rgo<  triangulum  terraedri  ad  triangulum  ‘7  ^4 
odtaedneft,vt4.ad3  ,ad  triangulum  aicolaedri,  vt  loqua- 
drara  lnrc?rji(  ht«v3ov^ni  na  •_  * 


7 ww  t^^i«ui5uiuiu  « i\.v>iacuri  9 vr  lOQua* 

drara  latens  hexagoni  ad  3 quadrata  lateris  pentagohi;  «5t  '"*f**h 

^aedn  ad  triangulum  icolaedri  cft , vt  5 -qua-  ‘ 


-drata  latens  hexagoni  ad  z quadrata  lateris  pentagoni . Po- 

■■  t* ck  iiin  tvt 1 1 1 1 1^^  1« A J .A. • • 


itea quia  tnaitgulum  tetrahedri  quater  ftimptum.&trian-  iu/pr$p. 
guJum  oCraedn  o^ics , atque  triangulum  icolaedri  vigeftes , 
cihcmiit  lupcrficics  didorum  lolidorum : Ergo  luperficies 
terraedri  ad  lupctftcicm  oiftaedri  cft , vt  i<3  ad  74.  feu  vt  2 ad 
3 >&iuperfieies  tetraedri  ad  luperficiem  icolaedri  cft , vt40 
ad  60,  icu-/ vt  2 quadrata  lateris  hcx.igoni  ad  3 quadrata  late-  f «.i  i.  /.* 
ris  pentagoni , Similiter  lupcrficics  o€tacdri  ad  luperficiem 
icolaedri  erit»  vt  40 , ad  40 , leu  vt  1 quadratum  lateris  hexa- 
goni ad  1 quadratum  latens  pentagom. 
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EVCLIDIS  RESTITVTI 
PROPOS.  VllI.  THEOR.  IL 


CirculuscStinensttiangukmitetTacdri  ad  circulum  conti- 
naue  criaiigulum  odlaedri  * vel  quadratum  cubi  eandem-» 
rationem  habet  (crquiccrtiam  , atque  ad  circulum  con> 
tincntem  triangulum  icoiaederi  > vel  pentagonum  dodc- 
cacdri)  eft  vc  lo  quadrata  lateris  hexagoni  ad  3 q ladr  ata 
Jatcris  pentagoni ; & circulus  continens  triangulum  o£lae- 
druvcl  quadratum  cubi  ad  circulum  continenrem  triangu* 
Ium  icoiaedri»  velpctagonumdodecaedn  cfti  vt  5 quadra- 
ta latetis  hexagoni  ad  2 quadrata  lateris  pentagoni . 

ittrxfr  A Qupniam  * axis  fph$r?  potclhitc  ad  latus  icofaedri  cft.vt  1 5 
kuiui,^  fT.  jquadrata  latetis  hexagoni  ad  3 quadrata  lateris  pentagoni;cft 

iiJ  3 vero^latusuianguliicolacdri  ad  radium  circuli comprcheiv 

1.)  dentem  idem  triangulum  potcftate»  vt  3 ad  i»feu  vt  3 quadra^ 
*fT  19  I i ta  lateris  pentagoni  ad  i quadratum  latens  ^atagoni:  c Ergo 
ex  compofitionc  otdmata  axislph^r^  ad  radium  circuli  com- 
prehendentem triangulum  icolacdripoteftateermvt  1 5 qua- 

. drata  latetis  hexagoniad  1 quadratum  lateris  pcmagoni.l 

P^ftea  d quia  axis  Ibhpr?  triplus  potentia  ad  latus  cubi,  erit 
c w ».  pr  Vt  3 quadrata  lateris  Iwixagoni  ad  1 quadratum  lateris  hcxa^ 
j huiut.  ' gom;  Et  quia  * axis  Iph^i?  ad  latus  dodecaedri  potentia  eft.v  t 
3 quadrata  lateris  hexagoni  ad  i quadratum  lateris  decagonij 
ergo  axis/lph^rc  ad  duo  latera  cubi»  & dodecaedri  potcftatc 
*•  crit>v(  3 quadrata  lateris  hexagoni  ad  1 quadratum  lateris  he- 
%ft  3*.  1.5  xago-ni  cum  i quadrato  latens  decagoni ; Sunt i vero  2 qua- 
drata ex  latere  hexagoni»  & ex  latete  decagonufimul  lU  npea» 

■ quadrato  lateris  pentagoni:  Ergo  axis  * Iphfr?  ad  la- 

tcra  cubi  »&  dodecaedri  poteftate  crit » vt  3 quadrata  latens 

hexagoni  ad  i quadratum  lateris  pcntagoni.feu  vt  15  quadra- 
iprii  ta  lateris hexagoui ad  5 quadrata  literis  peutagoui.  Et  quo- 

niam'funtdu^potcntie  Jatcris  pentagoni  dodecaedri » vt  rc- 
kcPM.pr.  ^?hncf  iiibtcndentis angulum didi  pentagoni » Icilicct  tla- 
5.SIMIM.  * teris  cubi  > qumtupl?  potenti^  radii  circuli  comprehendentis 
pentagonum  iplUm  dodecaedri : ergo  ex  compolitionc  omi- 
nata<  axis  Iphfrf  poicftaie  ad  radium  circuli  comprelicn- 
dentis pentagonum  dodecaedri  ent»  vt  1 5 quadrata  latcrisnc- 
xagoiii  ad  1 quadratum  latens  pentagoni:  lid  prius  in  eadem 
ratione  fuiC  axis  iphere  ad  radium  cuculi  comprehendentis 

tnan- 
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.tripjieulum  icofaedn:  Ergo  axis  fph^rc  poteftatc  candem_,  m pr.T.l  il 
rationem  habet  ad  duos  radios  circulorum  comprehenden- 
tium pentagonum  dodccaedri>  Se  tri angulum /colhcdrij  pro- 
p»^erf*n  w radii ipfi,  atque  Circuli a:qualcs erunt.  apr.t,  /f 

Poftea  quoniam  radius  1'phxra:  poreftarc  ad  radios  circulo-  ^ * u 

rum  continentiu«trianguluoftacdri,&^  quadrarum  cubi, ea- 
dem rttioncmlclquialteram habet} Ergo yradii,i5c ideo cir-  * **""'•  . 
culi  ipfi  continentes  triangulum odaedri,  & quadratum  cubi 
aqualesluntinterfc.  IprTit. 

lam  quia  rcandcm  rationem  habent  inter  fe  latera  regula-  *.* 
rium  triangulorum  tetraedri,  o^laedri,&  icofaedri,quam  ha-  r tx pr.  lo. 
bent  radii  circulorum  continentium  dida  triangula.  Ergo /ra-  i \- 
dius  circuli  continentis  triangulum  tetraedri  ad  radm  circuli  fpr 
continentis  triangulum  oftaedri,  vel  ad  eiarqualem  radium-.  • • 
circuli  continentis quadr.atum cubi  potcftate  crit.  vt  4adj, 
quxeft  proportio  laterum  tetraedri,  dc  odiaedri  poteftato, 

A ideo / circuli  ipfi  erunt,vt  4 ad  ^ j & « ad  radium  circuli  con-  '*  f 

tinentis  triangulum  icofaedn,  vel  continentis  pcnragonuni_> 
dodecaedri  potefiate  erit , vt  10  quadrata  latens  hexagoni  ad 
3 quadrata  lateris  pentagoni,  Sc  * circuli  ipfi  in  eadem  ratione  / . 

erunt.  Eadem  ratione  radius  circuli  continentis  triangulum-» 
odtaedrij  vel  ei  xqualis  continentis  quadratum  cubi  ad  radiu 
.circuli  cotinentis  triangulum  icolaedri , vel  pentagonum  do- 
decaedri poteflate  eandem  rationem  habebit,  quami’  habent  ypr.j-  ha- 
votcntix  eorum  laterum , fcilicct  erit , vt  5 quadrata  lateris  ius . 
hexagoni  ad  2 quadrata  lateris  pentagoni , et  ita  quoque  cir- 
culi inter  Ic  erunt.  Quod  erat,  occ. 

COROLLARIVM  I. 

Confiat  ex  demonftratione  huius  propofitionis  duos  circu- 
los comprehendentes  triangulum  icofaedri,&  pentagonum 
,d  'decaedri  equales  cfie  inter  fc.‘ pariterque  duos  circulos  c6- 

!>i  chendcntes  triangulumoCtacmi , Sc  quadratum  cubi  equa- 
eseOe  inter  fc. 

COROLLARIVM  II. 

Colligitur  etiam,qu6d  quadratum  radij  circuli  continerts 
triangulum  icofaedn,  \ el  circuli  continentis  pentagonum-, 
dodccacdricfi^quahs  4 partibus  decimi  quaiiis  quadrati  la- 
•k  tens 
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* teris  pentagoni  in  circulo  maximo  1'phere  dercriptl.NamJ# 

in  hac-propofitione  axis  (pharr?  ad  mdium  circuli  continentis 
triangulum  icolaedri  j vel  pentagoni  dodecaedri  poteftarc_» 
fuit  > vt  1 5 quadrata  lateris  hexagoni  ad  i quadratum  lateris 
1 (0f.  j.fr.  pentagoni,  & « rad  us  fpharre  ad  axim  fpherc  poteftarc  cft , vt 
’ *7  <5.  1 ad  4 , feu  vt  i quadratum  lateris  pentagoni  ad  4quadrara  la- 

teris  pentagoni:  Ergo  ex  compofitione  perturbata  quadra- 
tum  radi)  iph^r^  ad  auadratum  radij*  circuli  continentis  trian- 
> - culum  icolaedri,  vel  pentagonum  dodecaedri  efl , vt  1 5 qua- 

drata lateris  hexagoni  ad  4 quadrata  lateris  pentagoni,  Icu  vt 
I quadratu  lateris  hexagoni  ad  4 decimas  quintas  partes  qua- 
drati lateris  pentagoni;  eflque  ^ quadratum  radi)  rpn9r^  ^qua- 
le quadrato  lateris  hexagoni  in  circulo  maximo  iph^r^  do* 
fcripti.  Ergo  patet  propofitum . 

PROPOS.  IX.  THEOR.  IIL 

Triangulum  icofaedri  ad  pentagonum  dodecaedri  efV,  vt 
tres  quintx  partes  lateris  trianguli  icofaedri  ad  larus  cubi; 
& fuperhcics  icofaedri  ad  lupetf  ciem  dodecaedri  ell»  vt 
• latus  trianguli  icofaedri  ad  latus  cubi . 

Sit  A B C triangulum  icofaedri , & G H K M N pentago- 
num dodecaedri , dc  D , & O fint  centra  circulorum  , figuras 

continentium  , & ducan- 
tur DB,DC,  OH.  OGH 
M N ; & ducatur  D E pcrp€- 
dicularis  ad  B C,  lecas  eam 
bifariam  in  E, desiccetur 
G O bifariam  in  S.  Qu^ 
niam»HN,  fubtendens  ahgulum  pentagoni  dodecaedri a> 
qualis  eft  lateri  cubi , dc  <<  Iccatur  pe  rpcndicularitcr , dc  bifa- 
riam a circuli  radio  O G in  R , pariterquc » perpeiKiieularis 
DEfcmifliscft  radij  circuli  continentis  triangulum  ^quilay 
tcrum  ABC:  Ergo/parallciogrammum  liib  D E Icmiradio» 
defubBE  fcmilatcrc  trianguli  cquilateri  A B C aquale  cit 
trianguloD  B C ; idcoquer  triplum  parallelogrammi  D E B 
cqualc efi triangulo  ABC.  Similiter  parailclogrammuni_* 
iubbafi  SO  IcmifTc radij  GO,dc  altitudine  perpendiculari 
H R femifle  lateris  cubi,9qualc  cft  triangulo  C H 0,dc  ^>idco 
quintuplum  paraBclogranuni  iiib  H R > dc  S O 9qualc  erit 
. penta- 
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pentajfono  G H K M . Q_nre  triangulum  A B C ad  pcntago» 
numGHKN  erit,  vrtnplu  n rcaaiiguli  DEB  adquintu- 
^um  redanguii  Uib  H R . <Sc  S O ; funtquc * fcmiradij  O S , <Sc  * 

D E ^quales , cilm  circuli , Eguras  conc  inentes , cqualcs  fint : 

Ergo t triangulum  A BC  ad  pciitagonum  GHKMeft,  vt  * 
triplum  fcmilatcris  B E trianguli  icofaedri  ad  quintuplum_> 
fcmilateris  H R cubi>fcu  ^ vt  triplum  B C lateris  icofaedri  ad 
quuirupiuin  H N lateris  cubi , vel  vt  tres  quint^  partes  late- 
tisicolaedri  ad  latus  cubi.  . 

Secundo  quoniam  triangulum  icofaedri  ad  pentagonunu.# 
dodecaedri  eft,  vt  j latera )cofaedri  ad  5 latera  cubi.  Ergo  20  «•'♦.i* 

triangula  icofaedri » ideft  fuperEcies  totaicolaedri  ad  1 2 pen- 
tagona dodecaedri,  feu  ad  fuperficiem  totam  dodecaedri: 
ent,vt  <Jo  latera  icofaedri , ad  60  latera  cubi , fiue  vt  latus  ico- 
faedri ad  latus  cubi,  ita  erit  fupcrficics  icofaedri  ad  fuperficic 
dodecaedri . 


PROPOS.  X.  THEOR.  IV. 

Triangulum  tetraedri  ad  quadratum  cubi  cft.vt  altitudo  tril- 
guli  zqiiilateri  ad  eius  baEm . Et  fuperficies  tetraedri  ad  Ai- 
perficiemcubieft,  vt  radius  circuli  ad  latusiulcripti  trian- 
guli ?quilatcri. 


U' 


btxfr.f 
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Sit  tri.ingulu  tetraedri  ABC, in  quo  ducatur  cius  altitudo, fi- 
Mc  perpendicularis  C F.fecans-  ba- 
E.ii  A ti  bitariam  in  F j fitquc  qua- 
dratum D EG  Hcubi  in  cadem_» 
frhfra , in  qua  tetraedruni , inferi- 
<5nn  eo  ducantur  du^  diametri 

DG, iScEH»lc  * fecanrcs bifariam  . • 

& ad  angulos  regios  in  O.  Et  quia  c quadratum  iprtus  A B bte-  I* 
muirntrurn  tetraedri  duplum  cft  quadrari  D Elateris  cubi,  l'  ^ 
eftqucipirirer  quadratum  diagonalis  EH  duolmn  quadrati  dexr  i»; 

A B , D G E H cquaJia  ^ f 

fimtiac.dcorreaf AB,UO.<ScEHeqnalcsfunr;Sed/r^^^^ 

gulimiA  BCadduotriangulaDEH.&GEHcandcmpro- 

portionem  habet, quam  alritudo  C F ad  diias  altitudines  DO,  c 
& G O , cum  bafes  A B,Jc  E H eqii  ales  fint  );eftquc  A B equa-  {?'*' 
bsaltirudmibus  DO  ^OG.Ergorrcfracdri  triangulam  AB  epr*.  ij* 
C ad  duo  tnangulaDEH,  s3c  G E H,  fiue  ad  quadratum  cabi  /r.j  / j.  ^ 

D£ 
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D EGH eandem  proportionem  habet, quam  triangun aW-J 
tiido  e F ad  bafim  eius  A B . 

kpMr.xiH.  Secundo*  quia  triangulum  retraedri  ad  quadratum  cubi 
cft,  vt  altmido  trianguh  ^nuilateri  ad  cius  bafim , df  vt  4 alti- 
tudines ad  6 bales  trianguli , vel  vt  4 partes  lexrc  altitudinis 
trianguli  ad  eius  bafim,  ita  erit  fuperficiesterraeciri  ad  fuper- 
ficicmcubi;  fcd4partesfextc, feu 2 partes tertif  altitudinis 
trianguli  ^quilatcnequaleslunt  radio  circuli  circunfcribcn- 
i/r.fo.rj.  tis  triangulum  ^quilatcrum  (eo  quod /altitudo  trianguli  e- 
quilateri  felquialtera  cft  radi)  circuli,  continentis  triangulu). 

/•J»  Ergo  *.  vt  radius  circuli  ad  latus  inlcripti  trianguli  ^quilateri, 
ita  erit  fupcrficies  tetraedri  ad  fupcrficiC  cubi/Quf  ciant,dcc. 

COROLLARIVM. 

Vnde  colligitur, qu6d  triangulum  tetraedri-ad  quadra- 
tum cubi  poteftatc  eft , vt  3 ad"4  6c  liiperficies  tettaedri  ad 
. . luperficiem  cubi  poteftatc  eft  Uibtnpla . 

r i - .J.  Nam /quadratum  altitudinis  trianguli  cquilatcri  ad  qua- 
dratum bafis  cius  cft,vt  3 ad4dc  quadratu  radi)  circuli  ad  qua^ 
drarum  lareris  inlcripti  trianguli  eft,  vt  t ad  ?.  dc  hf  oftcul* 
fiicrunt  in  hac  propolitionc  balium,ct  ibperficicrum  propor- 
tiones tetraedri  & cubi . 

PROPOS.  XI.  THEOR.  V. 

' Triangulum  tetraedri  ad  pcBtagonumdodccacdri  eft  vt  la- 
tus cubi  ad  quinque  fexras  partes  lateris  icolaedri.Er  fuper- 
ficies tetraedri  .ad  fupcrficicm  dodecaedri,vt latus  cubi  ad 
quinque  Icmiflcs  latens  icofaedri . ^ 

■ffr.j  bnimt  Quoniam  « quadralum  cubi  ad  quadratum  lateris  icofae^ 
driclhvt  5 quadrata  lareris  hexagoni  ad  t quadrata  lateris 
pentagoni:  ergo  2 quadrata  cubi  ad  i quadratum  l.atcris  ico-* 
heMar.  i.  lacdri»  vel  1 8 quadrata  cubi  adip  * quadrata  latens  icofaedri  c4 
fr  j-ynt,  vt  10  quadrata  lateris  hexagoni  ad  3 ciuadrata  laicris  pc4 

c cerVr.T.  ^^80^1*  > ‘^d  ‘ hanc  eandem  ptopornonem  nabet  triahguliirri 
Imm/.  ' tetraedri  ad  triagulum  icoiaedri:  igitur  8 miadrata  cubi  ad^ 
9 quadrata  latens  icofaedri  erunt , vr  triangulum  tetraedri  ad 
•c  pr  bm  triangulum  icolatdri . Pcftca  quia  etriangiWum  icoiaedri  ad 
/<•/«.  pentagonum  dodccacdri  eit,  \ t j lotcxa' icoiaedri  ad  5 later 

cubi. 


) 


LIBER  VIt 
^bi,ct/iMcft  quadratum  primiad  rcftangttlum primi, 
pcundi , idcft  9 quadrata  lateris  icoiaedri  ad  1 5 rcdtangula., 
laterum  icoiaedri , & cubi: Igitur/ triangulam  tetraedriad 
penn-^onum dodecaedri  erit,  vt  is quadrata  lateriscubi  ad 
1 5 rewangula  laterum  icoiaedri,  & cubi,  vel*  vt  6 latera  cubi 
ad  5 latera  icofaedri;  Icu  potius,  vt  latus  cubi  ad  quinque», 
partes  Textas  lateris  icoiaedri , ita  erit  triangulum  tetraedri 
ad  pentagonum  dodecaedri . Poftea  quia  quadruplum  primi 
ad  duodecuplum  lecundi  cft , vt  24  latera  cubi  ad  60  iarera_, 
icoiaedri , vel  vt  2 ad  5 , vel  potius  vt  latus  cubi  ad  5 medie- 
tates lateris  icofaedri,  ira  erit  lupcrficies  tetraedri  ad  luperfi- 
• ciem  dodecaedri . Vt  fuit  propofitnm . 

PROPOS.  XII.  THEOR.  VI. 

Triangulum  oftacdri  ad  quadratum  cubi  cft,vt  j quarta:  par- 
tes altimdinis  trianguli  arquilateri  ad  eius  bafim , «5c  liipcr- 
ncies  oaaedri  ad  luperficiem  cubi  eft,vt  altitudo  trianguli 
a:quilatcri  ad  eius  bafim.  Atque  triangulum  odacdnad 
pentagonum  dodecaedri  eft,  vt  latus  cubi  ad  10  nonas  par- 
tes latens  icofiiedri  . Et  fupcrficics  odaedri  ad  luperficiem 
^edrf^^*^^^  ^ tertias  partes  latens  ico 

Quoniam  • proportio  trianguli  o^aedri  ad  triangulum  tc-  ? 
tracdri  eft , vt  j ad  4 , feu  vt  3 quarta;  partes  altitudinis  trian-  1“!^'  ^ 
gu  1 cquilatcri  ad  eius  totam  altitudinem}  & ^proportio  tria-  iJ,  ^ 

gtili  tetraedri  ad  qu.Tdratiim  cubi  eft,  vt  altitudo  trianguli  *- 
quilatcriadaus  bafim;  Ergo  «triangulum  oflaedriadqua-  c#r.i9t^ 
Jratum  cubi  eft.  vt  3 quart?  partes  alf.tu  dinis  trianguli  equi-  'T 

lateri  ad  eius  bafim.  Poftea  quia  oftuplum  prinii ad  icxtu-  . i 

pium  lecundi  erit,  vt  24 partes  quart?  altitudinis  trianguli  ar- 
quilateri ad 6 luicra  eiuldcm  trianguli, fiue  vt  daltituduies 

* fquilatCTi  ad  fex  latera  ciuldcm  trianguli,  vcl«  vt  i j . . 
ci«  oftal;  ““ 

» quoniam#  triangulum  oftacdri  ad  triangulum  te-  e«r.r, 

^ ^ ^ ^ eiuldem,.  bu,ut  ' 

'«^fracdri  ad  pentagonum  dodecaedri  cfi.vt  6 ^ « i • *». 
1-ttra  ciibi  ad  5 latera  icolacdi  ij  fine  vt  1 2 latera  cubi  ad  1 o Ia-  ' 
tcra icoiaedri; Ergo/ ex compofinonc ordinata  trianeuJum 
■ ■ T c otUe- 
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oflaedri  ad  pcnragonum  dodecacdri  crir , vt  9 latera» aibi  ad 
10  latera  i olacdri>  hoc  cA  > vt  latus  cubi  ad  decem  nonos  par* 
tes  lateris  icofaedri . 

Deinde  quia  vt  oftuplum  primi  ad  dnodeciiplum  fecimdi » 
fic  eft  luperhcies  octaedri  ad  liipcrficiem  dodecacdri : Igirur 
vt  72  latera  cubi  ad  i2o)atcra  icolaedri*  aut  vt>  ad  5, vel  vt  la- 
tus cubi  ad  quinque  tertias  partes  lateris  icofaedri)  ita  erit  fu- 
perficies  odaedri  ad  luperheiem  dodecacdri . Qu^  erant»  dcc» 

PROPOS.  XllI.  THEOR.  VIL  i 

Quadratum  cubi  ad  pertagonum  dodecacdri  c A,  vr  latus  cu- 
bi ad  j fextas  partes  altitudinis  trianguli  icofacdri.Et  fuper- 
Acies  cubi  ad  luper Aciem  dodecacdri  cA»  vt  latus  cubi  ad  5 
tertias  partes  altitudinis  trianguli  icofaedri ; atque  fupci^- 
cies-cubt  ad  lupcrAcicm  icolacdri  cA  > vt  cuadratum  cubi 
ad  5 tertias  partes  parallclogramm  i comprehenli  fub  late- 
re» Sc  altitudine  trianguli  icofaedri . 


a fff.to'.  Quoniam  s quadratum  cubi  ad  triangulum  tetraedri  cA.st 
latus  trianguli  arquilatcri  ad  cius  altitudine » fiuc  vtlatus  tria- 
guli  icofaedri  ad  eius  altitudincni » vel  vt  5 latera  icofaedri  ad 
hpr$f  II.  ^ aititudinescius}atqucl»triangulumtctracdriad  pentagona 
l i dodecacdri  cA»  vt  6 latera  cubi  ad  5 latera  icofaedri.  Ergo  * ex 
• ^ cqmpondonc  pcnuibata»  vt  6 latera  cubi  ad  5 altitudines 

trianguli  icolacdri» vel  <’t  latus  cubi  ad  5 fextas  partes  alritudi- 
' nis  trianguli  icolacdri» ita crit  quadratum,  cubi  ad  pentago- 

num  dodecacdri . 

, PoAcafupcrficics  cubi  ad  fuperficiem  dodecacdri  cA»  vt  5 

quadrata  cubi  ad  12  pentagona  dodccacdri)idcA  vtd,36  latera 
htiff.  ’ cubi  ad  60  altitudines  trianguli  icolacdri,  vcl  vt  s ad  5,  aut  vt 

1 latuscubi  ad  5 paitestcrtiasaltitudinistxianguliicoiacdri. 
#t*r.  I ffi  Tertio  quia  # paraljclogrammuni  fub  altitudmc  trianguli 

icofaedri»  et  latere  ems  contentum  duplum  cA  trianguli  ico- 
' faedrijErgo  6 quadrata  cubi  ad  loparallelogramma  fub  alti- 

tudine , & latere  trianguli  icofaedri  contenta » aut  i ad  5,  vel 
potius  quadratum  cubi  ad  5 tertias  partes  parallclogrammi 
' lub  latere»  et  altitudine  trianguli  icolacdri  contenti»  habebit 
eandem  proportionem,  quam  luperAcics  cubi  ad  fupcrficicni 

• > icolacdu.  C^ae  erant, «Scc.- 


t.’ 


PRO- 


PROPOS.  XIV.  THEOR.  VIII. 


Tetraedn  radius  ad  octaedritfiuc  cubi  radium  c(l>  vt  latus  he- 
xagoni ad  latus  trianguli, et  ad  icolacdri,vel  dodecaedri  ra- 
dium ent,  vt  tertia  pars  lateris  hexagoni  ad  latus  quadrati 
dilTerentialis  inter  quadratu  l.Uerishexagonii  er  4 decimas  , 

quintas  partes  quadrati  lateris  pentagoni;  Icd  odaedri»  vel 
cubi  radius  ad  icofiedri,  vel  dodecaedri  radium  ent « vt  la- 
tus exagoni  ad  latus  quadrati  difTercntial  is  inter  3 quadra- 
ta latens  hexagoni,  6c  4 quintas  partes  quadrati  lateris  > 

pentagoni,  vel  vt  dimidium  lateriscubi  ad  latus  quadrati  i ^ 
dilfcrcntialis^intcr  quadratum  radij  rph^‘r^,&  tcrtiaiu  par- 
tem quadrati  latens  icolaedri . 


Sint  A radius  tetraedri,B  radius  odaedri,C  radius  cubi, 
radius  icolaedri,  & E radius  dodecaedri,  quzlunt  perpendi- 
culares a centro  Iph^rtead  plana  hgurarum  corporum  regu- 
larium . Dico  primo  A ad  b efle , vt  latus  hexagoni  ad  latus 
trianguli. 

• Quoiuiam radius*  Aad  radium  (phaerx potentia, eft  vti 
*d  f s co  quod  tetraedn  radius  A tertia  pars  cft  radij  Iphfrj), 

& k quadratum  radij  Iph^rx  ad  A , 

quadratum  radij  Bodaedri  cft,  vt  p ^ , 

9 .ad  3 : Ergo  - quadratum  A ad  cv-  ^ 

quadratum  Bcft,vt  1 ad  s.acftquc 
quadratum  lateris  hexagoni  ter- 
na pars  quadrati  latens  trianguli:  ' _ 
trgo  quaiiratum  radij  A ad  qua- 


a f#r.  f ./ti 
b w.i.fu 

X.  bunu, 
€/ri9-ij- 

4/r 


ur 


H 


dratum  B cft , yr  quadratum  lateris  hexagoni  ad  quadratum 
latens  tnanguli } & ideo  e ipl  c radius  retraedri  A ad  odtfddti 
radium  B ent,  vt  latus  hexagoni  ad  latus  triantruli 
Sccundoquia  C radius  cubi  aqualis  eft  ipfi  B:’co/quod 
vtcrque-tertia  pars  cft  poteftatc  radij  fpheri:  Ergo  A ad  C 
eandem  rationem  habet,  quam  ad  B ; & proptcrta  A ad  C 
ent,  vt  latus  hcxagcni  ad  latus  trianguli. 

Tertio  fir  triangulum  icolaedri  F'G  H,  radius  circuli.cum 
commentis , fit  F O , «5c  D f fit  radius  fph^nr , araue  D O fuir 
ra^us  icolaedri : ergox  m triangulo  rcftangulo  D FO  radi  ts 
r /T  quadrati  differcnrialis imer "quadrata  DF,  5c 

x U.  Et quta quadratum* radij  tciraedrl nona  pars  cft  oua-' 

Tt  a drati 
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dratiradij  fph^rat,  fic^quadiamm  ndij  fph^rx  DF  ad  qua- 
dratum F O radij  circuli  continentis  triangulum  icofaedri 
cft,  vt  quadratum  lateris  hexagoni  ad  4 decimas  quintas  par- 
tes quadrati  lateris  pentagoni:  Ergoiquadratuna  radij  DF: 
Iphfr*  ad  differentiam  quadratorum  D F , & F O , fine  ad 
quadratu  radii  uO,  erit  >vt  quadratum  lateris  hexagoni  ad 
differentiam  inter  quadratum  lateris  hexagoni , «Se  4 quintas 
decimas  partes  quadrati  lateris  pentagoni.  Q^^reiexcom- 
pt^fitione  ordinata  quadratum  radii  X ad  quadratum  radii 
p O crit>  vt  nona  pars  quadrati  lateris  hexagoni  ad  differen- 
tiam inter  Quadratum  lateris  hexagoni,  & 4 decimas  quintas 
partes  quadrati  lateris  pentagoni ; & deo  fc  ipfcmet  radius  \ 
tetraedri  ad  radium  D O icofaedri  erit  • vt  tertia  pars  lateris 
hexagoni  ad  latus  quadrati  differentialis  inter  quadratum  la- 
teris hexagoni,  & 4 decimas  quintas  panes  quadrati  lateris 
pentagoni . 

Qiiartd  quia  / radij  circulorum,  comprehendentium  trian- 
gulum icofaedri , depentagonum  dodecaedri  fquales  oftcnfi 
lunt:  Ergo  » perpendiculares, qu?  a centro  eiulliem  U^hpre  ad 
centra  diriorum  circulorum  zqualium  in  circulis  lpncrcina<' 
ximis  cqniunguntur  equales  funt  mter  fcjdc  ideo  radius  E do-  . 
decaedri  cqualis  'erit  radio  D O icofaedri : Et  propterea  m A 
ad  E, et  ad  D O eandem  rationem  prius  expofitam  habebit . 

C^into»  quia  axis  lateris  cubi,  & radius  fphzrz  radij  cubi'' 
tripli  liii^  potentii,  permutado,^  & inuertendo  C radius  cubi, 
icminiserit  latens  cubi,  ficuti  radius  fphzr®  Icmilfis  eft  axis ; 
cftque  f DO  vcl  Elatus  quadrati  differentialis  inter  quadra- 
tu radij  iph^r?  D F,dc  quadratu  F O radii  circuli  cotinetis  trii- 
guiuni  Ci  F H icofaedri , quod  / eft  tertia  pars  quadrati  lateris 
icofaedri:  Ergo  radius  Bodfaedri,  vel/ei  xqualis  radius  C cu- 
bi afjlradiuml)  O , icofaedri,  vel  ad » ei  ^ qualem  radium  E do- 
dcc.aedri,  eandem  rationem  habet,  quam  icmiftis  lateris  cubi 
ad  latus  quadrati  differentialis  inter  quadrarum  radij  fphxrz,' 
& tertiam  partem  quadritt  lateris  icofaedrLVel  potius  • quia 
radius B octaedri  ad  radium  fph^rz  potetii  cft.vt  i ad  3,fiue  vt 
I quadrarum  latens  hexagoni  ad  5 quadrata  lateris  hexago- 
tu;&  radius  fphzrx  DF  ad  D O radium  icofaedri  fuit,  vt  f qua- 
dratum lateris  hexagoni  ad  differentiam )nter  quadratum  la- 
tens hexagoni,&  4 citimas  quintas  partesquadran  lateris  p& 
tagoni,  fiue , * vt  3 quadrata  latens  hexagoni  ad  differentiam 

^cri  qiud£atalaterislicxagoni,dciadcaaiasqumtas,vel  4 
* * 


->  ■iv 
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CJulnMs  pAites  quadrari  lateris  penttvgoai:Ert?o  4 B ad  D O po*  zfr.tfMi 
ccnria  eritivt  quadratum  lateris  hexagoni  ad  differentiam  in- 
ter ? quadrata  larccis  hexagoni , & 4quintas  partes  quadrati 
lateris  pentagoni, Vude  o(^acdri  radius  B.fiiie  ei  cqualis  radi- 
us cubi,  erit  ad  icolacdri  radium  DO  Huc  ad  ei  ^qualem  E ra- 
dium dodccaedriun  eadem  ratione, quam  habet  latus  hexago-  ‘ : ’ 

foniad  latus  quadrati  differentialis  inter?  quadrata  lateris  . • 
exagoni,  St  4 quintas  partes  quadrati  lateris  pentagoni. * 
Crant offendenda.  • • 


PROPOS.  XV.  THEOR.-IX.  I 

. > v-sd 

Tetraedrum  ad  oftaedrumcff.vt  latus  hexagoni  ad  fefquiai- 

terum  lateris  trianguli, & ad  cubum  cft . vr  quadratum  la-  •'  , s*  ‘ 
teris  hexagoni  ad  quadratum  lateris  trianguli, & ad  icofae* 

^ drum  eftjVt  tertia  pars  cubi  ex  latere  hcx.igonidefcripti  ad  . ^ 

prifma  redum , cuius  bafis  cft  (crquialtcra  quadrati  late-  . * 
ris  pcntagoni,altitudo  vero  cft  latus  quadrati  differentiatis 
- inter  qu^ratu  lateris  hexagoni  idcquatuordecinaas  quin-  . 

tas  quadrati  Literis  pentagoni , atque  ad  dodccacdrum  cft,  i 
vt  rcftangulu  fub  latcreeubi , Sc  fub  tertia  parte  radij  fph^-  ^ v 
r? contentum  ad  rcfitangulum  fub  5 medietatibus  latens.  • 
icoraedri,&  liib  latere  quadrati  diffcrentialis  inter  quadra 
tum  radij  lph^r§,<5c  tertiam  partem  quadtatilateris  ico- 
•-  iaedri.  . . , . 


j Quoniam  « tetradmm  diuidimr  in  quatnor  pyramides  ac-  ic$f  .g.pn 
quales,  verticem  in  centro  rph^r^  hibcntesmuarum  bafcsx-,  ‘ buiui.yr 
quales  funt » Icil  icet  triangula  tetraedri.,d^  altitudines  fqua-.  *»bun$t. 
4cs,  Cctlicet  radij  terraedri^*£rgo  tetraedrum  quadruplum  cft 
pyramidis, cuius  bqHs  eftzxianguluaacerracdri,  & altitudo^ 
qiialis  eft  radio  eiui'de;Sed  * pyramis, cuius  bafis  eft  atqualis  ui  * 
pcrficicitctraedri.fiiic  quadruplo  vnius trianguli  tetraedri  & •* 

altitudo,radais  ciuldem, quadrupla  quoq.-eft  vniiis  pyramidis 
tetraedri  vertice  m centro  fpherfhaocucis,(co  quod  pyrarai-  ^ ^ 

<les  ^que  alte  1'unt  inter  fc,vt  btilcs  >E^go  c pyramis,  cuius  ba-  ^ 

Yls cqualis  luperiicieitetracdn  »<Sc!.iicrtudoi  aqualis  radio  te- 
traedri cft  ^qualis  Iblido tetraedri. Eadem  ratione  rcliqu*^ 
corpora  regularia  equilia  erunt  pyraimdibus , quarum  bafes 
^ .rualcs  funt  (unerneiebus,  Sc  altitudines  equales  radijs  iplbrii 
iolidorumiVadc  vtiunt  pyramides  diilx  inter  ie,ita  crunr  ib- 

iida 
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ifr.liJ.4.  lidarcgiilnni^fcti^iJlc  pyramides  habent  prop6tttenenLj}* 
compofit.im  cjc'  rationibus  bahuin , & altitudinum.  Ergo  fi- 
militer corpora  rtgularia  cbmpofitam proportionem  habe-: 
bunrex  ratioryibus  (iipcrficierum  eorundem  Ibiidorum  > 
altitudinum,  Huc  radiorifm . « . u 

'%e$rfr.7.  EtprimoqitiarluperficiesfetTacdriad  fuperficiem ofiac- 
huiM.  ^ rnievr  i Ikus  hexagoni  ad  ? icmilatera  hc- 

" xagoni;  &Aad*us  tetraedri  ad  radium  cdaedriefl,vt latus 
g/r  ifJ.}  hexagoni  ad  latus  trianguli,  fiuevt  ? Icmilatera  hexagoni  ad 
V /r.  ti.  3 ieirjlatcratriaguli:  £rgOgtctraedrumado^aedrumcll,vC 
i *.  latus  hexngoniuidj  Ibnulatdratnahguli. 
k frtf.n.  Secundo  quia  tam  A radius  tctraedri  ad  radium  cubi,  • quim 
*Mf/ . ilipcrhciestoDracdri  ad  fuperficntni  cubi  cft,  vt  latus  hcxago4' 

ifr0f.io.  jjj  latus  trianguli  ► fcd  t h^  dua:  proportiones  componunt 

kpTji./  6 rationem  tctraedri  ad  aibum,quam  proportionem  qua- 

4 drati  latens  hexagoni  ad  quadratum  lateris  trianguli  Ergo 
1 /r.7  i.j.  tetraedrum  ad  cubum  elV,  vt  quadratum  lateris  iicxagoni  ad 
quadrjitum latens trismguln  - . 

m M'  />r-7.  Temo  quia  m lupethtres  tctraedri  ad  fupediciem  icofae* 
butu!  dri  cft , vt  quadratum  latetis  hexagoni  ad  3 tcniiquadrata^la» 

0ff  14.**-  rerispentagonii »radiusrctra».dn  ad  radiiinvicolacdrieft» 

* . vt  terna  pars  ladcris  hexagoni  ad  larus  quadratidiftcrcntialis 

. inter  quadrat  Q latens  hexagoni , dt  4 partes  dedmas  quintas 
e <juadrati  litetis  pcntagomilcd^h^  duc  proportiones  com- 
ponunt proportionem  pnimatis  redi,  cuius  oafts  cft  quadra-" 
Pfr^o  tb  hexagoni,  altitudo  vero  cft  terna  pars  latens  hc- 

xagdhi;ruK;7ieinip.paEtiscubiexiiatcarehexagouiad.pnlina 
redam,  cuius baiu>cft  lirii^uialtdra  quadratiiatcris  pentago» 

. nikahiiuduver6c6hiattb:quadrQCisi<ftctentialisjntcrquadra- 
iu  laceris  hexagonis  &>4{iarrca'dcciinasquini;as  quadran  la- 
teris pentagoni:.  Quaieiiahc  eandem  propomoncar  habebit 
tetraedrum  adiicdlaedrum.  , 

q#f.ii  bu.  Quarto  quoaiamy  lupcrficics  tctraedri  ad  fupcrficiem  do» 
r /r.*i4  bM-  dccacdri  clt,  vt  latus  cubuid'5  scmiiatcra  icotacdrt}  & ' radt- 
ttu.  ustetraddri  ad  radtuiirdudixaedncft,vttcrria.pars  radii  lph9> 
rgUd  latus  quadrari  difletennaLs  inter  quadratum  radiflph^ 
rc,  & tertiam  paitem  quadratiiatcns  icolacdn  ;lcdy  h^*  du± 
Jioportioncs componunt  propoitionem  plani  rcdagiili  iub 
aterc  cubi,  cc  terna  parte  radi)  iphcrc  contenti  ad  icdangu- 
luiii  lub  5 Icmilatera  icolacdn , & lub  latere  quadrati  diftwrc- 
tialis  uuer  quadratum  xadij  lph^'r9>dc  temaai  partem  q uadra- 

tt  ia- 


Ifi  laftrft  icofiicdri.  Q^irc  In  nc  eandem  propotrionem  habe- 
-bultecraedrum  ad  dx^ecaedrum.  qu^  erant  oftendenda. 


T 


PROPOS.  XVI.  THEOR.  X. 

j 

O^aedrum  ad  cubum  eft>  y taldtudo  trianguli  ad  eius  bafin^ 
& ad  icofaedrum efl.  vt  cubtts*liipcr  latus  hexagoni  deferi- 
. ptus  ad  prifina  reduimcuius  ba(is  quadrarumlateri»  penta- 
goni « altitudo  vero  cft  lotus  quadrap  diiTcrentialis  inter  3 
quadrata  lateris  hexagoni.  & 4 quinti  partes  quadrati  Ia? 
teris  pentagoni : 6c  ad  dodecaedrum  eft  > vt  dimidium  qua- 
drati cuBiad  paraileiVDgrarbiVlufn  lubs  terrijs  partibus  la- 
teris icofaedri,&  fub  laWc  quadrati  difFcrctialis  inter  qua- 
• dilatum  Badij  tjdi^rig»  & tertiam  pattem  qaadraci  iatocik 
icofaedri.^  . ' ti  i . I 1.  ; / ■'  *i 

. •.  i.:  ••  . ■ i ' ‘ 

Qnoniam><vtdi£hi.caeA.'b£I.icdruma(i  cnhuim  propor- 
-tionemhaber  compofitamlex  ratiombqs 'fupeiikierum*  dc 
radiorum*  dt  *fimt  dadiradij^quiilesinterdci-  Ergoc  vtfu- 
•perheies  oftaedri  ad  Tupeidae:  u cubt*  ita^cft  o Caedrum  ad 
ipfum  cubiinnerat^aocem'  ftipcrficies  oAaedri  ad  fuperfi- 
<icm  cubi*  vt  alritodo^-trianguli  ^quilateri  ad  cius  bafim . Er- 
go e odaedrum  ad  cubum  erit>vt  altitudo  trianguli  equilate- 
riadciusbafim. 

Secundo  quia/fupcrficiesodacdri  ad  fupcrficicm  icofac- 
xlri  eft  ti^r  quadrarum  lateris  hexagoni kl  quadratum  latdris 
pentagoni;  & £odaedri  radius  ad  icolacidri  radmmc{I>vt  la- 
nis hexagoni  ad  larus  quadrari  didrerencialis  inrer  ^ quadrata 
iarcris  hexagoni  * quintas  partes  quadrati  lateris ' penta- 
goni ; Icd  h ? du?  proportionescomfiqnunr  prdpornqnem 
cubi  ^icripti  ex  iarere  hexagoni  ad  pcilma  reaum.cuius  ba- 
li.ed  quadratum  latens  pentagoni , altitudo  verd  cft  lanis 
quidrnti  differ  entialis  inter  j quadrata  lateris  hexagonivdr  4 
quintas  partes  qurdrati  lateris  pentagoni  ( quandoquidenO 
priimata  reda  proportionem  nabenc  coinpofitam  cx  bafi- 
Dus,  & altitudinibus  ).  Quare,  vt  prius.odacdrum  ad  icolae- 
drum  efl , vt  cubus  delcnptus  fuper  lacere  hexagoni  ad  ptif- 
niareduin.cutus  bafiseltqindfarum latens  pentagoni!^ & 
altitudo  cfl  latus  quadrati  differentialis  uirer  ? quadrata  Inte- 
ris hcxayoni , 5c  4 qu  .nras  partes  quadrari  latcrispcntagaii . 
Tertio  quonum  • lupciEacs  od<\cdri  ad  lupccncicmdodc- 

cacdxr 
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caedri  cft,  vt  latus  cubi  ad  5 rcrtia»;  panes  lateris  icofiedrij  5f 
14.  odaedri  radius  ad  dodccacdri  radiuru  oftiVt  dimidium  lat^- 
ris  cubi  ad  Jatus  quadrati  d.fferentialis  inter  ouadratum  radii 
fph^rc  tertiam  partem  quadrati  lateris  icolaedri  5 fcd^hz 
mia:  proportiones  componunt  rationem  d imidi;  quadrati  cu- 
bi ad  paralJelogrammum  recf  angulun  lub  5 tertijs  partibus 
' latens  icoiaedri > etdatus quadrati diffcrcmiaiis inter  quadra- 
tum radii  Iph^rmct  tcrtiam.partem  quadrati  lateris  icoiaedri. 
Quare  in  hac  eadem  propoinonc  erit  odacdrmn  ad  dodeue* 
dium.  Vt  erat  propofitum . 1 
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. PROPOS.  XVII.  THEOR.  XL 

Cubus  ad  icolacdrum  cft  > vt  dimidium  ciurdem  cubi  ad  |>riA 
ma  rcAum  contentum  iiib  altitudine  trianguli  icoiaedri  t 
& fub  5 tertijs  partibus  latens  eiuldcm  trianguli  icoiaedri* 
atque  lub  latere  quadrati  diftcfauialis  inter  quadratu  jradij 
y rpn^r^)&  tertiam  pirtem  quadrati  lateris  icolacdrirScdcui- 
-t  busad  dodecaedrumeft^vt  dimidium  quadrati  cubi  ad>pa* 
: raiklogrammum  rcdiangulum  lub  $ ternis  partibus  altu  u- 
' dinis  trianguli  icofaedri  > «Se  fublatcre  quadrati  diftcrcntix- 
lis  inter  quadratum  cadij  Iphpr^i  de  tertiam  partem  qua- 
di ati  lateris  icoiaedri.  At  icolacdrum  ad  dodccacdrum  cft» 
Vt  latus  icoiaedri  ad  latus  cubi  T 

Quoniam  a Aiperficies  cubi  ad  ruperliciem  icoiaedri  cft , vt 
qu^atum  cubi  ad  parallclogramiiium  lub  5 tertus  partibus 
latens  trianguli  icoiacdrij  de  lub  altitudine  ciuidcm  triangu- 
li; de  b cubi  radius  adicoiacdri  radium  cft  * vt  dmudium  late- 
ris cubi  ad  latus  quadrati  aiftercntialis  inter  quadratum  radii 
Tph^rx.  de  tertiam  partem  quadrati  lateris  icoiaedri . H<.  < au- 
tem du(  proportiones  componunt  proportionem  dimidii 
cubi  intra  Ipn^ram  dclcriptiad  pnimarcdum,  cuius  bafis 
eft  rcdanguiumconrcmuai  lub  5 tertus  partibus  latens  tria- 
guit  icoiaedri*  de  lub  altitudine  eiuldcn.  trianguli}  altitu- 
do vero  eft  latusquadrati  dilTeicntiaiisintcr  quadratura.» 
radii  iph^rz  > de  tertiam  partem  quadrati  latens  icoiaedri. 
Sed  proportiones  > vt  Uidum  clt  * etiam  componunt  pro- 

porriunem  cubi  ad  icolacdrum . Igitur  cubus  ad  tcolaedi  uni 
eandem  cxpofitam  proportionem  nabet . 
Scauiduquomam^xupetftctescubt  ad  ruperfteiem  dode- 
*i  • cacdti 
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caedri  cft,vt latus  cubi  ad  5 tertias  partes  altitudinis  trianguli  . , 
icolacdri  5 et  e cubi  radius  ad  dodecaedri  radium  ell  > vt  dimi-  ^ • 

um  lateris  cubi  ad  latus  quadrati  diffcrenrialis  inter  quadratfi  r 

radij  iphetc,  et  tertiam  partem  quadrati  lateris  icolacdri:  Hx 
verd/duf  proportiones  componunt  rationem  femiffis  qua-  j 
draticubiadparallelogrammum  reftangulum  contcntum_»  - 

fub  quinque  terfiis  partibus  altiti|dinis  trianguli  icofaedri.  Se  * ' * 
liib  latere  quadrati  differentialis  inter  quadratitm  radij  Iph^rc 
& tertiam  partem  quadrati  lateris  icolacdri.Igitur,vt  prius>in 
hac  eadem  proportione  erit  cubus  ad  dodccacdrum. 

•' Tertio  quoniam  i fupcrficies  icolacdri  ad  fupcrficicm  do-  Li  J. 
dccaedri  cll,  vr  larus  icofaedri  ad  latus  cubi ; atque  i icofaedri  a 
radius  fqualisollcnfus  cll  radio  dodecaedri.Igitur  i icofaedru  *“**« . 
ad  dodccacdrum  eandem  proportionem  habebit»  quam  latus 
icofacdriadlatuscubi.quodcratoAciidctidum.  - 


s e H 0 L I V W. 


- In  yy.  Euclidis  libro , qui  Hyfpdi  Alexandrino  tribuitur  apturin 
'quiHq-.te  propojiticnibus  de  n.utua  mjer  pnone  fip  rarurti  regutariun: ; rt 
qaia  hkiujtf.odi  argumentum  parum  vnlihuis  etementari  msittutiom  afu 
ferre  vidui  r , ft.uque  d Campano  , Candalla , Clauio  diiigcntijji- 
me  expofitun  , Cf  an plifii utun.,  mque inftituti  mei  cft  aliena  tranjcrtbe- 
re,  propter ca  partem- hanc  Geomemn , i/cer  curiofitattt plenam  \ ontfun% 
ftlmqucndaiu  ejje  duxi . 
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Arithmcricorum. 

definitiones: 

t 

.1- 


A • 

Vnips  eft  anticipatio,rccuhdum  quam  vnumquodquc  t9ir 
fum>  qui^  funt>  vnum  dicitur. 

n* 

Numerus  :^utem  cx  vnitatjbus  compofita  multitudo . 

Corueptust^eu  <mticipatio  imitatis  duiiftonem  nonadmittit . Nans  pro» 
frium  eft  multituditiis  diuidi  poffe  in  plures  partes  j dr  propterea  vnitat 
indiaiduaefl . Diffirt tamen  vmtas d pstnSo , fsdd  -mnitas  pars  fit  com» 
ponens  numerum  y pnnSum  yer6  non  componat  tna^aitudintitt  y/ed  ft$ 
pnnapiunhCr  itrmiuftscius. 


-5 


III. 


- Par  numerus  cft,  qui  bifariam  diuidituf. 

IV.  . 

Impar  vero  > qui  bifariam  non  diuiditur»  vel  vnitate  differ# 

pari.  . i 

V.  , , . 

Pariter  par  numerus  eft , quem  par  numerus  metitur  per 
numerum  parem. 

V umerus yefui  coKponituj‘_  ex  pari  tpuUnntUne  ptritim  numerorum . vf 
V 24.  nui  componitur  ex  6 tjuater^ijs , 'meufurabttur  d pari  nu  nsero  4 >r 
, p treni  6yideft  per  parem  muUituduiem  cordndem  > tuiw  24  vocabit.>r 
Tar iter  par, 

• - VI. 

„ Pariter  autem  impar  eft»  quem  par  numerus  metitur  per 


numerum  miporcm. 


Et 


.1 


£t  Humernt  eompofitiu  ex  impari  nutltitudine  parium  nameroruh. , rt 
&,ljiiimnipomtur  er  tfibus bintnf'F yvienjwabitfr A pufi numero 2 per 
impurem  3 i Et proptcrea  dicetur  tiumerus  6 Turiter  mpMr, 

, , VJI, 

Impnriter  vero  impar  cft  nnjrjcrus » qnem  impar  numerus 
tnenturpernumerunumparem.  \ 

Numerus  vero  compofttus  cx  impari  multitudine  imparium  numero» 
rumy  vt  i $,  qui  componitur  ex  tribus  qutnartfs,  men^urubitur  ab  impuri 
5 per  impurem  3 . diceturque propterea  numerus  1 5 1 impariter  impar , ^ 

‘ VIII. 

Primus  numerus  eft,  quem  lola  vnltas  metitur» 

IX- 

Mulriplicario  numeri  rn  numerum  eft  inuentio  numeri,qiit 
ad  imiitipJicatum  c.andcni  proportionem  habeat,  quam  mul- 
tiplicans ad  viiiratcinj  Et  t iftiis  numerus, Planus  vocatur  :Et 
nuiiKi  i (c  Ic  n uir-plicanrcs  vocatur  L.ueracius.At  fi  tres  nu- 
men ic  multiplicent,  t.icliis numerus, Solidus  vocabitur» dc 
tres  vlicii  numen  voccntui  L teraeius. 

finitas  X ad  nun.crun:  %A.  eandem  proportionem  fub^ 
ntuUipltcetn  hubeat , quam  numerus  B ud  quartum  nu-  X f 
merum  C j Dicetur  numerus  C VroduHus  ex  mul-  A 3 

tiplicaciohc  numeri  .4  in  numerum  B : Et  dicitur  B 4 

numerus  CPlumii-y  Utera  einfdem  numeri  C iz 

plani  C . ynae  tohjLt  toties  numerum  multiplicatum  B 
contineri  tn produco  C yquot  funt  vnitates  contenta  in  multiplicante^ 

%At  lies  Hu7r.cn .A,  B,D Je multiplicare  dicentury 
fi  la  tius  numerus  D multiplu  ecur  in  planum  nume-  X i • 

tum  Ct genitum  ex  nihlt.plicatione  duorum  laterum  A ? 

,4  cBy  producaturque numerus  t.  Itaque ficri  de-  B 4 C tZ 
ht  t VHttas  X aajl  i vt  B ad  C i denud  vt  vmtas  O '6  -♦ 

«<iC,tiuDad prodhtium  E,  dicetur  numerfixESth  E 7Z  ^ 

i*(lus  i iirtns  numeri  ^yByULuteraaiSijoiiai,'  . ' 

X. 

(^ladratus  numerus  cft,  cuius  latus  medium  proportiona- 
le cU  inier  ipium,  <5c  vmuicm . '• 

V u a re 


rii. 
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Ftfi  vnius  X ud  numerum  sA /it^vr  ^ Mi  numerum  Bipi» 
. X I cctur  B numerus  ^tudrdtust&^A  Utus  eius . ItMjue  ex  hiul* 
A 3 tipUcatione  latens  A in  JeipJkm  gignitur  numerus  quadra.'- 
B 9 tus B,‘ 

'■  il  i fT!  5X1. 

C ubus  vcr6  nunicrns  cft  ilk,  inter  quem , & vnitatem  d uo 
medij  proportionales  intercedunt , quorii  vnus  cft  latus  eius , 
4lter  vero  clt  quadratus  ciulUcm  latens . 

X X yt  fi  ynitasX  ad  numerum  ^eandem  rationem 

A i habeat , quam  ^ ad  quadratum  numerum  B ,o'  vt 

B 9 X ad  Ai,  Ita  quoque  (it  B ad  numerum  E . DiCAur  £ 

E Z7  numerus  Cubus,  eiitjque  Latus  A . 

XII. 

Similes  plani,  Sc  folidl  numeri  llint , qui  proportionalia  ha- 
bent latera. 

A 6 B 5 4 yt  fi  fuerint  duo  numeri  plani  Adr  B,&  duo  la- 

C 2 E 6 teraplaniAfintCdrD,pariterqHedHolutirapla- 

D 3 H 9 ni  B fita  EdrH;Et  fiquidem  C ad  D eandem  pro- 

X X port:onent  habuerit,  quam  E habet  ad  H,dseeHtuT 
plani  numeri  A,&B  Hinnies  inter  je . 

PROPOS.  L THEOR.  I. 

Si  duobus  numeris  in^qualibuspropofitisdetrahatur  femper 
minor  de  maiore  altenk,ne4ue  reliquus  vnquam  pr^i^o- 
dentem  metiatur,  quo  ad  alTunipta  fit  vmtas:  nullus  nuiue- 
rus.  fed  fola  vnitas propoHtos numeros  metietur . Voceu> 

^ tur  tales  numeri  Primi  Ulter  fe. 

Sint  duo  numeri  in^quales  A Sc  B>*Sc  B minor, quoties  poteU 
fubtrahaturex  maiore  A,  & numerus  ablatus  Iit  C,<5c  reli- 
"quus  D ex  B,  quoties  poted  tollatur,  litquc  ablatus  numerus 
£,  atque  reliquus  F ex  D tollatur , quoties  potcil, , fitq;  abla- 
tus numerus  G,  <5c  in  hac  alterna  dctradiouc  nunquam  reli- 
quus numerus  procedentem , a quo  detractus  cll , metiatur 
donec  ad  vilitatem  Hperuenuuur.  Dico  tantummodo  vni- 
tatem, non  autem  numerum  aliquem  efle  coiiuiiuncm  men- 

1'uram 
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£iram  numerorum  A,  & B . Si  enim 
hoc  verum  non  eft,  metiatur  cos 
aliquis  numerus  M . Quoniam  M A 
Ignitur  menfura  ipforum  A^&B, 
led  Bmcnllirat  ablatum  C;*£rgo  , 

M metitur  totum  A ,3c  ablatum  Cj  B 
idcoc]uc  i M reliquum  l > metietur  j 
meniurat autem  Dipfum  Ei  Ergo 

M metietur  nedum  totum  B . Icc)  etiam  ablatum  £.  Vndcj 
nnduum  F quoque  menliirab  t j at  F metitur  G;  Ergo  M 
mptitur  rorum  Di5c  ablatum  G;<St  proprerea  refiduumH 
menlur  tbir.  Quire  numerus  M metitur  vnim»-em  H .c quod 
cftimpoflibilc.  N»n  ergo  aliquis  numerus  efle  porelt  men- 
fura c«»mnuinis  numerorum  A A R.  Quod  erat  oftenden- 
<Jum . V’^ocentur  cnlcs  numeri  A,  A B Primi  inrcr  fc^ 

PROPOS.  II.  PROBL.  L 

puobus  nunieris  datis  non  primis  interfe , maximam  eorum 

communem  mcnUiraiu  repente . 

Sint  duo  numeri  A.  A E non  primi  inter  fc.  Debet corum_» 
maxima  mciiira  communis  rcperiri.Ex  maiore  A tollatur  B. 
quoties  pottft,  Arefiduum  D tollatur  cx  B, quoties  poteft: 
Tandem  procedendo  in  hac  alterna  detractione  « perUenie-  bmui. 
tur  ad  renduum  aliquem  numerum  F » qui  procedente  D mc- 
tietur(alias  edent  A.  A B primi  numeri,  quod  non  ponitur). 

Dico  numerum  F ipibs  numeros  A-  A B menfurarc . Quia  F 
metitur  D . A D iplum  E j Ergo  b F ip- 
fum  E meniurat ; led  ctiam>  Ic  ipliiin 
metitur  ; ErgoeF  ipUim  B meniura- 
b 1 5 A proprercit  F iplum  C , atque  ag- 
gregatum cx  C,'A  D,  fdeft  A quoquo 
nicmurabit.  Dico  lecundo  F ede  ma- 
ximam communem  menluram  nnmc- 
rorum  A.A  b.  Si  enim  hoc  verum  non 
cft.llt  H maior»  quam  F menlura  com-  H 

munis  numerorum  A,  AB.  HrquiaH 
ponitur  menlura  ipfiiis  B.ABipliim  C metitur;  Ergo  Hip- 
lliin  C menliirabit ; led  H ponitur  quoque  menfura  totius  A: 
trgo  H reliduum  cius  D ; A ideo  ipium  £ lucnlurabit . Qja- 

xcHi 


bt»  1 1.3. 

C lo 

A 18 

n 8 

<4.6. 

F a 

B lo 

E f 

.■•■•V  ‘Vi> -r 

.J 


h2  i; vclYdts  restttVtt 

rc  H,  rcfidunni  h ipfius,  B quoque  mcnUirabit;  numerus  maf^ 
ior  nuir.enim  minorem,  quod  cft  impoflibiJe.  Non  ergo  ali- 
qua menfura  comunis  mator  efle  poteft , quam  F.  Q^re,&c* 

COROLLARIVML 

Patet  duontm  numerorum  mi-’nlibet  communem  menfu- 
jram,  metiri  quoque  eorundem  numerorum  maximam  com- 
munem mendiram . 

Nam  H.quepofitafuitmcnfura  numerorum  A,&  B,oftea« 
(i  liiit  mcnlura  ipruis  F . 

• i 

COROLLARIVMII. 

Hinc  deducitur,  ouod  quilibet  numeri  vnitate  difFcremi 
tes,  & qui  binario  d fFcrunt , &■  non  fuerint  ambo  pares,  primi 
inter  le  crunt.Nam  faCia  alterna  detraftione  ex  nuincris,qiu)- 
rum  differentia  eft  vnitas,  relinquetur  tande  vnitas  pro  com- 
muni maxima  menfura',  & quorum  differentia  eft  binarius» 
cum  fit  lalfcm  vnus eorum  par,  ex  alterna  detradione,  bina- 
rius rclidfusi  detractus  a reliquo  impari, neccflai6viutatcm_* 
pro  commuiu  mcnlura  relinquit . 

t 

SCHOLiyMk 


Tatet  ttiam t ({nod  dato  ^itoliBct  numtronon  primo  treperiri  poterii 
mtn.crusf  tpa  fit  primusy  & eius  n.ituttta  menikra  fit, 

Aitf.lJm»  'SUnumeras ,A»tm  priTtus yidtilOn.cHJuralnUs  ab  aliqHO  numero, 
'■  Sumatur  aliquis  nun.trus  ty  qui  pars  fit  Hht,.iri  ,A , rt  ctus  /en  ijfis , rH 
tertia parsy^c.'&  fi  B non  esi  prin.hs  nunicrus  yjutt.dtur  aliqku pars  ip^ 
fius  By  que fitC  i fi  C non  eji  primus  nuncius  ,jnn.atur 

A tf4  D pars  ipfihs  C . tt  quia  numerus  infiniti  dimuiiii  non  pih» 
B 16  ttjiy  ittuenieturtanucm  aliquis numeriiSy  quem  nuUus  liUus 
L.  4 him  erus  n.aiaii  r,  & ittio  e primus  tui  y& fit  lUeD.  Et 
iui . D i quoniam  D metitur  Cy&  C ip^um  B y er  B tpjuruod  ytn.e^ 

tietur  primus  numerus  D pofiremmn  niunerum  ,A;e^O 
eft  minimus bn.niitv.  nunirorumy  qui  monjurarc pofiunt  ipjitm  ,AyiHi»  O 
li  nullo  alto  tumore  numero  mensurari pojjti , ssi^o puUi propofitum. 


PRO- 


t 


t I B E R VIIL 


J4T 


f ROPOS.  III.  PROBL.  IL 

pluribus  numeris  d itisiquim  duobus*  no  primis  intcr  fis»  nia- 
jciimm  communem  menfuram  eorum  reperirc. 


Bucli 

VU. 


A 42 

B 36 
C 20 


D 6 
E 4 


F 2 


H 


Sint  plurcs , quim  duo  numeri  A , B . C non  prinii  inter  Ic. 
i)djct  eorum  niaxiim  communis  menfura  reperiri  Duorum 
numerorum  A . & B,pcperiarur  maxima  communis  mcoTura 
I);  Se  duorum  numeroiu  B,  C.  reperia- 
turcoinmunis  menfura  maxima  Ei»5c 
fic  vlrcriusifi  plures  cxritcrinr . Pofteo_. 
quoniam  numeri  A.  B.  C fupponunrur 
non  primi  inter  fc  •.  non  « erunt  omnes 
A.  B,  C mcfurabilcs  tantu  taodo  ab  vili- 
tate, fcd  neceflTarib  aliquis  numerus 
omnes  eos  metietur;  hxc  b autem  men- 
fura communisomnium  A,Bi  C necefTari6  tam  D maximam 
mcnluram  communem  numerorum  A , & B > quam  E maxi- 
maiii  menfura  n commanem  numerorum  B,  & C metietur ; 
jdeoquc«D,&  E non erunr primi  inter  fe.Reperiatur.  iam  F 
maxima  menfura  connnunis  numerorum  D , <Sc  E . Paret  d F 
pienfurarc  omnes  numeros  B,3c  C,co  quod  F menfurat  D, 
& D metitur  ipfos  A,  & B;  Ergo  F mcnlurat  numeros  A^Se  B. 
Pari  ratione  F,  meriens  E,mctictu  retia  C.Dico  iam  F cflTe  ma- 
aciniam  meniuram  omnium  A,  B.  &C.Si  enim  hoc  verum-» 
non  cft  fit  H maior  ,qudm  F menfura  omnium  numerorum 
A B & C.  Etouia  H metitur  A,&  B,»  metietur  quoque  Hip- 
.fi  uDineniura  commimcm  maximam  eorundem  A,&u. 
P iri  ratione  H meticrur  ipfum  E . Cu.nquc  H uKnluret  ipfos 
D,  £,/meticrur  quoquc.H  ipfam  F maiiuram  communem 
eorum  maximam  quod  cft  unpoilibilc , eo  quod  H ponitur 
jTiaior,  qua  n F.  Ergp  aulla  maior,  quam  F cfle  poreft  monlu- 
. ra  . communes  nuuKEoruai  A , B , & C . Q^ate  patet  propo- 
-ficaoLj,  j 

‘ _ ^COROLLARIVM  I. 

- Mnnifeftuni  efi  quanlibct  commune  mcnFtram  pliiriim  * 
quam  duorum  mrneroium, metiri  quoque  eorundem  maxi- 


a/f. 


humi. 


Cff.l  ttf.' 
dsx.1,1 


e f*r  fr.  a 

huiiu. 
t'(9r  pr  >. 
buiat. 
gd*/.lj, 
1.1. 


piain  couiuiuuwui  mcniuiaui . 
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Colligitur  cx  conftruftione , Sc  dcir.onfrfatione  huius  pro* 
politionis , qu6d  maxima  communis  mcnlura  aliarum  maxi- 
marum communium  mcnturarum  quorunlibet  numerorum 
expofitoru  cft  quoque  communis  mcnlura  maxima  illorum. 
Nam  numerorum  A j B . C fuit  tam  D . iplbrum  A , B i qudm  • 
E ipforum  B,  C maxima  communis  meiifuta , Sc  F fuit  maxi- 
ma communis  mcnlura  ipforum  D>  <5c  E , arque  F oftc<al'afuit 
maxima  communis  mcnlura  numerorum  A>  B,  C . 

js  PROPOS.  IV.  THEOR.  IL 

yii.  . 

Omnis  primus  nurr  erus  ad  omnem  numerum, quem  non  mfr 
titur, primus  ell.  Et  omnem  numerum  non  primum  aJ;quis 
primus  numerus  metit  ur . 

Primus  numerus  A non  metiatur  numerum  B . Dico  A , Sc 
Bintcr  leprimpscflc.  Si  ciiim  A,  dcRprimi  non  lunt , meru- 
' tureos preter vuicareni  aliquis luuiiCrus  Ck 

A 3 B-5  Erquomani  luppc  nitur  Cmctin  niimtiiiin 
B,&  A iionmctiri  B,  non  em  C cquahsipli 
Q A,*  alias  A quoque  mcnlurarct  ipium  Bj£t 
cum  numerum  A aJuis  numerus  ^ nicriatur» 
® /■*  non  * erit  A numerus  primus,  quod  cllcoiurahypothcfin^. 

Quare  nullus  numerus  menlurare  poteB  ambos  A , dc  B j dt 
idto  primi  inter  ic  erunt  A,  & B . 

SecundA  fit  numerus  non  primus  A . Dico  aliquem  pri- 
*■  mum  numerum  cum  metiri . Q^niam  numerus 

A 24  A punitur  non  prniius,  metietur  cum  anquisnu- 
tdtf.t.hm.  ® ^ nicius,veJpluicsnLniert(aJiasli  nujiusnunieius 
' C ipium  A incniurarct , leci  tantummodo  c viiitas» 
d /«».  /r.*.  ^ numerus  primus » quod  non  ponitur  In- 

kmiui'  tcUigaturd numerus  b,  qui  Iit  minimus  omnium.iiiv.ticn- 
tium  numerum  A.  Oficndcndum  clt  B dic  nuniciuni  pri- 
mum. Sicmn,pnmus  non  cit  , metietur  nuuiciuin  Baiiquis 
alius  numerus,  qui  fu  C . Et  quia  C tiictitur  ipiuin  b,  dc  £ nu- 
merum  A,*  metietur  quoque  C ipium  A j EU  vero  C minor» 
quam  B:  Ergo  n.inor  numerus, 'quam  B,  metietur  quoque^ 
ipium  A : Q^rc  fi  nou  clt  uuaimus  ommuui  > mcucuum  A* 


LIBE  R VIII.  ' J45- 

^uodcft  falfnm.  Quare  B a nullo  numero  mcnfuMri  potcftjdc  ‘ ’* 

ideo  /B  primus  crir,  quod  erat  oftendendum . U*f  s . 6«', 

l«/ . 

COROLLARIVM  I.  i4- 

VIX» 

Conftat,qu6d  omnis  numerus  aut  primus  cft,  aut  cum  ali- 
quis primus  numerus  metitur.  .• 

COROLLARIVM  II.  , ^ 

Manifeftum  cil , quod  numerus  > qui  e(l  minima  mcnfurl.» 
cuiuslibet  humeri  non  primi-’  erit  primus  niuuerus . 


P.ROPOS.  V.  THEOR.  III. 


Sael.if.jg, 

Vil. 

• -M 


Duorumprimorumnumcrorumfummaadvnurneorum-*- 
primatlKEtfirummaadvnumcomponentiumprimafuc-j  . - . . 
rit,erunt  duo  illi  numeri  primi  inter  le.Er  qui  vnumprimo-'  -*  ' 

JTum  numerorum  metiiOir  ad  rcliqau.n  pr  i.nus  cft . 

•» 

Sint  numeri  A , & B inter  fc  primi . Dico  A , cfi  B efTc  pri-  . i 

niumad Alblum.vcladB.Sicnim Afimuleumfi)ad;Artpn  ’ * 

clt  pri  m us , metiatur  illos , fi  poflibile  eft  . • 

niunems  C , Et  quia  C metitur  totum  A , A 17  B zo  / a x / 
atque  ablatum  A >4  metietur  quoquo  - . 

C re  hduum  B : Quare  A,  & B non  lunt  pri-  C 
cum  numerus  C vmmquc  metiatur, 
quod  eft  cont  ra  hypothefin . V ude  A li , & A primi  inter  ic 
erunt.  Eadem  ratione  A,.Bad  B, primus  crir. 

Secundo/it  A fimul  cumBprimusad  A, vel  ad  B.  Dico  A,  ' 

« Bpnnioscneintcrte.Si  enim  hoc  verum  non  cli,nt  G 
communis  meniiua  numerorum  A , <Sc  B.  - 

ij  nen  poreft: Qaire*C metietur  aggre-  A 20  B zt  • ••  • 
gatum  ex  A , B j-Aletitur quoque  Ciplum  C 4 D 
A vd  B i Igitur  lumma  numerorum  A , B, 

noiu  dt  pnma  ad  numerum  A,  vel  ad  B.  quod  cft  contra  hy-  cmx.i.  i , 
pothefin.Qmirc  A,  <5c  B primi  inter  Ic  erunt . 

Tertio  fint  A , «St  B priini  inter  le , & C metiatur  jplum  A . 

Dico  C,  & R primos  efle  inter  fc.  Si  cmm  hoc  verum  non  eft,. 
habeam  C,  & B conumincm  menluram  numerum  D.  Et  quia 

DiiiCtitUf  C,  atqj  Cnicuturnuiucxu  A^higuuOuicriuirip- 

X X liiiu 


>4«  FVCLIDIS  RTtSTItVTI 
ifr-i.buim  fuin  A,  metiebatur  autem  mmicrum  B:  Igitur^  A,5f  Bnoaj' 
limt  primi , ciim  habcantxrommunem  menliiram  mimcrum 
D , quod  crt  contra  hypothcnn.Non  ergo  aliquis  numerus  l3 
metitur  iplbs  C , & B j «Se  ideo  C , & B primi  funt . Quod  erat 
oAcndendum. 

' • > 

PROPOS.  VI.  THEOR.  IV. 

»*.  Vll, 

Primi  inter  fc’numeri  minimi  funt  omnium  eandem  aim  eis 
rationem  habentium.  Et  duo  minimi  in  data  ratione  primi 
funt  inter  fe.  At  quilibet  numeri  minimi  eque  metiuntur 
, numeros  eandem  cum  eis  rationem  habentes.  , 

I 

Sint  numeri  A>  & B primi  inter  fe » & quilibet  numeri  C ad 
. . . D fint  inter  fe>  vt  A ad  B.  Dico  A , & B minores  e(Te,  qudm  C 

ff  i ^ ^ ipfius  B partes  cB , cum  » vnitas , quf  fit  E > efTc^* 

pofliteoruc6munismcfura,&CadDeft,vt  Aad  B:  Ergo^C 
ipfivrs  D c?d6  partes  er  it,  qu^  A partes  cft  ipfms  B j Se  propter- 
ca  reperiri  poterit  H,qux  toties  metiatur  D , quoties  E ipfum 
B,  atque  H Ht  eadem  pars  ipfius  C,ac  efl  Epars  alterius  A;fed 
f/r.i.(.|.  » H vnitas clTc nequit, cum* Cipfi  A, & D 

A la  B 17  ipfi  Barqualis non  ponatur ; neque  H mi- 
E I nor  vnitate  effe  poteft,  ciim  vnitas  indiui* 

C 36  D 51  dua  fit.  Igitur  H numerus  erit  maior  vni- 
d;r.ti.I.}  H3  tateE;eftquc«<Cad  A,«5cDad  B,vt  pars 

9ff,  I.  /.  j.  H ad  partem  £:  Igitur  * C maior  efl,qudm 

A»  8c  D,  maionquam  B,&  ideo  numeri  primi  A,  B funt  quo- 
que minimi  omnium  eandem  rationem  habentium . 

Secundo  fint  A,  B minimi  in  ratione  C ad  D.  Dico  A,  B 
primos  efle  inter  fe . Si  enim  non  funt  primi  metietur  eos  co- 
muni  menliira  numerus*  E ; Sc  que  pars  ell  nu- 
M O 1 N meriisEipfius  A,  ita  fiat  vnit.isQ  pars  eadem 
fdt/6.li,  A6  E B 5 numeri  M,  atque  vt  E ad  B ita  fiat  O ad  N: 
C18  D 15  Qinre/M  ipfius  Ncfdem  partes  erit,  qux' A 
g/r.i./.).  parteseft  ipfius  B;  ellquc^Mminor  A,«Sc  N 

minor  B , eo  quod  vnitas  O minor  cft  numero  E : Ergo  M , & 
N minores  limt  ipfis  A,  B,  quod  cft  abfurdum : Supponeban- 
tur enim  A»B  minimi  omnium  eandem  rationem  haoentium. 
re  A ,&  B primi  erunt . 

^Tertio  fint  A,  «St  B minimi  omnium  eandem  rationem  ha- 
bentium , quam  C ad  D > dc  A ad  B . Dico  A ipfum  C , «Sc  B 

ipfum 
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iprumDfqui  metiri.  Q^ionkim  A ad  B cft>vf  Cad  D:Ei^^ 
gOpermutando  A.idCcViti  vt  Bad  D.Qnarctmnor  Aip-  hff.n.ij: 
fius  e,  & B ipfius  U eadem  pars,  vel  ecdem  partes  crunt(cum  ' »• 

numeri  commenfurabiles  inter  fe  fiut  laltcm  ab  vnitate)  j Se 
fi  qu  idem  pai  tes  credantur  efle,  i habebunt 
communes  ealdem  menluras.qu*  mtelli-  A 4 
ganturc(rcE.«Sc  H.Etquiaipartescumpa-  E 
nter  multiplicibus  in  eadem  funt  ratione^ , C 20 
erit  E ad  H » vt  A ad  B , 3c  »•  miaores  funt  E* 

H ipforum  A,  & B > qui  funt  illorum  ^qu6  multiplices , quod 
efi  abfurdum:  Suppofiti  enim  fuerunt  A >&  B minimi  om- 
nium>  eandem  rationem  habentium , quam  C ad  D : Qupe_» 

A , & B pa  rtes  non  erunt  ipforum  C,  & D ; & proptcrcaA  ip- 
fius C,  (X  B alterius  D eadem  pars  » ecuiu>tSc  eas  (que  metien- 
tur . Quod  erat  oftendendum . 


B } 
H 

D 15 


k de/ 6.1.1. 
1/r.ii.  1.3. 
mdtf.^A.t 


adef.6t.f 


. -PJltOPOS.  VII.  THEOR.  V. 


Si  idem  numerus  in  plures  numeros  multiplicetur»  vel  plures 
numeri  in  eundem  numerum  ducantur»  erunt  produdi» 
vt  multiplicati»  vel  vt  multiplicantes. 


E»tl  17.1I/ 
VIK 


Idem  numerus  A»  multiplicans  numeros  B C » 3c  F efficiat 
produdos  D.  E»  & Id . Dico  primdprodudos  D»  E»  dc  H ean- 
dem rationem  habere,  quam  multi- 
plicati B,  C,  dc  E.  Quoniam  * vt  vry- . B 3 D 6 a di/ 9. 1«. 

tas  Xad  A,itaeft  Bad  D(ficcnim  XiAa  C4ES 
D erit  produdlum  ex  multiplicante  E 6 H 12 

A in  multiplicatum  B.)»  dc  limiliter 
vt  X ad  A,  ita  cft  C ad  E,  atque  vt  eadem  X ad  eundem  A,  ita 
eft  F ad  H : Quare  ^ B ad  D,  dc  C ad  H » atque  F ad  H eandem_»  b fr.  7.  j.’ 
rationem  habebunt » Icilicct  eam , qu^m  habet  vnitas  X ad 
numerum  A : Quare  «permutando,  vt  B ad  C»ita  erit  D ad  E»  c^r.i »./.  j, 
atque,  vt  C ad  F,ita  erit  E ad  H . 

Sccund6  tres  numen  B,C  ,dc  F»nnil-  j 

tiplicantes  numerum  A efficiant  pro-  B 3 D 6 

dudos  numeros  D,  E,  dc  H.  l)ico  pro-  Xi  C 4 A 2 E 8 

dudos  D , E , H ealdcm  proportiones  F 6 H 12 

habere , quam  habent  numeri » multi-  ; 

phcanrcs  B , C , F . Quoniam » a vt  vnitas  X eft  ajd  R,  ita  eft  A ' 

ad  D ( fic  enim  D em  produdum  cx  multiplicante  B in  A;  * / 

‘ Xx  2 erit 


I 
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tjr.itJ.j:  erit  permutando,  ^ vt  X ad  A,  ita  B ad  D.  Eadem  ratione  quia 
vtXadCitaerat  AadEreritpermutando,  vtXad  A.iraC 
tfr.7.i3>  adE.ParirationevtXadA, itaeritFadH.Quarc/Rad  D, 

atque  e ad  £ , nec  non  E ad  H eandem  rationem  habebunt , 

. nimirum  eam,  quam  vnitas  X habet  ad  numerum  A . Et  ideo 

S fr.  ».  .3  permutando  B ad  C erit.vt  D ad  £,  atque  C ad  F erit, 

vt  E ad  H.  Qusc  erant  oftendenda . 


g»ci.i6, 

yii. 


COROLLARIVM. 


hdfff 

huius. 


Manifeftum  eft,  quod  idem  numerus  procreatur  ex  multi- 
plicatione prioris  numeri  in  fecundum , atque  tx  multiplica- 
tione fecundi  numeri  in  priorem:  & numerus  prodildiis  mert- 
furatur  i multiplicato  Se  multiplicante  niimeto . 

Quoniam  in  prima  parte  huius  propofiriohisVquanrfo  A, 
multiplicans  B,  efficit  D,  * eft,vt  vnitas  X ad  A,  ip  B ad  D . At 
in  fecunda  parte  quando  B multiplicat  A , ttiili  ^t  X ad  B . ita 
eft  A ad  quartum  numetum  prodiidum ; eftque  permutaa- 
ifr.  I i4.f.  do,  * vt  vnitas  X ad  numerum  A,  ita  B ad  quamVm  humerum 
productum  ex  multiplicatione  B in  A.  Igitur  vt  X ad  A,  ita  eft 
idem  B ad  D,  & ad  quartum  numerum  produdhimv  idecique 
D*.produftusex  multiplicatione  A in  Ba:qualiseft  produco 
ex  multiplicatione  Bin  A.  lnfupcr*ftcuti  vnitas  X metitur 
B,  Ita  A metitur  D,&  ficut  X metitur  A,  ita  B metitur  produ- 
ftumD. 

PROPOS.  VIII.  THEO'R.  V I.  ‘ 

• * i 


'Sucl.to 

yn. 


.1' 


Si  quatuor  numeri  proportionales  fuerint , erit  produiftumj 
ex  primo  in  quartum  arqualc  produ£lo  ex  fecundo  in  ter- 
tium . Et  fi  produdum  ex  primo  in  quartum  a:quale  fiicrit 
produdioex  fecundo  m tertium,  erunt  quatuor  illi  numc- 
rf  proportionales. 


J » f 


tde/f,  bu. 
ius  • 


4^:  A 


Sit  prior  nhmerus  A ad  fecundu  B in  eadem  fatione,in  qua 
teitius  C ad  quartum  D,  atque  ex  multiplicatione  D in  A nat 

R , & ex  multiplicatione  C in  B fiat  S . 
R 40  H 50  S 40  Dico  numeros  R,  de  Sfqualcseflcin- 
A4  B5  ter  fc.  hx  a multiplicatione  O in  B fiat 

D 10  C I H.  Er  quia  D,  multiplicans  A,  &B.fa- 

X I titR>«ScH;Ergo^RadHcft,.vt  Aad 

’ - B.Rurliis  quiaC>&D>  multiplican- 

tes 


'iij  ■ 


y. 


liber.  VtiT. 


te^R.  faciunt  S,  H:  Igitur  cS  ad  H cft , vt  C ad  D . fcu  Jv^.\  cp,.<f.buius 
ad  B;  Erat  autem  R ad  H , vt  A ad  B : Ergo  R ad  H eft,  vt  S ad  ‘l  P'  }• 
eundem, numerum  H:&  propterea» numeri R,&SequaJcs 

lunt  inter  fc.  ‘ 

Secundo  R prodiimus  ex  priore  A in  quartum  D , cqualis 
m nunierO  S,  produfto  ex  fecundo  B in  tertium  C.  Dico  A ad 
B eandem  proportionerti  habere,  quam  C ad  D.  Fiat  rurfus  H 
ex  p m li.  Quomam/fquales  R,  5c  S ad  eundem  numerum  H ^ ‘ »* 

habent  eandem  rationem  ,eftque^,  vt  prius  diflum  eft  A , ad 

B,  vr  R ad  H:  Igitur  A ad  B eft,  vt  S ad  H;  fed  vt  S ad  H , ita  eft 
C ad  i) . Igitur  AadBeft>vT  CadD.  Quod  erat  oRcndcu- 

‘PROPOS.  IX.  THEOR.  Vir. 

Si  tres  numeri  propdrtibnales  fuerint  produfium  ex  primo  in 
ternum  ?quale  erit  produijlo  ex  fecundo  in  fe  ipiiim . Et  fi 
r ^ ?quale  fuerit  pro- 

’ tinSes  numeri  propor- 

’ * ' 

Sint  primd  tres  numeri  A,  B , 'C  propottiomlrc  n 

produdtumex  C in  A>5c  S fit  productum  ex  B in  R HiVr»  r 

Secundo  fir  R ninnerus  produ^us  cx  A m A- « nJ 
duCIus  ex  B in  B . fiuc  in  fc  ipsQ  j fim  ^ ^ fit  pro- 

aequales  inter  fe.  UicoA  R 36  .H  lo*  S 
ad  ®«ndem  ratione  habere , qndm  A 2 " 

B ad  C.C^oipam  R productus ;cx  A Ci  19  y, 
primo  m C quartum  ^qualis  cfi  $fa-  ' ‘ y 

tto  ex  B lecundq  in  B tertium . Erco-  ■ - -1 

Vt  ad  B,  Ita  cift  B ad  ‘C.  Quod  erat  qUciidcndum . 


Muci.  io. 

va. 


S.bu. 


»«/. 


B 
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theor.  VIII. 


PROPOS.  X. 

Si  duo  numeri  primi  inter  fc  fuerint, non  erit  • . 

cunduni,ita  lc^'undusadaJium  z' f ic- 

nunicri  continue  pron/'  . • i^t  li  tuej; ,dr  quotcunque 
r ^ -^tiPnale^  e^^^cmi  pnmi 

fuerint 


b^r. 

itu. 

Suti, 

IX. 


i.hm. 

-16.1J 


f ' 

du  le- 
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ftierint  inter  fc ; non  ent , vt  primus  ad  fecundum , lU  po- 

ftremus  ad  alium. 

Sin,  primi  numeri  inrer  fe  A . Ar  H Dico  «F^tiri  n™ 
alium  numerum , ad  quem  B fit,  ^ t A a . • ^ 

nou  cft,  fu  vt  A ad  B»  ita  B ad  numerum  C . Et  quoniam  A x 
nou  eu,  lu  V r XI.  m ftmt.cqui  - metientur  numeros  B. 

numeris  rnmisA^  B tertius  numerus  proportionaUs  repe- 

Se^und6  fint  continue  proportionales  numen  A,  B,  C,  D. 
nnorum  extremi  A,  & D fint  inter  le  primi . Dico  repe»iri 
2on  poffe  numerum . ad  quem  D 
bearlnuam  A ad  B.  Si  enim  h°c 

cff  A ad  B.  Ergo  «permutando  vt  A ad  „ 'ouortio- 

A & D rriuii  inter  Icj  & picptcrca  minimi mlua ptoP^Jt 
<1  fr.e.buiut  ’ j ■ j f ^ metitur  A ipliim  B , att^uc  D ^ 

tde/f  I j.  ^ ‘ ^ metitur  ipfum  C,*co  quott 

A « B 12  C 18  D 27  E AadBcft,vt  Bad  C:7l&ttw 
A 8 B 12  I»  7 ^ A ipfum  C metitur  quoque. 

numetum  E.  cnlnt  oftendenda . 


Eticl.ii.l9’ 
LX. 


PROPOS.  XI,  PR'Ofit.  IIE 


niiobus,  vel  tribus  numeris  datis  tertium , vel  quartum  pro- 

DornoiScm^  : oportet  autem  producum  i Iccum 
§o?n°nplL,vel  e fccuU  iqtcri^iun.  mc,lui;ari  apnmo. 

Sint  primo  duo  dati  numeri  A de  B , fitque  produitum  ex^ 

BmlSi&numcrusD,  & prior nulnerus  Amet, acurm^^^^ 

mcrunii),  & vt  A cft  ad  feius  multiplicem  D,  ita 

.r:  . iC-  ' - ■ 


I 


3Sf 


LIBER  VIII. 
ad  C . Dico  C cflTo  tertium  proportiona- 
lem duorum  numerorum  .\5cB  Quo-  X 1 

niam^perinutando vnirasXad  A,cft vt  A 4 B 6 C 9 
C ad  D, -Ergo*  idem  numerus  D procrea-  D j6  bif/<?.in. 

turcxmultiplicarione  prioris  numeri  A 

in  tertium  C , atque  ex  fecundo  B in  fc  ipfum . Ergo « vt  A ad  *' 

B,  ita  erit  B ad  C. 

Secundo  fint  dati  tres  numeri  A,  Bj  E i fitq,  D produdlum 
exB  fecundo  in  Etertium,<5c  A ipfum  D metiatur  ,& quo- 
ties prior  numerus  A metitur  numerum  D.  toties  vnitasX 
numerum  C metiatur.  Dico  vt  AadB,  itacfTeEadC.  QjO- 
niam<< permutando  vtvnitas  Xad  A.itacftC  adD:»Ergo  e^/« 
idem  numerus  D gignitur  ex  multiplicatione  prioris  numeri  i*/ . 

A in  quartum  C 1 atque  e<  multi- 
plicatione fecundi  B in  tertium  E j X t Ifr.*  M"* 

& ideo /vt  A ad  B , ita  eH  EadC.  A4Bs£9Cig 
(Juodverd  determinatio  fit necel-  D 74 

faria  fic  oftendetur.  Ponatur  A 

non  metiri  ipfum  D , & fi  fieri  poteft  C fit  tertius  1 vel  quar- 
tus proportionalis.  Erit  igitur^  produftum  ab  extremis?- 
qual^produfto  ab  intermediis}  eftquc  D produdumabm- 
termediisrlgiturDproduciturcx  Cin  A;«  propterea,*  vt  . 
vilitas  X ad  numerum  C>  ita  erit  A ad  D ; Sed  vnitas  metitur  g | ,, 
numerum  C : Igitur  * A metitur  iplum  D . quod  eft  impolfi- 
bile:  Ponebatur  enim  A non  menfurare  numerum  D . Qua- 
propter patet  propofitum . 

P R O P O S.  X 1 1.  THEOR.  I X.  *«{  i*- 

Si  genitum  numerum  ex  multiplicatione  duorum  numero- 
rum metiatur  aliquis  primus  numerus,  vel  qui  ad  vnuiTL.f 
multiplicantium  primus  fit , is  etiam  reliquum  multiphca- 
tium  metietur. 

Numerus  B , multiplicans  A faciat  D , de  numerus  primus 
E,  vel  primus ipfi  A metiatur  D.  Dico  E metiri  quoque  B. 

Quia  E ponitur  metiri  D , erit  D multiplex  ip- 

fius  E;  fiat  ergo  numerus  H,  tam  multiplex  A 5 B 6 

vilitatis  X,  quam  Deft  multiplex  ipfius  E:  Vn-  D 50  a </?/«.  bm. 

de  # numerus  D procreatus  erit  ex  mulripli-  £ 5 H 10  iut. 

cationc  prioris  E in  H quartum  ;fed  idem  nu-  X 1 

merus  D clKcitur  cx  muitiplicatione  fcvundi 

_ • Ain 


Dr,,  K 


I 
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ipr  8 huius  A in  tcrtiuni  B‘  Igiriir  * E ad  A candein  proportionem  Irabet,' 
B'ad  Hj  luncquc.  A»<5c  E numeri  primi,  & ideo c in  (ua_.  r 
proportiouemiyimi : Etgocquc  metientur  numeros  H , B» 
eandem  i^tioipcm  habe4ites,A  quidemiprum  H,  & F.ipfumB; ' 
& proptcrca  E ipfum  B metietur  Qu^od  erat  propofitura , 


Bucl  i6.  »8. 
Vil. 


PROPOS.  XIII.  THEOR.  X. 


Si  duo  numeri  ad  quempiam  primi  (uerint , & ex  iliis |;cnitus 
^d  eundem  primus  erit.  Et  fi  duo  numeri  ad  duos  numeros, 
vterque  ^d  vtrunque,prinu  1'uexiin,  & qui  ex  eis  gignuntur' 
primi  inter  fe  erum . / 


Sit  vterque  numerus  A & B ad  ipfum  C primus , produca- 
, ,turquc;D  ex  A in  B . Dico  D ad  C rr;imumcflc . Si  cmm  hoc 
? i!  yecvmnQncijb.fitE  communis  mcnip- 
. D 15  ranumcrorumC, &I).EtouiaC,5:  A* 
ifr.i.  huius  A 5 B 3 primi  funt..&  E metitur  C;  Igitur*  E ad 

E A primuseft.A'  mctkur  E iplumDpro- 

Cg  dudum  ex  A in  Ui  Ergo^E  metitur  re-. 

Iiquum  multipJicnntiuni  B i metiebatur' 
autem  E ipfum  C:  Qiwrc  duo  ny^nen  B,  & habent  contmu- 
hem  menluram'  E , qued^efi  abliudum : Erant  enim  C , B ! 

. primi  inter  Ic.  Quj^re^nunienC,dc  Dnoncrunrcommcn- . 
c/r.i.  lij r.abiles.icd primi, \ terat propoiitum. 

Secundo  fit  tam  numerus  A , quam  Bprimus  < tum  ipfi  C, 
^ cum  numero  D , atque  ex  A in  B fiat  E , 

. A 5 B 3 nec  non  ex  C in  D fiat  H . Dico  £ , & H 

E 15  primos  inter  Ictfie.  Qiiomam, vterque 

6parx.hu.  ^ ^ D 7 A,  & B primus  cft  ad  C : Ergo  <<  E ex  illis 

‘ H 14  genitus  ad  C primus  cnt.  Eadem  ratio- 

t ^ an  bu  ne  D ad  E prinius  erit.  Cumque  vterque 

iM  fr  C,&  Dad  E primus  fit:  igitur  exiliis  genitus  ad  E prunus 

erit.  Quod  ci  at  probandimi . • 


£«1.17.  COROLLARIVM. 

Vii. 

D 25  Si  duo  numeri  primi  inter  fe  fuerint; 

A 5 B 5 &immcruscx  vno  eorum  in  fe  gciutus 
C 8 ad  reliquum  primus  cnt. 

N ani  fi  A vqualis  cfi  B . de  A ad  C pri- 
, mus 
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wraseft.  erit  quoque  Bad  C primus ; idcoquc/D  produftus 
cx  A in  B,  fmc  ex  A in  fe,  erit  ad  iplum  C pnnius. 

PROPOS.  XIV:  THEOR.  XL  EtijulJe 

Si  impar  numerus  ad  aliquem  numerum  primus  (it ; 5c  ad  il>  ^ 

lius  duplum  primus  erit . 


Impar  numerus  A primus  fit  ad  numerum  B » huius  autem 
duplus  (icC.  Dico  A ad  C quoque  primum  elTe . Fiat  > vt  B 
ad  C>  ita  vnitas  X ad  binarium  D > & quia  binarius  O minimi 
metitur  imparem  numerum  A , ( ali^  A compolitus  ex  bi- 
narijs  bifariam  diuidi  poflet  * & par  eflTct ) : propterea  D non  *** 
potellefle  menjiura  communis  duorum  numerorum  A«dc 
D}  Neque  (Imiliter  numerus  maior  • qudm  O mcnlUra  com- 
munis efle  poteft  eorundem  numerorum  A 
&P  .quia  licet  metiatur  ipfumA^nihilomi-  Xi 

nus  numerus  maior  miriorem  Dnon  metie-  A 5 D 2 , 

tur:  Vnde*  A.  & D primi  inter  fe  erunt,  cum  B7  ‘ ’ 

Jbinarius  Aab  vnitate  tantum  mcnfurabilis»  C 14  cde/t.kg. 

iit  r numerus  primus;  crat  autem  ex  hypothe-  itu  * 

Ii  Bad  iplum  A primus: Igitur  duonumeriD.&Badipfitm 
A primi  erunt.  Ergo  aprodudum  ex  Din  B ad  ipfum  A » Ici-  *“'• 
licet  numerus  C ad  iplum  A primus  erit . C^apropter  duplu 
ipHus  B ad  A primus  erit . Q^d  erat.  &c. 


PROPOS.  XV.  THEOR.  XII.  ' Mmi  »9, 

^ VJl. 

Si  duo  numeri  primi  inter  fe  fuerint.eorum  qualibet  potefta- 
tes  eiuldem  gradus,  prim;  inter  fe  erunt . . j 


Sint  numeri  A,  & B primi  inter  fe,  Sc  cx  A in  fe  fiat  potcftas 
C.  atque  ex  A in  C fiat  £.  nec  non  cx  A in  E fiat  G.  dc  fic  vltc- 
rius;  Mmilncr  cx  BmlcfiatD  ,dc;.cxB  inD  fiat  F.  atque  ex 
D in  F fiat  H « dcc.  Dico  potcllates  C . dc 
D eiuldem  gradus,  ideft  tertias  propqr-  Xi 

tionales  ab  vnitate.  numeros  primos  in-  Aj  B2 

ter  reelTc, atque  E, dcF quartos propor-  C 9 D 4 

tionales  ab  vnitate  primos  efle  &ficG.  E 27  F 8 

dc  H primos  clTe.dcc  Quoniam  A.  dcB  X si  H 16 

funt  primi  mter  le.  erit « C (adus  ex  A in 

Yy  fcad 


" r •«*  !l 

3 , ! 

aw./ji.ti. 

itin*. 
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' ' fe  ad  B primus ; panrcrquc  D fadtus  cx  B infc  ad  A primus 

» crir.  Similiter  quia  C , & B funt  primi , erit  D fadiiis  cx  Bjn  Ic 
ad  e primus.  Quapropter  erit  vterque  A , C ,ad  vrrunque  B , 
-D  primus, &*proptcrca.  E lanius  cx  A'inC  adFfirtum  cx  B 
' in  D primus  erit . Rurlus  quia  A , C primi  (linr  ad  B , erit  « E 
Cx  cis  genitus  ad  Bpriinus,(Sc  cade  ratione  F ad  A primus  crir. 
Quapropter  vterque  A , t ad  vtrunque  B , F piimus  erit , & 
ideo  G ad  H primus  erit  C flaftus  fcilicct  cx  amerioribus  ad  fa- 
(kum  cx  poftremis  ) Si.  Cte  deinceps,  fi  plurcs  extiteriht. 
Qupd,  dee. 

Muct.jf.  PROPOS.XVI.PROBL.lv. 

VaL 

Numeris  datis  quotcunque , reperire  minimos  omnium  ean 
dem  cum  iUis  tationem  habendum . 

> 

Sint  quilibet  numeri  A,  B,  C.  Debent  reperiri  numeri  mi- 
nimi in  eifdem  radonibus.  Et  fi  quidem  A.  RC  primi  fuerint» 
iff.j  hm'  ipfirnet  <»  erunt  minimi  in  conrinuarionc  iuarum  propoitio- 
num  ifi  vero  primi  non  fuerint , reperiatur  i-eonirn  m.ixiiiu 
i»t.  communis  mcnluraD.  tt  qudm  multiplex  eft  A ipfius  D-» 

tam  mulnplcx  Eat  numerus  B vnitatis  ^ 
A 6 B 4 C S & vt  B ad  CX  ita  fiat  F ad  vnitatem 

Da  qucvrCadD,itafiar  GadvnitaremX^i. 

E 3 Fa  G4  Et  quoniam  A ad  Dell,  vt£  ad  X,  erit 
c*r.ix./  t H 1 K perntutando  c A ad  E , vt  D ad  vnitatem 
L X,  & B ad  F,  vt  D ad  X,  atque  C ad  G , vt 

d/f.7  i.3.  Xi  D ad  vilitatem  X.Quarcd  proportionales 

cmtir  A ad  £ , B ad  F > atque  C ad  G . Et 
«/r  !»./,*  j permutando  ' vt  A ad  B,  ita  erit  E ad  F,  & vt  B ad  C , ita  ent  F 
ad  G.  Dico  iam  E,  F,  G minimos  efle  omnium,candcni  ratio- 
nem habentium, qu:tm  A . B,AC.Siaiimhoc  verum noa,. 
c/l.fint  alij  luimeri  FI,  I , & K minimi  in  eifdem  ranonibus , fi 
ffr  cMitu  fien poteft . Quirc/^q^*  medentur  numeros  A , B , & C, eo 
quod  ponuntur  mimmi.  fiat  ergo  vnitas  Xad  numerum  L> 
vt  eft  pars  H iplius  A,  vel  vt  i pars  eft  ipfius  B ,aut  K.  ipfius  C. 
%fr.x.Uh  3 Et  quoniam  H Ruitur  minor,  qndm  E,  habebit;  eadem  A 
ad  Fi  maioremprbportioncra  ,qu^tnad  E jcftqucLad  X . vt 
h s Ub  } A ad  H : Ergo  * L ad  X maiorem  rationem  habet , quam  A 
\/r.6.itb.i.  ad  E j icd  vt  A ad  E , ita  eft  D ad  X : Igitur  < L ad  X maiorciriL.* 

• propordonem  haber,  quaai  D ad  eande  vmutcni  X ; A pro* 

pterca 


. L i B E R v^iirr”^’^  w 
ptcrea  maior  crir  > qu4m  D-jcrat  aurem  prius  A ad  >H  ,-vr  j 

X- ad  X.  trgo  permutando  < A ad  L erit»  vtH  ad  vnitatem  X. 

Similiter  oftendetu r B ad  L»vtl  ad  X»  atque  e ad  LjVtKTad  " 
vnitatem  X . Vnde  numerus  L niaioi  exiBe/is , quam  D>  pars 
erit}  ideoqiic  cen  munis  mcnlt^a  numerorum  A,  B>  Qqiiod 
cit  abliirdum . ha^us  cninr  fuit  D maxima  mcnliim  commu- 
nis numeroiu  A,  B,  & C Non ct^o  reperir^oterunt  numeri  »*•  ‘ A 
minoresi quam  E.F»G  in  rationibus  A»  BiQ&proptercaE» 

F ,G  mimmi  erum.  QiKid  erat  faciendum. 


PROPOS.  XVII.  PROBL.  V. 


• IMI 

IUI 

. y 

■.■■■■  r 


H 


, Sacl.}6. 

■ vu. 

. !|  1^  . ^ • 

Duobus  numeris  datis  > leperire  numerum  minimum , quetn 
illi  metiuntur.'  >-i,»^:*i 

' (N...  ^ I:  " ' 1 f.  i ;i 

Sint  diti  numeri  A , dcB.Repcriri  debet  numerus  miini- 
mus  omnium  menlurabilium  ab  iplis  A , & B . Er  primiiin  A> 

B fiiu  micr  Ic  primi  .'Ex  multiplicatione  A iii  B fiat  numents  j 
e.  Etqiua^vnitas  X.cftad  A'i  vt  B ad  G > 5c  vnita.s  X metitur  i^i.  ' 
numcnjm  A. Igitur *B  metitur  lUimcrum C. Gumque  per-  tiOt/.s  in. 
nuitandotfitXadB,vt  A ad  C:  Ergo  <<  A metitur  C»licuti  j. 
vmtas X metitur auinerum  B.Q^are^A,&  B metiuntur  C.  ix  i j 
Dico  lam  C clTe  minimum  OmnuTiu  ifienlaMbilium 'ab  A , & 

B . Si  hoc  verum  uon  eft . fit  D minor , quim  C menlurabilis 
ab  CIS,  de  vtD  multiplex  cllipfiuK  A»  ita  fiat  • ^ 

E multiplex  vnitat IS  XyQ«ite»  U fiet  ex  A.  Xi 
ducto  in  £ } metitur  autem  B ipliim  i>,  de  eft  A 4 B 5 
B primus  ad  multiplicarem  A:  Igitur/B'iKc-  Cao 
tuurE.  Poltea  quu,  vt  X ad  E , ita  erat  A ad  D 
p ergo  permutando/  X ad  A cit,  vt  E ad  D;  £ 
l'cd  vtXud 'Alta  erat  li  ad  C:  Ergo/B-idC  .i  . 
clt,  vr  ad  D ; mctiruraiitau  primus  B ipliim  E tertium:Er- 
go*lcaindusCmentur  quartum  D,  maior  iniiibrcm,  quod  if/.to.iik  f. 
pt  impuflibile . Nuilustrgo  numerus  minor,quamfC,men- 
furabiuii  anumeriSii^A  B.  ^ fi  i .t-.  j 

Secundo  fint  A,ii  non  primi  inter  fc,  & reperiantur  t C,D, 
minimi  mdara  ratione  AadB,dcex  multiplicatione  A in  D 
fi  t numerus  £ . Pater  E menlurari  a numeris  A, de  D.ex  quo- 
rum mulriplicanonc  ^flftcitur.  Ciimque  numeri  A,  B,  C, « D 
fint  proportionalcs.idcm^uiinicruseificicriirex  primo  Aiii  , - . . 
quaiiuin  D , atque  ex  iecundo  B m tertium  C j & ideo  nunie- 
^ Yy  2 rus 


ed./.a  bu‘ 

iuf. 

fpr  ii.  bu- 
im . 

%fr  I»  1 J.’ 

hfr  j.ub.i 


im/ . 


'mpf.t  im, 
itu. 

Ofr.6  tm- 
iut 

ffdtf  9-  im- 
$ut  . 

tft.w  l$k  I 


9tul.iT» 

yu. 
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rus  Emenfurabitur  quoque d nuniero  B.Dicoiam  EeHo 
minimum  omnium  menfurabilium  4 nu- 
X X meris  A,  & B . Si  enim  hoc  verum  non  eft  > 

A 4 B6  fit  F minimus  menfurabiiium  ab  eis,  htquc 
Ca  Dj  F minor,  quam  E.  Et  quoties  A merirurF» 
E 12  toties  vnitas  metiatur  numerum  H;Vndc^ 
F ex  •»  multiplicatione  numeri  A in  H erticie- 

. G H tur  numerus  F.  Similiter  qua*  pars  eilB  nu- 

meri F fiat  vnitas  numeri  G:Vndc  idem  nu- 
merus F efficietur  ex  multiplicatione  prioris  A in  H quar- 
tum, atque  ex  multiplicatione  fecundi  B in  tertium  G : Qua- 
re • vt  A ad  B,  feu  vt  C ad  D , ita  ent  G ad  H . Cumque  C , & 
Dfint  minimi  in  lua  proportione;  Ergo  •metientur  nume- 
ros G , H eiufdem  rationis ; ideoque  D metitur  H . Sed  f vt  v- 
nitas  ad  A,  ita  efi  D ad  E,&  vt  eadem  vnitas  ad  eandem  A,  ita 
eft  H ad  F : E^o  7 vt  D ad  E,  ita  eft  H ad  F;  dc  permutando  • D 
ad  H erit,  vt  Ead  F ; Metiebatur  autem  D iplum  H ; Ergo/E 
metitur  F,  maior  minorem,  quod  eft  impoffibile . Non  ergo 
mmor^umerus , qudm  E , menlurabitur  ab  A , 5c  B $ & pro- 
pterea  E nunimus  eft  omnium  meniluabiiium  ab  eis . <^od 
erac,dcc  ' 

PROPOS.  XVIIL  THEOR.  XIII. 

» 

Si  duo  numerpquempiam  numerum  metiantur  > etiam  mini- 
tnus  ab  illis  menluratus  eundem  metietur . 

Duo  numeri  A , dc  B metiantur  numerum  C j ^ D fit  mini- 
mus numerus  menfuratus  ab  A , dc  B . Uico  D men  furare  nu- 
merum C.  Si  enim  hoc  vcrii  non  eft , fubtrado  D ex  C , quo- 
ties poteft,  relinquat  numerum  F minorem,  quam  D,  fitque 
pars  fubtra^Ia  £.  Ecquia  tam  A , quim  B 
A 2 Bj  metiuntur  D,  atque  D metitur  ipfum  E-Er- 
CiS  Do  go«tam  A, quimB  metiuntur  ablatum_» 
E 1 2 F numerum  £ ; fi»i  ex  hypothefi  A , dc  B me- 

tiuntur totum  numerum  C:  Igitur  * tam  A, 

2u^mB  metiuntur  refiduum numerum  F minorem  minimo 
>,  menfurato  ab  A,  dc  B,  quod  eft  imix^flibile . Non  ergo  rc- 
fiduus  F efle  poteft  minor,  quam  D;  «propterea  D metietur 
numerum  C,  vc  fuit  propofitum . 


PRO. 
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Datis  pluribus » qium  duobus  numeris  >.repcrlie>  quem  illi 
minimum  metiantur  numerum. 


Btul  |tii 

VII. 


Sint  quotcunque  numeri  A,B,  C,  D.  Rejpcriri  debet  mi- 
nimus numerus,  quem  illi  metiuntur.  Inueniamro  numerus 
E minimus  omnium  menfurabilium  i duobus  A,&  B;  poftea  * 

reperiatur  numerus  F minimus  omnium , quem  E , & C me- 

- tiuntur.  Et  quoniam  A.&B  metiuntur  E,  dc  Emetitur  F:Er-  . 

go  * nediim  C,  fed  etiam  A , dc  B metientur  numerum  F . Di-  ® 
co  iam  F efle  minimum  omnium,  quos  A.  B,&  C metiri  pot  ** 
lunt . Si  enim  hoc  verum  non  cft,  fit  G minor,  quim  F mini- 
mus mcnlurabilium  ab  eifdem  A,  B,  C.  Et  quoniam  A,  & B • 
ipfum  G metiri  conceduntur,  efique  E minimus  omnium_« 
menCurabilium  i duobus  A,  & B : Ergo  e E metietur  ipfum_» 

G i Vnde  du  o numeri  E,  dc  C metiemur  qumerum  G ; efique 
F minimus  omnium,  quos  E,  dc  C me- 
tiri poflunt:  Igitur  Emetietur  nume-  Aj  B4  C6  Ds 
rumG, maior  minorem, quod eft ab-  Eia  Fia  H24  buuu. 
Ilirdum : Nullus  ergo  numerus  muior,  G 
quiniF  .menlbrari  poterit  d tribiis  numeris  A,  B,  &C.  Et 
propterea  iple  numerus  F minimus  erit  menfurabilium  ab 
cildem  A,  B,  dt  C . Poftea  reperiatur  numerus  H minimus  •* 
omnium,  quos  F,  dc  D metiuntur : erit,  vt  prius , H minimus 
omnium , quos  A , B,  C , dc  D mcqfurare  , dc  fic  vlte- 

rius.  Et  hoc  erat  faciendum . 

P R O P O S.  X X.  THEOR.  XIV. 

IX. 

Si  primi  numeri  metiantur  minimum  omnium , quos  menfu- 
rarc  poflunt , nullus  alius  numerus  primus  illum  metietur. 

Sit  numerus  A minimus,  quem  metiuntur  primi  numeri  B, 
C,dcD.  Pico  nullum  alium  primum  numerum  prfter  B,C, 

D metiri  eundem  A . Si  enim  hoc  verum_> 
non  cft,  alius  primus  numerus  E prfter  illos 
metietur  numerum  A,  dc  quoties  E metitur 
A,  toties  vnitas  metutur  numerum  F • Qua- 
xc  « cx  mulUplicanoue  £ ui  f fiet  A : # Jgituc 


A 30 

Ba  C3  D 5 
E F 

finguli 


a def  9. 
»/. 

b/f*/  la. 


Encl.iO. 

IX. 
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finguli  B , C , D .qui primi  lufir  ad  E ( cum  omnes  primi  (up- 
ponantur^metientur  r altcrnm'multipficantfum';^ilrquc  F mi- 
nor . quam  A multiplicatus:  Ergo  Bi  C , D metiuntur  minore 
numerum>qudm  minimum  A meibrabilium.onodcft  abfur- 
dum.  Nullus  ergo  primus  numerus  preter  AvDt  C metietur 
numerum  A.  quod  erat  oftendendum . 

j • - -I  r ■ - 

• PROPOS.  XXI.  PROBL.  VII. 
Qupteunque  numeros  reperirc»  quorum  quilibet  primus  fit , 


a/(l>  V-* 


’ ■SuuMtiirquilibethumenis-primus  A ,eni  ddcHta  vnirattj 
fiat  numerits  B.  laAi  fi  B eft  numcruspfinltis  > erunt‘ambo  nu-' 
meri  A f & B primif  fi  vct6  B iiP>n  dft  primtis  nunieriis  > repe- 
rianir « cius  minima^ mdniiirfl  , qucTit  C j eritque  mimeriis  C- 
primus.  DicoiamCdiuerfum  cfl'ei'niimer<v/\  .Namfi  idem' 
6id  ^ mctiartirrOfu  R‘  <5c  .iblatum  'A  .mcfictur  »mio*i 

h»x6.  ‘ Vni(atem,cjuodeft  impo/nbi- 

Ic.  Icitur  numerus primUSCh'<6n4ft  Klfcrtjfiae  p¥/m(iS  numt-i 
•rus  A>1  '*  ' '■  I • i::.  ; •‘'t 

• Pi>ftya  erC*pcri*f<ir  numchTs  D.  ^lem  A,3rC  metfantnr,J!c 
ipfi  D addita  vnitati  fiat  lirtUlcrus  E . I.im  fi  E 'pfnnu.V  niti- 
uiit  rVes  irtUcnt'!  nimu^ri  A , C , |S^  t primi . Si  Vt  1 6 E 
^ n6cftprimus>‘fcpcriaturi^miliimacius  ni5- 

' A’^*  ■ ' ^ - Itira  i > eritque  f itulncrusprimus.i Dico  pa- 

' B 8 - ■’  1 C 2-  ntei P diue¥>u  efil'’* nirmcriis  A,  A C\  Nam 
' ' 'Dm  i liin-  fi  cfltt  ^qOallS  viiret>Fbi«/v<t  ipfi  A jcimi  Fi 
E I j F 2 fiue  A metiatur  touiin  numcrUiM- 1»  & abla- 
tum |J , * metutur  quoque  idcm  numerus  F 
rcfiduaAi  vnitat«n,  qtioAeft  impoiiibiler  Igkurnu merus  pri- 
mus F non  enr  ?qualis  numero  primo  A, A catjcin  rariono 
ncttk^it  ^u#lisrtumcto  primo  C.  Non  .iJircrUnucnm  potvft 
quartust^^^ii/nfimci  muneri  primi.Quod  et<at  Faciendum . 

•'  i PROPOS.  XXII.  PROliL.  viir.  ^ ^ 

Numerum  reperire,  quis  fit  minimus  habens  daras  partes . 


cfrop  I?. 
butMJ. 

buiiu. 


VU. 


Sint  qualibet  dat^  partes»  femiflis , tertia  y& quarta . Debet 
a.  'I  rcpcrirtomniu  minimus  numerus, qui  habeat  datas  partes.  Ea- 
dem vmus  Afiat  IcmiilisnumetiA»  tertia  pars  uuiner.  B 

quarta 


•1 

.*  1 1 7 
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quarti  pirs numeri  C , Se  li(Nvltcrius , fi  pliircs  partes  exricc- 
rintjP.ifica^rwriarurqiiiJt  nas  mimervs  D oauiium quos 
A,B,ScC  menliirare  pofiiint,  Se  quoties  A metitur  D,  toties  «i*  • 

yniras  X metiatur  tumicrum  F»  atque  quoties  J^-&  C rrtetUm- 
tiirD,  roticsvnitas  XmeficturiiumcrosG»&  Hw.Eequonia 
vt  Xad  F, itarft  Aad  t).  criti^rmutandoXad  AiVtFadT)j  bfr.i»  •<». 
EadernraiioneXidBerit,vt6adD,atqucXadCcrit.vtH  ^ ^/-o  /j*. 
ad  0:Quare«qu^par5cfl;  vnitasX  fiiigulorum  numerorum  !. 

AtB  ,cVT  eadem  pars  erunt  finguli  numeri  F»G,&  H eiuldcm 
numen  p,-  Icd  ymtas.X  fem.llli  cft  ipfius  A , drparS tertia  nu- 
meri B,  atque  pars  quarta  numeri  C : Igitur  numerus  Ffemil- 
/is  cft  nunKTi  l)»tSc  G tertia , atque  H quarta  pars  eiufdcm  nu- 
^t?ri  ,P  i A proptcrca  numerus  U habebit  datas  partes . Dico 
iam  numerum  Dcfte  minimum  omnium > habentium  datas 
partes . Si  enim  hoc  verum  non  cft>  fit  nu- 
meru!»  M »n^a<^rjquim  pihabcns  datas  par- 
tes . firqug  iiumetus  NTcjniftis  ipfius  M > O 
fit  tertia  pars » Atque.l,*  quarca  cuirdem  nu- 
men M ;erar  autem  vtiltas  X numeri  A fe- 
milfis,  ^,q>fius  B tertia*  atque  ipfius  C. 
quarta  pars ; Ergo  vt  X ad  A > ita  erit  N {id 
M,  Se -d  permutando  X a d N»  erit , v t A ad  M j 
Pari  ranonc  X ad  0.erir»vt  B ad  M > atque  X ad  P erit»  vt  C ad 
M;  tc<i  vuitasX  pars  cft  »iSc  mctitur/iiigulos  numeros  N,  0> 

& P:  Igirur  numeri  A . B , & C metiuntur  numerum  M mino- 
jcm.quain  D minimum  omniu.  quos  A,  B,C  menlurare  pof- 
funt»  quod  eft  impoftjbilc . Nou  ergo  numerus  minor » quim 
X)  habere  poteft  datas  partes ; ideoque  iple  numerus  D cft  mi- 
iiiuius datas  partes  ha^nsw.Vcqu^cebacur . 


A 2 
Bj 

C4 


Xi 
F6  n 
G4  O 

H3  p 

D 12 
M 


3. 


COROLLARIVMI. 

Patet , quod  fi  numerus  numerum  metiatur»  dimenfus par- 
tem habebit  a mcticnrc  denominatam . 

Nam  quia  numerus  A metiebaturnumerum  D»oftenfum 
cft  D habere  parrem  F denominata  ab  A j ideft  talis  pars  fiet 
E ipfius  D. Videlicet  remiftis»qu9patscft  vuitasipfius  A»dquo 
numerus  didas  denoiUinatur . 


Eucl.  igj 
Vll. 


CO- 


£a</.4»* 

Vli. 
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COROLLARIVM  IL 


Mmtt  f, 

yiiL 


Et  n numerus  partem  habuerit  quamlibet , metietur  illum 
numerus  d parte  denominatus . 

Nam  in  ^Arema  parte  huius  prcpofitionisdi^^um  eft  nu- 
merum M naberc  tertiam  partem,  & oftcnfum  cft  M metiri  i 
numero  O toties,  quoties  vnitas  ternarium  B metitur. 

PROPOS.  XXIII.  THEOR.XV. 

Si  quorucunque  numerorum  continui  proportionalium  ex- 
tremi primi  inter  fe  fuerint,omnes  ilii  erunt  minimi  omniu* 
eandem  rationem  habentium . 

Sint  quotcunque  numeri  continui  proportionales. A,  B,  C» 
D,  quorum  extremi  A , 6c  D fmt  primi  int<  r ic . Dico  nume- 
ros A , B I C , D minimos  efle  omnium , cum  eis  eandem  pro- 
portione habentium . Si  emm  noc 
Al  Bi2  Ci6  D27  verum  non  eft,nntalij  numeri  £» 
E f G H FiG,  H, minores  illis  in  eadem  pro- 
portione continua.  Quoniam  quot 
funt  numeri  A,  B,  C,  D , tot  lunt  aiij  fecundi  ordinis  E , F,  G» 
f ^ ^ qui  bini  fumuntur  in  eadem  ratione:  £rgo«  ex  compo/i- 

**  tioneordinata.vt  AadD,  itacritEadH,&*funt  A»&JDmi- 
nimi  in  liia  proportione,  quandoquidem  primi  inter  le  luppo* 
nuntur:  Igitur  tam  A numerum  E , quam  D ipfum  H ^Qu^ 
metitur,  maiores  quidem  minores,  quod  cft  impoflibile:Non 
ergo  numeri  minores  ipfts  A , B , C , D rcpcriri  poflunt , qui 
eandem  proportionem  habeant  cu  m cis.  Quod,  occ 


«N/. 


BHC/.1.V1II 


PROPOS.  XXlV.  PROBL.  IX. 


Quotcunque  numeros  reperlre  continui  proportionales  mi- 
nimos m data  ratione . 

Sint  minimi  numeri  dat^  rationis  A , B .Inueniendi  prim6 
a def.9.iu‘  ^^t  tret  numeri  minimi  in  continua  proportione  data  A ad  R 
•Mi.  Ex  * multiplicatione  A in  Ic  fiat  C,  & ex  A in  B ftat  D , atque 

b fr.  i.ht-  cx  B dudo  m le  ipfum  fiat  £.  £t  quia  A multiplicans  duos  nu- 
•iM.  meros  A,  & i>  euicit  numeros  C • D * erit,  vt  A ad  B.iia  C 

adD. 
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<td  D.  Rurfusqiiia  A » & B, multi- 
plicantes ipfam  B producunt  duos  X i 

numeros D,5cE,critf Dad E, vt A _ Aa  B3 

ad  B.  Quare  <<C,  D,  E continue  ‘ C4  Dd  Ep 
proportionales  funt  in  ratione  A FS  G12  Hi^  K27 
ad  B . Dico  iam  C , D,  E minimos 

clTc  in  ratione  A ad  B ^Quoniam  A,  5c  B primi  e numeri  inter  * 
lc(cum  fint  minimi  dat*  rationis  ; in  fc  du£ii  cfticiunt  extre-  e . 
m os  numeros  C,  & E : erunt/mfi  C,  & E inter  fc  primi.  Qua- 
re  £ continui  proportionales  C,  D , & E minimilunt  in  pro- 
portione  A ad  B.  buius. 

Secundo  vt  vnitas  X ad  numerum  A , ita  fiant  tres  numeri 
C>  D»  E ad  uuineros  f , G,  H.  Quare»vt  prius»  erunt  b numeri  F>  h 7 ta- 
G,H  continue  proportionales  m ratione  A ad  B.veluti  iLmt  »“^.er/rp/>. 
numeri  C,  D,  E.  Deinde  fitt,vt  vnitas  X ad  numerum  B.ita  E,  ^ 
ad  numerum  K.  Vnde « permutando  erit  X ad  £,  vt  B ad  kjied 
ytXad  A, ita  erat  E ad  H,  erit  permutando  pari  ter  vtXadE,  t‘  , 4--. 
ita  A ad  nuincruin  Hi  igitur  k H ad  K eft»  vt  A ad  B » ideoque  m/ . " 

quatuor  i numen  f , Gi  H , K continue  proportionales  1'unt  in  1 />rV  W.  3, 
ratione  A ad  B.Olicndendum  modo  elt  numeros  F.G,H,<5c  mfr*f.6. 
K minimos cflein.conrinua  proportione  data  A ad  B.C^o- 
nuiii  Aidc  B pruni  *»  Ulter  tclimtjcum  fint  minimi  in  lua  pro-  **• 
portione,  fintque,  F,  (Se  K geniti  ciuldem  gradus  ab  ipfis  A,«5c 
b- erunt <•  extremi  F , & K intcrie  quoque  primi  propte-  ** 
fca  • F » G » H , K minum  erunt  in  lua  proportione , 1'cilicet  A 
ad  B i <5: fic procedendum  crt,,fi  plurcs  numeri, quam  qua- 
tuor, querantur.  Et  hoc  erat  laciendum . 

PROPOS.  XXV.  THEOR.  XVI. 

Si  fuerint  quotcunque  numeri  continui  proportionales  mi- 
nimi omnium,  eandem  cum  cis  rationem  habentium,  il- 
iorum extremi  primi  inter  Ic  erunt . 

Sint  numeri  A,  B,  G,-i>minimi  continui  proportionales . 

Dico  extremos  A,  <8c  D inter  Ic  primos  cfTe.  Liucniatur  • duo  a f'.  »tf. 
numen  E,  F mmimi  m ratione  A ad  B,vei  B ad  C,  i5cc.  Dem- 
de  , vt  in  praccdcnti  ladum  cli , reperiantur  tot  minimi  nu- 
men K,  L,  M,  N in  ratione  £ ad  F,  quot  iunt  dati  A,  B,  C,  D . 

1. Itet • cllc  K,&  N extremos, primos  inter  Ic  5 & ideo  erunt  «J 
continue  proportionales  K , L,  M , N , minimi  in  ratione  E 
* Zz  adF 
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ad  F;  erant  autem  A,  B.C>D,mi- 
As  Ri2  CiS  D27  ni  nii  in  ratione  E ad  F’  Igitur  fiii- 
E2  Fj.  giili  fingulis  fquaks  crimt  (aliM 
KS  Li2  Mi8  N27  minores  minimis  reperirenturioj 
. eadem  proportione),  nimirum  A 

cqualiscrit  ipfi  K,A  DirnN;oftenfi aurem fiieruntK»3c 
Qfr.i  hn-  N inter  fe  primi.  Ergo<  A, &D  inter  ic  quoque  primi  erunt. 
Quod  erat  oftendendum . 


Mutt  4, 

yiiL 


PROPOS.  XXV  J.  PROBL.  X. 


Rationibus  datis  quotcunquein  minimis  numeris  >rcpcrirc 
numeros  deinceps  minimos  in  datis  rationibus . 

Sint  priic6  dat^  dii^  rationes  A ad  B,  & C ad  D in  minimis 
numeris.  Debent  reperiri  tres  numeri  deinceps  proportiona- 
Ics  minimi  in  datis  proportionibus . Repcriatur«  numerus  E 
^ minimus  omnium  mcnfur.ibiliurn 

AaBt  C4D$  abipHsB,  a e,  de  qui  n multiplex 
FsEia  G15  cft E ipfius B.fiat F,. tam  multiplex 
1 K L alterius  A.  Similiter  D alterius  G 
fiat  eadem  pars,ac  cft  C ipfms  E.Et 
quoniam*  A adFefi,  vtBad  E,erir  permutando  , >vt  A ad 
**  ^ B,  ita  F ad  E.  Pari  ratione  quia,  vtC  ad  £ ita  eftD  ad  G,  per- 

/r.i*.  . j^i,ta,itjovtCadD,itaeritEadGj5fproprcreatrcsnumc- 
ri  F , E , G deinceps  proportionales  erunt  in  datis  rationibus 
A ad  B,  dt  C ad  D.  Dico  iam  numeros  F » E,  G minimos  ell^ 
in  datis  rationibus.  Si  enim  hoc  verum  non  eft:  erunt  aliqui 
alij  illis  minores  finguli  fingulis  in  cifdem  rationibus-Ponan- 
I K , de  L . Jam  quia  A , de  B minimi  Iiint  in  fua  pro- 
portione ipfi  d metientur  equi  numeros  I,  de  K,  eandem  pro- 
portionem habentes,  nimirum  B iplum  K . Eadem  ratione 
cimi  C,  de  D fint  minimi  in  lua  proportione , Jcu  in  ea,  quam 
habet  K ad  L:  Igitur  antecedens  C antecedentem  Kmetie- 
« fT9f.it,  tur . Ciunqiie  B,5e  C eundem  K metiantur,  menfurabit » quo- 
quctundemKnumenis  E,quiminimusciatomniiim  men- 
furabilium  ab  ipfis  B , de  C , quod  cft  abfurdum : Eft  enim  K 
minor,  quam  E;  Non  ergo  reperiri  pofllint  numeri  alij  mi- 
nores ipns  F,  E,  G deinceps  proportionales  in  datis  rationi- 
bus ; de  proptcrca  ipfimet  minimi  lunt  in  datis  rationibus . 
Sint  fecundo  date  tres  raciones  A ad  B , C ad  D,dc  £ ad  F in 

nimi- 
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wjlnimis  numeris. Inueniri debent quatuor  numeri  deinceps 
proportionales  minimi  in  datis  rationibus. lnueniantur>  vt 
priusi  tres  numeri  H » <Sc  l deinceps  proportionales  minimi 

in  datis  duabus  rationibus  A ad  C adD,&/inueniatur  i/; 
numerus  K minimus  omnium  ,quosmcnfurare  pofllmt  nu- 
meri  I,  & E;  & quoties  I metitur  ipfum  Kt  toties  G numerum 

L.  atque  H numerum  M mctiaturi&  quoties  E metitur  K.to- 
tiesF  ipfum  N metiatur.  Et  quoniam  numen  G,Hi  l ipfos  L» 

M,  k equi  metiuntur:  erunt  g L > M , K deinceps  proportio- 

iiales  in  datis  rationibus,  vt  > 

funtG,  H,l.  Similiter,  vt  E ad  A 2 B?,C  4 D5,£6  Fj 
F,  ira  erit  tandem  k ad  N,  eo  G 8 Hia  1 15  . . j* 

quod  E,  F^que  metiuntur  ip*  L16  M24  Kjo  N25  ' * 

losK,&N.VndcL,M,K,N  O P R 

deinceps  proportionales  erfit 

in  datis  rationibus  \ ad  B,  & C ad  D,  atque  E ad  F • Dico  iara 
numeros  L M,  k,  N minimos  elTe  in  eifdc  rationibus.  Si  enim 
hoc  verum  non  eft , fint  aJij  numeri  P , dciiKeps  pro- 

portionales minimi, in  datis  rationibus,minores  illis.  Et  quo-  . , 
niam  A , B minimi  funt  in  fua  proportione , ipfi  * metientur  ‘ 

aeque  O,  dc  P eandem  rationem  habentes . Quare  B ipsu  P me- 
tietur. Eadem  ratione  C metietur  eundem  P.  Cumque  B,  dc  {fr.ii.Bgf 
C metianturhumerum  P , menfurabit  i quoque  H minimus, 
quem  k illi  metiuntur,  eundem  numerum  P.  Cumque  < H ad  I k 
iit , vt  P ad  Q^ermutando  m erit  I eadem  pars  ipfius  Q^quf  •••• 

H ipfius  P.  Cumque  E , 5c  F minimi  fint  in  proportione  Q^d 
R,  metietur  n quoque  E eundem  Q.  Quapropter  duo  numeri  *** 

I,dt  E metiuntur  numerum  Q2,&  meo  «eundem  Qjnetietur 
maior  numerus  K,  qui  minimus  faftus  fuit  omnium  menfu-  iu,,  ' * ■“ 
rabilium  ab  ipfis  I , &•  E , quod  eft  impoflibile  .•  Non  ergo  alij  • fr»f.  ii; 
numeri  minores  ipfis  L.M,  K,N,lcdipfimet, minimi  erunt  bu$ui.  ' 
deinceps  proportionales  in  datis  rationibus . Eodem  modo 
procedendum eft  viter ius,  fi  plures,quam  tres  fuerint  datae 
proportiones.  Et  hoc  erat  faciendnm. 

PROPOS.  XXVII.  THEOR.  XVIL 

VIU. 

Si quotcunque numeri  continufe  proportionales  fuerint,  Sc 
primus  poftremi  multiolex,  aut  pars  fuerit : erit  illc  multi- 
plex, vel  pars  quoque  fecundi . 


Zz  2 


Sint 
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Sint  continue  proportionales  numeri  A»  B , C , D » A ip» 
fius  D multiplex,  aut  pars  fit,  veluti  vnitas  H pars  cH  ipiius  K> 
vel  contra.  Uico  A ipfiusB  partem  quoque,  aut  multiplicem 

clTe.Sienim  A neque  multiplex,nc- 
As  Bi6  Cj2  D64  que parsconceditiir  numeri |B: erit 
titf.iJiy.i  E F M (altem#  A partes  ipfiusB  (cum  mi- 
G N meri/int  commenfurabiles  faltem 

O ab  vnitate  ) . Ponaturque  E , fi  fieri 

Hl  K8  poteft, communis menllira  numc- 

roruA,dc  B,  de  erit  E minor,  qudin 
A , & B , aliis  n vni  eorum  ^qualis  eflet,  A ipfius  B multiplex » 
aut  pars  effet , quod  non  ponitur . Et  quia  B ad  C , atque  C ad 
b itf.iM.i  D eft,  vt  A ad  B ; ponitur  vero  A ipfius  B partes : Igitur  * B ip- 
fius C , atque  C alterius  D eardem  partes  erunt , atque  A par- 
tes eft  ipfius  B.  Sintque  F>  A M ipfarum  B , C , dc  D ermmu- 
nesmenfiirf  ccdem,qu9eft E iplbrum numerorum  A, dc  B. 
Et  quoniam  A ipfius  E, atque  B ipfius  F equi  multiplices 
cfrtf.  1 1.  puntj  gj-if  f E ad  F,  vt  A ad  B,  (eu  vt  B ad  C . Pari  r-^tione  erit  F 
ad  M,  vt  B ad  C,  atque  C ad  D ; eftque  B ipfius  Cpartcs : Igi- 
jpfjmp,  nec  non  f alterius  Mcfdem  partes  erunt ; dc 
propterea  habebunt eafdem  communes  men(uras , qu?  fint 
G,dcN.  Et,  vt  prius,  ofhrndetui  G ipfius  N partes , Acuti  £ 
^ ^ partes  erat  alterius  F :Vnde»G,dc  N habebunt  communem 

aliquam  menfuram,  fit  illa  O.  Cum  igitur  O metiatur  nume- 
rum G ; G vero  ipfum  E menfurat , atque  E metitur  numc- 
[sx.iJiy.i  ru”'  A • Igitut/O  metitur  numerum  pollremum  A.  Eadem 
“ * * * ratione  quia  O metitur  numerum  N,  N verd  ipfum  M,arque 

M jpfum  D,  metietur  quoque  O poftremum  D ; c u mque  nu- 
meri A,  dc  l)  habeant  O communem  menluram  ( quf  minor 
erit  tam  ipfius  A , quim  D,  vt  in  principio  huius  propofirio- 
nis oftenlum ell ) ent  A ipfius  D partes:  Fafta  autem  fuitH 
ad  K,  vt  A ad  D : Igitur  H ipfius  K partes  erit,  vnitas  numeri, 
vel  numerus  vnitatis,  quod  cft  impofiibile . Non  igitur  A ip- 
fius B partes  eritj  fed  aut  multiplex, aut  pars  nece (Tan6  .Quod 
erat  oUendendum . 


yiil. 


COROLLARIVM. 


Colligitur  ex  hac  propofitione,  quod , fi  quotcunque  nit- 
jncri  contmue  proportionales  luerint , dt  prior  neque  multi- 
plex. 
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plex,  ncqne  pars  fit  fecundi, neque  alius  quifpiam  eiufdcm  or- 
dinis multiplex,  aut  pars  erit  ooftremi . 

Nam  in  demonftratione  nuius  propofirionis  pofitus  fuit  f 

numetus  A ipfms  B partes  tantummodo , 6c  hinc  deduximus 
A ipHus  C,  vel  A ipuus  Djaut  B alterius  D partes  effe;  <Sc  pro- 
pterea  inter  fc  nequeunt  habere  eande  proportionem  > quam  , 
vnitas  H ad  numerum  k;velcontri  rationem  > quam  habet 
numerus  H ad  vnitatem  K . Si  enim  A verbi  gratia  ad  D ean- 
dem rationem  haberer,quam  vnitas  H ad  numerum  K>iion  ef- 
fet  A ipfius  D partes . Vnde  patet  propofitum . - 

PROPOS.  XXVIII.  THEOR.  XVIIL  l«J.« 

vm. 

Si  inter  duos  numeros  medij  continua  proportione  cecide- 
rint numeri , quot  mter  cos  medij  cadunt , tot  inter  alios 
eandem  cum  illis  rationem  habentes^  medij  continua  pro- 
portione cadent . 

Inter  duos  numeros  A , <5cB  cadant  medij  proportionales 
continue  numen  C,  D,  Htque,  vt  A ad  B,ita  k ad  F.  Dico  tot 
medios  numerus  continui  proportionales  reperiri  pofTc  inter  ' 

E,  Sc  F,  quot  mter  A,  5cB.  Sumantur  4 totidem  numeri  G,H, 

I,  k minimi  in  ratione  A ad  C,  quot  funt  numeri  A , C , D , B : * 

erit  t ex  compofitionc  ordinata,  vt  A ad  B , fiuc  vt  £ ad  F > ita 
G ad  k . Cumque « G , & k fint  in- 

ter  fc  primi, eo  quod  liint  extremi  A24  C36  Ds4  Bsi  «/. 
minimorum  numerorum:  <<  erunt  E?aL48M72  F108  Apr.6.b»k 
ipfimet in  fua  proportione  mini-  Gs  H12I18  K27 
mi  j3cidco'?qui  metietur  Gip-  * fr.e.bm. 

fumE.atquc  kipfumF.Fiante^oLipfiusH.atqucMip- 
fius  1 tam  multiplices , quam  cft  E ipfius  G , vel  F multiplex 
ipfius  k : Igitur  permutando  f vt  G ad  H,  fiuc  vt  A ad  C , ita_,  . 
erit  E ad  L,  atque  vt  H ad  1,  fiuc  C ad  D , ira  erit  L ad  M ; pa-  ^ ^ 

riterque  vt  I ad  k,  fiuc  vt  D ad  B,  ita  erit  M ad  F : Quare  E,  L>  * 

M,  F continue  proportionales  funt , ic  cius  multitudo  ^qua- 
lis  cft  multitudini  A,  C.  D,  B . Ergo  tot  medij  continue  pro- 
portionales cadent  inter  £ > & F > quot  inter  A , 5c  B . (^od 
erat  dcmonftrandum . 
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PROPOS.  XXIX.  THEOR.  XIX. 

Si  diio  numeri  fuerint  inter  fe  primi,  quot  intercos  mediJeS- 
tinua proportione  c.idunt,tot  inter  vtrunque  eorum 
vnitatem  medii  continu.i  proportione  cadent . 

Inter  primos  numeros  A , & B cadant  C , D medii  in  conti- 
nua proportione,  fitque  X vnitas.  Dico  ta  inter  X.dc  A.qudm 
inter  X , & B cadere  tot  numeros  medios  proportionales  in_» 
continua  rationc,quot  inter  A,&  B cadunt.  Inueniantur«  duo 
numeri  E , F minimi  in  ratione  A ad  C , & * lumamur  in  ea- 
dem proportione  tres  numeri  G,  H , I , deinde  quatuor  K , L i 
M.N.quourque  multitudo  poftrcmorum  numerorum  aqua- 
lis fit  multitudini  A,  C,  D,  B.  Quoniam  A , B extremi  inter  Cc 
funt  primi, erunt  c A,  C,  D,  B,  mmimi  in  proportione  £ ad  F ; 
Icd  totidem  funt  K , L , M , N fadi  in  eadem  proportione  mi- 
nimi: Erepfinguli  k L.M-N.^qua- 
A8  Ci2  Di8  B27  Ics  funt  lingulis  A,  C,  D.B,  Icilicct 
K8L12M18N12  kipfiA,&N  cqualis  ipfi  B j ciun_» 
G 4 H d 1 9 minores  minimis  dari  non  poflint . 

£2  F3  Etquia,vnitasXadE(vtincoftru- 

Xi  ftionc  25.  huius  diftum  cft)cft  vt 

t ad  G,  & ita  G ad  k;  erunt  X , E,G» 
K continue  proportionales . Simili  ratione  X , F , I , N conti- 
nui proportionales  eruntj  cftque  tam  multitudo  X,  £ , G , k » 

Juam  X,  F,  I,N,  ^qualis  multitudini  K , L.  M , N , vel  A , C 1 
>,  B,v  t conftat  ex  25.prop.huius.  Igitur  tot<adent  medij  con- 
tinui proportionales  inter  vnitatem  X,&  numernni k ,fcu 
ei  ^qualem  A , & inter  vnitatem  X , Sc  numerum  N , liuc  fibi 
(oualcm  B,  quot  inter  numeros  A , 6c  b cadunt . Et  hoc,  erat 
ouendendum. 

PROPOS.  XXX.  THEOR.' XX. 

Si  ab  vnitate  duo  ordines  numerorum  continui  proportiona- 
lium fuerint,  & multitudine  9quaiiuni,quot  inter  mun- 
que  extremum , & vnitatem  mcdij  continua  proportiono 
cadunt,  tot  inter  extremos  medij  continua  proportione  ca- 
dent in  ratione,  quam  habent  numeri  vmtati  proxmii . 

Inter 
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Inter  vnitatem  X , <Sc  numerum  A cadant  medij proportio- 
nales e , D atqu^imer  X i & B totidem  medij  fiiu  proportio- 
nales E.  F . Dico  inrcr  A,  & B tot  medios  numeros  proportio- 
nales cadere  in  eadem  ratione  C ad  E , quot  inter  A » & X.  Vt 
vnitas  X ad  C , ita  fiat  E ad  G j <5c  G ad  H > atque  F ad  L . Quo- 
niam vt  X ad  C,  ita  fupponitur  eflj  C ad  D , edque  E ad  G , vt 
X ad  C : Igii  ur  « C ad  D eft . vt  E ad  G . Et  permutando  ^ vt  C a /r  iHh  } 
ad£, itaeftDadG.  Rurllisquoniam  Xad  C>eftvtEadG»  k/r.ii/i*. 
erit  permutando  > vt  X ad  E « ita  C ad  G ; atque  vt  X ad  E ... 
ita  ponitur  E ad  F:  Ergo*  CadGeft.vt  Ead  F:  Et  rurfus<<per- 
mutando  vtCad  E,  ita  eftG  ad  F:  Q^re  tres  numeri  D»Gi  F * 
coutinuc  proportionales  Cunt  in  ratione  C ad  E » & funt  toti- 
dem quot  funt  X I C I D . Deinde  quoniam  > vt  X ad  C , ita  ex 
hypothefi  eft  D ad  A , & vt  eadem  vnitas  X ad  eundem  nu- 
merum C > ita  erat  ex  conftrudionc  G ad  H , atque  F ad  L : e i*/  9 
Igiturr  vcluti  D,  Gi  F proportionales  1'unt  continui,  ita  erut  fr.i  buims. 
A, H,  & L.  Tandem  quia  erat  vtX  ad  C,  ita  FadL;/Ergo  ipT.\%.iib, 
Permutando  X ad  F crit,vt  C adL.  *• 

Rurius  quia,vtXadE,  itaeratF  Aa7Ht6L48B64 
ad  Bjerit  permutando  X ad  F,vt  E D9Gi2Fi6  ^ 
ad  B ; & projpterea^  vt  C ad  E,  ita  C3  E4  fr-7-  .*. 

cm  L ad  B:  <^iare  numeri  A,  H,  L X i 

&Bcotinue  proportionales  funt 

in  ratione  C ad  E;3c  eorum  multitudo  f qualis  eft  multitudini 
X,C,D,  A;  3c  fic  vlterius  fi  plures  fuerint . Qn.ire  inter  A,3c  B 
tot  medij  proportionales  cadut  H,&  L>quot  sut  C,  & D inter 
X > <Sc  A ; fiue  E , & F inter  X,  <Sc  B . Qu^od  erat  oftendendum . 

PROPOS.  XXXI.  THEOR.  XXL  VllL 

Plani  numeri  rationem  habent  compofitam  ex  duabus  ratio- 
nibus laterum . Et  folidi  numeri  rationem  habent  conmo- 
fitam  ex  tribus  rationibus  laterum , & antecedentia  funt 
eiufdem  plani,  aut  folidi  latera. 

Sit  numerus  A planus,  genitus  ex  D du£la  in  C , ideft  fit  v- 
nitas  X ad  D , vt  c ad  A , atque  nume- 
rus B genitus  ex  duftu  Hin  E.  Dico  ra-  A6Gi2  B20 
tionem  plani  AadjJlanumBcompofita  C2  E 4 

efle  ex  rationibus  C ad  E,  &D ad  H.  Sic  Dj  Hj 
cnim  antecedentia  erunt  latera  eiuf-  X i 

dem  plani . Fiat  E ad  G , vt  efl  vnitas  X 
«d  D . Et  quia  eadem  D dudta  ia  C > & E gignit  uumeros  A» 

&G: 
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ifrj  hu,  (5c  G : crit«  A ad  G , X’t  Cad  F. . Riirrus  quia  D , & H du(^lcc  ftl 
IU/.  eadem  F cilicium  G,  «5i  R- erit  ^G  ad  B>vt  D ad  H.  Habet  e vc« 

bfr  7 ro  A ad  B proportionem  compofitam  ex  ratione  A ad  G»fctt 
e ad  E,  & ex  ratione  G ad  B,  leu  D ad  H . Igitur  proportio  A 
ad  B componitur  ex  ratione  lateris  e ad  latus  E,  (Se  ex  ratione 
lateris  D ad  latus  H . 

Secundo  fu  A numerus  genitus  ex  dudiu  trium  laterum  C t 
D . & E , ita  vt  ex  C in  D fiat  M » atque  ex  du£lu  E in  M fiat 
A;fitq;pariter  B fartusex  dudu  triu  latei  fi  H.ita  vt  fit  X 

ad  G>  vt  F ad  Oj  atque  vt  if  ad  H , ita  fiat  O ad  B . Dico  ratio- 
fa.hu-  nem  A ad  B compofitam  eflee  tribus  rationibus  laterum  C 
w.  adFi&DadG>atqueEadH.Fiat(<NcxDinFj&exduftu 

E in  N fiat  R , pariterque  ex  du- 
A48  R96  Si6o  B 140  ftu  E in  Ofiat  S;erit»MadN<vt 
M6  Nia  O20  CadF-ANadOcritiVtDadG; 

F4  cftoue/AadRivrMadN.cum 
Gs  ex  dudu  E m M.  (5f  Nfiant  A>(& 
H/  Rj  gituri  vtCadFt 

Xi  Pan  ratione  R ad  Serit,  vt  N ad 

O fiuc  \ t D ad  G.  TaiKlem  quia 
h/r.7  *ui«/  dufE,  Se  H du^l^  in  eadem  OclFciuntS,&  B :cnf  <>Sad  B,  vt 
ifr.iftih.i  latus  E ad  H.Cumcuc»  proportio  A adB  cen  ponatur  exra* 
tionibus  A ad  R,  R ad  S,  atque  S ad  B:  erit  quoque  propoitiO 
A ad  B compofita  ex  rationibus  C ad  F»  D ad  G,  & t ad  H 
ficvlterius  fi  plura  fuerint  latera,  producentia  numeros  A» 
Se  B . Quod  erat  oftendendum . ? 

Buciii.n.  PROPOS.  XXXII.  THEOR.  XXII. 

yai. 

Inter  duos  numeros  quadratos  vnus  medius  proportionalis 
cadit,  atqueinter  duos  cubos  duo  numeri  mcdij  proportio- 
nales intercedunt  in  continua  proportione  laterum . 

Sit  primo  quadratus  numerus  A genitus  ex  multiplicatio- 
ne latetis  C in  fc  ipfum , atque  quadratus  numerus  B fit  geni- 
tus ex  multiplicatione  lateris  D in  D.  Dico  inter  numeros  A » 
& B cadere  vnum  numerum  medium  proportionalem.  Repe- 
iff.  16.  tr  nantur  * tres  numeri  M , N , O , continui  proportionales  mi- 
ninn  in  ratione  latens  c ad  jD.Qiponiam  i numerus  m ad  O 
ofrtg-  • ■ proportionem  habet  compofita  ex  ratione  M ad  N»&Nad 
O,  eftquc  M ad  N>  atque  N adO,  vt  latus  C ad  D:  Igitur  pro- 
portio 
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jportio  numeri  M ad  O cotnponta  eft  ex 

ratione  C ad  D,  & cx  altera  ratione  ciuP  A i tf  E ^ -B  ' 

dem  C ad  Dj  Eft  verd  e proportio  nume-  C 4 D 6 
ri  plani  A ad  planum  Bcompofitacxra-  M4  N6  O9  '*“• 
tione  lateris  multiplicati  C in  multipli-  •*  * 

catum  D>  atque  ex  ratione  lateris  nuiltiplicantis  C in  multi- 
plicantem D:  Igitum  vt  M ad  0>  ita  A^ad  Bj  cadit  vero  in- 

rer  M , & O vnus  medius  proportiotnlis  numerus,  nempe  N ^ j 
in  continua  proportione  C ad  D:Igiturf  inter  A,  dc  B vqus 
medius  proportionalis  numerus  camt , qui  iit  £ , in  contiriua 
rati onc lateris  C,  ad  D icnmtquc  propterea  A , E , B , conti- 
nue proportionales  in  ratione iaterum  C ad  D. 

Secundi  Iit  A numerus  « ubus,  genitus  ex  rhuitiplicatibne 
lateris  C ter  iii  ij^fum^udi , pariterque  cubus  numerus  B 
genitus  Ht  ex  mulripricatione  lateris  D ter  in  le  multiplicari.  . . 

Dico  inter  A , dc  B duos  medios  proportionales  numeros  ca-  ^ 

dere.  Reperiantur/quatuor  numeri  M,N,O^R  continui  f ft. 
proportionales  minimi  in  ratio-  1 tmiw.  ^ 

ne  lateris  C ad  D j Erit  g igitur  A 64  E'f«  F 144  B-^i6 
proportio  M ad  R triplicata  pro-  C 4 D 6 ‘ . i 

pomonisMad  N.Teu  C ad  Dj  M«  Naa  On  R27 
ideil  compofita  erit  ex  tribus  ra-  ' t ^ .. 

Ciombus  lateris  C ad  D : Eft  vero*  pifoportio  folidi  numeri  A 
•d  lolidum  B compofitaex  eiidem  rationibus  laterum , Icili-  i •r*  ia,  tig, 
cet  ex  tribus  rationibus  lateris  C ad  D ‘ Igitur*  tam  propor-  ' 
tio  M ad  R,quiim  numeri  A ad  B triplicata  eft  eiuldem  pro- 
portionis lateris  C ad  Dj  ideoque  ^ vt  M ad  R , ita  erit  nume-  k c»*.}. 
rus  A ad  B,'I<ulimer  numeros  M,  dcRduomedij  proportio- 
nales  numeri  cadunt,  nempe  N,dc  O.  Igitur  i inter  A , dc  B I/»’**?**- 
duo  numeri  pariter  medi/’ continui  proportionales  interce- 
dent,  qui  fint  E , dc  F in  continua  proportione  lateris  C ad  D.  ^'**^'"*’** 
<^od  erat  oftendendum . 


COROLLARIVM. 

Hinc  deducitur , quod  fi  quotlibct  numeri 
proportionales  fuerint,  crurit  poteftatcs  eiuf^  X 
dem  gradus  proportionales  quoque.  Nam  fi  ABC 
trium  proportionalium  numerorum  A,  B,C  D E F 

fint  D , E , f poteftates  eiuldem  gradus , ideft 

aut  omnes  quadrati, aut  cubi,dcc.crunt  proportiones  D ad  H> 

Aaa  dcE 
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& E ad  F duplicata:,  vd.tripJiOat^  fim  ih\)m  pi PipwtionBm)^ 
01  t$f.  uff.  ad  €*  dt  propter^  m jpcopordpiialcs  ca:uut  r 

• dO  A 1/,  -liT  f 2 . t >'du  . , - 'M»  1 I J ^'(  * If'  !l 

PROPOS.  XXXin.  DH£Q;R  iXXIiJ4,  ij 

yi  1.  ■•iltiii  ;•}  .0  iTntiila-aiijr^  ••  U /s  . ’P  i Cl 'f.».  » 3 

'■  -ni  Sf.  / ':>r.  1/iv  i C'  > 'i 

• ' Inter  duasnumciospIanpsfiiTftijcsynusmcdHM  numerus  pror 

portioiuliacadituvcominujt^oportionc  iatecuiHilK)u>»x 
>.< •.  i x-i . i logorunuBt Ainter  dOW^^nunicrosiViin;S^ViqdiUf  prpppdiOr 
-4;«aIiscc(:ijdcnt:.ilii!Ci{unqpk|iija4TOct.iiw^Uo&*t'^  . ,i 

. ; j£  J rntJTjj'.!  ; j-  ! . 

siSinrprins^dtionumwi  A& Rpktv/i^iV^c«,idtft  Aigeuitus 
£ucx»nuI«plii?lU!ip«c.Ut«!PBi  3tque  Rrirgcnitu^e? 

mulciplicationc  lareruc^  Einf  >'Titquc  C ad  I>ii>  eadenr  pt<3{- 
• pcthc«c,qeain  h habet adfH'fi<^>»cnjnj  plai]fiuui[nerifimjJcF 

Ciwtti)i.XUtp^urtA«&*B>nttinnicdiuAi  prQportionaJcm^ 

num«riii;i?  «adi^.in  cPntinua  pror 
llV  0jrWfi%iajos^C  ii  d»U^o>»olpga 

i^buiur  E 4 ^ J.  Rftp^d^tu«wej5tni|uftci:i,>4,,N, 

ItO  riB«  n4Q'¥‘nimjiD;;^9PfiHb9fr<>pornQ|- 
Ma  N4  0 8 ncla^/*»iGadJ^..g|q^iaCiadDc(l, 
tfr  I i7/i  j ' ...  V«  E ad  f :^Ergo|c^r«wtaiido  C ad  B 

du^cata;» 

3*  ■ projiortioois  M ad>^><f  w dup  ii<?au  ipCjvisJP  arf  R,  ycl  D adFj 

e/r.ji.tu-  ;^tqfp«uporti©«pJanipnmctA  A-aMpl^iWP^Bw^pporuAcftcx 
r i / i wwjonc  lAtern  OadEwitqup-Pfa^d-*»  i4<»i,dapiwata  raiiomsQ 
sr*^  1 # ari  £ { igitnr  tMn  prQppjtJP  A ^d  b»  M ad  0 d«*r 

I n.*  T'  cftejuidcmproppiftpms  ^ ad, £.;■&;  pjK)pWJf«  vt  M 

hfr  xllu-  ad  O , iti  erit  A adS  jcadipautc  ipter ^^HmerosMt & Q.vmis 
iii.  tricr.i  inedju&prQportiojak4lis,ncu;pc;N,  Igitur*  mter  numeros  A» 
fr.if.i$b  j,  & b vnus  medius  propbrtidnalis  cadit  numerus  i qui  fit  G in 
, , continua  proportione  lateris  C ad  E . 

Sccundd  intetstuiViej-os  A,  &B  jcadatfvjjas;  numerus  mc- 
^ dius  proportionalis  G . Dico  numeros  A,  & Bfimilcscfi 
ifr.i6.hm-  fc.  Reperiantut*duonumeri  G>«5t  E maiimi  in  ratione  A ad 
G,vel  Gad  B:  cnm^A.CA:  E ptimi  mter  Icj  Sc  ideo<  eque  mc- 
k/r6  *«i«/ticnturnumcroseaiidemoumillis  rationem  habentes  j fcili- 
1 f^p  6.  toties  C iplum  A metietur , quoties  E iplum  G.  parirer- 
hmiHu  -yg  toties  C menfurabit  iplum  G , quoties  E metitur  B:Vn- 
de  idem  numerus  EmerUurabit  tam  qmncruiii  G,quam  B. 

h Fiat 


Tr /irmi  R?K^in:)V3  m 

Fllit^fgoiDuni  multiplex  vntuciBiiu^m;  H ^ » 

G multiplex cflipruis i: >atqitbf fiat caoi' 
rnil1nplcxduliienf>vnitiatmquatiliianiik  . 'Csn  >1  ’>-£  $ft 
tiplcx  cft  eiardem  E^Quapropnb:  >*  vt  • F6  hi 
4iumcrnsD>inultjplican&aamuldpiicin-f  oi.b  3^  n K 

F*«aeritGiUi  B ?fi:d vt/GadB  Uta4mi:i/^d<j».atq4ciC 
^adEcrat.vt AaibG^lgitornwt tadEjitacritDadF.Etquia  ' 

‘ G ad  '£  eflr , vc  Aiad  pcrniu wndoa  <C  j p]u/.Q\  bu 

l'cd  EadG  cfi,  vc «micis  ad  waaicrum  Qt  i^iBp;ytj^»f*tas  ad  ,*/. 
mimcriim  D;  itaonc  G ad  A . Quancf  C > « D erunt  latqraKx 
' quibus  gignitur-plamis  numcnis  A jjfcpriterquc  E > & 
latera  plani  numeri  B . Suntque  oHa^g  pr^didla  later%  ^ro> 
portionalia . Igitur  f plani  numeri  A>&  B finuliCS  inter  Ic  lunt.  q d*f.  t 
Q^ddnacofiendctidum.  ; i t bmut, 

- _ j : X i "V  it  i .jir- 
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• Intc^  duos  nluiicros  foEdofl  interifi)  naciikS(d4P!n<i4iiPC9- 
> portionales  cadunt  in  coacibuaiptopjortiOP^.lpfaunjtJb^'’’- 
' < mo)ogocum . EciH  intcrjduosnUmecos  duQ^nedii  pf9Pt!>r' 

- tionalcicctidcrintfCrumillilii^cslQEdi,.  rj 
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Smt  numeri  C,  D>  E iatera  numeri  folidi  A > & ex  trium  la- 
-tcrumFjG»  HraultipEcatrone  producatur  numerus  folidus 
• B;  fitqae  vt  C ad  U,  ita  F ad  G,  atque  vtDad  E»  ita  G ad  HCfic 
-cnimrlGEdi  A>&:B  fimilcslunr;»  £)ico,inter.A,&.B  du<¥  *‘^‘^*‘* 
•medios  proportionnfci  cadctcin  proportione  c<autiima  late- 
>rucnliumologocumCadFi  vel 
DadG,autEad*H.RcpcrLin-  ArS4  EsxS  Qi44  6216 
. tura  quatuor  numeri  M,N,Oi'  C a n ( F 3-  ‘ x^hltuf' 
'Rminimiiin  continua  propor-  D+  Gd  \ 

tionelatcrisC  ad  F.  Patete  pro-  Eg  Hia  ‘ ctntiHi 

portiondm  M ad  R triplicatam;  M 6 JST'12  OjS  R 27  .j.  ’ - 

efle  vmus  rationis  M ad  N , vel 

■*G  adfE  i Eft  vero  <<  proportio  A adB,  eompolita  ex  ratio-  <ifr.st  iu» 
nibus  laterum  C ad  F>  D ad  G > atque  £ ad  H > fimtque  hf  tres  • 

proportiones  cgdem:  Igitur » proportio  Aad  B parite^tri-  ' /"'•‘i»- 
pUeata  eft  auidem  rationis  C ad  F s 6c  propterca  vt  M ad  R , f I l 

■ira  erit  A ad  B . Quuc/interA , & B duo  medi/ numeri  pro- 
^rtionalcscadpnt  nempe P & Q.  veluti mtcr.M ><Sc Rea- 
dunt  duo  medii  proportionales  N,&Oin  ratione  CadF. 

^ - Aaa  a Quare 
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'm  EVCLipiS  RESTITVTT 
Quare  A , P , Q^  continue  proportioiioks  erunf  in ratiofw 
lateris  C adeiushomologum  F . 

Secundd  inter  numerofr  A , Sc  B cadant  duo  medi/  propor- 
tionales P > Sc  Qj^Dico  A > dc  B Hmiles  folidos  numeros  cflTo . 
gprAS  im-  Repcriantur/  duo  numeri  E , dc  H minimi  in  proportione  A 
ad  r : erunt  * igitur  £ > dc  H primi  inter  fc , dc  ptopterca 

metietur  numeros  eandem  cum 
A 64  P96  Q144  Baid  eis  rationem  habentes.  Vnde_> 
I32  L4S  K7a  quoties£  metitur  iplumA>to- 

Cl  Fi2  ties  H metietur  ipium  p ; Simili- 

D4  G6  ter  toties  £ metietur  numerum 

£ a H f quoties  H menfurat  iprum  Qj 

X z pariterque  toties  £ menrurabic 

numerum  Qj  quoties  H menfu- 
rat  numerum  B.  Fiat  igitur  vnitas  X ad  I.  vt  eft  £ ad  A . atque 
X ad  L Eat»  vt  E ad  P:  pariterque  X ad  k hat  vt  £ ad  Q^Mani- 
^ feftum  • eft  multiplicantes  numeros  1>L  & k continui  propor- 
^pr  tThm.  **o*'^c*  ^ eadem  ratione»  in  qua  funt  A , P » dk  Qj_Cum- 

iJu  ' que  inter  1 > dc  k cadat  L medius  proportionalis:  ermit  k I > dc 
K numeri  plani  Hmiles;  dc  propterea  < duo  latera  > ex  quorum 


idtf.9.0^ 


multi 

tiona 


$mhu. 


iplicatione  generatur  numerus  hquf  Hnt  C>dc  D propoi> 
Lia  erunt  duobus  lateribus , ex  quibus  procreatur  nume« 
rus  planus  K»  que  fint  F>  dc  G ; eritqiie  latus  C ad  eius  homo- 
logum F>vtD  ad  G>Hue  vtlad  L>  velvt  AadP^  vel  vt  £ad 
H.£t quoniam  ex  mutua  multiplicatione  trium  laterunu* 
C,  Dt  £ gignitur  numerus  A > eo  quod  ex  C in  O efficitur  pia- 
nusnumerus  1 » atque  ex  numero  £ in  Idud^o  eificitur  nume- 
rus A, pariterque  ex  mutua  multiplicatione  laterum  F > G ^ dr 
H procreatur  numerus  folidus  B,efique  proportio  lateris  C 
ad  Ff  vt  Dad  G » dc  vt  £ad  H * fiue  vt  A ad  P : Igitur  « folidt 
numeri  Aidc  B fimiles  erunt  inter  fe.Q^od  erat  oltendenduav 


Jfwi.i4.1v 


PROPOS.  XXXV.  THEOR.  XXV. 


Si  quadratus  numerus  quadrati  numeri»  vel  cubus  numerus 
cubi  numeri  multiplex  aut  pars»  vel  partes  tonthm  fuerit: 
erit  quoque  latus  lateris  multiplex»  aut  pars»  vel  IblumnKv 
do  p^es.  Si  verd  latus  lateris  multiplex » vel  pars , aut  par- 
tes tantum  fuerit:  erit  quoque  quadratus  numerus  quadnv 
ih  vcl  cubus  ciibi  numeri  multiplex  >aut  pars  > partefue.^. 

- - Sane 


V 


I 


L 1 B 1 R vni.  J7J 

Sint  prim6  A»  B duo  numeri  quadrati»  quorum  latera  C,  D, 
atque  A ipfiusB  multiplex  fit . Dico  C ipfius  D multiplicem 
cfle . Quoniam • inter  numeros  quadratos  afr.ji.*». 

A,  & Bvnus  medius  proportionalis  cadit,  Aid  £s  B4 
quifitE.atqueeft  A ad  E,dc  EadB.vtla-  C4  Da 
tus  C ad  D , & ponitur  A multiplex  poftrc- 

mi  B:  erit  ^quoque  A mutiplex  fecundi  E.  Quare  «C  ipfius  p^'**7**»^^ 
D multiplex  quoque  erit,  cum  fit  C ad  U,  vt  A ad  E . tH. 

Sint  fecundd  A,  dcB  numeri  cubi,  quorum  latera  C,dcD}  j. 
fitque  A multiplex  ipfiusB.  Dico  C ipfius  D multiplicenu^  d^r 
quoque  cfTe.  Nam  d inter  numeros  itu, 

cubos  duo  medi)  proportionales  ca*  A44  Eja  Fid  Bs 
dunr , qui  fint  E , F in  ratione  laterfi  C4  Da 

C ad  D ) ponitur  verd  A ipfius  B 

multiplex : Igitur  * erit  A ipfius  E : fiue  C ipfius  D mutiplex  e 
quoque.  Pari  ratione,  cum  A ipfius  B pars  fupponitur,re- 

Suitur  quoque, eadem  ratione  latus  C ipfius  D partem  cflTe: 

: h conuerio,  cum  latus  C ipfius  D pars  fupponitur,  efi  quo- 
que numerus  A pars  poftrcmiB. 

Tandc  numerus  quadratus  A quadrati  numeri  B,vel  cubus 
cubi  fit  tantumodo  partes;  ideft  neque  multiplex , neque  pars  . 
illius  fit . Pari  ratione  iimentis  medijs  proportionalibus  :/erit 
peimus  A fecundi  E partes  tantumm^o ; dc  propterea  C ip- 
lius  lateris  D partes  folummodo  erit . Et  contra  cum  latus  C . 

ipfius  D neque  multiplex,  neque  pars  fu pponitur;  erit  necef-  v - 
lano  A ipfius  fecundi  E partes  tantumodo  j & ideo  erit  prior  i ^ < 

numerus  A pofiremi  B partes  tantummodo . erant  ofiC-  • i " 

denda.,. 

PROPOS.  XXXVL  THEOR.  XXVL 

Si  ab  eodem  numero  ad  duos  alios  extremos  vel  ad  nume* 
rum , & vnitatem  continuentur  ^ quales  multitudines  pro- 
tionalium  numerorum : inter  extremos  totidem  medi]  cd> 
tinua  proprtione  cadent  numeri . 

Inter  numerum  A,  intercedant  medq  continua  pro- 
portione D dc  E , ateme  inter  numerum , vel  vnitatem  6 , dc 
eundem  numerum  C totidem  interponantur  numeri  F,  G 
medi)  continua  proportione . Dico  inter  A , dc  B tot  numeros 
fnedios  continua  proportione  cadexe,  quot  inter  A»  dt  C,  vel 

inter 
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374  F,V(5Llt)I«fffi!5rjTVTI 
tntcr  B * 5c  C interponuntur  . ■ftqpeyiaiftuf-  <»  trcrma^mi 
numeri  K >L:vM  in  ratione  E ad  Ci;  «Serario D adJE  *vcl£ 
ad  e voceturX,&  proportio  e ad  G,  vel  ei  Smilis  G ad  Fvo* 
ccturZ.  Et  ouiat  proportio  D ad  F componitur  ex  rationi- 
bus D ad  e»  ad  F « cftque  ratio  D ad  C •duplicata  rationis 
D ad  E,  leu  X,  (Seproporrio  C ad  F duplicata  rateOhi&C  ad  G> 
leu  Zr  ergo  cprojK>rtio  D ad  F componitur  ex  his  rationibus 
X>  X>  Z>  Z;  fcd  d quDcimque  ordine  predi^^proportionesidi- 
Ipbnantnr , femper  componunt  eandem  pfa.ip6nion«nn  -•  Er- 
poproportio  D ad  F coinporrtac^ircxranonibusfXiZ»X,Z; 
jdeft  ex  duabus  proportfonibus»  llmiiibus . quarQ/mgitlpcx 
rationibus  X , Z componuntur  j 5f  proptcrca  proportio  D ad 
Fxfrtplicata  erit  rationum  X<  Z^fcd  E ad  G componitur  ex  ra- 
tionibus EadCtdcCad  Gircilicsc 
ex  rationibus  X , de  Z E rgo  D ad  F 
proportionem  duplicatanvhabet  ra* 
tionis  E ad  G i erat  autem  proportio 
K ad  M duplicata  rationisE  ad  G.£r« 
go/vt  K ad  M , ita  cft  D ad  F i cadit 
vero  inter  K»  & M vnus  mcdnis  pro- 
portionalis L:  Igitur^  inter  D>&iF 
vnus^medius  proportionalis  cadet.  Simili  ratione  inter nu- 
m«n  os  A,  & 6 duo  medij  proportionales  cadent  m raiioucB 
ad  Gj  Quod  crat>  flee . ‘ 
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■f'  Facile  colligitur,  quod  fi  tres  numeri  proportionales  fiie- 

rint,  atprimus  fit  quadratus , erit  tertius  quadratus  quoque. 
£triQ«iatu6rnuraerorum  continub  proportionalium  prior 
bief  ohm  Fit cuDUS, crit quartuscubus quoque. Nam thumproportio- 
' ’ 'natium  (!),  N , G , fi  G quadratus  fuerit , b interponetur  inter 
vnitatc  Bjdcnumeru  G vnus  medius  proportionalis  F;&  ideo 
i dt/.toJu-'^  hiic  propofitione  inter  extremuO,dc  vmtatciB  vnusquoq; 

numerus  medius  proportionalis  intercedet,  de  propcerca*0 
quadratus  erit.  Si  veto  quatuor  coemue  propomonaiiu  C,£f 
D,  A pnor  Clucrit  cubus  i interponent  urmtcr  cubum  C, de 
vmtatem  b duo  medij  continue  proportionales,  quot  nimi- 
rum inter  C,  de  A imcrponuntur . Igitur  ex  hac  propofitione 
inter  vilitatem  B , d:  numerum  A duo  nicdii  quoque  in  con- 
tinua proporuoue  cadent  $ idcouuc » niuueius  A cubus  erit . 

PRO- 
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Si  cftto  nurw d iflicr  fc  eandem  rationem  habuerint , quanu-» 
dno  numeri  quadrati  > erunt  aut  ambo  quadrati , aut  amto 
fimilcs  plani  numeri  5 Et  duo  numeri  plani  fimiles , funt  in- 
ter (e,  vt  duo  nnu\fri  quadrati;  At  numeri  eadem  rationem 
habentes,  quam  duo  cubi  numeri,  erunt,  aut  ambo  cubi, 

•aut  fimiJcsnmTaeri  folidi; it  fi  numeri  Ibiiidi  fimilcs  fue- 
rint, erunt,  vt  duo  cubi  numeri . 

Srf  primo  numerus  A ad  B in  eadem  ratione,  quam  habet  . 
numerus qitadtatusC  ad  quadratum  D.Dico  A , & B quadra- 
ros  cflc ; autfiinies  planos . Quoniam-» 
intee  « quadratos  numeros  C , «St  D As  Fia  BiS  - 
vniis  medius  proportionalis  cadit, nem-  Na  O?  r 

pcEjcfiquc  AadB,vtCadD:iIgitur  C4  £6  Dp  t/jlT  ' 

inter  A,  &B  vmis  medius  proportioiu- 
IttnumeSsuytadet , qm,fif  F . (^arc  crpnt  tres  numeri  conti-  • 
oni  proportuxiales  A , F , B , & ideo  fi  A quadratus  cft , t erit  ^ nr.pnfl 
qnocpi»Bqaailrams}fianuntis»«icraut;A,(ScBfimiIcsnura«-  36 
ri  plani.  ^ 

Secundo  fint  A ,dt  B fimilcs  numeri  plani,  quorum  latera  buiuu 
hqmbibga  N',  «5c  Q.5  de  fiahr  .C,  D quadrata  bterum  N , & O . 

Dico  A ad  B effe , vt  C ad  D . Quoniam » tam  proportio  qua-  cfnp.j%i- 
dratocuxa  O;Daqtiamfiinihum/pUnot%im  A,  B duplicata  cft 
«atiomsihicpim^flidOi  Brgox  Aad  Belt  ytiCad  D, 

Tertib  fit  numcrus.A  ad  Bm  eadem,  ratioiiej  quam  habet  t*c"r.  1 pf 
cubus  numerus  C ad  cubu  m D . Dico  A , «Se  B efle  cubos , vel  , , /,i  * 

foitdos numeros  fibules'.  Q^ipniam ♦.ibfcrduos cubosnumc-  h 
K)s  C,«5c  D cadmu  duo  medij  propoction^es,  nempe  E , & F j bufut 
cftque  A ad  B«m't  C.  adD.«Iguair  oti 

inter  A,&  B duo  medij  proportio-  A 16  G24  H36  B 54  bitiun  ^-. 
nalcs  numeri  cadunt,  qurijnt  G,<5c  N’^.  O ? 

H.&propterea  erunt  fluatuorno-  Qs  £i2Fi8D27 
nwri  continui  proportionales  A, 

G,  ri,B;^vndc  quando  prior  A cqbus  cft,  erit  iquoque  poftrc-  ^ 
mus  numerus  B cubus,  vel<  falcem  A,&  B fimilcs  plani  erunt. 

Quartd  fint  A de  B numeri  folidi  fimilcs , quorum  homo- 
Jogalatcra  N,  de  6 , «Se  fiant  laterum  N , & O cubi  numeri  C , m j» 
de  D . Dico  A ad.B  efle , vt  CadD  • Qj;^iiam  « tam  propor-  *«»«/. 
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376  EVCLiDrS  RESTITVTI 
tio  cubomm  numerorum  C , D>  quam  » fim ilium  (olidorum 
numerorum  A,  B triplicata  cfteiufdem  rationis  laterum  N ad 
O.Ergo*  numerus  A ad  B cande  rationem  habet  > quam  nu> 
merus  cubus  C ad  numerum  cubum  D.Qu^  erant  o(lcn'> 
denda . 

COROLLARIVM. 

Manifeftum  eft,qu6d  duorum  numerorum , (i  vtcrqueJ 
primus  fit,  ipfi  non  erunt  inter  (c  ,vt  duo  numeri  quadrati.* 
Nam  fi  primus  numerus  A ad  numerum  pri* 
A 7 C B 5 mum  B eflet , vt  quadratus  numerus  ad  qua- 
,D  F dratum  numerum,  faltcm  ex  hac  propofitio- 
X 1 nc‘numeri  A,dc  B eflent plani  fimilcs;  6c  ideo 
inter  ^ eoS  vnus  medius  proportionalis  cade- 
ret, nempe  C5  Cumque  trium  numerorum  proportionalium 
A,C,  B extremi  A, « B fint  primi,  & ideo  ? primi  inter  Icjca- 
det  r inter  vtrunque  eorum , & vnitatem  X vilus  medius  pro- 
portionalis numerus  D , atque  F : & ideo  / A , Si  B numeri 

guadrati  effent  ;&  propterca  meniurabiles  i luis  lateribus 
,&F,quod  e(l  ablurdum  : erat  f enim  vcerque  numerus 
primus. 

PROPOS.  XXXVIIL  THEOR.  XXVIIL 


Ex  multiplicatione  duorum  planorum  numerorfifimilium» 
elhcitur  quadnitus  numerus . Et  duo  latera » quadratam-* 
efiicientta,  erunt  numeri  plani  fimiles . 


Sint  numeri  A,  & B fimiles  plani , dc  ex  A multiplicato  in  B 
fiat  numerus  C.  Dico  C<]uadraturo  efle . Ex  A in  le  fiat  * nu- 
merus quadratus  D.  Et  quia  A,  multiplicans  numeros  A,&  B 
producit  numeros  D , & C,  * erunt  produ£U  D,  & C inter  le  • 
vt  multiplicati  A , dc  B ; (ed  ( inter  A , & B cadit  vnus  medius 

proportionalis,  eo  quod  lunt  plani  li- 
Ad  H24  B96  miles } Ergo inter D,5cC  vnus  mc- 
Dj6  E144  C5  76  dius  proportionalis  cadet , qui  fit  E : 
Cumque  D,£,C  continue  propor- 
:ionales  fint , de  prior  D quadratus  fit,  erit  r poliremus  nume- 
us  C quadratus  quoque . 

Sccfido  ex  muluplicationc  numeri  A in  B producatur  qua- 
dratus 
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dratusttOmcriisC.  Dico  A,  & Bfimilcs  planos  clTe.  Fiat/ rur- 
fus  cx  Ainfc  quadratus  numerus  D.  Eritigitur^  quadratus 
numerus  D ad  quadratum  C»  nempe  produwi  in  eadem  pro*  g/'*^**** 
portione,  quam  multiplicati  A ad  B,  Icd  b inter  quadratos  D , ' 

& C cadit ynus medius  proportionalis : Igitur  inter  A,  &B  ’ 

vnus  medius  proportionalis  cadet  qui  fit  H;idcoquc i numeri  , pr.ir» 
AiScB  fimiles  plani  erunt.  Qiiod  erat  oftendendum . bMwi. 

COROLLARIVM. 

• n ( 

Confiat  numerum  produ^Ium  cx  multiplicatione  duomm  ; 

quadratorum,  quadratum  eflcj  eo  quod  quadrati  nuineri  pia-  * 

ni  fimiles  fu nt. 


PROPOS.  XXXIX.  THEOR.  XXIX. 

iX« 

Numerus  produftus  ex  multiplicatione  cubi  numeri  in  Icip-  a 

^m,  vel  in  alium  cubum,  erit  quoque  cubus  numerus.  £c 
fiex  multiplicatione  alicuius  numeri  in  fe  iplUm , vel  in^  ^ 

aliquem  cubum  numerum  procreatur  numerus  cubus,  dc 

ille  cubus  erit.  \ 


Sit  primo  numerus  A cubus,  & vt  vnitas  X ad  A,  ita  fiat  A 
ad  R Dico  numerum  B producum  ex  A in  fe  cubum  efle.Sit  j ^ 
Clatus cubi  A , &aex  C fiat  numerus  Dj  Erit  igitur  Dqua*  * k ^ ^ 

numeri  Cin 

klUU4. 


Ag  Ei6  Fj2 
D4 
Ca 
Xr 


B64 


D efficietur  numerus"  cubus  Aj 
Quare  vnitas  X , dc  C,  D , A conti- 
nue proportionales  fiint . Eftque^ 
vnitas  X ad  A , vt  numerus  A ad  Bj 
Igitur  e inter  A,  dc  B duo  medij  pro- 
portionales E,F  cadent,  quot ]funt 
"“p"**^*^*^  ’ * ^ medij  in  continua  proportione  inter  X , d:  A 
^fifi  .'  Cumque  A , E , F , dc  B continui  proportionales  fint, 
firq;  prior  A numerus  cubus , erit  quartus  B cubus  quoque. 

Secundo  cx  multiplicatione  cubi  nu- 
meri A in  numerum  cubum  B fiat  numc-  A 8 B 27 
rus  C.  Dico  produdum  numerum  Ceu-  D64  C216 

bum  efle . Rurliis  cx  ^ A cubo  in  fe  ipfum 
fiat  numerus  u;  Erit  igitur/D  cubus:  Et  quoniam  idemnu-  f,., , 
merus  A multiplicans  duos  numeros  A , dc  B cfikit  duos  nu-  ii/r 

Bbb  meros 


itH.prif: 
J6.  buimt» 


buiuf, 

bit- 


hprtp.ix, 
bmut 
i fref.  »1. 
huitu, 
\toT  prof. 
ib.bmiui . 


1 itf.i 
iui . 


hi- 


w pT.y,  bu- 

i»! . 

butui. 

hmiui. 

P for  fr$f. 
Sb»bmius . 

<1  iof  fJbu- 

r«/. 

in/. 

f/^r.j.  bu, 
fusfr. 
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5*8  tVCLIDIS  RESTITVTI 
meros D4cC,criti  produftus numerus  DadCvt multipli- 
catus A ad  multiplicatum  £;  fed<)  inter  A D duo  medi) 
proportionales  cadunt , cum  fint  Ai&  B cubi:  Igitur  i imer  D, 
& e cadent  quoque  duo  medij  numer^roportionales.  Eftqj 
prior  numerus  D cubus:  Quare  ^pbftrcmusC  cubus crir- 
Terti6  ex  multiplicatione  numeri  A in  numerum  cubum 
Bifiat numerus  cubus C. Dico  numcruoi 
A 27  B 8 multiplicanrcm  A cubum  quoque  eflfcj. 
Czi6  D64  Fiar^  numerus  d ex  multiplicatione  cubi 
numet  i B in  fe  ipfum.  Conrtat,  ex  prima_* 
parte,  D cubum  eflej  £t  quoniam  B multiplicans  ie  ipium,-^ 
numerum  A,  efficit  duos  numeros  D , & C : erit  •»  D ad  C i vi 
Bad  A ; fed  « inter  duos  ciibos  numeros  D,  & C duo  medij 
numeri  proportionales  cadunt:  Igitur  «inter  A, -Se  Bduo  quo- 
que medij  proportionales  cadenb  Ctimquc  prior  B cubus  fit: 
erit  f poftremus  A cubus . 

Quarto  numerus  A >Ieip(um  multiplicans»  efficiat  num&> 
riim cubum  U.  Dico  A cubum  eflfe.  Fiat  j ex  multiplicatione 
numeri  A in  B iple  numerus  C^Confiat  r numerum  C cnbu  m 
efle » eo  quod  inter  vniiatcm,  & numerum  C duo  medij  pro- 
portionales cadunt  A B;  Et  quia 

Xi  As  B64  C512  cubusnumemsB,multiplicansnu- 

merum  A efficit  cubum  numerum 
& erit/numerus  A cubus . Et  h^c  omnia  ofiendenda  erane. 

PROPOS.  XL.  THEOR.  XXX. 

Siabvnitatc  fuerint quotcunque  numeri  continue  propor- 
tionales,tertiusab  vnitate  quadratus  cft,  & vnum  intermit- 
tentes,omnes  ; quartus  autem  eft  cubus , Se  duos  intermit- 
tcntes,omiies : Septimus  verd cubus fimui , Ac  quadratus» 
Ac  quinque  intcrmittcntes,omnes . , - 


Sint  ab  vnitate  X quotcunque  numeri  A,  B,  C,  D»  E,  F,3cc. 
continue  proportionales.  Dico  primo  tertium  ab  vnitatCj, 
qualis  cft  B cfle  quadratum , & vnum  intermittentes,  omnes» 

5 unies  funt  D»  F,  Scc.  Quoniam,  vt  vnitas  X ad  latus  A,  ita  cft 
. ad  B, « erit  B numerus  quadratus ; Et  quoniam  tres  numeri 
B , C,  & D continui  proportionales  fiint , <5c  cft  prior  B qua- 
br*r  ff$pt  uratus»i»critpofterior  D quadratus  quoque.  Similiter  F tcr- 
36.bitiut.  tius  a numero  qnadrato  D»erit  quoqjquadratus»&  fic  reliqui 
onmcs.  Secundo 


idtf  te. 

btitut. 
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Secundo  dico  numerum  Cqiurtum_»  . ^ 

ab  vmtate cubum cf!c>  <3c duos mtermie-  X.  Aa  B4  Cg 
tcfcs,omncsiVtcft  numerus  F.&c.  Quo-  0i6  -.i- 

niam  vt  vnirasXad  A.itaeit  Aad  B,3c  Fjz 

itaBadCjCCrit  Ccu&iis-gcnitus  exrri-  F64  M cJef.tt. 
pHci  multiplicarione  lateris  AjCiuuqua  w . bam>. 

mter  C, 5c F iutcrccdaiu  dlio  medij proportionales.  D > & Ei 
fitqne  prior  C often  Ius  cubus,  sierit  quartus  Fpropor  nona-  3** 
lis, cubu.s  quoque.  * 

Tertid  dico  Icptimum  ab  vititite  vclnti  cft  F, cubum  Hmul,  \ " * 

& quadratum  edb.dtfic  quinque  intcfmittcutcs,omnes.Qup-  ' 

nia m*  numerus  F Icptimus  ab  vMiitateoftcnlUseft  quadratus, 

& ft*ntKfcr/F  cubus  oftenfiiscft.  Igitur  F cubus  fimul,&  qua- 
dratuseft. Continuentur  pofteapo/l numerum  F Icxalij  nu- 
incn  coMtmtie  ^oportiotaalcs  in  cadein  ratione,  in  qiia  eft  X ' 
ad  A,  vel  A ad  B,  ita  vt  inter  F,  Sc  pollremum  M quinque  me- 
di) tiumeri  proportionales  intercedant;propterea,quia  M fep- 
tnnus-dl  ab  iplo  numero  F , erits quadratus  , & limiiitcr  -cu-  g fsr.  i . ^ 
biiSr  Quare  patet  propofitum.  • xbunu  fr. 

..  . 

‘ - PROPOS.  XLI.  THEOR.  XXXI.  : j.IX. 

- . - - • 

Si  ab  vilitate  quotcunque  numeri  continui  proportionales 
• fuerint,  <8t  qui  eft  poft  vnitatem  frr  quadratus, erunt  reliqui 
omnes  quadrati , At  fi  ille , qui  cft  puft  vnitatem,fic  cubus» 
reliqui  omnes  eubi  cruHt . . 

Sint  ab  vrtitate  X ^lotcunquc  numeri  continui  proportio- 
nales A , B ,C , D , E , F>  &Ci  Et  primd  fit  numerus  A proxi-  i , 
mus  Vilitati  quadratus.  Dico  reliquos  omnes  quadratos  cflTe.  * 
Quoniam  4 tertius  ab  vmtatc  j vr  eR  » ^ a/r.4o4*£ 

B,  dcvnuniititennirrenres,ouines,  vt  Xl  A 4 Bi6  C64  ••'t 

D,  & Fquadratioftenfi  luiit}6f  poni-  Dasi 

tiir  A qiiadrariLs , atque  tres  numeri  E 1024 

A,  B,C  continue  proportionaleslgi-  F 4.096 

tur  b tertius  C quadratus  quoque.»  htbf.fnf. 

erit : Similiter  E tertiuS  poli  quadratum  C ,’crit  quoque  qua-  i*'bai$u» 
drahis , iScfic  reliqui  omnes  quadrati  erunt, 

Sccudq  fit  A proximus  vnitati  cubus.  Dico  reliquos  omnds 
cubos  cfll*.  Quoniam  vt  vnitas  X ad  A,  ita  cll  A ad  B : < Igitur 
ex  luulriplicatione  cubi  A in  le  ipfiim  efficietur  numerus  cii-  buim. 

b b b 2 bus 


3to  EVCLIDIS  RESTITVTI 
bus  B.  Rurfus  quia  numerus  C quartus  proportionalis  ab  vni- 
tatcproducitur  ex  multiplicatione  numeri  A in^l}  > ruiitqucL* 
^ A > & B cubi ; Igitur  produdus  C 

UiH/.  . XiA8B<S4C5I2  cubusquoque erit.  Similiter  quia 

D4096  vt  vnitas  X ad  A , ita  cft  CadDje- 
tfriJiuitu  E 52768  rit»produdum  ex  1'cciindo  A iOj. 

F 262144  tertiuntXD  ?quaJe  prodiido  ex  vili- 

tate X in  quartum  Di  propterea.» 
- numerus  D producetur  ex  multiplicatione  cubi  numen  A in 

Ki*/  cubum  numerum  Cj  «5c  propterca/D  cubus  erit.  Simili  ratio- 

“ “ ‘ ne  numerus  E producitur  ex  multiplicatione  cubi  numeri  A 
in  cubum  numerum  D>&  propterea  produdus  £ cubus  quo* 
que  erit , & fic  reliqui  omnes . Quare  patet  propofitum . 


Eutl.f.lX. 


PROPOS.  XLII.  THEOR.  XXXIL- 


kmmt, 

* 

bfr.9Jik.$ 


Si  fuerint  ab  vnitate  quotcunque  numeri  continui  propor- 
tionales vnitati  proximus  non  Ht  quadratus  >nequo 
alius  vllus  quadratus  erit  pr^ter  tertium  ab  vnitate » & v- 
num  intermittentcsiomnes . At  Ci  proximus  vnitati  non  fit 
• cubus>ncque  vllus  alius  pr^er  quartum  ab  vniute>(Sc  duos 
intermittentes>omneS)Cubus  erit . 

f ■ ! ^ ^ 

Sint  ab  vnitate  X quotcunque  numeri  continue  propor- 
tionales A>  B,  C>  D>  £>  F>  &c  Et  primo,  proximus  vnitati  A> 
non  fit  quadratus.  Dico  neque  alium  vllum quadratum efle 
pr^ter  tertium  ab  vnitate  >&  vnum  intcrmittentes,omnes. 
Si  enim  hoc  verum  non  cB>  Ht  numerus  C,(i  heri  pore(l,qua- 
dratusi  Chmque« numeras  Bfit  quadratus, cuiutertiuslk 
ab  vnitate, paritcrque  D quadratus  fit , cum  tectius  Ht  a qua- 
drato numero  B , (itque  C ad  D , vt  A 
X1A3  Bp  C27  ad  B, erit^inuertendoBad  A , vt  Dad 
D81  C:  Quare  numerus  B ad  <\  eandem^ 
E 245  proportio-Km  habet, quam  quadratus 
F7X9  numerus  Dad  quadratum  numerum 

C , ehque  B quadratus  j Igitur  < nume- 
rus A,proximus  vnttati,quadratus  quoque  erit,quod  e(l  con- 
tra hypothenn : Non  igitur  numerus  C quadratus  erit ; & fic 
reliqui  alij  in  locis  paribus  pofiti . 

Secundo  fit  ‘ » proximus  vnitati,  non  cubus . Dico  nullum 
aliuiucllc  cubum  praeter  quartum  ab  vmcacc,&  duos  mter- 

mitten- 


V 


t •' 
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jnifctehtent<!s>omncs , vt  funt  C , F » &c.  Si  enim  hoc  verum^ 
non  cft  fit  D cubus,  fi  fieri  poteft.  Et  quia  wvt  A ad  cubum 
iiunici  lun  C , ita  cft  D ad  F ( cum  inter  cos  finguli  medij pro-  • 
portion!ales  ihtercedant)  habebit»  inuertendo  cubus  C ad'*^'"’^ 

A eandem  proportionem  , quam  cubus  numerus  F ad  eu-  r 
bum  numerum  Dj&  propterca/numerus  A vniran  proximus  ' 

cubus  quoque  erit « quod  cft  contra  hypotfin:  Non  igitur  nu-  bmu/, 
merus  O cubus  erit.  £adem  ratione  nuUus  alius  numerus  cu- 
bus erit  pr^ter  eos,  qui  in  locis  deceemuutis  collocati  Tuar* 
Q^deratoftendendendum.  * 


PROPOS.  XLIII.  THEOR.  XXXHL 

Si  ab  vnitate  quotcunque  numeri  continui  proportionales 
t fuermt ; vilitas  Se  quilibet  minor  gque  metientur  numerot 
I maiores  ^qu^  remptos;  &;  quilibet  primus  numerus  poftre- 
mum  mctiens,  ecia  eum,qui  vnitati  proximus  eft, metietur. 


IX. 


. \ 


Sint  ab  vnitate  X quotcunque  numeri  continui  propor- 
tionales A,  B,  C,  D,  E,  F . Dico  primum  quemlibet  minorem 
numerum  £ eandem  partem  cfte  numeri  maioris  f atque 
«ft  vilitas  pars  numeri  L)  9que  recedentis  ab  ea.  Quoniam  * ex  a fnf»  ifi 
compofirionc  ordinata , vt  cft  X ad  D ; ita  eft  B ad  t ,proptc-  «Kj. 
-rea  quodvtrcqu^  proportiones  quadruplicat?  fiint  fiiiipli- 
cium  proportionum  C ad  D,  vel  X ad  A , «Sc  cft  vnitas  numeri 
D pars : Igitur  sBipfius  F eadem  parscrit,  ac  eft  vnitas X b J'/» 
ip  luis  D.  Quod  erat  oftendenduni.  !• 

Secundo  primus  numerus  H metiatur  vltimum  F . Dico  H 
ipluiii  A metiri.  Si  ciiini  hoc  verum  noacft.  erit  < H ad  A pri- 
inus,  cimi  H prunus  numerus  lupponatur:  CinnqucWBfiat 
cx  tiiLiltiplicarione  A in  fe.eo  quo<l 
cft  veXad  A,  Ita  A ad  b,erlDrvdad 
H prunus.  Ec  qma  amboAidc  B 
luntadiiumcrimi  H primn/atque 
C fit  cx  ductu  A m B,co  quod  eft  vt 
X ad  A , jta  B ad  C j Igtturj  C ad  H 

prunus  cft  quoque : Cuiiiquc  duo  numeri  A , <Sc  Cad  ipfum  J"'"'’ 

H primi  fint,*:»  gignitur  nmiierus  D ex  multiplicatione  A .1.^ 

in  C,  co  quod  X ad  i eft  vt  C ad  D:  Igitur  H ad  ipfum  D pri-  

mus  cfticddcm  raaonc  H primus  ctu  ad  h & ad  f . Quare  • nu-  'bmL'i 

merus 


Xa  A6  b Cai6 
H?  D1296 

E 8776 

F526  S6 


dde/f.tr 

to.Mat, 

*C»T  ff 

buiut. 

fd»/  9 «r 
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?!>a  EVCnttlS^RTSTITVTI 
merus  H ipumi  F ndr  mcnciir , quod  cft  contra  hypoihcAii 
• Et  propterea  H ipium  A metietur . Vi  propofirum  lucrat . i 

IW/.1J.1X  PROPOS.  XUVl  THEOR;  XXXlVv  ^ 

■ Ii  • 

. , ^ Si  abvnit.ite  qnotciinque  numeri  continui  propoitionaJei 
4-0  ^ fuerint , atqiie  numetiis  poft  tmitatem  primus  fit , rrrnxe» 
'■  miim  ittillusalfus  metietur  prptcrc6s,quilitntiacadcm 
• «oitrtmwptoportjpnjiuatc, 

, i . 


Sint  ab  vnitate  X quotcunque  numeri  A,  B,  C,D  continui 
propoitionaJcs, quorum  A proximus  vnitati  fit  numerus  pri- 
'v  ’*  ^ nius.Dico'nuIlualmtiumcru 

•**  *>  Xi  A 5 B25  C125  D6a$  pr^tcr  A , B, e mctin rnaxi- 
F H G E mumD.Sicniin-hocveruiB 
■ non cft , metiatur  ipiumiO 

alios  numerus  E prpter  ipfos  A , B , Ci  & primo 4oco parer, 
qudd nunrenis E noneft  primus» aliis  cum  meciatur  extre- 
afr<»/.4j.  mum  D « metietur  quoque  numerum  primum  A vnita- 

ti  proximum»  quod  cft  impolTibilcj  Erit  igitur  E non  prunus 
& propterea* cum mcnlurabit aliquis  primus  numerus»  hic 
c"ax  lib  verAahus  non  crir,quam  A;Namcuoi  E metiatur cxtrcmiim 
«1  4 j.  *^’*^'"*  primus  numerus,  qm  ponitur  mcnlura  ipfius  £*.  mciJs 

buiui.  * liirabirquoqueextrcmumD.&^propfcrca  ipfum  primuitt 
-A  proximum  vnitati, quod  cft  impoflibilc;Vndcconftat» 
quod  quilibet  numerus , dtmeriens  maximum  quutcunquoi» 
numerorum  ab  vnitarecontinuiproportioiiaimm,  quorum 
■<  prox  imus  vnitati  fit  primus, multiplex  erit  ncccflano  numeri, 
qui  vnitati  lucccdit:tVa4tca  quoMCs  E metitur  ipluinD.totics 
tdif9ih^  vnitas' metiatur  numerum  G*  Quare  idem  numerus  D cfti*- 
itu.  ' cicturcxmultipiicaaoncr  Ame:,&cxGinE:Ergo/vt  Aad 

ff  r.iMitiiu  G,  Ita  cft  E acHJ;  Et  quia^  vt  Jp  ad  O.ita  erat  E ad  D>cnt  ^ per- 
g ^*/‘9  *•.  murando  i)  vl’X  ad  £i,  ita  Q ad  E)i»led  vnitas  X metitur  ipium 
hpf  lUik  G metita^ ipium DjSc  j4roprcrca<  vt priusoftailiink 

j'  cft  ac  numero  £ ) em  G miilriplcx  ipfius  A j erat  auicm,  vt  A 

ad  G,-  Ita  E adG ; igmu:  E metitur  quoque  numerum  C.  Rur- 
fus  ouotics  E metitur  numerum  C » toties  vniras  X metiatur 
i V ndc  ( vr  antea  didum  cft ) H metietur  iplimi  C,  & mul- 
tiplex erit  ipfius  A.Cumque  idem  numerus  G fiat  ex  dudtii  A 
y 8 L - C>  atque  ex  mltipheationc  H m E , »cnt  vt  A ad  H,  ita  E ad 
^ ‘ - Bj  Icd  A menliirabatiplum H ; Quare  Emculnrabit  quoque 

— nuinC' 
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nttmcnim/B::Tan4ani  quoric»E  metitur  B, toties  X metiatur 
iplum  ptius  F uteofurabit  uumcr&^B,&  muitiplqx 

exit  ipTius  AiF^qqia  idem  immerus  Bproerdatur  e*  dad^E  in 
F,atquccx4aft«AinfeipfunU;critvt  A ad  E,itaEad  A,-  kfr.9,hui 

Sed  AaKtituriprumF;J^iturEmeritur,ipfum  A>m;tiQrmi- 

laorcm  iiumeium  primum>  qaod  cft  unpoiSbile.Qvtpropter 
nullus  alius  numerus  pr^ter  A , B , 6 menfurabit  maximum 
numerum  D.Q^dcratoftcndcndutn.  » 

- . OROPOS.  XLV.  THEQR.  XXXV. 

Sirres  numeri  c^einue  proportionales  raioimi  fuerint  on^ 

- Ilium cuoo  iplis  eandem  rationem  habentiu ni)  duo  quUioiv 

- fimul  iumpti  ad  reEquum  primi  erunt . 

<■ 

• Sint  tres  numeri  A . B > C continui  proportionales  minimi 
omnium  cum  eis  eandem  rationem  hibentium . Dico  primo 
loco  A,  & B fimul  fumpeos adipium  C primos efle.  Repenar 
tur-duo  numeri  D»&  E minimi  in  ratione  A ad  B,aut  B * 

■ ' ad  C)  <5c  fiat  F ^qualis  D , dc  E fimol  fumptis  >atque  G fit  qua- 
dratum  ipfius  F.  Manifellum  eft  ( ex  ijs»  qu^  didla  funt  in  pro- 
poficione  24  cV  25  huius  >vnitatcni  X ad  D cflTc.  vt  D ad  A , & 
vt  X ad  D,  Ita  efle  E ad  B > atque  vt  X ad  E > ita^fe  £ ad  C & D . 
ad  B . Vnde  conliac  quod , * vt  vnitas  X ad  D , ita  funt  D , & E * ** 

fimuhidcftF^adA.&Bfimul.EtquoniamD.&Eminimi 
^ funt  in  lua  proportione,  erunt  f inter  lcprimijidcoquc4iD,&  ’ ‘ ‘ 

irimuliUmpti.idcftFadiptuniEprimuscrit.Eftvcco  D ad  dw!  ».i#t 
■tctiampranus:igiturD,&F  Primi  funt  «/. 

ad  eundem  numerum  E : Vnde»  produ-  A 9 B 12  C 16  *!• 

Aus  cx  D in  F .ideft  A vna  cum  B , primi  D 3 £4  ttutns.tr  ^ 

cruntadprodudmncxEinfe  ipsu,idco<  Xi 

que  numerus  C)  primus  erit  ad^aggrega-  F7 

4um  cx  A,  & B.  Dico  Iccundoi^uos  extre-  G 49 

mos  A, &C,fimui  lumprosv,  adipium  B /fr.i.k». 

intermedium  primoscUc.  Quoniam  D )& E primi  funt  inter 
fe:  Ergo/eorum  fummaf  ad  quemlibet iplbrum  D,vcl  Epri- 
ma  eft : Igitur^  produaum  ex  D in  E , Icilicet  numerus  B,  pri- 
mus  quoque  erit  ad  G produdum  cx  F in  fc  ipfum.  Et  quia,  vt  T/  ' . 
diaum  eft,  X ad  D eft,  vt  F ad  lUmmam  A,  B , & vt  X ad  E , ita 
crt  F ad  lummam  B C:  Ergo  i vt  X ad  D fimul  cu  m E,  ideft  ad  i/r.r^  4; 
F )ita  eft  F ad  A)B, vna  cum  B>C.Quarc  * nulncius  G ptodu^Fus 

cx 


tut 
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ex  F in  fc  ipfuiTi  ^qualis  eft  A , & C vnd  cnm  dupfe  intcrme» 
di/  B:  Igirur  A,&  C vhi  cum  duplo  ipTius  crmit  ad  nu- 

mcriini  B,  ficuri  B,  Sc  G primi  craiif}  & k cOrtitA  djfFcrcntUL,i 
k bu^  nimirum  (iimma  numerorum  A,  C>  Sc  B prima enr  ad  numo* 
nniiB:  & rurfus  horum  differentia , Icilicet  numeri  A , & C»: 
fimuj  fumpti,  ad  ipfum  B primi  etnnt.>Quod  eraipropoficunii» 

C O R O L LAR  I V M,  t. 

' Patet  ox'bac  pi^pontlotie  hSmcr&quadratum  maioris  late* 
ris  fuperare  quadratum  lateris  minoris>  <5c  cxcefTum  cqualem 
quadrato  differenri«  laterum  cum  duplo  mcdij  propor* 
^Rnalis  inter  duos  quadratos  ex  differentia,  & ex  minori  late* 
re  fa£los.  Nam  quadratus  G lateris  maioris  F ^qualis  fuit  qua- 
dratis A,  C cum  duplo  raedij  proportionalis  B : ergo  exccfllis 
quadrari  G maioris  lateris  f liipra  quadratum  A ex  latere  mi- 
nori D , equalis  cB  quadrato  C ex  d.ffcrcntia  £ curo  dupiojp« 
fius  Bmcdij  proportionalis  mter  A,  dcC.  ' > 

t 

S C H-0  L t V -M, 

lion  erit  diJJStile  ex  hac  propofitione  rtperhre  mmerum  quadratuML»  • 
cuiMs  dntt  portithes,  aut  >aa  tanthut  aut  neutra  fit  mar.erus  quadratus  • 

Tr  m6  fumatur  quUihet  numerus  quadratus 
•anipar  \At  &■  Jecetur  tn  duas  partiones  C tD  9% 
vitate  inter  je  differentest  cr  l Jiat  E quadratus 
ipfius  C t&H  quadratus  ipfius  D . Dico  qum 
dratos  {quales  efje  quadrato  t . fiat' 

> ynitatis  X quadratus  h/ 1 qui -pnitas  erit,  m(jr 

fiat  produGus  ex  X in  D,  fit  que  0,qui  aqualis  er.t  nutnetoD.a  Sduomam 
quadratus  ex  Juturna  imiMis  X ,&D  aqualis  cH  quadratis  h ,QS'  Ht 
cum  duptoproduGi  0 5 efique  C aqualis  Jumma  X,  D : Erq» quadratus  B 
aqualis  eji  quadratis  h,  H cum  aupco  produGi  0 ; iji  ver6  unitas  N, jeu 
X cum  duplo  numen  0,  Jeu  D aquatis  numeris  C ,CrD,  idejt  numero  Ia  S 
Ergo  quadratus  E equalis  eJi  quadratis 

i ecHiuio  numerus  dejiciat  ab  ^ vmtate , ej-  numerus  S excedat  H 
ynitate' .Vxtet  nttmeros  I{yS  equales  ejfe  duobus  numeris  quadratis 
& H,  Duo  S non  ejie  numeros  quadratos.  St  enim  quacrati  ejjent  o im 
nuas , qua  eji  differentia  quadratorum  .A,Hf  HJiue  ts  ,VS  {quaiis  efi 
fet,  ne  dum  quadrato  imitatis , Jed  etiam  duplo  numen  meaq  proportio- 
naiis  tuter  unitatem » ^ tumorem  numerum  quadratum , quea  eJi  im^ 
pdfibilc^ . Tertii 
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iui , 

buiui . 
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Terfii  fumstur  quilibet  p numerus  primus  . » 

Insipar  qui  quadratus  non  erit  fSicAmu  nui-  E itf 

Jo  latere  numerus  primus  metin  pojfrt  j & f*'-  A 7 H90}  Nl 
Sa  r eadem  eonfiruffione , erit  eadem  ratione^  ! > C 4 D 3 X t. 
quadratus  numerus  E f qualis  quadrato  uume» 
ro  Hy  ^ non  quadrato  U'  / 


prJT/r.»|« 

Autut, 

10.  iuius»'* 
rfsr,i.ba* 


PROPOS.  XLVI.  THEOR.  XXXVL 

«Quilibet  numerus  ^ binario  duplus,parirer  par  cft  tantum . Ec 
n dimidium  impare  habuerit»  pariter  impar  cft  tanttlm.  Ec 
E dimidium  habuerit  parem, dc  non  foerit  i bmario  duplus* 
pariter  par,  dc  pariter  impar  erit. . * 


v:‘&“ 


t 


Primd  fint  qu6tcunque  numeri  A,’B,  C,D  a binario  A dtt^ ' ’ -i- 
pii.  Dico  quemlibet  eorum  CeflTc  pariter  pare  tantum.Quo«“- 
niam  A,  B,  C,  D fiint  ab  vnitate  X continui  proportionales»  * 

•&  A vnitati  proximus,  primus  numerus  eft(ciim  binarius  ab 
-vnirate  tantum  metiatur  )-Igi-  1 

tur  « nullus  alius  numerus  pne-  Xi  Aa  B4  CJ  Oid 
- ter  ipibs  A, B,C  metietur  quem- 

libet  tpforum  * vt  C t Suntque  * omnes  A , B , C,  O pares : **  i 
Brgo  tantummodo  par  numerus  per  parem  numerum  mc-  Vw!/*,  > 

tierur  numerum  Cjideoquec  quilibet  iplbrumC  pariter  par  ij/  **  ^ 
eft  tantiim . 

i Secundb  numeri  A fit  (emiftis  B impar , dc  C fit  binarius  > 

Ita  yt  ^ impar  B metiatur  A per  parem  C.  Dico  A effe  cantum 
pariter  imparem.  Si  enim  hoc  verum  non  cft»  iia. 

erit  quoque  numerus  A pariter  par . • Quare  D . - £ 

numerum  A metietur  aliquis  par  numerus  D Aio 

per  alium  numerum  parem  E:  Ergo/cxmul-  Bfi  Ca 
tiplicationcDinEfifnumerusAjrcdidcm  A 
producitur  ex  BinCrErgo^vt  Dad  B,  ita  erit  Cad  Ej  fcd 

bmanusCncceiraribparscftjdcmctiturparcmnumcrumE  ,4^7'  ’ * 

-(  cq  quod  par  numerus  cft  aggregatum  pluriu  binariorum  h d*/.  *.  sT 

igitur  par  numerusD iphflii  b imparem  metitur  aliquoties* 

q uod  cft  impoflib.le . Q^re  numerus  A tantummodo  eft  pa- 
ritcnmpar.  . 

Tcrubfitnumcrus  Apar  ,cuiusdimidium  Bfif  par,dc  A 
non  fit  a binario  duplus.  Dico  A pariter  parem  efie,»  pariter 

‘imparcmj  Fiat  binarius  D ad  vnitatcmX,.vt  A ad  eius  lemil» 

' - ^ Ccc  IcniR 
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tio  cuborum  numerorum  C , D>  quam  » fimilium  rolidortua 
numerorum  A,  B triplicata  cft  eiufdem  rationis  laterum  N ad 
O.Ergo  • numerus  A ad  B cande  rationem  habet » quam  nu- 
merus cubus  C ad  numerum  cubum  D.Qu^  erant  often- 
denda . 

COROLLARIVM. 

Manifeftum  eft>qu6d  duorum  numerorum , fi  vtcrqncJ 
primusfitjipfinon  erunt  inter  fc  ,vt  duo  numeri  quadrati.* 
Nam  fi  primus  numerus  A ad  numerum  pri- 
A7CB5  mumB  eflet , vt  quadratus  numerus  ad  qua« 
,D  F dratum  numerum,  faltcm  ex  hac  propofitio* 
Xi  ne‘numcri  A, dc  Beficnt plani  fimilesidc  ideo 

intere  eoS  vnus  medius  proportionalis  cade- 
ret, nempe  C5  Cumque  trium  numerorum  proportionalium 
A,C,  B extremi  A, « B fint  primi,  dc  ideo^  primi  inter  ic;ca- 
det  r inter  vtrunque  eorum , dc  vnitat^m  X vilus  medius  pro- 
portionalis numerus  D , atque  F : dc  ideo  / A , St  B numeri 

guadrati  cfTent  ;dc  proptcrca  meniurabiJesd  luis  lateribus 
>,dcF,quod  efi  ablurdum  : erat  f enim  vcerque  numerus 
primus. 

PROPOS.  XXXVIIL  THEOR.  XXVIIL 


Ex  multiplicatione  duorum  planorum numerorfi  fimilium» 
elhcitur  quadratus  numerus.  Et  duo  lacera  > quadratunu» 
eflicientta,  erunt  numeri  plani  fimiles . 


Sint  numeri  A,  dc  B fimiles  plani , dr  ex  A multiplicato  in  B 
fiat  numerus  C.  Dico  Cquadraturo  efle  .Ex  A in  le  fiat « nu- 
merus quadratus  D.  Et  quia  A,  multiplicans  numeros  A,dc  B 
producit  numeros  D , dc  C,  * ertintprodudi  D,  dc  C inter  le  » 
vt  multiplicati  A , dc  B ; led  r inter  A , dc  B cadit  vnus  medius 

proportionalis,  eo  quod  1'unt  plani  fi- 
Ad  H24  B96  miles  j Ergo inter  D,dcC  vnus  me- 
D £ 144  C 576  dius  proportionalis  cadet , qui  fit  £ : 
Cimiquc  D,£,C  continue  propor- 
;ionalcs  fint,  dc  prior  D quadratus  fit,  erit  «poliremus  nume- 
us  C quadratus  quoque . 

Sccudo  ex  muluplicationc  numeri  A in  B producatur  qua- 
dratus 
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dratusmiracrusC.  Dico  A»  & B fimiles  planos  clTe.  Fiat/ rur- 
(us  cx  Ainfc  quadratus niimcnis  D. Eritigitur^  quadratus 
numerus  D ad  quadratum  C»  nempe  produdi  in  eadem  pro-  pJ'’  * 
portione,  quam  multiplicati  A ad  B,  Icd  b inter  quadratos  D , h/irVi». 
deC cadit vnus medius  proportionalis:  igitur  inter  A,  &B 
vnus  medius  proportionalis  cadet  qui  fit  H;idcoque<  numeri 
A,  dc  B fimiles  plani  erunt.  Qiiod  erat  oftendendum . buinu 

COROLLARIVM. 

Confiat  numerum  producum  cx  multiplicatione  duorum  ; 

quadratorum,  quadratum  efie;  eo  quod  quadrati  nuineri  pU-  ' 

ni  fimiles  funt. 


PROPOS.  XXXIX.  THEOR.  XXIX. 

«.  iX. 


Numerus  produftus  ex  multiplicatione  cubi  numeri  in  fe  ip- 
fum,  vel  in  alium  cubum , erit  quoque  cubus  numerus . £c 
fi  ex  multiplicatione  alicuius  numeri  in  reiprum,vel  im. 
aliquem  cubum  numerum  procreatur  numerus  cubus,  dt 
ille  cubus  erit. 


As  Ei6  Fi2 
D4 
Ca 
Xi 


Sit  primo  numerus  A cubus,  8c  vt  vnitas  X ad  A,  ita  fiat  A 
ad  B.  Dico  numerum  Bproduftum  ex  Ainfc  cubum  cfle.Sit 
C latus  cubi  A , dc « exC fiat  numerus  D;  Erit  igitur  D ^a- 
dratu^ numeri Cjideoque^ex multiplicatione  numeri  Cin  bdt/n! 
U elficietur  numerus  cubus  A; 

Quare vmtas  X,dcC»  D,  A conti-  Ag  Ei6  Fia  B&f 
nnc  proportionales  funt.  Eftque,. 
vnitas  X ad  A ,vt  numerus  A ad  Bj 
Igiturf  inter  A,  dc  B duo  medij  pro- 
portionales E,F  cadent, quot ;funt 
numeri  C , dc  D medij  in  continua  proportione  inter  X , d:  A 

}>ofiti : Cumque  A , E , f , dc  B continue  proportionales  fint, 
irq?  prior  A numerus  cubus , erit  d quartus  B cubus  quoque.  ** 
Secundo  cx  multiplicatione  cubi  nu-  ib.buuu» 

meri  A in  numerum  cubum  B fiat  nume-  A g B 27 
rus  C.  Dico  produdum  numerum  Ceu-  D64  C216 

bum  efle . Rurliis  cx  ^ A cubo  in  fe  ipfum 

fiat  numerus  u;  Erit  igitur/D  cubus : Et  quoniam  idem  nu-  ifa/i.btt- 
merus  A multiplicans  duos  numeros  A , dc  B cfiicit  duos  nu-  im pr,  ’ 

B b b meros 


bium. 


epnf 

butmtt 


LIBER  VIII.  IS9 

S<cnnd6  dico  numerum  C <jiumim_» 
ab  vniratc cubum  cflc,  & duos  mtcrmic-  X.  Aa  B4  C'g 
tctes.omnes,  vtcft  numerus  F.&c.  Quo-  Dic> 

niamvt  vnirasXad  Ajiraelt  Aad  B,ic  Fjz  * 

ita B ad C,c erit  Cciiblis- genitus  ex rri-  F64  M cJef.ti. 

plici  multiplicatione  lateris  AjCiunquo  ► bmat. 

inter  C, <5c  F intercedant  dtio  mcdij  proportionales  D . <Sc  £,  «i*’"* 
fitqiie  prior  C oftcnlus  cubus , d erit  quartus  F propomena- 
lisicubus  quoque»  , 

Tcrtid  dico  Icptimum  ab  vnitate  veinti cft  F, cubum  fimuJ,  *'  * | * 

& quadratum  cfllsdc  fic  quinque  intermittentes, omnes.Qup- 
nia  m » numerus  F leprimus  ab  vnitate  oilenlus  eft  quadratus, 

& l»>ntHrer/F  citbws  oftenfus  eft.  Igitur  F cubus  nmul,&:  qua-  ^ 

dratuseft. CoiUinucntur  pofteapoR numerum  FlcxaliJ  nu-  j/^  J ’ 
men  contintie  proportionales  in  eadem  ratione,  in  qiia  eft  X 
ad  A,  vel  A ad  B,  ita  vt  inter  F,  Sc  poftrcmum  M quinque  me- 
di/ tiumeri  proportionales  intercedant;proptcrea,quia  M fcp* 
tnnus-eft  ab  iplo numero  fjcrits quadratus, & fimiiucreu- 
bus.'  Quare  patet  propofitum . » buiuj  fr. 

* • • 

PROPO&  XLI.  THEOR.  XXXI.  : j.lX. 

• • . *.l  • 

Si  ab  vnitate  quotcunque  numeri  continui  proportionales 
■ fuerint,  & qiii  eft  poft  vnitatem  fir  quadratus,erunt  reliqui 
omnes  quadrati , At  fi  ille , qui  eft  poft  Vnitatem,Tu  cubus« 
reliqui  omnes  cubi  erunt.  .. 

Sint  ab  vnitate  X qtiotciinq^Lie  numeri  continui  proportio- 
nales D,  E,  F>&C/fct  prim6  fit  numerus  A proxi-  1 .. 

mus  Vilitati  quadratus . Dico  reliquosoinnesqi^dratosclTe. 

Quoniam  a tertius  ab  viurate » vt  eft  » it- 

B,dc  vnumintenmrrenres, omnes,  vt  Xi  A4  B16  C64 

D,  & F quadrati oftenfi  limtj& poni- 

tiir  A quadratas , atque  tres  luimcri  E 1024 

A,  Ii,C  continue  proportionakylgi-  F4096 

tur  b tertius  C quadratus  quoque., 

crit : Similiter  E tertius  poft  quadratu  mC, 'erit  quoque  qua- 

dratiis » (Se  fie  rciiqtii  omnes  quadrati  erunt , •' 

Sccudo  fit  A proximiu  vnitati  cubus.  Dico  reliquos  omnds 
cubos  cfle . Quoniam  vt  vnitas  X ad  A,  ita  eft  A ad  B : < Igitur  cfnp.jf; 
ex  multiplicatione  cubi  A in  fe  ipliim  efficietur  numerus  cu-  buiai.  ' 

b b b z bus 


X 
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bus  B.  Rurfus  quia  numerus  C quartus  proportionalis  ab  vni* 
tate  producitur  ex  multiplicatione  numeri  A in*l)  > luntquei^ 
d puf,  59.  A , & B cubi ; Igitur  prodiidus  C 

buiki,  . X1A8B64C512  cubusquoque erit.  Similiter  quia, 

D4096  vt vnitasXad A,itaeft  CadD;c- 
tfrz.bui$u  E 32768  rit»produdum  ex  rccundo  A iOj. 

F 262144  tertiunfC  aquale  produdlo  ex  vili- 

tate X in  quartum  D ; proptcrca., 
- numerus  D producetur  ex  multiplicatione  cubi  numen  A in 

Ki*/  cubum  numerum  C;  & proptcrca/D  cubus  erit.  SimiU  ratio- 

“ ‘ ne  numerus  £ producitur  ex  multiplicatione  cubi  numeri  A 

incubum  numerum  Dj&  propterea  produdus  E cubus  quo» 
que  erit  idicfic  reliqui  omnes.  Quare  patet  piopofitum. 


Eutl.f.lX. 


PROPOS.  XLII.  THEOR.  XXXIL. 


• \ 


bmims. 


itt  hmtu. 


51  fuerint  ab  vnitate  quotcunque  numeri  continui  propor- 
tionales >&  vni  tati  proximus  non  Ht  quadratus  >ncquo 
alius  vllus  quadratus  erit  preter  tertium  ab  vnitate  > Sc  v- 
num  intermittentesiomncs . At  fi  proximus  vilitati  non  llt 
' cubusmeque  vllus  alius  pr^er  quartum  ab  vniutc>(Sc  duos 
intermittentes>omnes, cubus  erit . 

f / . 

Sint  ab  vnitate  X quotcunque  numeri  continue  propor- 
tionales A>  B>  C>  D>  £1  F>  dcc.  £t  primo,  proximus  vnitati  At 
non  fit  quadratus . Dico  neque  alium  viiuni  quadratum efle 
preter  tertium  ab  vnitate  vnum  intermittentes,  omnes. 

Si  enim  hoc  verum  non  eil,  Ht  numerus  C,H  heri  poreR, qua- 
dratus; Chmque*  numeras  Bfit  quadratus,  cum  tertius  fk 
ab  viutatc,pariterquc  D quadratus  Ht , ciiin  tertius  Ht  a qua- 
drato numero  B , lirque  C ad  D , vt  A 
XiAi  Bp  C27  adB, erit^inucrtendoBad  AiVtDad 
D81  C:  Quare  numerus  Bad  >\  eandenu^ 
£ 243  proportioiem  lubct,quam  quadratus 
T729  numerus  Oad  quadratum  numerum 

C , cRque  B quadratus ; Igitur  < nume- 
rus Atproximus  vnitati, quadratus  quoque  erit,quodcR  coiv 
tra  hypothclin : Non  igitur  numerus  C quadratus  erit ; dc  lic 
xcliqui  alij  in  locis  pannus  pofiti . 

Secundo  fit  - > proximus  vniiato  non  cubus . Dico  nullum 
aliunicllc  cubum  prxtcr  quartum  ab  vmiatcidc  duos  mter- 

mitten- 


V 
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jnfttchtcnt<!S)Omncs  > vt  funt  C , F » &c.  Si  enim  hoc  veruma» 
non  cft  fit  D cubu  s , fi  fieri  poteft . Et  quia  d vt  A ad  cubum 
numci  imi  C > ita  eft  D ad  F ( cum  inter  eos  fineuli  medijjpro-  ‘ 
portionales  ihtercedant)  habebit « inuertendo  cubus  C 
A eandem  proportionem  , quam  cubus  numerus  F ad  cu-  ^ 
bum  numerum  Dj&  propterea/numerus  A vnirati  proximus  ‘ 

cubus  quoque  erit,  quod  eft  contra  hypotfin:  Non  igitur  nu-  biuui.  ' 
merus  O cubus  erit . Eadem  ratione  nullus  alius  numerus  cu- 
bus erit  pr^tcr  eos,  qui  in  locis  determinatis  collocati  fupr. 

Qup<^  o ftendendend  um . 
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IX.  iS. 

Si  ab  vnitate  quotcunque  numeri  continui  proportionales 
i fuerint ; vnitas  6c  quilibet  minor  ^que  metientur  numeroi 
( maiores  ^que  remotos;  &;  quilibet  primus  numerus  poftre- 
mum  mcticns,  etia  euna,qui  vnitati proximus  eft, metietur. 

Sint  ab  vnitate  X quotcunque  numeri  continui  propor- 
tionalesA,B,C,D,£,F.  Dico  primum  quemlibet  minorem  ti  • 

numerum  B eandem  partem  efle  numeri  maioris  F atque 
«ft  vnitas  pars  numeri  D eque  recedentis  ab  ea.  Quoniam  « ex  a fr*f* 
compofirione  ordinata  ,\  t eft  X ad  D : ita  eft  B ad  E , propte-  «Kj. 

,rca  quod  vtrequf  proportiones  quadruplicat?  fimt  fimpli- 
cium  proportionum  C ad  D,  vel  X ad  A , & eft  vnitas  numeri 
D pars : Igitur  sBipfius  F eadem  pars  erit,  ac  eft  vnitas  X 
4 piius  D.  foderat  ortendendum.  I* 

Secundo  primus  numerus  H metiacur  vltimum  F . Dico  H 
apium  A metiri.  Si  enim  hoc  verum  non  eft,  erit  c H ad  A pri-  f 
inus , ciim  H primus  numerus  iupponatur : Cumque  d B fiat  fg. 

cx  muiciplicarionc  A m l'c,eo  quod  * 

eft  vtXad  A, Ita  Aad  B,erUi*.dad  Xa  A6  B36  Cai6 
H prunus.  Et  qma  amlx>A,&  B H?  D1296 

funt  ad  numerum  H primi,/atauc.  E 8776 

C fit  cx  dudu  A 111  B,co  qui^  eft  vt  F 526  S 6 
X ad  A , ita  B ad  C i Igitur  j C ad  H 

primus  eft  quoque : Ciiinquc  duo  numeri  A , & C ad  ipfum  f . . 

H primi  fiat,  (Scogiginrur  numerus  D ex  multiplicatione  A *** 

in  C,  eo  quod  X ad  i eft  vt  C ad  D:  Igitur  H ad  ipfum  D pri-  \co»mfr.^ 
mus  dlicadcm  rattone  H primus  crit  ad  E & ad  f . Quare  • im-  bmtu , ' 

nKrus 


to.Mut, 

c C9T  fr  I j,' 

buiut. 

fde/9  tr 
ll.kjtus. 


T ’ E'jRl  'i  ■'  ./ 

nttmerum^jjTan4oi)i  quotic»  E metitur  Bitotic?  X metianir 
iplu m ptius  F-iBCofurabir  uumcrJVB,&  multiplex 

erk  ipTius  'A»E<qMia  idem  iiumerus  Bprocriatur  ex  da^  E in 
F,atquccx4y^uAinfcipfunU  critvt  A ad  E, ita  E ad  A,- 
Sed  A ruentur  iplUmF;  Igitur  E jncrit4r.ipfiim  A*  niAiprnji-  . 
ooremnu  merum  primuni>  quod  cft  cmppllibilc.Quproptct 
nullus  alius  numerus  pr^ter  A , B , G menfurabit  maximum 
numerum  D.  Qjpdcrat  olkndendum . » 

&ROPOS.  XLV.  THEQR.  XXXV. 

Sittes  numeri  c^tinue  proportionales  rainimi  fuerint  on^ 

- nium  cum  iplis  eandem  ranoneai  habenciuim  duo  quiliMP 

- fimui  itunpti  ad  reliquum  primi  cruut. 

r*” 

• Sint  tres  numeri  A « B > C continui  proportionales  minimi 
omnium  cum  eis  eandem  rationem  habentium . Dico  primo 
loco  A,  & B fimul  fumpeos  adipium  C primos  efle.  Rcpcria:^  ' 

turjduo  numeri  D,6c  E minimi  in  ratione  A ad  B«aut  B * ** 

' ad  C,  <5c  fiat  F ^qualis  D . 4 E fimul  fumptis  >atque  G fit  qua- 
dratum  ipfius  F.  Manifeftum  eft  ( ex  ijs,  que  diifta  fiint  in  pro- 
pofitionc  24 4 25  huius  ) vjikatcm  X ad  D cfie.  vt  O ad  A , & 
vt  X ad  D,  Ita  efle  £ ad  B , atque  vt  X ad  E > ita  £ ad  C 4 D . 

ad  B . Vnde  confiat  quod , * vt  vnitas  X ad  D , ita  funt  D , 4 E * ** 

ftmul»idcftF,adA.4:Brimul.EtquoniamD,4Eminimi  bu: 
funt  in  liia  proportione,  erunt  c inter  fcpriniiiideoqucdD, 4 iit  . ‘ 

£ rimulfumptijidefi  F ad  ip4um  E primus  erk.  Eft  vero  D ad  d pt!  ».  b»* 
E aiam  primus:  Igitur  D,  4 Furum  funt  ius , 

ad  eundem  numerum  E : Vnde»  produ-  A 9 B xz  C 16  *!• 

^us  cx  D in  F .ideft  A vua  cum  B , primi  > D 3 £ 4 biht.fy 

erunt  ad  produdum  cx  E in  fe  ipsu , ideo-  X i 

qucnumcmsC,  primus  erit  ad^aggrega-  £7 
411  m cx  A,  4 B.  Dico  IccundoAuos  extre-  G 49 

tnos  A » 4 C , fimui lumpros.,'ad  ipium  B /fr.%>bu, 

iiucrnicdiumprimosca'c.QuomamD,4Eprimi  funt  inter  »“"• 
le:  Ergo/corum  lumma  F ad  quemlibet iplbrum  D.vcl  Epri- 
ma  cft : Igitur^  produifium  cx  D in  E , fcilicct  numerus  B,  pri- 
mus  quoque  erit  ad  G produaum  cx  F in  fc  ipfura.  Et  quia,  vt  h / ' 
diftum  cft,  X ad  D cft,  vt  F ad  lUmmam  A,  B , 4 vt  X ad  E , ita  uy  " 
cft  F ad  (mninam  B C:  Ergo  * vt  X ad  D fimul  cu  m £,  ideft  ad  ifr.^  ^ 4; 
F,xta  cft  F ad  A,£,vna  cum B,C.Quatc  • nulnerus  G ptoduAus  w.j, 

cx 
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ex  F in  fc  ipfum  equalis  cft  A , & C vnd  cimvdtiplb  iiiferme« 
dij  B:  Igitur  A,&  C vnd  cum  duplo  ipTms  ermit  ad  na- 

meriim  B,  ficuri  B,  Sc  G primi  eraiirj  & k cortiM  difFcrcntUL.* 
k rf.<Ss  bu-  nimirum  fumma  numerorum  A,  C.  dc  Bpriimerir  ad  nume^ 
• rum  B:  & rurlus  horum  differentia  ;kiliccr  numeri  A , & Cr 

fimuj  fumpti,  ad  ipAim  Bprimi  cfniu.'Quod  eratpropolitunv 

COR  O L L A R I V M. 

~ Patet  eV  hac  piibpofitlotienilmcr&quadratum  maioris  Iate< 
ris  fuperare  quadratum  lateris  minoris,  dc  excefTum  cqualcm 
quadrato  differentia*  laterum  cum  duplo  mcdi)"propor« 
nalis  inter  duosquadtatos  ex  differentia,  & ex  minori  late* 
re  fados.Nam  quadratus  G lateris  maioris  F ^qualis  fuit  qua- 
drans A,  C cum  duplo  rncdij  proportionalis  6 ; ergo  exceffus 
quadrari  G maioris  lateris  F lupra  quadratum  A ex  latere  mi- 
nori D , equalis  cH  quadrato  C ex  differentia  E cum  duplojp» 
ftus  B medij  proportionalis  inter  A,  dc  C . 


ii' 
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tdef.to.tum 
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tnjUj9. 
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n expr.^^, 
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«ctr,fr.  45 
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Von  erit  diffieile  ex  hac  propofiHone  reperbre  numerum  ^uadratuHLx  • 
CMHs  dua  ponukest  aut  "pna  tantUtUt  dut  neutra  fit  nun.erus  quadratus  . 

Tr  m6  fumatur  quilibet  numerus  quadratus 
4mpar  & jecetur  $n  duas  partiones  C yDnt 

nitate  inter  Je  differetitesy  Cr  | fiat  £ quadratus 
ipfius  C ,&H  quadratus  ipftus  D . JOus)  qum 
dratos  »Ay&H  f quales  efie  quadrato  L . fiat' 
^ Tmitatis  X quadruus  A , qui  -pnitas  erity  m ^ 

fiatproduGus  ex  XiuDy  fitque  Oyqui  aqualis  era  numero  D.  o J^uotuam 
quadratus  ex  Juthtna  tmuatis  X y er  D aqualis  cti  quadratis  fi  y er  H» 
cum  duplo produlii  0 fcfique  C aquMisjumtna  Xy  Jj  '.ErgoquadratusB 
aqualis  tfi  quadratis  A,  ti  tum  aupH/produUi  0 ; iji  verd  wiitas  A,  jeu 
X eunt  duvio  numeri  0,  jeu  D aquaUsnumeris  C y er  Dy  ide/l  numero  id  t 
Ergo  quaeratus  E equalis  tji  quadratis  Hyer,A. 

St  ccundo  numerus  deficiat  ab  ^ vmiate , er  numerus  S excedat  H 

ynitate' .Vatet  numeros  S equales  ejje  duobus  numeris  quadratis 

erH.DuoBfjS  non  efie  numeros  quadratos.  Si  enim  quacratt  efjent  o 
nitas  y qua  efi  differetuta  quadratorum  .A-ydr  HJiue  H y er  S fquaits  ef~ 
fety  ne  dum  quadrato  imitatis , Jed  etiam  duplo  numeri  nteaq  proportio^ 
naiis  tnter  vnitatem  > dlf  mmorem  numerum  quadratum , quea  eji  im^ 
palfibilc^ . T ertii 


y ~ 


1 1 ft  r R virr 

Tertii  tumstnr  quilibet  p numems  primus 
M lar  qui  quadratus  mn  erit » <]  eim  a nul- 

lo latere  numerus  primus  metirt  pejfit  i&fa- 
Sa  X eadem  confiruUione , erit  eadem  ratione^ 
quadratus  ntmerus  E f qualis  quadrato  nume* 
roHytrnon  quadrato  St. 
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%k 

numerus  i binario  duplus,parirer  par  cft  tantum . Et 
' n dimidium  impare  habuerit,  pariter  impar  cft  tantinn.  Ec 
fi  dimidium  habuerit  parem.dt  non  foerit  i binario  duplus» 
pariter  par»  & pariter  impar  erit. . '7* 

Prim6  fint  qu6tcunque  numeri  A»'B,  C,D  a binario  A dn*' 
pii . Dico  quemlibet  eorum  C efle pariter  par£  tantum.Quo»*^ ' * 
niam  A)  B»  C,D  iunt  ab  vnitate  X continui  proportionales»  * . 

•& A vnitati  proximus,  primus  numerus  eft(  cum  binarius  ab  ’ 

•vnirate  tantum  metiatur)-: Igi-  v ' 

'tur  «nullus  alius  numerus  prs-  Xi  Aa  B4  C4  DtS 

* ter  iplbs  A,B»C  metietur  quem-  . buw. 

• Jibct  tpforum » vt  C : Suntque  * omnes  A , B , C,  D pares:  ^ 

Ergo  tantummodo  par  numerus  per  parem  numerum  me-  - 

-tictur  numerum  C ; idcoque  c quilibet  iplbrum  C pariter  par  ! J/ ’ *’  ^ 
efttantum.  r 

I _ Secimdd  numeri  A fit  lemillis  B impar » & C fit  binarius » 

-Ita  vt  d impar  B metiatur  A per  parem  C.  Dico  A effe  tantum  ddt/.6.bmi 
*pariter  imparem.  Si  enim  hoc  verum  non  cft,  1«/ , 

erit  quoque  numerus  A pariter  par.»  Q^arc  D.  E «dtf.i.bm* 

numerum  A metietur  aliquis  par  numerus  D Aio 

per  alium  numcnim  parem  E:  Ergo/cxmul-  Bd  Ca 

tiplicationc  D in  E fit  numerus  Ajfcdidcm  A 

producitur  cx  B in  C : Ergo^  vt  D ad  B , ita  erit  C ad  E j fed  „ . , - 

binanusCnccciraridparscftjdcmctitiurparcmnumcrumE  ' * 
•(  co  quod  par  numerus  cft  imgregatum  plurm  binariorum  >:  hJt/.  ».  tr 
igiturparnun^msDipftjm  bimparcmmetitur  aliquoties,  ^.bmfu/,  ' 
quod  cft  impouib.lc . Qugre numerus  A tantummoao  cft  pa- 
ritcnmpar. 

A par , cuius  dimidium.  B fit  par,&  A 
non  Iit  a binario  duplus.  Dico  A pariter  parem  pariter 
•unparcm»  Eiat  binarius  D ad  vnitatcm  A»,  vt  A ad  cius  IciniP 
■ - ^ Ccc  icniB. 
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Icm  B.Tgitur  i cx  multiplicatione  parijb  in  parcAnBeffijrkur 
• A)  & i propterea  A pariter  par  erit . Podea  fit  C remiiUs  ip- 

j f . fiiKB.<xfievlterius»pcjrucnAeitnr<^graas4iin- 
**'•  A 20  E 4 'pirdm  xiumerumVali^s  A ^ ^HVri^ 

Bio  Da  non  duplus  j Sit  hmCiw«Ae?4sj4iiP»»r»,Cic.fiat^ 
C 5 X I duplus  ipfius  D . & fic  vlrtfriit^qjaouiqii^  it>u4^ 
ti  termini  X,  D>  E tot  fint.  quot  liint  numeri  C, 
1 t /i  B,  A,f^ntqucfaml^fi(^inHtt]^lUc<feflt^?c>l^prppDItipnefub- 
^ ; Ergo  i vt  vnitas  X ad  £ , ita  ed  C ad  A s idcoque  m ex 

md,/f  i«-  nnrt»iplicataonc  Gjn.E,p^PCii?9r;i«  n4,Hnccu8A 

iui  ;^ueEpatvCumfiTabinario^«pjufi,^:Cerat  A 

n Je/.t.km’  .gcpiUMcxpari t initopax^GifiOf  f ,qwpq^e^^4ffitw 
i»t.  erant  oftendenda . , t ia  ; ^{11  ;r  1/,  ^ 


Si  'i  ,n  orrh® 

. f5-  . ( < ■ 


•j  »f.  r.  , 

ftT  it  • w • il.t  \j  , . : i 

Decem  pmpofitiottes d yigeSma  «d  tmgefimaml^ri  eioni  facili ey 
‘ Ji3ucolU^^^tili(on  fipms^mn^|^ieon^oneltt^fr,tmtm¥lfipH•■ 

0dtJf^i^‘  centuTy  aut  dter  ab  altero  tollatur  i fttres  numeri  ^J\(ifftturycim  ^p$~ 
tm* , ' ■*  r<*  olbuesJ  himafio  mipfuraitur^jEfJi  parj  numero  addatur  t »«/ 

p i*f,i  Tir  ratur  impar, compofitum  p ,aut  refidwtmjmpar  eritififyiubimpara  foldu- 
^ tur:,  vel  ei  Edatur  hnpar,  ^rittur  p^y  eo  tjuaal  4¥Q  mpffftf  txceiiait 
duot numeros  pares dutdmsvmtatibHStfcHicet  binario ^uf^i.  Ta§- 
' ' . dem  impar  numerus  ,nultipluwts-mparem,egicitnusnemmmpardmy 

' eo  quod  multitudo  numerorum  imparium  multiplicatorum  excedit  to0- 

< dem  numeros  pitres  4 ot  ynitalfiais.  ^ quot  fuflt  ^/i  autnteri  midtii  picati  ; 
;.»j  1 sedaumenmuitipUcjtiiinpara>n”udtiMdinemcMnpottit»t^f^itufi<  paq- 

' . . 4 du3um,prater pates  numerotibab^^tUm imparem  i flrpr^pffriaet4ifs 
" iwjfiitrmr.  Ca  ~:'-o  ' ’:v  ^ - :■ -v. 

' . * ■ :n  iSi.  ■ ‘ • • , ',l  /.  !■  mj - >.  • 
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t Vi.  ^Sidintquotimnque  numeri  continue  propottionales»  quo- 
f rnmprioifitomniumminimusicrkdifferentia  prirai  ,& 
'.iecondiad  primum  »vt  diiTerenuarniuiiiu>A  maximi  ad 
4 omnes  maximum  prccedentes . 

..  V '■■ 

I Sint  continui  proportionales  numeri  A , B,  C & D » qito- 
'tummaxanuiXitl>&xximimus  A}fitqucezcefllis  rccundi  B 
. ..  'jj  fupra 


G fupr»'ftcifftdnAP^?fe  Hu  hft)uc‘C^  fi  d H i S Gi^X 
fitexeefrttsnftaximiDfiV^raCv^fiAc^  Aj  BplGV^  Dst  t 

PeijuatTyipfifrEjH.Gjfirtuilfumptis^  tou* 
paret  cxccfllim  maximi  i>tHpfa  nli^  ^ 4;t 

liftiiurft  Acqaaltf#n*'efiyrft«fl<i*<B;«,  O^fliHtil  fumptisi  fiue 
MiiiieFOF/D5c<>^^fri¥KsAihlB9ir;Ai«rndemrationcmhal<a:c,  •• 
cHiflmF  ad  rtnhiokjS  048,  Aifrt«iTiimmpK>s.Quonia*ii»mcr- 
tdWo-D  ad  C*:eirKfcttvfWf<>#ftm^habct,l}U*i>j^'Cad 
flitam  Bad  A-j et}tFdittid^rfd»dU®Wm5348)  diffcrctMji£G,  ad  °f'- 
C . vt  H differentia  duorum  CsMi ad  feydcrrdjftercnria  £ad  l’ 
A.&'Vomrtikantdceddntc<4G,  H;  Efimul»  id«ft  S ad  omnes 


cfr.ifMii 


eonlcr^uentes  G , B > A firmil  ftii«pto<i,  eandem  dationem  ha*  ** 
bcbimt  fleram  riiusfeiad  vhmn^Ai  QiKld  cnnrpropofinan . « 

• iii,;..  ti ‘up . 02i)r>f‘tufi 7"  ji,  ',  '{f.t;:'  i 

,0.  ipROPOSi  XLVm.  PROBL.  XI..  inrj  . 

>;2r;  •'  .1 : 0 i»i  H ,.:7,;.  .■  • , j . j| 

Ij‘  . • /,  «/  r fu»;  ’ ■•■  ' ■’  " 

NiTrtvemm  ife^tif^  ^■«Ttwlw  fit  omnibuspartibus  eius  fir  -i 

•’  n:ulttimpriS.VdceturtaliMmincrHSPerfcihjs.  ’ • v 

^.■1!.  iU:  . .'i;ij;.,r;,  ' ■>'■  i ;•••’.  • • ■ 1 

i».. . » 1 , . liJ  . . ! . . . ' ■ . ' ■*  .\-s 

'‘•Pontntur  ab  vnitate  X tot  numeri  A>  B»  C,  D in  proportio*  ' 

Re  diiph^-(cjt<6iH^ue  ex  omnibus  fimiil  fumptis  componaiur 
rtumertj^  Ef^bi  ftt  primus  , dc  vt  X ad  D < ita  fiat  E ad  f . Dico 
Rumcflwti  F ctjualc  m cflTe  omnibus  partibus  eius , idcft  fqua* 
kir  effevhirati  ,&  abjsomnibiw  numeris,  c]iii  ipfum  Fmcn-  j,,  , 

furare  pofUmr.  Quor  liiin  mirneri  A,  B,  C,D,tot  numeri  fiant  , 

abE induplaprojK)rrioncvfinrqucE,G,H,l..Etquia A,  B» 

G,'D  eandem  rationem  habent,  quam  F,G,H,I  erit  tx«com-  a/r.tf.iiL 
pofirionc  ortfinata  * vt  A ad  D , ita  E ad  Ij  erat  autem  vt  X ad  <• 
t> , ita  E ad  F : Igitur  * vt  X ad  cms  duplum  A ita  erit  1 fubdu* 

Dius  numeri  F.  Quare  t,  G,  H,  l,F  deinceps  dupli  Amt.  Dctra* 
nhtur  ex  G lecftndo  prior  numerus  E # fitque  cxceflus  M , qui 
^qualis  triti p(l  E,  propterca  quod  G ponitur  duplus  ipfius  Ej 
pariterqueex  poftremo  F detrahatur  prior  numerus  fij  fit- 
que  cxceflus  N : Igitur  * vt  M ad  E ,ita  erit  N ad  numeros  E * cpfAjJtfi 
G,  H,  I,  fimul  liimptos;  Eftquc  M ^qualis  E:  Igitur  d N equa-  ,•  ^ * 

lis  cItipfis£>G,H>lfinuillumptis:  Erat  autem  Ecqualisip-  dclr.  t 

Ccc  2 fisX, 


/ 


T3te 
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fis  JSC,  A,  B ,T;  , D rErgo  duo  mimetV 
Xl'  ''£il  nmuiriimptiNi&Ejideflnumcrus 
Mji  F xquaJis  cnt  omnibus  X > A > B s C t 

Az  C6x  D>  £>  G,HiI  rmiuj  fumptis:  Cumque  ' 
• /M  t.UI.}  R vc  X ad  D«  ita  fit  E ad  F>crit  * pcrmu» 

B4  ' H124  tandoi vtvnltasXadEiitaDad  F>dt 
f nr.fr.  j.  Q proptcrca/D  1 atquc  adco^  rcliqu*. 

buiut.  24t  omnes  cius  partes  X»A>B,Cmetien- 

N461  I turnumcrumF-Poftca  quia I meti-, 
D16  F496  turiprum  F>  cum  fit  eius  1'emifEs» 

metientur  k quoque  reliqui  H > G « £ dcinc»s  fubdu pli  cun- 
b«jr.i  numerum  F:  Quapropter  vnitas  X.  & finguli  numeri  A» 

B>C,D»£«G>H»1  metientur  numerum  F - Dico  iam  qu^ 
nullus  alius  numerus,  prftcr  A,  B,  C,  D,  E,  G,H,  I, metitur  ip- 
. . fumnumcrumF»PonaturnuracrusO,quifitqudibctmcn- 

9 • numeri  F , & vt  O ad  F , ita  fiat  vnitas  X ad  R j • Quare 

i * idem  numerus  F efficitur  ex  multiplicatione  numeri  £ in  D • 

I *•»•/  atque  e*  multiplicatione  R in  O : Igitur  t vt  E ad  R , ita  erit 
1 44.  O ad  D;<  fcd  D non  mefijratur  nifi  i numeris  A,  B»C , eo  quod 

buimi . binarius  A vnitati  proximus  primus  cft , ergo  O diucrfus  ab 

m dr/.tM.  ipfis  A,  R c,  non  metitur  Di  & •»  ideo  £ non  metietur  ipfuni 
f*  . R.  Cumque  numerus  £ fit  primus,  erit  «quoque  ad  ipfumR 
"^'•^•^•^primusjocideo«E, Rinfua  proportione  minimi  erunt,  Sc 
propterea,  toties  E metietur  ipfumO,  quoties  R menfurat 
jplUm  Di  Sed  numeru  D nullus  alius  mcnfiirare  potefi  prxtes 
miquem  procedentium  A,B,  C,vt  didum  eft:  Ignur  numerus 
R oqualiserit,  aut  ipfi  A,vel  B,vei  C:  Ponatur  ergo  R oqualis 
u - Ki  numero  B.Et  quia  vt  B fiuc  R ad  D tertium  proportionalem. 

w itafcftEadH,cumumill9,quam  h?  proportiones  dupl* 
ft,  * fint:  Efique  f permutando  vt  R ad  D > ita  £xd  O j Igitur  r nu- 
f r*4Uf^.|.  merus  O «qualis  cft  ipfi  H.  Quapropter  quilibet  numerus  O» 
dimetiens  numerum  F diuerlusefTcnon  poteft  ab  ipfis  A , B » 

• * C,D,  E,  H.I-dcpropterca  numerus  F tantummodo  mcnfu* 

ratur  i numeris  A,  B,  C,  D,  E , G , H . l ; eftquc  numerus  F *- 
qualis  vnitati  X,  dc  omnibus  numeris  A,  B,  C,  D,  E , G , H , I . 
igitur  patet  propofitum . Vocetur  numerus  F , lupradida  le- 
ge conflatus,  numerus  Perfeiftus . 

FinisLibriofiaui, 
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/Poft  expontionem  elementorum  Arithmetices  confide* 
rantur  in  hoc  poflremo  libro  lymmetri^  quantitatum  «qux 
obrcure  ab  aliquibus  > ab  omnibus  ver6  per  quam  prolixi  ex- 
pofitf  fuerunt » Sc  methodo  non  vniuerfali ; Nam  arant 
tantummodo  de  commcnfurabilitatei  dc  incommenfurraili* 
tate linearum, dcfuperficierum planarum;  at  ego  compen* 
diose  hanc  mathematices  partem  reddo  vniuer?aliorem;Si> 
quidem  cuilibet  quantitatis  generi  conuenire  eafdempio* 
prxetates  oftendo . 

D E FINITIONE  S. 

I. 

Si  fuerint  tres  quatitates  eiufdem  generis4c  vt  prima  (que 
locum  vnitatis  habeat ) eft  ad  fecundam , ita  hat  tertia  ad 

J|uartani,  vocabitur  qdaru  proportionalis : Produflum  ex 
ecundainteniam. 

II. 

Et  fi  fuerint  due  quantitates , & quam  proportionem  ha* 
bet  prima  ( qu?  vt  vnitas  vfurpetur  ) ad  fecundam , ita  fit  fe- 
cunda ad  tertiam , vocabitur  tertia  proportionalis  Quadra- 
tum ipfius  fecunde*  aut  Potentia,  Vei  Qu^antitas  quadrata.  Et 
lecunda  vocetur  Latus  predide  quadrate  quantitatis . 

Francifeus  Maurolycus  Mejjaae»fis,  quiprdcedenti /dculo  Mathema- 
ticas fcientias , barbarie  corruptas, /uo  prifiinp  nitori  primus  omnium  re- 
ftttuityprater  alia  ingeniofiffima  eius  muenta,  hanc  partem,, qua  de  quan- 
titatibus ajymmetris  agit,  mirifici  an.pltauir,  &pracipui  animaduertit 
operationes  numericas  adaptari  pojfc  quibuslibet  quantitatibus  eiufdem 
generis , fiue  commenfurabilibus , fiue  non : Tanti  igitur  viri  vefiigia  fe- 
Qando  conabor  breuiori,e^  clariori  methodo  partem  hanc  Mathematices 
pro  viribus  illujlrarc . Itaque  licet  numeri  plani  eafdem  paffiones  habere 
videantur , quas  habent  fuperficies  planf  reSanguU,  nihilominus  valde 
differunt  inter  fe . Nam  plani  numeri  geniti  ex  D duda  in  od  '&• 

B,  habent  altitudinem  communem  D , & ba/es  eorum  /unt 
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EVCLIDTS  RESTITVTI 

a pr.i^  lii  8 cfl  i planus  nutnctj^  V^ad  0atii:m  tfy  yt  bafis  ^ qd  hafim  B yfir-boe 
hfr  t i i>.4  etian.  byerificatur  i»  fuperjiciebus  rtffangu^ 

c dc/ ^ hb,  V R 1 5 H 20'  /cd  differunt  f ^uia  c ynita  sX  ad  altirudi^ 

Aj  B4  ttem , JeuinultiplUatttem  D habet  proportic- 

D 5 ncv7  aliaHamy&  eandem itfuam  ba/is,  feu  mul- 

-?!-  KDX  ,-  '■  ■■i*  hplki(tus  kmtrusUad‘pUiAmimhf^^^ 

. rf  • -:if.  lfirtHnuf>terthHf{i  hheahtentitriUftrficieblk 

feG(Aftilis(<x^  Hbti  hdidft  ;ffatk  nbipBf^Sum  ad^ltitUdtnem  Dytth- 
^ke  ^fts^jfadjnperfiikibt  \ huhri’'potefi  vilatu : Ititfud 

hrttdrtttrk 

; jki  ^ f tfuJikmf^Mdiyidefl-fwttonifies^uarteitatnUneu^ 
i A T dalmtftubuslibceifuantitati» 

*■  A'*» bki‘^kfdtndg*MSs'>dfimh*bdi^pet^^^ 

“ ^/7' ' -5  multiplicationi ; Tropterea  qmd  d qualibet  proportio duanm-tfuii 

titatum  ciujdem  penerist  yt  motuum , yel  temporum,  t^c.  eji  commentu^ 
rabilis  aut  incommienfiirtAilihpt^mdmdMonkt^hfcBmdam  duf  reSa 
udtf  xty  linea  e.rprimere  ponunt , rt  fi  pondus  ponderis  partes  fuaitereperiri 
fr.i6.ii/'.b  ^ffpjitdhphkmai  eandem  proportUmem  habentes ,€lt d conuerjo com^ 
d,msnierijUtd  dditrtim^pottderum  multiptiedta  dabit  tehh/num  Jeeun- 
*x.  t,  lib.  rfffff,  pfvpcrtionis jttfi  fiieritituommenjurabilis  f qualibet  n &a  hueS 
■ ad  anqittkh  aUath  eUidd^  pmporticittnr  habtbit , ideo  quaUbet  pnf» 
portio  duorum  ponderum  declarari , ^ exponi  potefl  in  duabus  hQ^U 
’ ncis,  & fic  yt  pondus  ad  pondus  ita  intelligi,  aut  poni  potefl  qu (libet  re- 
da linea  ad  aliam  redan.  Uncam e conuerjo.  Itaque  fi  fuerint  tres 
qfianiftaedPjffti  </ dtufdirit  geirtrk y fiut fJSk  magiWudimU y fliie^ 
Ihottts,  adt  tifnpbra'i  &c.  &,  yttXad  B^it* poudtur  C ad  quotam  prdb 

••_  porUotralem  D^  yoeatur 'D’  quanMai 

THduda  ek-BmC ; Et-S&  C yotam 
tttKLdtera  prfsdsdi  D.  St  yerbfl\it,yPdt 
ad  B,  ita  b ad  D '.yocabnur  tertia  pro- 
portionalis D quantitas  Hiuadrata  , jeM 
' s:>UadrJtim  ttbfeluU  , & B erit  ehis  htus Itdfte  Hd  operationes  junt 
dhaloga  muttiphtationi  ftumerorum  ,•  ffamid  tenet  locum  vnieatts,B  lo-. 
An  multtpitcanfir  i /eu  altitudinis , flr.  C loeum  ihultipUcati  ,feu  bafts  t 
tSr  I>  yfctm  gerit  ptHni  multiplicati . Tandem  dnhnaduertendmn  efl  no* 
gf  r. J 4 lib.i  S^tadrati  diicuius  linee  intcUigi  debere  g fvperjkfem  quadraterttyi 

fhpra  definitam;  At  quando  dicitur  quantitatis  ^adratum  tunc  proprii 
flgnificatur  quantitiu  analoga  quadrato,  flue  tertia  proportionalis  in  hae 
dAtiithneexpofHa  ‘ At  generaliter  nomen  quantitatis  quadrate  Tjur- 
pabitur  in ytraquejigmficatione ,dr  comprehendet,  nedum  juperficiem 
ptnnam  qkaehatim  > jed  etiam  quantitatem  quadratam  $ i&- nomen  IVo» 
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duarum  ijuantitatum  fiffuficabit  ^ nedum  par allelc^ammum  r«w 
ahtiulum , W f«aw  quartam  qu^tkatem  proportionalem  D paul6  an- 
i ^ prod^Sifigui^cakmf  nedum  Uneai  re£l^  fipiti- 
nentes  retium  angulum  fpa^ij  plani  tfedetiatp  fecundam  Bt&  tfrtioff 
quantitatem  £,  qun  emu  vmtate  Ut  & produUo  D quatuor  proportiona- 

liVA.'.:'  r ^ • . ■ r 

>11  1 ^ 

Liae^>  fcu  quantitates  finaplices  ciuflcm generis  habentes 
communem  aliquam  menfuram . voccntuc  longitudine  C6- 
«mcnlorabiles  c Si  vcro  nulla  linea , vel  quantitas  xeperiri  po- 
tfieftt  qu^  cominmus  raenliara  fit  tUarum  Irnearum » vcl  quan* 
titatum>->vocetKurioBgitudinc  lauK>tnmeQiUrabiIes , 


' A •• 


Lineat  feu  quantitates  eiufdcm  generis  > quarum  quadrata  ^ 

*)cadem  quantitas  cdmuni  meniUra  metitur : vocentur  poten- 
itia  Lomnuailitrabile*  { Si  vero  null^uantitas  repcriri  pq- 
teft,  qujcvtrunque  quadcawm  metiatur  iypccnturqua^iti- 
tates , vcl  linee , qu?  latera  eorum  fuht>  potentia  Incomnlcn- 
4hrabiids.*'  • - i ' > 

^ I . it'Ti  1 . 1 K .i  j.  ...  . r, 

» >! ' f^t/i  duarum lineigmmt  vel  quantitatum  fuerit  C commurus 

mtenfura , idefi » ^ fuerit  partes tpfius B : dicentur  At&B longitudine  udtfi.lih. 
j: omrnenf ur ainlesi  ft  vero  n nuda  menfura  communis  ^ * ua^-i  ^ 

tnperiri  pottft  ipfarum  lAA&B  X voceiuur  jlt&B 

UoAgitudtke  IntommenfuraUles:  5i  pofiea.quaitati  * > * *. 


-ex 


tA,  & quadrati  ex  Brepariri  pot^  aliqua  com- 


■munis  meufure :» que  (it  quadratum  txCr  T unc  iv  > , 

nantur  laUra^,  erB  potentidcammen/uralnUa,  ^ — 

I finuUim  quadratum  reperiri  potent  quod  fit  cemvm- 
,nis  nienfura  quadr.uorum  ex^t^ex &’>:Tunc  appellantur  % nir  B 
potentia  incomme/tfurtlHies  • animxdnertendum  tamen  eji  ciufdem  K- 
irurts  efie  debere  tpuntitates  ^{IrB  ; quod  licet  multoties  in  boe  libro 
'non.repetatury}enper fubintelkgi debet . >k  i / ' 
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Si  in^qualibus  cqualcs  addantur » vcl  auferantur»  erit  diffe- 
reneu  puocaiii  ? quaiis  diflfcrcxui^paftrcmariun  ...  ^ ^ . 
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CVCLims  RESTITVTI 


1 1. 

' EtH  ab  ^qualibus  in^qualia  tollantur»*  differentia  ablata^ 
tum  ^uam  erit  differenti^  refiduarum . 

si  eam  sABpt  maior,  quim  C D excepti  EB,9lr 
^■fj  ipfis  ,&C  D addantur , vel  auferantur  (tptales 

^ F J^,e^rCC  \ Tantcr  fumma  F B fuperat  Jummam, 
) G D,'vel  differentia  F B fuperat  differentiam  GDeo- 
dem  exceffk  E B . Si  pofteaab  f qualibus  ^F  ,ejrC 
G auferantur  inaquales  x4 B motor,  C DminoTt 
quarum  excefius  JitE  B . Manifefium  eft  refiduunis 


T A 


Gf 


G - 
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p B F deffeere  i refiduo  6 D eodem  defe&u  B B-, 

PROPOS.  I.  THEOR.  I. 


<2^dratiMn  ex  aggregato  duarum  quantitatum  «quale  dl 
liimmc  quadratorum  earundem  quantitatum»  « duplo 
produui  ab  eifdem  quantitatibus.  h. 

Sint  duf  qualibet  quantitates  eiufdem  generis  A»  dcB.  Di> 
co  quadratum,  cuius  latus  eft  fumma  quantitatum  A , & B ^ 
quale  efte  quadrato  ex  A,  quadrato  ex  B vni  cum  duplo 
produAi  ex  A in  B.  Sit  X quantitas  ciufdein 
a dtfs.v  X generis,  qu^  vt  vnitas  lupponatur,  & « vt  X 

i.bliBi.  A B ad  A,itaponatur  AadC,atq,*vtXad  Aiica 
hpr.i  tib.j-  C*DF  £ ftatfiadD:Igitur<'AadCcrir,vtfiadl>idc 
ffr,ti.lik.$  -1  proptcrcacIummaipiarumA.&Badfunw 

mamconlequentiumC,&D eandem  proportionem  habe> 
bit,  quam  Vna  A ad  vnam  C , fcu  quamX  habet  ad  A . Rufus 
vt  X ad  £,  ita  hat  B ad  £,  & vt  X ad  B,  ita  fiat  A ad  f : Quare» 
y t prius  A,  dc  £ fimul  fumpt^,  erunt  ad  £,&  E fimul  fumptas* 
Vt  vna  £ ad  vnam  £,  fcu  vt  X eft  ad  £ ; Sed  prius , vt  cadem  X 
ad  A » ira  erat  cadem  fiimma  duarum  A , <5c  £ ad  aggregatum 
ex  C,  <Sc  D:  igit  ur  d quam  proportionem  habet  X ad  duas  con- 
dw.rr.ti-  fcquentes fiinul  A, &£ eandem  proportionem  habebit  ca- 
de?t  ht-‘  demlumrna  A.dc  B ad  quantitates C,D,F»dc  £ fimul  fum- 
^ ptas:  Quare  e aggregatum  ex  C,  D,  F,  <Sc  £:  erit  quadratum-»» 
ifTA\.hb  CUIUS  latuscft  Tumma  quantitatum  A,  «Sc£.Et-quia  vt  Xad 
l.  B,  Ita  erat  A ad  F;  Ergo /permutando,  vt  Xad  Alita cric£  ad 

F ; fcd  prius .vc  cadem  X ad  eandem  A,  ita  erat  B ad  D ; igitur 
ai  . ' £ ad 


L I B E R.  IX.  ' 3S>J' 

Ba<f/  F. atque  ad D eandem  rationem  habet,*  EtpropicicaF»  J» 

& D “ aquales  eiiinr:  Et  eft  C quadratum  ipHus  A, atque  E tft 

Suadratum  alterius  fi . igitur  quadratum  ex  aggregato  A , <?c 
aquale  eft  ouadrart>  ex  A , quadrato  ex  B , vna  eum  duplo 
produfti  ex  A infi,  Qiiod  erat  oftendendum , 

COROLLARIVMI. 

Deducitur  ex  dcmonftrarione  huius  propofitionis , qu6d 
quantitates  quadratcilcilicet  ill^, inter  quas,  6c  tertiam  quan* 
titatemfinguJp medie pro|>ottionaJes  cadunt, iunt  in  dupli- 
cata proportione lateVum,  fcu  mediarum  proportionalium.  , 

Nam  «permutando  vt  Aad  B,itacftCadD,&vt  eadem 
A ad  eandem  B«  ita  erat  F,  (eu  D,ad  E-‘  igitur*.  C,D,&  E con-  t-  * j. 

tinuc  proportionales  luntin  ratione  A ad  B ; Et  < proptcrea_. 
quadratum  C ad  quadratum  E duplicatam  rationem  nabcbic 
lateris  A ad  latus  fi;  Sc  c conuerlb . 

COROLLARIVM  II. 

Patet  etiam  fi  quatuor  quantitates  quadrate  fuerint  pro- 
portionales , efte  eoru  latera  proportionalia,  c conuuerfo. 

Nam  lubduplicate  w proportiones  earundem  proportio-  w wj  jr* 
num  e^*dem  fiint  quoque  inter  ie,*Sc  c conuerfo . 

PROPOS.  II.  XHEOR»  II. 

« 

Qu adratuhi  differenti?  duarum  quantitatum  inequalinm  «- 
ualceft  cxceffui  limima;  duorum  quadraturum  ex  ciP 
em  quantitatibus  lupra  duplum  produci  cx  eis. 

Sit  quantitas  A maior , & B minor,  carumque  differentia.»  ' 

Sit  H;  & * vt  X,  loco  vnitatis polita,  elj  ad  A,  iia  iiat  A ad  R;  * 

p riterque fiat O quadratum ipfiusB,6cM fit  quadratumip- 
lius  H,  atque  N fit  produdum  cx  H in 
B.  Quoniam  i>  quadratum  R latens  A» 
fcu  aggregati  duarum  quantitatum-, 

H , & B , cqu.ilc  cll  quadrato  M , qua- 
drato O , vnd  cum  duplo  produdi  N ; 

Ergo  addito  communi  quadrato  O ; 
erunt duoquadrata R ,&  Ofimul  su- 
pra ?qualia  quadraioM, duplo  produ- 
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EVCLIRTS  RESTirVTI 
N,  5c  duplo  quadrati  O,  finiiil  fumptis ; Sed  quia  vteaderi 
X ad  eandem  iiiita  eft  H ad  N . & ita  B ad  O : Ergoc  du?  H , B 
Hmul,  ideft  A ad  N,  O fimul , erunt,  vt  U ad  O , Icu  vt  X ad  B/ 
Et  propterea  d N>  O erit  produftum  ex  B in  A : Igitur  quadra- 
tum R vnicum  quadrato  O aquale  er/t  quadrato  M ,vni 
cumduploproduaiex  Ain  B ; Et  propterea  fumma  quadra- 
torum ex  A,  &B,EcilicetR,&  Ofuperat  duplum  produfti 
ex  Ain  BjcftqjexcdTusquadratum  M.  VndeM.qiiod  cftmia- 
dratumipHus  H,  differenric  duarum  in^qiialiiim  quantita- 
tum A ; « B , aquale  cft  difFercntic , leu  excelfui  fumme  qua- 
dratorum exAyScex  B fupra  duplum  produci  ex' A in  B; 
Quod  erat  oftendendum.  -r 

^ y'  ’ f . • ' . »r  ■ i- 

^ PROPOS.  IIL  THEOR.  IlLi  ; ^ A 
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Differentia  duorum  quadratorum  ^qualis  cft  prociui^o  ex  ag- 
gregato , Sc  ex  differentia  laterum  cotundf  quadratorum»! 

• 

Sit  maior  quantitas  AB,  minor  ver6BC,  A ex  maiori  A 
B fccetur  B D ^qualis  minori  B C : Ergo  rpfarum  A B , 5t  fl  C 
fumma  erit  A C,  differentia  ver6  erit  A B;Et  fiat«  vt  X (qnas 
vnitatislocumhabct)ad  A D,ita  AD  ad  E,arqnc  vt  Xad 
X eandem  AD,  ita  fiat  D B ad  F,idr 

tertid  vt  X ad  A D,  ita  fiat  B C'a4 
quartam  propbrridhalcm,  qug  c- 
3.F  qualis  * erit  eidem  F (ciim  <J  li  dc 

B D Muaics  fint  )iManifeftuin  e.ff’ 
e fr.iyi.i  tfcs  funteccdcntcs  A D,  D B,  & B C fimul  fumpeas  habere  ad 
omnes  confcqucnrcsE^dcduplum  F,i/imul  fumptas,eandcm 
_ proportionem,  quam  vna  A D habet  ad  vnam  E,l'cu  eandem 
quatnX  habet  ad  ipfam  A D;  Et- propterea /E  vnd  cum  du- 
^ ^ ■ plo  Jpfiils-F  erit  produdum  ex  diffcrentiaA  D in  lumhiaHi-i 
■*“"  A&l^tcriim  inequaiium  AB,  & B C^Dicolam  exccfrimi_r. 
. quadrati  ex  AJB^upra  quadrarii  ex  B C e(r<;  producum  ctim- 
» jrf’o^tum  ex  E vna  cum  duplo  F . Eiit , vt  Xad  D C , ira  B C ad 
^ ^ ^ quadratum  lateris  B C.  Et  quia  /quadratum  ex  la- 
. ■ terq^AB,compo£iroexduobusfcgmcmisAD,&DBgqua- 
/ • • Je«ft  quadrato  ex  AD.  fcilicct  E,  & quadrato  ipruis  D B;  Icu 
ei  gqualis  B C,  Icilicct  H»  vndciim  duplo  produci  ex  A D in_. 
D B, feii in  BCjlcilicee duplo  ipluis  Fi  &fumma  quadrato- 
rum E,  & H vna  cum  duplo  producti  f ( fciliccr  quadratu  m_# 
• iPj  cx 


> . 


^ IX'  . V f .JM 

« maiori  A B ) fapcrat  ipfum  H » ideft  quadratum  «'^oris  B 
C,cftquc  cxcclfu^ompolitus  cx  t cum  duplo  ipfius 
cxS  s quadrari  cx  mfiori  A B fupra  quacfratum  ^ - non  B 
C eft  compofiriisex  E cum  duplo  F ; Sed  E 
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ag^rc^atum  A G carundera  quantitatum  m^qualmm  A b,* 
BCC^dcxatoftcndendum.  ’ ' • ' . 

5 CHOLJyT^-  " 
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txhi,  trilm  frifofitimhus  f«ill  cMigim  y<r,fuT, 

JcTuiit tiiclides . ■prodHanmienmex^UUHdw^OtneMdmUD,  -J. 

Lnquum  bafim  fitit  i(>f4'E  i atque  m bafm  B £> 

ihBC  duchfuitalterai^  & often/umfuit , quod  produaum  ex  ,A  3etL> 
aterctatum  li  C fqmlc  ejl  produiio  E aini  duplq hi/*  ». 

paeones  bijeequantttatib^  adi\pfarty.q^J^if'  mpertS  yCr  ’»  ^ ii 

fuplrfiae^lanis  redangulis  ofienfafunt . ytjifuernit  quaruorqUan- 

i!ates.froportiepaUte,b^dmgt>>^^^^^^^  N 4 

prmiaWnqmrtamS  {quale  produUopeJ^ 
com€rjo,S*ii>m»Jumatur  qualibet quoHtituyXi 

Ufo vnU^tis , qii( fit emjdem  generis cumilUt  » ■>  k dt/.i.tUi 

^\.fiaf^tXadMyUaSadprodu£ium^ypa-  pR-J  (XI_ 

riterqifiafi-M  X ad  NyfiaE^adl  : erunt  Zy&T  r*?T~]  (''v^ 

fqulesiHterJe.hiamfivtXad^^itafiatPad  | Y | L^J 

A»  trit-\  permutandoi  pt  X ad  S,  ita  N ad  Ktpa-  . , 

fitvqipcmutando  m vt  eadem  X ad  eandem  Sata  erit  W ad  ^ ^ 

ad  Z erifi  ptNiidK  iterum  pemiutando  ertt  Z ad  K ,vt7H  ad  Ny 
Eodem  modo  quia  dud  rationes  \ aJr  ad  Kfunt  eaierq  pni  tetup 

rationi  X adi  i ErgM^  adr  eft  yPtS  ad  K ■,  Ergo  permutando  T ad  K 
erit,  rtRadS  )!ed  prius  Zad  K erat  ,vt?aadN , (eu  >f  Ilad  5 r Icitur  ^ 

ZadK  eftyvtr  ad  eandem,  K . 'Et  proptaea  mZy&.T  equdesfunt  ipm 
(e.  Eodem  modo  eouticrfum  demonftrabitur . Et  fi  fuertqttifes  quontita- 
us  proportionales, crii  quadratum  produBum  exjpterp/edta  {quale  pia. 
no  produfio  abextrmu . Itaque  fi  eadem  quosa^as  m duas  alias  produr 
catur  efficientur  du4  quantitates  prpdiSx,  qua.  eriM  inter je  ,.y,t  prodn- 
eentes  ,Nam  ex  dudu  N in  BjuGa  eft  7,  dr  ex  duSu  e:u[dem  N w Sfa- 
(laeftK:&  cfficujum  efl  produdum  7 ad  K habere  eandem  rationem, 

qudRadfi&h£cJuntPclutibafies,s;:rNvicegcritcor.unis  altitudinis. 

* Ud‘d  a Simh’ 
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E VCLIDIS  RESTTTVTI 

Similiter  applicatio  alicuius  ^icoititatis  produUuad  aliquam  oUaM 
quantitatem  eH  inucntio  quartf  proportionalis  duorum  laterum  didi 
produdi,  dr  tertie  quantitatis . Vt  ft  produdum  Z,  cuius  latera  funt  Jil  ^ 
dr  S applicandum  fit  ad  latus  fieri  debet, -*t  l[^ad  S,ita  7i1  ad  N,erunt~ 
que  noua  latera  eiufdem  prodidi  2.  Non  aliter  fi  alicuius  quan- 

titatis quadrata  reperiri  debeat  eius  latus  ; Debet  tantummodo  iuueniri 
media  proportionalis  inter  afiumptani  Tmitatem , dr  quantitatem  quor  ■ 
dratam , Eodem  modo  relique pa  j^nes,  qua  de  fibris  numericis  odett-  ■ 
. duntur^pofiunt  omnino  quibuslibet  afijs  quantitatibus  continuis  ada- 
ptari, 

PROPOS.2V.THEOR.lv. 

Si  fijcrint  diif  quantitates  inter  quas.dc  inter  earum  fum- 
mam  mediar  proportionales  pofir*  fint:  erunt  quadrata_» 
cx  poftremis  mediJsproportionalibus,fiinuJ  fumpta  ^qua- 1 
• lia  quadrato  cx  aggregato;  atque  produftum  cx  cifdc  me* 
dijs  proportionalibus  a;quale  crirprodu^lo  ex  media  pro* 

* I . ^^'tcr  quantitates  datas  oc  eorum  fummam . 

Sint  B,  & C duf  qualibet  quantitates  einrdem  generi5>qua* 
rum  fnmma  fit  A,  & inter  B,  dr  C fir  media  proportionalis  M, 
atque  inter  A dc  B fit  media  proportionalis  D > pariterque  in- 
a A > dc  C fit  media  proportionalis  E , dc  iumpta  X pro  vni- 

•”***-  tate  « fiat»  vt  X ad  A ita  A ad  F>  atque 
Vt  X ad  A > ita  fiat  C ad  H . pariterque 
'$t  X ad  A>  ita  fiat  B ad  G;  erit  igitur  H 
producum  cx  A in  Q fed  k quadratfi 
cx  E arquale  efi  produco  cx  A in  C 
•*.,  ( cum  E fir  media  proportionalis  inter 

** A»dc  C):  Ergo  Heft  quadratum ipfius 

E . Similiter  produftum  cx  A in  B,  fei- 
*icct  G aquale  erit  quadrato  media: j)roportionalis  D . Often- 
dendQ modo cfi quadrata  G,dcH  fimulfumpta  qualia  clTe 
qiiadrato  F;  Quia  vr  X ad  \ > ita  faila  cft  C ad  H » atque  B ad 
y.(T  1 j G,  cftquc  A adF,  vt  X ad  A:  Igitur  f vt  A ad  F»ita  funt  duc  B, 
d I*  dc  C fimul  fumpt*  ad  duas  G , dc  H fimul  fumptas , fed  ante- 

cedentes ^quales  funt  inter  feroimirum  A ipfis  B , dc  C fimul 
fumptis:  Igitur  <<  confequentes  inter  fe  ^quales  erunt » fcilicct 
FipnsGjOcH  fimul  fumptis . Quapropter  quadratum  ipfius 
it  ^ Aquale  erit  duobus  quadratis  cx  D,  dc  £>  funui  fumptis . 

Sc- 


t€»rt.frj 

bHiut. 


IT  LIBER 

* S«cund6I^icoproduftuiticxDiii  E z^uafeeflTe  producko 
cx  A in  M.  Quoniam  A « D > dc  B proportionales 
runr,paritcrquc  A , E , C continue  proportiona-  A 

Ics  fimt:  Igitur»  proportio  extremarum  B ad  e D E 
duplicata  erit  proportionis  ipfiuslD  ad  E;  Eft  ve-  BMC 
rd  M media  proportionalis  inter  B , de  C j Igi- 
tur Bad/Mcrit»vr  Dad  quadratum  x autehl  ex  D ad  f*»M*f^* 
produftum  cx  D in  E eft  ,’vt  D ad  E , proptcrea  quod  habent  * ‘ 

eandem  altitudinem  D ; pariterque  produ^Ium  ex  A in  B ad  * '* 
producum  ex  A in  M eandem  proportionem  habet>  quam  B * 
ad  M(  cum  A fttprodudorum  communis  altitudo):  ^Igitur  b«.7,  i,*. 
quadratumex  D ad  producum  cx  D in  E eandem  rationem 
habebit , quam  produ£Ium  cx  A in  B ad  productum  cx  A in_> 
Mifcdiprodudtum  ex  A in  Bcquale  eft  ouadrato  ipdus  D,  pr  fi 
mcdig  proportionalis  inter  \>&B.  Ergo^produiftumexD  buiut 
in  E 9quale  erit  produdo  cx  A in  M.  Quod  erae  oftedendum . k c*r.i . /r . 

t6Jik.  S* 

COROLLARIVM  I. 

Manifeftum  eft,  fi  quantitates  A»  D.  E fuerint  linee  rc(flac , 
conftituere  triangulum  rcAangulum,cuius  hypothcniila  erit 
A>  Nam  in  triangulo  rcftangulo/ perpendicidaris  ab  angulo 
redo  media  proportionalis  eft  inter  fegmenta  hypothenurae>  * *’* 

& latera  meuia  ^oportionalia  funt  inter  hypothenulam  > de 
contcrminalia  legmfta  eius,fa<fta  i perpendiculari.  Et "» pro-  mfek  pt.  f.' 

{>tcrca  M erit  perpendicularis  ab  angulo  re^io  > de  D de  £ crut  1 4.  ir pt.  ^ 
ateradi£li  trianguli  redlanguli. 

COROLLARIVM  II.’ 

Deducitur  etiam , qua  ratione  reperiri  poftit  latus  potens 
differentiam  duorum  quadratorum  inequalium . Fiat, »» vt  A od^.x.hm^ 
latus  quadrati  maioris  ad  D latus  quadrati  minoris,  ita  D ad 
B,  de  • inter  A,  ciuiquc  refiduum  C reperiatur  media  propor- 
tionalis E.  Patet  cx  hac  propofitionc  effe  E latus  quadrati 
diffcrcntialis  inter  quadrata  quantitatum  A,  & D . 

PROPOS.  V.  THEOR.  V. 

•Sicadem  quantitas  bis  diuidatur , fiue  interius , fine  exterius» 
ita  vt  fegmciua  cx  peinu  diuinonc  fa^a,in^quaiia  fint  feg- 

meiuis 
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39»>  EVCLTDI»Tl«E«TrTVTI 
. nicntisp<Jfla:cmi>i<lupii  produfti  priorum  icgmentorum 
4 duplo  produci  poilcnorum  fcgiiKnroiuDi  digerentia' 
cquali5  erit  difFcrcn  ti?  duorum  quadrJitonim  cx  prioribus; 
Icgmcntis  i duobus  quadeatisex  pofterioabus  Icgmcnti*  ,i 

- , ;b 

' Sit  eadem  quantitas  A B , bis  fefta  inte*. 

Q P .rius  in  C & D»  vel  exterius i.fra  vt  fegt 
jj^  11'  ^ ^ mema  priora  A C , &•  G B inaqualw  fine 


i.if.i.  <>£x'i 


^ P-fipofertoribus  tegmentis  A Ddt  D k & K 


•I 


^ni 
: U 

•<,  X 
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aiquali$«^(le  duplo  produf^icx  AG;inC.  B» 
atque  G fu  aqualis  quadratis  cx  AC>&  ex 
nr  CBfpanterque  Scqnalisdupip  ptor 
dii&i  cx  A D in  D B > & M ftt  aqualis  qua- 
r 1,  draris  exA  D ex  £>  fi,nto;N  iit  aequalis 
- > quadratocx  A BjDM:odifrci<cauanimtec 
Fr&  k ebuakmcITt  ^CfcriAitia: inter M.&G*-  ,:  ..  . 

t/cipnfs.  Et  in  primo  calii-»  kcctur  A B bifariam  in  H.  Et  quia  fup- 
huiut.  ponuntu  r priora  A C,  C B injequalia  pofterioribus 

Icgnicmis  A D.  D B . non  erunt  ambo  iegmenta  A C,  & A D 
ar^ialTa  irttci^le,  5f'abl3th.communi  A H>cruM  rt^iduatJfC, 
«t‘H  D inaquales  j Ponatur  H C minor,  quam  H D . Poftex^ 
4 9.r»\  qttiado.mim ibaequalmm  AH»&  HCfummaeft.AG 

rentia  vdb6cft-C  £ ( eo  quod  A H 41  & H B aequaks  iunt  ime* 
bpr.i.B»-  |e^/tr,t*quadratumex  AHiaxjualcquadrato  cxHC  fimui 
, aim  rfodudo  cx  A C in,C  B,  nimirum  contentum  cx  aggre. 
' ‘e  V gato,&:diffetcntiaiplarum  AH,&HG.Pa- 
"b  ratione  eidem  quadrato  cx  A, H «qualo 
A e P erit  quadratum  cx  H D vna  cumprodudo 
' ' ei  Au  in  UB:.Qiiire  quadraifscx  H C,  vni 

/A  V cumproduftoexACinCB^qualccritqua- 
dtiroexHDvnacumprodudocx  ADiru. 
N * D B}  Sed  f quadratum  cxHCmmuscftqua- 

V kiiii  drato  cx  H D , ciim  latus  H G Rofitiuai  fit-minus , quam  H OV 
^ fg(;jpfOce;produ^ium  cx  A G in  G B maius  ctit  produ- 

ifefex  ADin*D  B, At in fecundo ci fu qma eidem  AB adduiv 
’ ‘ tur  inxquales  BC,&  nU:Manifcftum  cll  produdmn  A G B 
fimilitcr  inarquale  efle  rroduao  A D B } Quare  duplum  pro- 
dudlicx  AGi;yCB,iddfcf,ina?qualecfitduploprodufticx  A 
D in  D B.  fcijicct  ipfi  K-  Et  quoniam  H in  primo  c.Uu  quadrato 
d»r.i.*«i«'‘totiuS'A  B,fcilicct  quadrato  NcqiialiafUut  quadrata  ex  AC» 

& cx  C B,  5c  duplum  produdi-cx  A G in  C B;  cruoi  G,6ct  x~ 
u - ..  u • qualia 


tl$r 

17  lik 
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' ' ^TL  I B E K fX.  T 
<jhanam«<fMro'N.  Pari  rarionc  eidem  quadrato  N *qualiij 
erurttM,&  K.  Igitur F^G,ftmuJ  funipra,;equalia erunt  K,5c 
M.fimul  lumptis.Cum  igitur  ab  his  aqualibus  aggregatis  tol- 
lantur iniqualia  F , & K rcrit 'differentia  ablatoruni  arquiis 
diffrrcntia  rtTiduortmi.  QnArceodcrtrfcxtcffuiipcrabirFip-  • 
fiTm  K,  o^uo  ^ luperat  ipfum  G . 

At  iiv fecundo  caRi  quoniam/quadratufitfw  differefiwi^  * *•- 
A B.  fcikctftN  ,vti4ciim  duplo  prOduaiA-CB^fciliccfF*-'*”  * 

quale  cft  duobus  quadratis  ex  A C , de  ex  CB  < idert^  ipfi  G;Et 
pari  rarione  quadfanim  N vnicu  K cqualc  erit  ipfi  M-'  Cum- 
qucabinarquaJibusG  , & M tollatur  commune  quadratum-# 

N:  crit^  differentia  inter  refidua  Fvdc  K «ademv  quai  intct  to-  fJ!*'**  ‘ 
ta  G,  de  Mj  quod  erat  probandum» 


PROPOS.  VI.  THEOR.  VI. 

Si  duabus  quantitatibus  piropofitis  in^qualibus  detrahatur 
femper  minor  de  maiore  alterne, de  reliqua  nunquam  prx- 
cedentem  metiatur:  iiicdmcnfuralnlcs  erunt  ipfie  quan' 
titates . • ^ ^ 

• Slht  dua;  quantitates  in^ualcs  A B , & C D , & minor  A B 
auferatnrex  C D , quoties  potefi , & refidua  fit  £ D minor , 
qu^rn  AB’,  (eu  e Ej  Rurius  E D a , ' p 

auferatur,  ex  A B quoties  poteft,  y 'v 

ha  refidua  FB  minor  fit  jqudm  ' J?  D 

'‘l  D i Icii  A F , de  fic  vltcrius  fem*  ^ 


Aid.  i.  X. 


^ t « 


ralrernadetraftibnc  auferatut  ntfftor 'de niaiorc.de niirt-  * ; # 

quam  reliqua  precedcnrem  metiatur.  Dico  A B.dcCDin- 
commcnlurabilcscfTe.  Si  enim  hoc  verum  noa  eft  j Sit  H c6- 
fuimis  mefura  eariinde  AB,dc  CD.Et  quia  ex  CD  tollitur  CE 
maip*)iqua  femiflis  ipfius  D C ( eu  refidua  E D minor  fit, qua  ' 

ablata  A d,  vel  C E ;,  de  ex  A B tollitur  A F magis,  quim  di 
midiur.i  illius,  de  fic  femper:  Ergo  < relinquetur  tandem  ali-  a/ci./r.a/ 
qua  quantitas  m inor,  quam  H.  Sit  illa  F B:  Ciimquc  H pona-  (.*. 
tur  mcnfiira  communis  ambarum  quantiratum  A B de  C D . 
de  A Bmcrirur  C E;  Ergo*  H metitur  totam  C D,  de  ablatam 
C E ; idcoque  f H mctictiitrefiduam  E Dj  fed  E D metitur  A 
F:  Ergo  H metietur  nedum  rotam  A B;  fed  etiam  ablatam  A , 
F,d:  proprerea  H merfetur  refiduam  F B,  quod«<crt  abfurdu. 
enim  fuit  F B minor , quam  H.  Non  igitur  aliqua  quan- 
titas 
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400  EVCLIDIS  RESTITVTI 
tirasHcfTc  potcftcommunis  mcnluraqu,inritattim  A B.flf 
e CD.idcoquc«  erunt  incoinmcniurabilcs . Qiiodcratoftcn* 

dciidum-;^.  - V I 

e O R.O  L L A R I V M. 


• t.;  I ManifeftunTeA quamlibet  mcnfijram  comunem  duarum 
quantitatum  metiri  quoque  quamlibet  portionem , qu*  ex 
Sterna  detradione  relinquitur . 

Oftcnlumcnimcft duarum  quanritatu  A B,&CD  com- 
munem mcniliram  U metiri  portiones  onuies  C £>  £ 0>  A F* 
& taudanf  B Qmnkim  poftrcmam . 


PROPOS.  VII.  PROBL.  I. 


i/cb.fr.} 

bttiut. 


hpr.6.ba 

ius. 


Duabus,  vel  tribus  quantitatibus  commcujfurabilibus  propo- 
fitis,  maximam  carum  communem mcnluram  reperire . 

Sint  primo  dua:  quantitates  A B,  & C D commcnfurabiles 
inter  fe.  Reperiti  debet  earum  menlura  communis  maxima. 
Tollatur  • minor  A B ex  C D , quoties  poteft,  vt  nimihim  rc- 
lidua  G D ntinor  fit,  quam  A B,<5c  G D auferatur  ex  A B quo- 
ties poteft,  & hoc  Icmper  fiat  alterna  detradione ; Tandcm_> 
aliqua  quantitas  refidua  pracedentem  metictur:Nam  fi  lutn- 
quam  poftremum  refiduum  pra:ccdctcm  mcnlurarer,^  edent 
quantitates  A B , fic  C D incommenlurabiles  ,quod  eft  con- 
tra hypothefin.  Metiatur  HB  priccdcntcm  G D . Et  quiaH 
BmctiturGDaiScGDTnetitur  AH:lgiturc  H B metitur  A 

H,  & meniurat  quoque  fe  ipfam:  £r- 
p*  goHBmetiturtotam  AB,hxc  vero 

A ' H B . 0 . metitur  C G : Igitur  H B meniurat 
vj  , ipias  C G , & G D , idcoque  HB  mc- 

C G,  ^ D ticturtotamC  D;&  propreica  H B 

, menlura  communis  erit quantitatu 
A B,  & C D . Dico  iam  H B maxima 
ede  omnium  quantitatum  ,qLxnunlurarc  pellunt  ipias  A 
B,  & C D.  Si  enim  hoc  verum  non  cft,fit  F maior,  qu.am  H B, 
dt»r.pr.  6.]  mcnliira  communis  ipfarum  A B,  & C D . L-t  quia  d quf libet 
bMiui,.  menhira  communis  quantitarum  A B,&  CD  metitur  quam- 

libet extremam  portionem  HB,  qua:  ex  alterna  detraaione  y 
relinquitur : Igitur  maior  F metitur  minorem  H B , quod  cft^ 

^ impof- 


" "LIBER  IX. 

impoflfibilc.  Ergo  qualibet aiiamcnlurarommnnis  quariti- 
tatum  A B , & e.  D minor  erit  r quam  H B . Et  propterca  H B , 
erit  omnium  maxima.  r 

Secundo  fiiit  tres  quantitates  A B,CD,A'  Bcommcnfttra- 
, biles  inter  Ic . Rcpcriri  debet  carum  communis  fneniura  itia- 
;cima:  reperiatur» communis nuxima  mcnlura  quantitatum  cfar.i.Ai^ 
G D,  <5c  fc,  qiijc  fit  k , fiemi  H B reperta  fuit'fn»xirm  menibra 
communis  quantitatum  A B.&  C D.  Et  quia  tres  quantitates 
A B,CD,  & E ponuntur  inter  IccommenUirafailes.dabitOT 
aliqua  communis  mcnliua  omnium  rrium ; qualifeunque  fit 
illa,  cum  fit  mcnlura  commnnis  duarum  A B,CD/mcnfura-  ^ 
bit quoque  pqftrcmum  refiduum alterna:  detraftionisH  B; 

Icd  H B oftcnla  Ihit  maxima  communis  mcnlura  d|iamm  A 

B,CD;  Ergo  illa  mcnluracommunis  trium  AB,  CD,& E ’ 

metietur  maximam  mcniiiram  communem  HB  duainm_* 
quantitatum  A B,5c  C D.  Pari  rationc  nicrictUr  K mcnluram 
conununan  maximam  iplarum  C D,  & Ei  idcoque  H B,(5t  K 

comnicnlbrabilcs  erunt  intci  lc.Iam^rcpcrkttiwNmaxiiria_, 

iticnlii  ra  communis  duarum  H B , & k.  Et  quia  N irtetitifr  H 

B.hccautenurictiturduas  AB,«ScCD:Igituf  kN«Ktiturdrras  hs*t  it- 
AB,  & CDjtimiqucjNmcti.iturk.de  nec  metiatur  E:  Erga  ' ’ 

N metitur  tres  quantitates  AB , C D,  & E . Dko  lam  Nel^ 
Oiaxiniain  mcnluram  trium  A B,  G D , & E . Si  enim  hoc  ve- 
rum non  cftjfit  O maior ,quam  N mcnlura  communis  carut>- 
dem  A B , C D , & E . Et  quia  O mcnlbrat  ambas  A B,  & C D, 
metietur,  i vt  diilum  cll.iplam  H B earum  maximam  mcnfu-  ie»r 
rani  communem  j Pamerque  quia  O mcnlbrat  ambas  C D 
& E,mctictiu'quoque  k carum  maximam  communem  men- 
Ibram : C umque  O metiatur  ambas  H B , de  k,  metietur  quo- 

3UC  O iplam  N maximam  mcnluram  communem  carun- 
em  li  b,  <Sc  jki  ideoquc  maior  O metietur  minorem  N.quod 
cft  .n.poflibijc.Nuila  ergo  maior, quaniN  metietur  tres  A 
B , C o» , & £ , de  propterca  N.erit  carum  maxima  mcnlura^ 
couununisj  vt  propofiiuniibcrat 


PROPOS.  VIII.  THE OR.  VIL  Miutj.X', 


Quadrata,qua:  i quantitatibus  longitudine  commcnTurabili- 
bus  fiunt,  habent  inter  Ic  proportionem,  quam  numerus 
quadratus  ad  numerum  q uadrarum.  quadrata,  qu^  Ibnt 

Ulter  l'c , vt  nimicri  quadrati, habent  latera  longitudine  c6- 
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40»  EVCLIDIS  RESTITVTI 
mcnfurabiJia.  Quj  vero  i quantitatibus  longftudinc  ni> 
commcnlurabihbus  fiunt  quadrata. non  habebunt  inter 
fe  proportionem , quam  habent  numeri  quadrari . Et  qua* 
drata , qua:  non  liint  inter  1'e , vt  numeri  quadrati , non  ha- 
bebunt latera  longitudine  commenlurabUia . 


Sint  primd  A B C D dure  qualibet  quantitates  ciufdeni 

generis  inter  Ic  commenlurabiles  iongitiidinc>dc  quadratum 
Hiateris  AB»  & quadratum  KlatensCD.  Dico  quadratum 
H ad  quadratum  k habere  eandem  pro- 
portionem , quam  habet  aliquis  nume- 
rus quadratus  ad  aliquem  quadrarum_» 
numerum . Duarum  A B , C D longitu- 
dine commenUirabiliLiin  « reperiatur 
maxima  communis  menfura  O.iSc  quo- 
ties G metitur  A B . toties  vnitas  X me- 
tiatur numerum  b;atque  quoties  G mc- 
JshCi  titur  CD.  toties  vnitas  X metiatur  nu- 

merum F: Manifcftum*cft  AB  adCD 
eflTe,  vt  numerus  E ad  F » cum  antecedentes  efdein  partes  fint 
confequcnriumiFiar  poftea « M numerus  quadratus  lateris  E» 
atque  N numerus  quadratus  lateris  F.  Et  quia  quadratum^ 
H ad  quadratum  k duplicatam  proportionem  habet  lateris  A 
BadlatusC  D. Similiter»  numerus  quadratus  Mad  nume- 
rum ouadrarum  N duplicatam  rationem  habet  lateris  E ad 
F.eftaue  A BadCD.  vtnomcriisEad  F:  Igitur/ quadratum 
H ad  quadratum  k eandem  proportionem' habet,  quam  nu- 
merus quadratus  M ad  numerum  quadratum  N - 
Secundb  fit  quadratum  H ad  quadratum  K,  vt  numerus 

quadratus  M ad  numerum  qua- 
dratum N . Dico  latera  A B,&  O D 
clTe  longitudine  commenfurabi- 
lia.Sint  E.&  F latera  quadratorum 
numerorum  M,  dt  N.  Et  quonian» 
quadratum  H ad  quadratum  k po- 
nitur,vt  quadratus  numerus  M ad 
quadratum  numcruKjfcd^  qua- 
dratum H ad  quadratum  K habet 
proportionem  duplicatam  larerisAB  ad  latus  CD,  pariter- 
que  quadratus  numerus  M ad  quadratum  numerum  N dupli- 
catam rationem  habet  lateris  £ ad  FUgitur  <>  latus  A B ad  C D 
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haBet  eandem  rationem,  quam  larus  E ad  F;  Sed  «numeri  Ei  i ^(/^7. 

F habent  rationem  commenlurabilem  ab  vilitate.  E rgolatc-  l^^'/^***»!** 
ra  t A B,  «5c  C D longitudine  lunt  commcnfnrabilia. 

Tertio  fim  latcra  A B , <Sc  C D longitudine  incommenfu- 
rabilia.  Dico  eorum  quadrata  H,  fle  k non  li.ibcrc  proportio- 
nem, quam  numerus  quadratus  ad  numerum  quadratum  .Si 
enim  quadratum  H ad  quadratum  K haberet  proportionem, 
quam quadratusnumerus quilibet  M ad  quadrarum  nume- 
rum N,  cfTent^  latera  A B , fle  C D longitudine  commcnlura-  1/^' 
bilia , quod  cft  falfum , fle  contra  hypothcfin  . Non  ergo  qua- 
dratu  H ad  quadratuniK  proportionem  habere  poteft,  quam 
numerus  quadratus  habet  ad  numerum  quadratum . 

Quarto  quadratum  H ad  quadratum  K non  habeat  pro-  • 
portionem  eandem,  quam  numerus  quadratus  habet  ad  qua- 
drarum numcrum.fiue  illa  commenfurabilia  fint , fuic  omni- 
no inter  fe  incommenfurabilia.  Dico  eorum  latera  A B , fle  G 
D dll-  longitudine  incommenllirabilia.Si  enim  latera  A B,  fle  ^ 

GD  dicantur  efle  longitudine  commenlurabilia»»  habebue 
eorum  quadrata  H , & K , proportionem , quam  quadratus  ‘ 
numerus  ad  quadrarum  numerum, quod  eft  conrra  h\q>othe- 
.fm.  Non  ergo  latera  AB,  fle  C D longitudmc  coninienlura- 
bilia  funt5  V t fuerat  propofitum . 


COROLLARIVM  I. 


Muft 

t.  X.  " 


Colligitur  ex  demonftratione  prime  partis  huius  propofi- 
tionis.quod  quantitates  commenllira&iles  habent  proportio- 
nem , quam  numerus  ad  numerum ; Et  ilia*,  qux  habent  ean- 
dem rationem,  quam  duo  numeri  inter  Ic,  erunt  commcnlii- 
rabiles ; fle  qux  incommenlurabiles  lunt,  non  erunt  inter  1^ 
vt  numerus  ad  numerum.  Et  ille  que  non  funt  inter  fc,vt  duo  ^ , 

numeri,incomenfurabilcserunt.  NaniHquilibet  duo  numc- 
ri  commenlurabilem  proportionem  inter  fe  habent, cum  fal-  * 
tem  vnitas  fit  eorum  communis  nienfura,  fle  nulla  commen-  , . 
furabilis  proportio  excogitari  poteft , qux  in  numeris  expri- 
nii  non  poilit.  Ergo  e contra  nulla  incommenfurabilis  pro- 
portio in  numeris  exprimi  poterit } fle  ideo  patet  propofitum.  V 


COROLLARIVM  II. 

ratctliiieas,  vel  quantitates,  qux  longitudine  funt  com- 
. Ecc  a maifit- 
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404  EVCLIDIS  RESTITVTr 
mcniurabilcs,  omnino  potentid  commcnfurabilcs  cflTc : Nind 
eorum  0 quadrata  funr  vt  numeri  quadrari.  Qj;T  f vero  porc- 
— r • ftate  tantum  commenfurabiles  rtinr,erunr  longitudine m- 
Pi-sf.i.ku-  commcnTurabiles. Et qu^f longitudine  incommcnllirabilcs 
. lunt,  polTunt  aliquando  potcftarc  commcnfurab.les  elfi^»» 
IL/7r/  ***'  quando  fcilicet  eorum  quadrata  habent  proportionem  inter 
^ * Ic  eandem  > quam  duo  numcri.qui  non  finr  quadrati  > vcl  non 

fimiks.Et  tandcmillv>quf  potcft.ue  incommclurabilcs  lunt » 
Tfar.i.  bm-  omnino  longitudine  incommenfumbiles  erunt.  Nam  r fi  Ion* 
wfr.  gitudine  commenlbrabilcs  elTcnr.  coium  quadrata>  l’eu  potc- 
£itcs  eflent  commenlurabilcs.Qupd  eft  contra  hj^potefin. 
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Manifeftum  etiam  efiqiiamor  quantitatum  proportiona- 
lium anrccedcntcsi  aut  longitudine  > aut  potcftate  tannim  ci- 
fc  vna  commcnlurabilcs.  aut  vna  icommenlUrabiles  confe- 
it/,t  tik  i qaentibus  »Si  enim  pnma  partes  eft  fecund  j • crit/tema  e®- 
dem  partes  quarta;  arqiie  prima  partes  eft  lecund? . Et  fi  pri- 
ma ad  ftcundam  nullam  commcnlurabilcm  rationem  lia- 

tdefuXi  ^3^CTlt,  ncqnc/tcrtu  ad  quartam propamoiieincommcalu*  . 

rabUcm  habebit .. 

««I.II.X  propos.ix.probl.il 

Propofit*  quantitati  inuerrireduas-aliasincommcnfurabilesi 

ali  era  quidem  ioiagicudiuc  tamiim  > altera  vero  etiam  po- 
' tcftaie.^. 

Sit  quaelibet  quantitas  A , huic  prime^ inucniri  debet  alli-r 
incommcnfuraDilis  longitudinctantum. Imiehiantur  • duo 
" humcrijBqiridcm  quadratus,  &C  non-» 

. iik\  ^ ' U'7  quadratirs.  Deinde  *vt  eft  numerus  B 

«o-  -4  adc,irafiat  AadD.atqucintcr  A,& 

-•  D ponatur  media  proporrionalis^E . Di- 

C \ co  EcfTe  incommcnlurabilcm  longitu- 

c «r.  I ff.  dine  taimVn  ipfi  A.  Quoniam  eft  c qtw- 

‘ dratum  ex  A ad  quadrarum  ex  E , vt  A ad  tcrriamjiropomo- 
c$r.t.pr.i.  yej  a vf  numerus  B ad  Cifcd  numerus  B ad  numc- 

I , rum  G non  habet  proportionem , quam  «umerus  quadi^rus 
€ ad  numerum  quadratum : Igitur » latera  A,  & E 
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iiint  incommcnfurabilia.  Er  quia/ porcftatc  funt  commcnlu- 
■fabiRa, cum  quadrarum  cx  A ad  quadrarum  cx  E habeat  pro- 
portionem , ^lam  numerus  Bad  numerum C . Ergo  A > & E 
incommenlurabiles  funr  tantummodo  [ongitudine . 

- Secnndoeidem  A inucnienda  fit  alia  in comnienlurabilis 
longitudinc.&potcftate.  Iivienffltur^  H media  proporriona- 
Jis  jnter  A . & E.  Dico  rfeflT:  quefitam . Quoniam  ^ quadra- 
tum cx  A ad  quadratum  ex  H cft.  vt  A ad  tcrtiamproporu<k- 
nalcmEjcftquc«A  incommcnfurabihs  longitudine  ipfi^; 
Irgo4  quadratumex  A qiudrato  cx  H inconuncnfurabilcL. 
erit . Qu?rc<  A . & H incommcnfurabiles  erunt  potcftate  j <Sc 
ideo  mcoramcnl'urabilc»onuiinp' longitudine, Vt  propofi' 
tum  fuerat. 
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PROPOS.  X,  THEOR.  Vlir. 

Si  filcrint  du?  quaritares  in^ualcs,  erit  fcmilfis  minoris 
dia  proportionalis  inter /emi fummam  ,&  iemidifferentia 
maioris,  dc  latetis  poterisdiffercntia  quadratorum  inequa-  ‘ ; 

lium  quamitarum , & hc  erunt  vna  commenfurabdlesloii'  . • / 

gitudme,vcl  vnaiiKommenfurabilcs  , 

Sint  dux  quantitates  inequales,  A B maior , cuius  fcmillis  , 

AGidrC  D minor,  cuius  dimidiumCEj  paterae  E mino- 
fcm  effe  ipfa  G A ; & proptcrca  cx  quadrato  maroris  A G»lcu 
GB aufern  poterit quadnfum  minoris CE:SitqiTC  b refidirum  ® 
quadratum  tatcrisG>F,  dc  fccctur  G HcqualisGF.Etquia_. 

G B«adG  FcumCEcftiVt  A 8 adHF  cum  CD  (ciim  illas  cfrn  i 
fint  harum  IcmifTcs ) : crgo  d ficuti  qiudratum  cx  G Bgqua-  d fr 
lecft  quadratisex  G F,  dt  exC  E,  ita  quadratum  cx  A B equa-  *ycor  1 fr. 
Icerit  quadraris  ex  H F,  dc  cx  CD-*5c  proptcrca  H Ferit  latus  i.bmui. 
quadrari  diffcrcntialis  inter  quadrata  in^qualium  AB  & C D; 

« A F erit  fcmiliimma  , dc  FB  fcmidiffcrentia  ipfarum  A 
B , df  H F.  Dico  primo  C E cfie  mediana  properrrionafem»» 
inter  A F dc  F B.  Quoniam  duanim  incqiialium  A G , dc  G F , 

( fcilicct  medietatum  ipfarum  A B,  H F)  efi  A F aggregarum 
dc  differentia  F B j quadrarum  e niaioi  is  A G aquale  erit  qua- 
drato  minoris  G F vna  cuna  produdfp  A F B cx  aggregaro , dc  / , 
differcnriai  Icd  quadratum  ciufdcna  A G aquale  efiquadraro  bunu, 
ciulikiuGF  viUcumquadsatoipfius  C£^Igitur  quadrarum 
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406  EVCLTDIS  RESTITVTI 
ipfiusCE*qnalccftprodii£to  cxAFin  FB;idcoquc/CEi 
Icmrtlis  minoris,  media  proportionalis  cft  mter  maiorif  ie^ 
menta  AF,<5c  FB,l'cilicet  inter  lemirnmmam 5r  Icmidiftc- 
rcntiam  maioris  AB,  & HF  lateris  potentis  difFcrcntiani-# 
quadratorum  incqualium  A B . 6c  C D . Dico  fecundo  fi  fcg- 
mcnta  A F , & F B longitudihc  commenfurabilia  funt , effcj 
^ Q quoque  A B ipfi  H F longitudine  cor 

•A.*-»- » mcnuirabtlcm . Sit  duarum  longitur 

“ ^ ^ dine  commenlbrabilium  A F . & F B 

Ci 'T — .p  communis mcnlura  X-Manifeftum 

eft«  X metiri  cnioque  aggregatura-» 
A B,  cumque  X mcfurer  A F,  & F B,  feu  ei  Qualem  AH,  me- 
tietur quoque  X ipfam  H F differentiam  earundan  A F.  & A 
H.  Quapropter  X metietur  ipfas  A B , & H F 5 & ideo  A B , dC 
H F longitudine  commenfurabiles  erunt . 

Tertio,  fint  A B,  & H F commenfurabiles  longitudine.  Di- 
co A i ,6c  F B longitudine  commenfurabiles  cffc.Quia  b quam 
proportionem commenfurnbilem  longitudine  h^et  A Bad 
H F.candein  habet  G A illius  Icmilfis  ad  G F dimidium  huius: 
Igitur »du?  commenfurabiles  longitudine  AG,  & GF  ali- 
quam communem  mcnluram  habebunt , quf  fit  X : t Vndcj 
eadem  X metietur  illarum  aggregatum  A F, atque  earundem 
differentiam  t B ; & propterca  fegmenta  A F , & F B longitu- 
dine commenfurabilia  erunt . 

Quartd  fit  A F incommenfurabilis  longitudine  ipfi  FB.  Di- 
co AB  longitudine  incommenfurabilem  effe  ipfi  HF.Si  enim 
hoc  verum  non  eft , fint  A B , <&  H F longitudine  commenlb- 
rabiles:  Erunt  <igitur  vt  in  tertia  parte  diilum  eft,  ipf?  A F,  & 
F B longitudine  commenfurabiles,  quod  eft  contra  hypothe- 
fin.  Quare  incommenfurabiles  longitudine  funt  A B , oc  H F . 

Quinto  fit  AB  incommenfurabilis  longitudine  ipfi  HF.Di- 
co  A F , <Sc  F B longitudine  incommenfurabiles  clTe . Nam  fi 
incomcnlurabilcs  longitudine  n6crcd.intur,crunt » ABtSc  FI 
F commenfurabiles  longitudine , quod  cft  contra  hvpotchc» 
fin.  Q^ie  A F , iSc  B F longitudine  incommcnlurabilcs  fimtf 
Quod  erat  propofitum . 


COROLLARIVML 

Patet,  quod  fi  du?  quantitates  commenfurabiles  compo- 
natur , Sc.  totum  vtrtque  ipfariim  commcnfurabile  erit  $ & f 

tota 
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tota  vni  ipfnram  comniciifiir.ibilis  fuerit . Sc  ill$  commenfu- 
rabilcs  erunt.  Nam  diduni  eft,  n habent  aliquam  com-  nparxhii 
munem  menfuram , que  ncccflarid  dilferentianv  earum , & 
aggregatum  mcafurabiK  ’ 

COROLLARIVM  II.  ^ f«i  17  X. 

Conftat duarum incommenfurabilium quantitatum  fum- 
mam , vel  differentiam  iiuer  fe>  & vtrique  ipfmim  incom- 
mciifurabilem  efle. 

Nam  in  quarta  parte  huius  propofitionis  fuppofit?  fuerunt 
du?  quantitates  A F » & F B uico  nmenfurabilcs , <5t  oftcnfa_* 
fuit  earum  fumma  A B incommenfurabilis  ipTi  H F differcn- 
ti^earuiidem.  Rurfus  fi  fumma  A B non  credatur  incom- 
meiifurabilisvniipfariim,  vtF  B, habebunt»  A B.dcFBali- 
quam  communem  menfuram , qii^p  refiduam  A F quoquo 
meticturj  idcoque  A F,  & F B commenlurabiles  erunt  j quod  ^ ‘ 

eft  coutra  hyporheiim . 

COROLLARIVM  III. 


Colligitur  ex  conftruilionc  huins  propofitionis  >quara« 
tione  maior  in?qiialium quantitatum  fccari  poflit , vt  femif- 
fis  minoris  media  proportionalis  fit  iiucr  fada  fegmenta . Si 
enim  GFlativs  quadrati  diffcrentialis  iiatcr  quadratum  exG 
B , 3c  C E ( qu?  iimt  Icmifles  in^qualium  A B , dc  C D)  tolla- 
tur ex  G B.fcdaf  erit  ABin  F induo  fegmenta  A F>F  B,inter 
quf  C £ lemiffis  mmoris  media  proportioiuiis  cft . 


<lps/  tJ^ 
itufr. 
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Et  ftfcmiffis  minoris  media  proportionalis  fuerit  inter  ma- 
iors  icgniCta,  erunt  fada  fegmeta  aqualia  fcmilummc,&  fe- 
midiltercntic  maioris  dataru , dc  latens  differentialis  quadra- 
tom  n in?qualiuqumtitatu.  Nam  C E femifiis  minoris  DC 
fuit  media  proportionalis  inter  fegmenta  A F , F B ; & often- 
fum  fuit  maius  Icgmcnrum  A F gqualc  A G femilli  maioris 
^ A B.dcG  F fcmilfi  lateris  FH  quadrati  differentialis  inter 
quadrata  ex  A Bidc  C D>  atque  F B cqualis  fuit  differentie  ea- 
rundcmAG,dcGF. 
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DEFINITIONES  SECVNDAE.  i 

I. 

•Qiiantitasnotf  mciifiir?»  cuicctcr?  comparamur;  voce- 
tur Rationalis,  & cius  qiiadracmn  Rationale. 

II- 

- Quantitates,  que  expolit?  Rationali  ccmmenfurabilcs 
funt  logitudme, vel  potentia  tantumodo,vocctux  Rationales. 

ni. 

Qu?  vero  expofita:  Rationali  incommcnfurabilcs  funt 
longitudine,  vel  potentia  tantum:  vocentur  Icrationaics . 

IV. 

Et  quantitates  produ^V?,qti^expofito  quadrato  Rationa- 
li commcnlurabiics  llint,  vocentur  quoque  RationalesrQua: 
vero  eidem  Incommenfurabiles  lunt,  vocentur  Irrationales. 

V. 

Atque  latera , qua:  pofliint  quantitates  produ£Iasirratio- 
/lalcs:  vocentur  Irrationalia. 

Siemm  propomtur aliqua  quantitas ^ certa ttirnotjfwa^iitudms 
er  menjura,  manifeflum  eSi,quid  omnium  aliarum  Bc^C  t quaeuht  lUa 
expofita  comparari  poffunt , erunt  quadam  tpfi  ^ cemmenjurabUes  lon- 
gitudine eir  potentia , aha  ytrb  potenttd  tantum , parherque  alia  eidenu» 
expofita  mconmutfurabiles  erunt  longitudine  tantitn  tqujdam  yerblon- 
gitkdinCitirpotententid  eidem  incon.tnenjurabiles erunt  :lam  expofita 
quantitas  ,Ai  ratione  cuius  Cftera  conmenjurabiles  Junt , yel imommetif 
jurabiles  : yoietur  Bjitton^is ; Et  quadratum  eiUjdem^t nempe  D» 
quod  cenam  quoque  met^uram  habet  t pariter  yocetur  l{at  urnale . 

Et  fi  quidtm  B i cmmenjurabilis  efi  longitudine  rationali  ^ , yocabi- 
tur  B \ationalis  quoque  ex  tomparatione.  Et  fi  tantummodo  quadratum 
B ex  latere  B commenjurabih  fitem  quaarato  J^atu  nali  D,  at  longitudi- 


H 


-Er- 

K 


F 

-G- 


ne  itu  ohieiyurabilis  fit  B ipfi  idejt  * qiu-r 

dratum  E ad  quadratum  D fit  quidem , vt 
numerus  ad  numerum , jed  non  yt  numerus 
quadratus  ad  numerum  quadratum  : tunc 
tpja  B vocatur  etiam  /{attonalts  ex  compa- 
ratione , eius  quadratum  £,  quatenus  co- 
menjurahile  eji  expofito  quadrato  {{ationali 
D , vocatur  quoque  E^ionale . Deinde  fit  C 

longi- 
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hnptudine  incemmenfurabilts  expo/itf  B^tionali  ^ i Dicetur  t Irri^ 
thnalis^  eiujque quadratum f j quando  I{ationalt  quadrato  D ittcomtuen- 
furabile  eftt  irocatur  quoque  Irrationale  j Et  firntUter  latus  Cy  potens  Ir^ 
rationale  quadratum  F,  dicetur  pariter  irrationale  j quatenus  C potcnttd 
tncommenfurabilis  efl  expopts  I[^ionali  , 

Et  nedum  quadratumy  fed  etiam  reFlanptlumy  feu  OroduSum  K cx  la-> 
tcribusBtnC  Irrationale  dicetur , fi incommenfurabile  fuerit  quadrato 
expofite  E^ionalis^iEtlatusH,  potens  quadratum  aquale  produUo 
Irrationali  K i dicetur  quoque  Irrationale . 

Toftea  quia  dua  quantitates,qua  expofitf  Hjaionali  comparantur  pof 
funt  quoque  inter  te  ip/as  comparari  i propterea  pojfunt  effe  dua  compa- 
rata quantitates  atnbf  \attonaleSy  yel  ambf  , -p.  ^ 

Irrationales  ex  comparatione , at  inter  feip.  , , , , , X‘— ‘ » > 

/ascoUara  poffuntejfe  commenfurabiles  Ion-  *' ' 

gitudine , <ir  potentid , yel  potentia  tantum  > B ' ' : ' i r 

yt  fi  dua  By&C  fint  rationales  ^quatenus  Ion-  ^ 
gitudme  commenfurabiles  funt  expofite  I{a~^ 
ttonali^A  > idefl  fi  B ad  ^ jfit  yVt  numerus  5 . ^ 
ad ad ^fity yt 6, ad 4. erunt B,crC  l{ationales, eir inter fe iou- 
gifiidine  commen/urabtles , eo  b quod  yni  terti  f ^ commenfurabiles  fUnt  ** 
longitudine  ypariterquecpotentidy  eo  quod  quadrata  laterum commen-  ^ 
/urabihuMfunt  inter je,  yt  duo  numeri . * ^ 

Secundbfi  qualium. partium  quadratum  D efl  16,  fit  quadratum  Ei  ' 
partesy  & quadruum  F 2^  tunc  d quidem  B,drCnon  longitudine , fed  d *r. ».  ir*. 
potentid  B^ionaU  jl  commenjutabiUs  erunt  j tJam  eorum  quadrata  E , xui. 

& F ad  quadratum  l{ationale  D eandem  proportionem  habent  > quant» 
numera  i 24.  Kon  quadrati,  habent  ad  numerum  i6  quadratum  \ Et 
hac  de  caufa  B,&C  dicentur  I{atio  nales : Et  quia  inter  fe  ipfas  poteffate 
tantum  commenfurabiles  funt , eo  quod  i ad  2^,feu  q.ad  iz  non  habet 
proportionem,  quam  numerus  quadratus  ad  numerum  quadratum, dicen- 
tur B,  &C  B^uonales,  inter  je  vero  potentid  tantum  cenrnfenfurabiles. 

St  yero  qualtum  partium  quadratum  Deiit6,  fit  quadratum  E 6,  <&• 
quadratum  F zq.  partey,  Tune  quidept  B ,e>C  dicentur  \attonaleSt 
propterea  qitoa  potentia  tantum  commenfurabiles /unt  flationali\4,non 
autem  longitudine,  co  quod  rterque  numerus  6 & zq.,fit  non  quadratus, 

^ Clr  numerus  16  fit  quadratus  i Et  quoniam  qualtum  partium  quadratum 

Eejl6  earundem  quadr arum  F efl  24.  &•  numeri  6 24  non  funt  qua- 

drati : Ergo  eorum  latera  K,cirC  nun.crit  exprimi  non  poffunt,  quatenus 
rationales  funt , ideft  quatenus  ab  expofita  flationali  ,A , cui  comparan- 
tur , denonmiationem , & menjuram  fqrtiuntur ; fed  fi  abfoluti  confide- 
rtntur  latera  B,<frC,  erunt  inter  fe  longitudine  commcn/urabilia , cUm 
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eorum  quadrat»  fint  inter  /e , yt-6  ad  24  rjut  numen , li*et  non  fintqumi 
« fr.  drath  a funt  tamen  plani  fimilest  qui Junt  inter  fe^  >t  quadrati  numen  4» 

^ 1 6>  propterea  Ste^rC  iure  merito  vocari pojfunt  I{ationalcs  > inter 
Je  longitudine  commenfurabiles . 

T andem  fi  vt  circuli  radius  ad  latus  inferipti  quadrati , de  ad  radium 
eiufdem , ita  fiat  quadratum  {{ationale  D ad  qu^ratum  E lateris  B , d'* 
fexpr.ix.l  ad  quadratum  C lateris  B i Mani fejlum  feli  nedum  ByfedC  quoque  iih 
5 ^ ff^i-bu-commen/urahilem  efie  longitudine  tdf  potentia  expofita  l{arionali tri i 
' . Et  hac  de  caiifa  erunt  B,drC  Irrationales  ^ at  inter  fe  nihilominus  erunt 

' longitudine  commen/urabiles , e»  quod  g latus  quadrati  duplum  esi  radq 

eius . Dicentur  igitur  B,^C  in  tali  ca/u»  Irrationales  inter  fe  longitudi-, 
ne  commenjurahles . 


PROPOS.  XLTHEOR.  IX. 

Quantitas  genita  ex  du£Iu  duorum  laterum  Rationalium.*  • 
que  quidem  inter  fe  fint  longitudine  commeniurabilia » 
Rationale  cfl . £t  fi  quantitatis  produ^^  Rationalis  vnuin 
latus  Rationale  fuerit* erit  reliquum  latus  Rationale* dc 
longitudine  commcnfurabile  reliquo  lateri.  ' .. 


* i 


^pr.^4.1  I. 
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Sitexpofita  Rationalis  AB  notxmenfurx*  cuius  quadri» 
tum  C>  Si.  produflum  G,  cuius  duo  latera  D £>&  £ F primum 
fint  Rationalia  > idcii  Rationali  expofitai 
AB  fint  commeiifu  rabii  ia  * aut  longitudi» 
ne, aut potentid tantum* atque  etiam  fint 
D £ * dt  £ F uuer  fe  commenfurabilia  Ion* 
gitudine.Dico  G Rationale  efle.idcft  com- 
menfurabilc  ipfi  C . Lateris  « D £ fiat  mia» 
dratum  K.  Quoniam  Rationalis  D £Ra- 
tjonali  expofit?  AB  commeiaiurabilisxfl  longitudine*  vel 
porcnti4tantiim,erit*qiiadratum  K commcnlurabile  Ratio- 
nali quadrato  C*  rcfpeuu  cuius  extera  dicuntur  Rationalia  ; 
i ideo  t K Rationale  erit . Deinde  quia  eadem  D E duda  in-. 
icipfam  efficit  quadratum  K;&dufta  in  EFcfficit  produ- 
dum  G:  erit  ad  G*vt  latus  DE  ad  EF;eftquc  ex  hypo- 
thefi  DE  ipfi  E F longitudine  commcnfurabilis.  Igitur*  K 
ipfi  G conimcnlurabilis  quoque  erit  •'  Cumque  duo  C * & G 
eidem  K.  commenfurabilia  fint  * crit/G  commcnlurabile  ra- 
tionali Cj  Sc  propterea<Redauguium*  vel  produdum  G 
Rationale  erit . 

Sccundd 
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Sccwnd6  ijfdcm  pofitis  fit  reftangulum » vcl  produ£li.n.  G 
Rationale , idcft  commcnlurabile  quadrato  Rationali  C } 
que  eiuldcm  proditili  G vnuni  latus  D F fit  Rationale  > ideft 
coinnienlurabile  Rationali  expofira:  A B logitudinc  > vcl  poa 
tentii  tantum.  Dico  ciuldcm  produci  reliquum  latus 
Rationale  cfTc,  Sc  reliquo  lateri  D E ent 
commcnrurabile  longitudine . * Rurlus 
fiat  quadratum  K lateris  D E.crit.vt  an-  S 
tcadidumefi  K Rationale;  fedcxhy- ^ 
pothcfi  produdu  G Rationale  cft:  * Igi-  ^ " . . 
tur  G,  dc  K quadrato  C Rationali  cxf>o- 
firo  comcnlurabilia  erunt;idcoquc  k Gt 
& K inter  Ic  commenlUrabilia  erunt ; icd  < vr  K ad  G » ita  cft 
latus  D E ad  E F ( cum  eadem  D E diifta  in  D E.dr  E F efficiat 
K> dc G ):  Ergo « latera  D£>  dc  L>F  commcnliirabilia  iiint 
longitudine  ;eftquccxpofita  Rationalis  A Bipfi  D h Ratio 
nali aliquo  modo  commcnCurabilis ; igitur» E F Rationali 
A B commenfurabilis  erit»  vel  longitudine,  vel  potentii  tan 
titin ; dc  proptcrca  £ F Rationalisent.  & oftenfa  tuir  longitu- 
dine commenfurabilis  lateri  D £.  Quod  erat  oftendendum . 

COROLLARIVM. 

Patet  fi  (patium  Rationale  ad  latus  Rationale  applicetur* 
latitudinem  efficere  Rationalem  > dccommcnlurabilcmlon* 
gitudinc  lateri)  CUI  applicatum  eft . 
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PROPOS.  XII.  THEOR.  X. 


Muel.%%, 


Producum  i duobus  lateribus  Rationalibus,  (ed  inter  lo 
commcnfurabilibus  potentii  tantum : Irrationale  cft  - <Sc 
latus  ipium  potens  irrationale  cft;  Vocetur  autem  Me- 
diale . dc  produdum»  aut  quadratum  ci  aequale  > vocetur 
Mediale. 

iff  uJ.t, 

» Sit  expofita  Rationalis  AB,  cuius  quadratum  Rationale.. 

C,  d:  produ^Fum’  G,  cuius  latera  D £ . dc  E r fint  Rationalia  * 
fcd  inter  fe  fint  potentia  tam  tuti  commenlUrabilia . Dico  pri-  * ** 

mo  produdum  G irrationale  efle.  Fiat»  lateris  D E quadra-  1*1.4, 

tum  Ki  ent,  vt  * diftum  cft,  quadratum  K Rationalc.Et  quo  t ./cS./r. j, 
niam  c ficuti  lacus  D E ad  £ F , ita  cft  quadratum  K ad  produ- 
O • F f f a itum 
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dumGjcftquciatiis  D EipfiEF  longf* 
rudinc  incommcnfurabile  (cum  porcn- 
tii  folummodo  cormnenlurabilia  iup- 
poHra  fint)}  Igitur W producum G ipfi  K 
incommaifurabliccnt;  fed  rationale  C 
>J  cidcm  K Rationali  commenfurabile^ 


H 


£ Ferat:  Igitur Gipfi  C incommciifurabilc 
erit  (alias  H commenlurabile  credatur  G 
eidem  C»eflrentK<dtG  commenibrabiies  vni  tertio  C,dc 
tnrfr.tr.  t inter fe c5mcnfurabiles> quod  eft contra hypothefin ). 

fidef.4  Ue  Oljare/G  iiicommenfurabile  exidens  ipfi  C quadrato  Ratio- 
kitiui.  * nalisexpofii*  AB. erit  Irrationale. 

Secundo  latus  H poHIr  quadrarum  squale  (patio . vel  pro> 
dudio  G>  vel  Hrx  H media  proportionalis  inter  latera  D E . % 
E F.  Dico  H Irrationalem  e(Tc . C^noniam  quadratum  ex  H a:- 


%prml^ 

^S-feh.fry 

His/. 


kr«r.  \.pr. 
t.kmimt. 

idf/i.H. 

His/. 


quale  eft  produdo  G > cftque  G incommenilirabLle  quadrato 
Rationali  C : Igitiu*  quadratum  ex  H incommenlurabile  eric 
quadrato  Rationali  C;5c  ideo  h lacus  H ipH  A B Rationali  nec 
potentid.  nec  longitudine  commenlurabile  erit;dc  propterea 
Hi  Irrationalis  eft . C^s  erant  oftendenda. Vocetur  H Media* 
propterea  quod  media  proportionalis  eft  inter  duas  Rationa- 
les potentid  tantum  inter  fe  commenrurabiles.£t  produduoi 
G.  vel  quadratum  ex  H.vocetur  Mediale. 


««kl.1,.14  COROLLARIVM. 

Patet.  qu6dft  duarum  quantitatum  commenTurabiIiuin_« 
, vna  alicui  tertie  incommcnfurabilis  (it  1 erit  dc  reliqua  eidem 
incommenAirabilis  > longitudine  quidem.fi  ill(  longitudine.» 
commenfurabiles  dc  incommenfurabiles  funt ; aut  potentid » 
fi  priores  potentid  commenfuracur.aut  non  commenftiratur. 

In  prima  aiim  parte  huius  propodrionis  fuerunt  quantita- 
tes C . dc  k inter  (e  commenfurabiles.  dc  K incommenfurabi- 
lis  erat  ipfi  G . dc  oftenfa  fuit  C incommenfurabilis  eidem  G . 
vnde pacet . qu6d  fi  C.  dc  K longitudine  commenfurabiles 
V fuiftent.  dc  k ipfi  G longitudine  mcommeniurabilis.efrec  quo- 

' queC  eidem  G longitudine  incommenliirabilis. 

At  fi  C.  dc  K potentid  tantum  commenfurabiles  fuerint.de 
, K ipfi  G potentid  fit  incommenfuiabiiis;  ccicCeidem  G po 
tentii  incommcnlucobilis . 
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Produftum  mediale  ad  latus  Rationale  applicatum  latitudi- 
nem cificit  Rationalem , fed  longitudine  incommenfura- 

bilem  priori  lateri. 

Sit  latus  mediale  H,  eiufque  quadratum  mediale . fit  MU®* 
le  produdo  G . contento  fiib  duabus  rationalibus  D £>  & £ F 

porentid  tantiun  infer  l'c  commenfti-  j 1 

rabilibus.  Applicetur  «poftea  produ-  I C i 

ftum  R iquale  quadrato  cx  H.  vel  Al , , , i-p 

fpatio  G ad  latus  Rationale  M N.vt  fit  

reliquum  latus  M O Dico  M O Ratio- 
nale  c(Tc , & ipfi  M N longitudine  effc  ^ 
incommenfurabilc . 

Quoniam  prodafta  G , & R equa- 
lia  funt , * erit  reciproce  latus  M N ad 
E F . vt  D E ad  M O ; 5c  c <madratum_j 
ex  M N ad  quadrarum  cx  E F erit.vt  quadratfi  ex  D E ad  qua- 
.dratuin  cx  M O;  Suntque  M N.  E F»  & D E Rationales  cx  hy- 
pothcfijdc  idco^  faltem  potentia  commenfurabilcs  Rationa- 
.fiexpofit?  A B>& » inter  lc:Igitury  quadratum  ex  DE  ad  qua- 
dratum cx  M O eandem  commcnlurabilcm  rationem  ha^t  > 
quam  quadratura  cx  MN  ad  quadratumexEFiSed^qua- 
dratum  cx  D E rationali  commcnfurabilc  eft  quadraro  Cex- 
pofit?  Ratioiwlis  A B : Igitur  * quadratum  cx  M O commen- 
liirabile  eR  cid^m  Rationali  quadrato  C ; & proptcrca  Matus 
M O Rationale  erit . Poftw  k fiat  quadratum  K ex  latere  N 
M.  Et  quia  N M Rationalis  eft  > erit  ^quadratum  K Rationa- 
le quoqueifeu  cdmenfurabilc  expofito  C RationaU } fed  pro- 
ductum Riieu  G irrationale  erat  ideo  eidem  C incom- 
mcnfurabilc : Igitur  «•  K ipfi  R incommenfurabilc  erit  j Eft 
vcr6  aatus  N M ipfi  M O , vt  quadratum  K ad  producum»» 
R.  Ergo  «latus  NM  ipfi  MO  incommenfurabilc  erit  longi- 
. tuduicj  vt  ptopofitum  fuerat . 
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PROPOS.  XIV.  THEOR.  XIL 

Quantitas  conimenfurabilis  longitudine » vel  potenti^  taiv 

tiim 
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lVCL-miSm^«TlTVTI 

tum  mediali,  ircdialjscft.  Et  Drodiiftiim  cx  dualjus  media> 

libiis  longitudine  comitieHliirabil»bn<,ftiiedfii^  efl . 

Sit  prim6  A latus  mediale,  &r  B Hr  commcnfurabilis  lon^ll- 
tndirie,  aiu  potcntid  tantum  ipfi  A.  Dico  B medialem  eflc.Sit 
expofita  Rationalis  D C,  ad  quam  « applicentur  fpatium  f vel 
producum  k^qualc  quadrato  mediali 
•cx  media  A , & produ^u  R aquale  oua* 
diato  exB.Et  quia  (patium medialcK 
••I  applicatur  ad  latus  Rationale  DC:  igi* 
I tur  b reliquum  latus  E G Rationale  enr, 
^ p Icd  longitudine  incommeniurabilc  ipli 

^ D CiCiimque  quadratum  ex  Bad  oua> 

dratum  ex  A commcnliirabile  11r,(eoquod  latera  R,«  A 
commcnlurabilia  ialtem  potcntii  fiipponuntur  ) , firqut* 
produdum  k aquale  quadrato  cx  A , atque  producum  R «- 
quale  quadrato  cx  B:  Igitur  picdudlun  K con  mcnlurabile 
cll  (patio,  vel  produco  Rj  Edque  ifc  CadC  1*,  vr  K ad  R': 
Ergo  d E C ipfi  C F longitudine  commcnliirabile  e(l , atquo 
etiam  potentii  i Sed  eidem  £ C potentid  tantum  comn>enlii< 
ratur  expolita  Rationalis  DC.,cimi  LC  Rationalis  Iit  quo< 
que : Igiturr CF Rationali DC faltcm  potentia commcnlU- 
rabiliscric;  Sc  ideo/CF  Ration.alis  quoque  erit.  Et  quta^ 
duarum  C F>&  E Clongitudine  commcnlurabiltum  vna  £ C 
Jongitudine  incommcnlurabiliscH  Rationali  DC:ngirur 
reliqua  CF  eidem  Rationali  DC  longitudine  incommenlu- 
rabiliserit  $ & proptcrca  Ipatij  R latera  D C?  & C F Rationa- 
lia erunt , 6c  potentii  tantum  commentu  l abilia  j & b idcirco 
producum  R mediale  erit ; ideoque  latus  B medium  erit , eo 
quodipotcH  Ipatium  Rmcdiale>. 

Secundo  rcdangulu  vcl  produdi  R latera  fint  D C , & t C 
medialia,  quz  inter  Ic  longitudine  fint  coninicniurabilia.Di- 
coR  Megale  cflb.Fiatxquadratum  K ex  mediali  CD,cric- 
que  i quadratum  K medium ; £t  q^uiii ,» vt  latus  C F ad  D C* 
itaedRadK.;  cftquc  Cf  ipfiDC  longitudine  commeniti- 
rabilc:  Igitur »»  R ipfi  K commcnfurabilc  cft.Qmrc  » R coitt- 
mcnlurabilc  cxiftcns  mcdialiK , Medium  crit.^^od  cra^  pro- 
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• Duas  mediales  imicnirc  potentia  tantum  commenTurabiles » 
quarum  produftum  fit  Rationale . 

Sit  A Rationalis.  Sc  fumantur  numeri  R.&  S quorum  qui<  ^ * • 

libet  Ht  primus  ideo  ^ non erunr  inter  (e  vt numerus  qua> 

dratus.idnumerQ  quadratum; («Sccfiat  ^ ***  . 

vt  R ad  S,  ita  A ad  F.  <Sc  inter  A,  (Sc  F re-  ' 1 

fr  I bithu, 
d/r.17.^-4* 
ff  cvr  I .fr, 
l.bmiiu, 
tfr.lfTdtf. 
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pcrutur  media  proportionalis  Btdcrit  « 
quadratum  ex  A,  ad  quadratum  ex  B.vt  ^ , 

R ad  S):&  ideo»  erut  A»  & B Rationales  p 
potenrii  tantum  commenfurabilcs.  po- 
ftea  /■fit  C media  proportionalis  inter 
Ai  & B>  & fiat  vt  A ad  B>  ita  C ad  D . Dico  C . D effe  mediales  * A* 
potentia  tantu.ncommenfurabiles.quarumprodudum  Ra-* 
tionalc  eft . Quoniam  A.  B funt  Rauonales  j^tcuti  i tantum 
Cominenlurabiles  i criti  produ(£hjm  ex  A in  B mediale;!'  fed  g i».*#; 
media  proportionalis CpOtcftproduftum  extremarum  A.&  bcrr.t  /r, 
B;  Ergo  * C medialis  eft . C umqueCadDfitvt  AadB.dc  Ai  14/.4.  ir 
B potentia  tantum  commenfurabilcs  funt;  erit*.  C,  ad  D tan-  fcb.fr. i-ku. 
tum  potentid  commcnfurabilcs;&  propterea  i D.  que  media-  • pf-  ‘ * 
li  C comincnlurabilis  efti  erit  quoque  medialis . Qiupropter  ^ 
ifiucnta:  funt  du^  mediales  G . & D poteVitii  tantiun  inter  lo  f 
eommcniurabiles.  Dico  iani  C>  (5c  D ctficcre  produftum  Ra-  ' 

tionalc.Quia  duf  proportiones  A ad  B.&  C ad  D e^*dem  funt, 

Sc  proportio  A ad  C ablata  ex  ratione  A ad  B eadem  eft  pro- 
portioni C ad  B ablat?  ex  ratione  C ad  D:  Igitur  » refiduo;  ra-  1. * 

tioncs  C ad  B.&  B ad  D exdem  quoque  funt  inter  fe;  ■ & ideo  p c„’  i. 
quadratum  ex  B Rationali  aquale  erit  produdlo  cx  mediali-  {^.ub.^.tr 
bus  C,  (Sc  D C cimi  B media  proportionalis  fit  inter  C , & D ) . /c* 

V nde  produdum.cx  C in  D Rationale  ctit.  Quod  erat  propo  - 
fitunn-i.  'i 


COROLLARIVM  I. 

Colligitur  excqnftruftionc,  Sc  demonftratione  huius  pro- 
pofitioms  I quod  (1 , vt  pruna  quantitas  ad  lecundam , ita  fiat 
media  proportionalis  inter  eas,  ad  quartam^ecunt  quatuor  il- 
1 f quantitates  continue  proportionales. 


■i « 


»■* 

*dW:4  I 
' ' 

■-'S 

*Vi 


git‘ 


Kam 


416  IVCLTOIS  RESTITVTI 
Nam  A,  C,  B,  D continue  proportionales  oftenf;  funt.’ 

COROLLARIVMIL 

Rurfus  conftat>qu6d  fi  vt  Rationalis  ad  Rationalem  po»6- 
tii  tantum  ei  commenfurabilem,  ita  fiat  media  proportiona- 
lis inter  eas  ad  quartam : erunt  du*  poftrcni?  conieqiienres 
* mediales  potentia  tantimi  comraenlurabiles>quarum  produ- 

^um  efi  Rationale . 

I * 

PROPO&  XVI.  PROBL.  IV. 

» 

. , t Duas  mediales  inucnire  commenfurabiles  potentid  tant  lun  < 

quarum  produdum  fit  mediale . 


%pr.  ti  {T 

ntfr.iJ. 

l.i. 

b^r.8.  (T 
drf  %.fte  bm. 
Cff.Iw.U. 
l'  4.(T/cb, 

fr.l.b»$KS, 


pr.tt.bu. 
eir.i  ff. 

4Mb.^.  tr 

b fr  I bu 
fr  yJ  f . 
pr  li.i.J 
fr  8. 
rttr  i.pr. 
bmin- 

tr.n.bu. 

fTA^bu 

c»r  I ff» 

,1.4  er 

bff.lbu. 


A 

D. 

B' 


Sumantur  • tres  mimcriR,S.  A T«  quorum  quilibet  primus 
numerus  fit*&  propterea  non  habebunt  inter  fe  eandem  pro- 
portionem t quam  habent  numeri  quadrati ; iit  ficutJ  in  pre- 
cedenti  didum  efi  > fiat  quadratum  lateris  Rationalis  A ad 
quadratum  lateris  B>vt numerus R ad  S>pariterque  vtR  ad 
T>  ita  quadratum  ex  A fiat  ad  quadratum  ex  C;  hrunr  * A ^ B f 
C Rationales  potentid  rannim  com- 
' y menlurabiles  inter  lc;lam<  inter  A >5c 

1 — I B ponatur  D media  proportionalis  > 8c 

— ' 57  ' ^ ^ D , & E 

*•  T C mediales  potentid  tantum  com- 

y mcnfurabiles.qu^  efficiunt  produdiira 
mediale.  Quoniam  A ^ A Bfunt  Rationales  potentia  tantum 
commenlurabiles:  Erit  <i  produdum  ex  A in  B fiue  t quadra- , 
tum  ex  media  proportionali  D(quod  fquale  eft  t.ili  produ- 
do)  mediale,  & D medialis.  Deinde  quia,  vt  D ad  B,  ita  eft  C 
ad  E,  cftque  A ad  D , vt  D ad  B ’ Ergo/ A ad  D eft , vt  C ad  E j 
Etg  pernnitando,vt  A ad  C,ita  erit  D ad  E,  A pariter  b eorum 
quadrata  proportionalia  erunt:  cftque  qu.adratum  ex  A ad 
quadratum  ex  C , vt  numerus  R ad  T.  quare 'D,&  E poten- 
tid  tantum  commenlurabiles  liiut , ciim  numen  R , & T non 
fint  inter  fc,  vt  duo  quadrari  numerijcftquc  D oftenfa  media- 
lis^  Ergo  t ei  commenlurabiiis  E medialis  quoque  erit.  Qua- 
propter D , & E mediales  erunt  potentia  tam  iim  crommenlu- 
rabilcs.Poftrcmo  quia  U ad  B eft,  vt  C ad  Ej  Ergo  i produdura 
ab  extremis  D)  A £ aquale  erit  produdo  ab  intermedijs  B y 
1 , AC; 


L I B E R IX.*^ 4i7 
4fC;fed  «produdlQ  cx  B in  C I w-ationjIe,3c  mediale  eft,;qn5-  m fr.n.fjti 
doquidcm  B,&  C funt  Ranonalcs  potentia  tanfiirf!  com- 
mcnrurabjlcs;:Igitur  produduincx  Din EmcdiaJccft.  Vt 
erat  propofitmn . 

♦.  m 

C O R O L L A R I V M I. 

# 

Hinc  conftat  productum  cx  duabus  medialibus  porentfi 
tantu.n  commcnfurabiJibus  cflc  poflc  Mcdi.flc , vel  Ratio- 
naio. 

corollarivmii. 

Pattt  etiam  fi  fuerint  tres  rationales  potctia  tantum  com-  . 
mcnlurabilcs « 3c  vt  prima  ad  tertiam  > ita  fiat  media  propor-  , 
tionalis inrcr  primam « & lecundam  ad  aliam erunt  mcdia_/ 
proportionaliSi  «Sc  extrema  potentia  tantum  commenfurabi- 
4cs,  quarum  prodii<aum  mediale  cft. 


PROPOS.  XVII.  PROBL.  V. 

Duas  rationales  potentid  tantum  commcnftirabilcsinucnirc 
tales  > vt  latus  differentiae  quadratorum  longitudine  com- 
xncnlurabilc « vcl  incomnicnlurabiJcfit  maiori» 


Sit  expofira  rationalis  A B,  Sc  prim6  reperiarur  * numerus 
quaerat  us  R,cuiu.s  vrta  portio  S nr  quadratushutncrus , Sc  al- 
tera I non  fit  quadratus  numerus;  Poftea^fiat  A Bad  B C,vt 
numerus  R , fuie  numeri  S,  T.fimul  fumpti,  ad  numaum  T : 
critcpcr  ccnueifionem rationis  A 

B ad  Ac»  vt  numerus  R ad  numc- 
luin  S;  «Sc  J B fiat  media  propor- 
tionalis inr  er  A B , & B C , atque  A 
J^fiat  fi'cidja  piopomoiialis  inter 
RA,  AC.Etquiarvc  A HadBC,  a 
Ita  eft  quadratum  cx  AB  ad  qua-  • . 

^ ^ ^ ^ quadratum  ex  A B .ad 

quadranim  cx  A D ; cftquc  A B ad  B C , vt  numerus  quadra- 

u igitur  quadrata  ex  X 

n,  & B D non  habent  proportionem  eandem,  quam  duo  quon 
drati  numen , fed  quam  numen ; ideoque  /A  B , & ii  D iuuo 
' • . Ggg  R.atio- 


i/cbfr^i 
i.t.  »'-i 

b f T. 11. 1.ifi 

^ Jcb.fr.}. 

Ihiut' 
c «r  fr.t  }i 

O- 

d/r.ie  t 4. 
jr-S* 

buipf. 
e-g*r.  j./r; 
17  ttb  ry 
C9T  S-^^fr  I. 

bt.iuu 


idtf.x.ftt* 
O ftx%.  tu.. 


'./r 
t.i. 

ic#r.i  fr»f 
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Rationales  potcn  riitamuiniiircr/e  comcnTui-abilcs:  &qn»i 
^ quadrata  cx  A Bi  <5c  cx  A D propoirioncin  habent >quam  duo 

8 numeri  auadratherunt^  latera  A B,6c  A D longitudine  com- 
h nr.fr.it.  menfurabilia.Cumq;  s quadratum  ex  B ad  duo  quadrata  ex 
B D,  & A D fit.vt  numerus  R ad  duos  numeros  S 5c  T,  fitouc 
numerus  R iqualis  numeris  S T , erit  • quadratum  cx  A B 
aiqualc  quadratis  cx  B D.&  ex  A D:  Et  proprerea  quadratum 
cx  A D crit  differentia  quadratorum  cx  A B.&  B D.  Quapro- 
pter inucnix  liint  Rationales  A B Sc  B D potcnrij  Icili- 
cet  quadrato  tantum  commcnliirabilcsjdc  A D larus  diffe- 
rentix  quadratorum  coinmeninrabiJc  longitudine  eft  maio- 
ri iplarum  A B. 

Secundo  reperiatur  fe  quilibet  numerus  quadratus  R.cuius 
duc  portiones  S & T non  fint  quadrati  numeri, dr  ponitur  ea, 

qu?  lupetius  pofita.  Se  conftrufta 
funi. Patet  quod  quadrata  cx  A B, 
& A D non  limt  inter  fc  vt  nume- 
rus  quadratus  adnumerum  qua* 

• T4Q.  dratum  ( ciim  numerus  S quadra- 

A e B tUS  non  lix)  ;&  ideo  < A D,  potens 

differentiam  quadratorum  cx  Ali<5c  BD.longitudincincom- 
nicnlurabihs  eft  maiori  A B . ^apropter  inuent^  erunt  duat 
rationales  A B & B D potentia  tanriim  commcniurabilcs.ita 
vt  latus  differenti?  eorundem  quadratorum  longitudmein- 
coramcnfurabilc  fit  maiori  A B.  Vt  querebatur . 


k/cb  fnf. 
si./.t. 


'Mutl.it.il. 


PROPOS.  XVIIL  PROBL.  VL  uc.-a 


ufuf.if. 
bunu.  « 

b.t.Wftb 
fr.i.  btuut 
e nr  i.pr. 
• s bmus. 
^ fr.it  t.* 
nr.t.ff 
t^buitu. 


Indcnircduasmcdiales  pcttcntid  tantiun  commenfurabiles  » 
quarum  produdum  fit  Rationale,  vel  Mediale,  ita  vr  latus 
differentie  quadratorum  illarum  longitudine  commcniu-» 
rabilc  fit,  vel  incommenfurabilc  maiori.  ^ 

Reperiantur  primo  * du?  RatkmaJes  maior  A » & B minor 
porentii  tantum  commcniurabilcs , Jta  vt  larus  differentie 
quadratorum  carundem  A,  Se  B longitudine  commcnlurabi* 
Ic  fit  in  primo  cafu.  Se  incommcufurabilc  in  fecundo,  maiori 
A;  & * ponatur  C media  proportionalis  inter  A & B,  & fiat  ve 
A ad  B , ita  C ad  quartam  I>.  Patet  t effe  C , <5t  D mediales  po- 
tenni  tantum  commenfurabilcs,miarum  produdum  eft  Ra- 
tionale: tt  quia  vt  A ad  B,  ita  eft  C ad  D>  crit  a quadrat  u ex  A 

ad 
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'ad  quadratum  ex  B , vt  quadratum  cx  C ad  qti  adra  tun.  lx  Dj 
& per  conucrfioncu  rationis >'vr  quadratum  tttrfr.tff 

ex  A ad  diftercntiam  quadratorum  frx  A,  j*"*  , 

ita  crit  quadratum  cx  C ad  diffcrcntianv  i^pa-  p,* 

dratorum  cx  C j & D:  idc9quc/ vr  A ad  l:jus  “ 

diffcrrtiria-  qti.idrarorumcx  A.(5cC,ifacrltCadIatusdifrc- 

rcntic  quadratorum  cx  C , <5c  D.^  erat  autem  in  primo  calu, 
maior  A iongjtudjnc  commcnfurabiJis  lateri  differentie 
quadratorum  cx  An5c  B;'n  fecundo  vcr6  longitudine  incom- 
mcnfurabilis : Igitur^  C longitudine  commenfurabilis  erit  in  > • 

primo  calU,  Se  incommcnfurabilis  in  fecundo,  lateri  diffcrcn-  **nj.  ' ‘ 
ti^  quadratorum  cx  C,&  1^.  Qnapr-opter  inuent^sQt  duf  me- 
diales C, , <5c  D potentia  tant  iim  commcnfurabilcs , quarum_> 

produftura  clt  rationale, ita  vt  latus  differcntif  quadrato- 
rum iplarum  C , & D longitudine  commcnlurabilc  fit  in  pri- 
mo calii.  Se  incommenfurabilc  in  fecundo,  maiori  lateri . 

Poftcaiirepcriaiuurdui  Rationales  A,  Fpotcntidtamiim 
conTmcnliirabilcStira  vt  latus  dificrentix  quadratorum  cx  A, 

& F longitudine  commcnlurabilc  fit  maiori  A in  tertio  cafu, 

& incommcnfurabile  longitudine  eidem  A fitin  quartoca- 
iu . tr  vt  numerus  primus"  V ad  pnmum  numerum  X,  ita  fiat 
quadratum  cx  rationali  A ad  quadratum  ex  B : erunt  A , & B 
rationales  potentU  tantum  commcnfurabilcs  , ficati  iiL. 
ptop.  1 5 huius  oftcnliim  cft . Et » ponatur  C media  proportio-  », 

nalis  int.  r A,  Se  b,  & vt  C ad  B ita  fiat  F ad  D.  Dico  C , D efle  * ^ 
mediales  potentia  tantum  commcnlurabilcs.qiianim  prti- 
dudlum  cli  mediale , de  latus  difFerentiz  quadratorum  com- 
mciuutabilc  cfi , vel  non,  maiori.  Quia  vt  C ad  B , ita  tft  F ad 
D,dc  .\adCcfi:,vt  Cad  B;  ErgoA.  A ad  Ccft.vt  Fad  D;  fct  l.i. 
permutando ,/ vt  A ad  F,  ita  erit  Cad  D:Ciimqiicfinr  tres 
Rationales  A,  B,  F porentii  untiini  commcnfurabilcs,  & vt 
prima  A ad  tertiam  F , ita  cft  C ( quae  media  proportionalis 
trt  inter  primam  A,<Sc  Iccundam  B ) ad  poftrcmam  D:  m erunt  ™ 

C ,&  D commcnliirabiies  potentid tantum » 
quarum  prodiuftuin  mediale  eft  ’ Pofteaquia  A 
A adFcft, vtCadD;I^irur,»vt  oftcnlhm_j  C V7 
cft, maior  A ad  latus  differentie  quadratorum  B f 1 

A,  &F,  erit  vt  Cad  latus  differentia:  quadra-  F Xt 
torum  ex  C,  & D;  Sed  maior  A commenfura-  D 
bilisJongitudinceftin  tcrriocafujdc  incom-  • 

mcniurabilis  in  quarto,  lateri  diffcrcntig  quadratorum  ex  A»  ..-  '«v  j 

Cgg  2 dcF. 
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&F.  Ergo  maior  Ccommcnfiirabilis  IonglnlcHn(^er^tI:^rrf•^ 
. differenti? quadratorum cxC,3cDui  tcrtiocafu,&incom- 
meniurabilis  loiigkudmc  eidem  differentia:  iu  quarto  cafu. 
V t erat  propofituin . 

„.X.  p R (5  p o S.  X I X.  P ll  O B L.  V"I  I. 

Duo  larera  potenrid  incommcnfurabilia  reperire » quorum  ^ 
Aimma  quadratorum  Rationalis  fitj  produdum  vero  mc- 
dialo. 


» fr.  17  J>m 


heor.  i pr. 
lo.bmu/. 

cpr.jo  i 4 
er /fi  pr  I 
kptiu. 


^^r.io  bm, 
*iufy,c»r  4 

tetr  } pr. 
17  W 4 ©■ 
ot'  x.pr  t. 

hmmr. 

ffr.14./  j 
gf»f  1 pr 
h bnimt 
h4*/  n b». 
i pr  *»  .< 
ff.pr^bin 

hpnp  9.V 
ctr  I fr  14 
*.4  «y  //•,4. 
bMKJ. 


Repcrlantur«du? quantitates,  A B maior,&C  D minor 
Rationales potennd tantu  n comincnlurabiles , iia  vt  maior 
A B incommenlurabilis  fir  longitudine  lateri  potenti  diffe- 
rentiam quadratorum  iplhrum  A B . 5c  C L>  5 Er  A maior  AB 
fecetur  in  G , ita  vt  C E Icmiffis  minoris , vel  ei  ?qualis  h G 
media  proportionalis  fit  inter  fegmenta  AG,<5cG  Bj&cin. 
ter  A B,  & A G repedatur  media  proportionalis  N . pariter- 
que  O fir  media  proportionalis  inter  A B,  & B G . Dico  N.  Sc 
O effe  qua  firas  in  propofitione.Q^niam  maior  A B feda  eft 
M in  G , ira  vt  fit  iemifiis  minoris  mcdia_» 
proportionalis  inter  Tegmenta  A G <Sc  G B , 
f ^ atque  maior  A B longitudine  incommenfu- 
rabilisfa^laefflateripotenri  differentiam-» 
^ quadratorum  ex  A B «5c  C D,  & < eiuldem_» 

t E ® lateris  di fferentialis,3c  maioris  A B fenai- 
iumma  eft  A G,  & Temidifferentia  eft  G D : Ergo  fegmcnra  A 
G,  & G R longitudine  funt  mcommenfurabilia.  Er  quia  r vt 
G A ad  A B,  i ta  eft  quadratqm  ex  N ad  auadratum  ex  A B^cu 
N media  proportionalis  fit  inter  G A, « A B ) , <5c  ficuti  A B 
ad  B G,  ita  eft  quadratum  ex  A B ad  quadratum  ex  O . igitur 
ex/compofitioiie  ordinata  erit  quadratum  ex  N ad  quadra- 
tum ex  O,  vt  A G ad  pB:  Quare/ quadratum  ex  Nincom- 
menlurabile  erit  quadrato  ex  O .ficuti  A GipfiG  Bincom- 
meiiTurabiliscrat  longitudine  ;&  proprerea  * latera  N . «5c  O 
poKnri^  incommenTurabilia  erunt,  «Sc  Tunt*  duo  quadrata  ex 
N,ic ex 0?qualia quadrato  Rationali  ex  AB:  Ergo  aggre- 
gatum quadratorum  ex  N » <Sc  ex  O Rationale  eft . Tandem_» 
quia  H G media  proportionalis  eft  inter  Tegmenta  A G , «St  G 
B,  atque  N,«5c  O medix  proportionales  Tunt  inter  totam  \ B» 
Sc  eius  Tegmenta  A G > & G B 1 Igitur  i produdum  ex  A B la 
. . H G 


LIBER  TT.  421 

HGcqinfcerlt  produftoexNHnOjeft<JUit«m  prodnaimt  l^r.i  /.4.' 
ipfiiis  A B in  H G dimidium  prodiiftiex  A B in  CD^cumC 
Ddiipb  firipfius  HGVaroncwproduftum  cx  A B in  C D 
mediale eft  Teo  qnod  A B , & C D Rationales  fimt  potentia  ' 

tanrum  conimcnn^rabilcs ) : Ergo«produdlumex  A BinH  afKt^  kn. 
G ei  commenfurabiJc.mcdialc  quoque  crit;5r  propterea  huic 
^ninlc  produ^umex  NinO  mediale  erit.  C^apropterdu® 

N.  & O potentid  Incommenfurabilcs  funr,&  (umma  quadra- 
torum ex  eis  Rationalis  efts  atprodudiim  cx  N in  O media- 
le. Vt  querebatur. 


Bucl  J4 
X, 


3J 


PROPOS.  XX.  PROBL.  VIII. 

Duo  latera  potenti  A incommenfurabilia  reperirc»ita  vt  ag- 
gregatum ex  eorum  quadratis  fit  mediale  > produftum  ve- 
ro rationale  j vel  produftum  fit  mediale  > & incommenfu- 
xabile  aggregato  quadratorum . 

R^tperiantur  du®  mediales  A B maior*  3cCD  minor 
potentiA  tantum  commenfurabiIe.s,que  primo  Rationale.* 
contineant , ita  vt  maior  A B longitudine  incommenfurabi- 
lis  fir  lateri,  potemi  differentiam  quadratorum  ipfarum  A B, 

& C D . Et  reliqua  perficiantur , vt  in  prxcedenti  propofitio- 
ne  fadlum  eft:  erunt,  vt  antea  N,  <5c  O potentiA  incommenfu- 
rabiles.  Et  quia  * quadrata  cx  N , & O ^qualia  Ibnt  quadrato 
cx  mediali  A Igitur  «aggregatum  quadratorum  ex  N , & 

O mediale  erit. Deinde rfquia  produclum  ex  HGin  AB  «- 
qinlc  eft produfto ex  N in0.arquc»^odudlumexHGin_* 

AB  dimidium  eft  produfti  ex  A B inCDj 
hoc  autem  produdlum  Rationale  eftex 
conftruilionc:  Igitur /productum  ex  N 
iiO^  quod  eft  commenfurabile  produ-  / 

ftoexABmCD  cu  n fit  eius  femiiTis)  A 

Rationalcquoquccrit.QiiredaxN  Sc  c E ® 

O liint  incommenfurabilcs  potentiA.&  * 

eorum  quadratorum  aggregatum  Mediale  eft, at  eorum  pro- 
dmftum  Rationale. 

Secundo  g reperiantur  eedem  mediales  A B . 5c  C D cntn_>  ^ 
omnibusdidisconditionibus , fed  eorum  produftum  fi*  me- 
di alc.dc  completa  conftuftione.vt  prius  erunt  rutius  N Sc  <yft$p  4 tr 
O potentiA  me6mcnl'mabJcs,&-quadratorum<' aggregatum  u buiv. 

carun- 


\>pr  4-bu. 
cpr  n..  bu. 
d/>r4  b». 

c/>r.i./.4. 
Ofcb  ft  J, 
buimt 
idcf 
bmiut. 
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cjrundcm  mcdiaJe  crir , cum  f»r  cquaJc  quadraro  medialis  A' 
^ B.  PoilcaquiaprodiKftum  ex  A fiinCDmcdialecft  ex  con- 

yr  1 .1.4  BrudionctErgo « prodiidum  ex  N in  O mediale  crit.eo  quod 
/c*.pr  i.  V cll  comeniurabilc,  fcilicct  dimidium  cft  produdi  ex  A B in  C 
Tandcniquia  Eift^UincA  B»&CD  longitudineincom~ 
/ciff  i.  V •^icnfurabiJes , erit  quadrarum  ex  A B incommennirabilt., 
c»r.f  ./r.%.  produdoex  A B in  e D } eftquc  produdum  ex  N in  Odimi- 
bniui.  dium  produdicx  A BinCDj  vtdidumcft.  Igitur^quadra- 
\c»T  fr.ix.  tiimcx  AB, icuaggregatuin qiiadrarorum ex N&Odncom- 
*«/!•/.  nltnfurabile  til  produdocx  N in  O.  Et  proprerea  repertse 
erunt  duar  N»  & O potentia  incomnienlurabiJcs , cum  omni- 
bus conditionibus  qutefitiS . V t fliit  propofitum . 

Buci.i4.7S.  PROPOS.  XXL  THEOR.  XIIL 

Duarum  Rationalium  potentii  tantum  commenfurabiliiim 
fiimma,  vel  differentia  Irrationalis  cft.  Vocetur  autcm_» 
iimima Binomium 5 Atearundem  differentia  Refiduum; 
.<.cm  Atque  Rationales  ill^  Binomium,  aut  RcHduum  compo- 
nentes; vocentur  Nomina . 


Ufr.U.l.1. 
O 4le/t,.  V 

1.  Mut. 


btur.i.fr. 
if  ^ » tSTff. 

».  bmui. 


Sintdug  Rationales  A,  & B potentid  tantum  commen- 
furabiles.  Dico  ipia,i,niA,  & riinnam  , vel  d.fttrcn- 
tiani  C Irrationalem  ellc.  Fiat  • M quadratum ij:^usC,5c 
D Iit  quadratum  ipftus  A,  & E frt  quadratuai  iplius  B , Sc  tam 

G , qudrn  f fit  produdum  ex  A in 
. B.Manifcftum  cft  quando  C cft  ag- 
I gregatum  iplarum  A , 6c  B , vt  lO.* 
(prima  figui a, cft'c> quadratum  M 
I cx  aggregato  laterum  ^qu.ile duo- 
) bus  quadrans  latcnim , icilicet  D 
dc  £,  dc  dupio  prodiidi  ex  lateribus 


D 

fSl 

F 1 

4 * 

J' 

C. 

Ii’ 

c c»f.l./r. 
20  i.j  tr 
fr.x.  bmimt. 
d dtf.4.  bu. 
tfr  IX  bm 
idtf  »,/«, 
^ma/. 


A in  B,  fcilicct  ipfius G,  6c  F.vci  duplo  prouudi  F,&  propter- 
ca  quadratum  M aquale  erir  aggregato  duorum  quadrato- 
rum D «5c  E,  & dupli  prqdudi  f j At  quando  L cft  diftcrcntia 
eorundem  latcruiii , vt  in  Iccundd  figura , < quadratum  M cx 
differentia  laterum  minus  ent,  quam  duo  quadi  ara  D & t,  dt 
defedus  erit  duplum  produdi  F j Er  quoniam  A,  dc  B ponun- 
tur potentia  tantum  commcnlurabilcs, erunt <<iplcincom- 
mcnfurabilcs  longitudine , dc  < eorum  produdum  mediale 
erit»  atquc/corum  quadrata^  icilicct  u > dc  E rationalia  erur* 

dc 
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Sc  inter  fVcommcnrurnbiii;!  :Qu.jrc«  mediale,  fcii  irratioiu-  z fr.it.  er 
Jc  produdum  F mcommcnfuraBilc  cft  rationali  quadrato  D;  i /"• 
& fcluntduo quadrata D,5cE,fimul  Airnptaicommcnfurabi- 
Jia  cuiJibet  eorum;  1'cilicct  quadraro  D(co  quod  quadrata  D,  V^''* 

& Fcommcnfurabilia inter  feoftenfa  fuerunt);  igittir* pro-  **"“^*i 
dudum  F incommenllirabilc  cft  aggregato  quadratorum  D,  ** 

& E;eft  vcroduplum  produftiF  commenfurabile  eius  me- 
dictati , (cil  ccr  produrto  F. Igitur  t duplu  produfti  F incom-  buitu, 
mcnfurabiiccft  luram?  quadratorum  D,&  E:  Cumque  to- 
tum quadratum  M aggregatum  fit. in  primo calii  ,& diffe- 
rpnti.a  in  fecundo,  1’ummi  quadratorum  D,5c  E,&  dupli  pro- 
duci F;  Frgoi  tam  aggregatum,  qudmdiflferentiaM  incom-  len.tfr. 
mcnfiirabiliseft  fumm? quadratorum  D,<ScE;Sed  quadra-  *o.*«n*r. 
tum  D commenfurabile  eft  fumm?  quadratorum  D,5c  E:  Er- 
go m quadratum  M,  rotale , vcl  diffcrcntiaJe , cft  incommen-  ™ 
IiirabiJe  quadrato  D , erat  autem  cx  hvpothcfi  quadratum  D ‘ 
Rationale:  Igitur  «quadrarum  M Irrationale  crit;&  pro- 
pterea  * C fumma , vel  differentia  ipfirum  A B , Irrationa-  o dt/i  /k, 
lis  erit,  vt  propofitum  fuerar.  Vocetur  aurem  fumma  C Bino-  buwt, 
miura;  <Sc  differentia  C Refiduum , vcl  Apotome . £t  tam  A» 
quam  B : vocentur  Nomina  Irrationalis  C . 

COROLLARIVM. 

Manifeftum  cft  nominum  eiufdcm  Binomialis , aut  Rcfi-  . ' ' 
dua:  fiimmam  duorum  quadratorum  ex  eis , Rationalem  ef* 

Ic,  & incomn  cfurabilcm  mediali  duplo  prodmfti  eorundem 
nominum.  Nam  nominum  A,  & BBinomi),  vcl  RcfidiiiC  ‘ ’ * 

iiamma  quadratorum , fcilicct  D,dc  E oftcnfa  eft  in  hac  pro 
pofitionc.  Rationalis,  5c  incommenfurabilis  duplo  produci 
medialis  F eorundem  nominum . 

P R O P OS.  X j:I  I.  TH  E O R.  X I V.  Eudi,. 

X. 

Duarum  medialium  porentid  t.intum  comcnfurabilium, qua- 
rum produCfum  fit  Rationale, fumma,  vcl  d ffercntialr- 
rationaliseft;  Voccturaiitem  fumma  Bimedialis prima; 
p fferentia  vero  vocetur  Refidua  medialis  prima  j Et  du® 
illcpartes  Bimedialcm  primam , aut  Refiduam  medialem 
primam cfticicntcs:  vocentur  Nomina. 


«I 

OiCi'' 


Sint 


41+  EVCLTDISUFSTITVTT 
Sint  cIiic  mediales  A,  <Sf  Bpotcutii  tantum  coirmcrffiira- 
bilcs  ,qiiaaim  produdnm , quod  fir  F» Rationale  fit  ( quf  rc- 
periri  polle  confiat  ex  pr.  1 5.  huius ),&  C fit  lunima  in  primo 
cafu  ,<?cdiftcrcntiain  iccundocarundcm  A , A' B.  Dico  C Ir- 
rationalem cflc.SitrurlusD  quadratum  ipfius  A A Ffitqua- 


a ter.t.pr. 
19  l ^ t3-fr. 
1 batuf 
bcw  I fr. 
xaJib  V-  iS" 
fr  x.buitti. 

c de/ 4 bu. 
d pr  I /-4. 
tS" /tb  pr  5. 
buiut, 
ecor  i.fr. 

8 -fUtH/  . 

Icor.pr.ix, 

bhiui, 

gcer.pr.iz. 
bums. 
h(«r  X pr. 
ib.  buiut. 


dratum  altcnus  B,  atque  M fir  quadra- 
tum ipfius  C ap-pregati » veJ  differenti? 
cariipdcm  Aj&B.  Patet «efle quadra- 
tum Miinprimocalu , aggregati  m_j 
Irmmae  quadratorum  D . & E » ateue^ 
dupii  produ£l’t  F ; At  in  fecundo  c- 
ni  differentia  duorum  quadratorum_> 


id*/.4.f/et. 

tu$M, 


D.  & E fimul  fltraptorum  > & dupli  prodiidi  F • Quoniam  A 
&B  potentia  tantiim  tunt  commcnfiir3bilcs>erit»  A ipfiB 
longitudine  inccmmenlurabilis  j Icd  4 vt  B ad  A , ita  dl  pro- 
ducLum  ex  A in  B,  iciHccr  F ad  prodmfium  ex  A in  fe,  Icilicct 
ad  quadrarum  D:  Igitur  cprodudum  f incommcnlurabile 
eft  quadrato  D;  Sed  dupkim  ipfius  F commcnlurabilc  cft  ipfi 
Fjlgitur/duplum  ipfius  Fincommcnliirabile  erit  quadrato 
Dj  cftque  fuiunia  quadratorum  D»  &E  commenfurabilis 
quadrato  D.  ( eo  quod  A,  & B liipponuntur  potcntid  tantiun 
commenfurabiles);  'giturj  duplum  ipfius  F incommenliira- 
bilc  eft  liimma*  quadratorum  U» & E ; idcoque^ quadratum 
Mj  quod  cft  aggregatu,  vel  differentia  dupli  ipfius  F , A Tum- 
ma:  quadratorum  DA  E,  incommcnlurabile  erit  vtrique  ip- 
ibrum;  idcft  quadratum  M incommcnlurabiJc  erit  duplo 
ipfius  F i Icd  dupluiQ  ipfius  F Rationale  eft  ( ciim  F produifii 
ex  A in  B Rationale  fit  ex  hypothcfi  ) : Ergo  1 quadratum  M, 
A cius  latus  G Irrationale  erit,  vt  fuitpropofitum.  Vocctuc 
autem ipiaruni^A,  A B l'ummaG,B  medialis  prima,  Aea- 
rundem  differcittia  C : V oectur  refidua  medialis  pruna . 

'CO  R O L L A R I V M.  T 

ManifcftumcftBimcdialisprim?»vcl  RcfiducmcdialisprP 
i)i?ftin^V\m  quadratorum  ex  nominibus  fartorum  media- 
lem efle,  A incommcnliirabilcm  Rationali  duplo  produrti 
eorundem  nominum. 

Nam  Bimcdialis  prima: , vel  Refidii?  medialis  prime  duo 
homma  ih  hac  pio^fitionc  fuerunt  A , A B , A oftcnfa  fuit 
fumma  quadratorum  D , A E uicommciUurabilis  dup>lo ^ro- 
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Ajfti  F«Of undem  nominum  A > & B ; cftqbe  fumma  qu.ndra-' 
torum  D 9 & H Medialis > ciim  iit  commeiifurabilis  quadrato 
Mediali  D ex  latere  Mediali.  A . * 

PROPOS.  XXIII.  THEOR.  XV.  * «wAjS.??; 

. A* 

Duarum  Medialium  porentia  tantum  commenfurabinufn_> , 
quarum  producum  fit  mediale,  fummai  Vet  differentia  Ir<  ^ \ 
rationalis  cft : Vocetur  fumma  Bimedialis  fecunda  i Diffe- 
rentia vero  vocetur  Refidua  medialis  fecunda.  Et  illae, quas 
has  Irrationales  elllciunt, vocenmtiNomina  ciiis . 

Sint  dux  mediales  A , 5c  B potenti^tantum  commenfura- 
biles,  quarum  produftum,  quod  fit  F.mediale  fit , qu*  reper- 
ta fuerunt  in  pr.  i6.  huiu.s  < dc  reliqua  perficiantur , vt  in  prae- 
cedenti propofitione  didlum  cft.  Et  quia  A,dc  B potentia  lao- 
tiim  commcnfurabilcs  liint . Ergo 
vtprius.oftcndeturlummamqua-  ..•"'A.*'*-,, 

dratorum  D,  dc  £ incommcnlina-'  f A l 

bile  cfle  duplo  produd:!  F .' tftquc  ‘T-**’ 

fumma  « quadratoru  Medialium  WS  V ^**L*’^ 

D.dc  E coiumenfurabilis  mediali  Jy\..  ' 
quadrato  D(  cum  A ,dc  B fuppo-  F j 
nantur  mediales  potentia  tantum 
commcnlurttbiles figitur  S fumma  quadratorum  D,  dc  E me- 
dialis  cft:  patiterque  duplum  produci  ipfiusF  medialis,  erit 
quoque  mcdtale(eo  quod  mediali  Fcunimcnfurabileeft  eius 
dupiu;.  Poftea  exponatur  Rationalis  NO,  dc  t ei  applicetur *•< 
producum  R aquale  fuinnix quadratorum  D,  dc  E,  quod  J* 

nciat  latitudine  OP.Etquia  fumma  quadraturum  D,dc  E mc-^****^* 
dialis  cft , erit  <<  R mediale , quod  applicatum  ad  Rationalem  j „ , 

N Octficict»  latus OP  Rationale  mcoivmicnfurabilc  longi- 
ludine  ipfi  N O : Simili  modo  ad  Rationalem  N O applicetur 
produdlum  S^quale duplo  ipfius  F medialis , quod  fimiliter 
nicdialeerit,  dc  i^oefticicr  latusQ^  Rationale , dc  longitu- 
dine mcommenlurabilc  ipfi  NO.  Et  quoniam  fumma  qua- 
dratorum D,  dc  fi  incoinmciifurabilis  uftaila  cft  duplo  ipfius  , 

F , cftqiic  R equalis  fumm^  quadratorum  D dc  E , atque  S a;-  . 

qualis  duplo  ipfius  F ; Igitur  R ipfi  S incommcniurabilis  cft , 

Icd/vt  R ad  S , ita  cft  latus  O P ad  O Q.  Ergo^  latus  O P Ion-  et$r'}  pr 
gitudincincommenfurabilccft  latcriOQ,dclLuit  Rationa-  #.*»«/. 

Hhh  lia, 


jLvi 


42d  F.VCLTDIS  RrSTrrVTI 
}f'def  i./ec.  lia,  vr di«f^um  cft:  Igitur-4  cAnrhmconirncnlirtt>bilia'p<!frertfft 
buiui,t3' (cr.  inter  fc  erunt  O Pr&  OC^Qu.ire » P Q^nimn , vel  differen* 
ria earum  Irratjonaliserit,  quxvtocatur  Bioomiaiis vvclR;*- 
fidiKi  .Tandem  quia  fumma  produdorum  Medialium  R , & 
S,  vel  eorum  difftrtntia  applithiai  ad  ReribrtaleiW  TST  0,cificit 
‘alterum  latus  P Qjrr.uionalc : erit  lumma , vel  differcutti., 

Mediaiiu  R,  dr  Sirratiomlis(  Namlt  Ii 
Rationalis  eflet  applicata  ad  Rationa- 
lem N 0»elfi  ceret  lantiidincm  PQRa- 
tionakm.quodnoaponitur  );Stad'qua- 
V.dnttxim  M aequalecit  liimmar  iti  pruno 

-iz ^ cafu,&diffcrentixin  Iccnndo  M'‘dia- 

^ * humR,  & S^Iftitur<qu*dtamm:M  Ir- 

rationale eft.dr  proptcreaclus  latus  C Irrationak:crit:Vt  erat 
propoittiim « Vocetur  fumm  t GBimcdiaJislccunda . Er  dif- 
ferentia C eacundein  A , 5c  B : Vocetur  Refidua  Btmeduli» 
lecunda»,.  . , 


/r  .7  1 ? 

1 «r.ii.bu 


kr«r  fr  ll 


\dzf^  er  f 

/et.amus. 


Q.  0 


OlOROLLARIVM  I.  , » 

‘ ‘ p^tet  fi  duo  pfodu£H  Medialia  incommenibrabilia ad  eani 

' *'  dem  Rationalem  applicentur,  erticcre  reliquorum  Irtcruiti- 

fiujMnam  Binoiiialem*  differentum  verb  Apotonicn» 


»r  X.  COROLLARIVM  IL 

Manifeftum  eft  fummam,  vel  differentiam  duonim  pr5- 

dnOorum  Medialium,  Irrationalem  effe  i ^ 

• Offenla  cniila  fuit  m hac  propofitionefummatvcl  differen- 

tia Medialium  produdlorum  incommenfurabilium  Ri&S 
- Irrationalem cfTc . At  fi  medialia  R . S fufefinc  com.nenlura* 
e*M,  fr.  bilia,erit  w eoriimlumma , vel  differentia  cortirhcnAirabilis 
"io. iuitu.  y„j  ipforum  S 5 fed  *f  quadratum  cx rationali  N O f cui  apj>li‘- 
o ifc/.4  /tc.  cata  fupponOtur  produfta  mcdialia)fnc6naeiM'tttabile  cftme‘- 
diali  S:  creo  • fumma,  \*el  differentia  medialium  R , Sincom- 
otrr.fr.ti  ^g„fi,rabiliseft  quadrato  rationalis  NO:  &id^/lUmma-i 
vel  differentia  R,&S  irrationalis  erit.  ' ' • - 

COROLLARIVM  III. 

■ ) 

Similiter  conftat  Blmcdialis  fecunde,^  Refiduse  medialis 
1 Iccun- 


dtf^fce. 

m#/» 
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ftcuncf^.fi  Rimma  duorum  quadratorum,  cx  nominibus  ciiis 
ad  eandem  Raifibnaleln  apf^Ucetux , ud  <)u4m  duplum  piodu* 
eorundem  nominum  appiicatur:elficere  duorum  reliquo- 
rum lateru  tiimmam  Bmomiale.aiArcmiiwo  Apoton.c. 

Nam  duorum  nominum  Bimcdiaiis  IccHndiCvdc  Refi-  . 
dux  medialis  lecundx  C • Tumma  c^uadratonun  D <Sc  1:  appli- 
cata ad  R ationalem  N O facit  latus  O P , atque  duulum  pro- 
dudti  F ;«)pUcarumad  eandem  RatibnaleikfNO  latitudiuen>\  . 
facit  O (^tt  oftenfa  fuit  in  hac  propofirionc  fumma  latitu-  'i 
dinum  PQlrrationalis,  qucBinomralis  dicitur, iSc  dificrcntik 
catundem  P Q irrationalis,  quas  Ramlua  dipitur. 


PROPOS.  XXIV.  THfcOR.  XVL 


A» 


Duarum  quantitatum  potcntixincQmmcnfurahiltum»qua- 
rum  quadrata, (linul  lumpra.  Rationale  conllituanr , dc  eo- 
tUtn  produ^tm  fit  Me^dJcliiunfm  vcFdifFcrcntia  H-ra- 
. CioQaliscil>.'-vooeturauccut  luiHmaiMaiorf4cdii{)craiii3L« 
■ \occrur  Mtncr.FriBx,quxi3a2  UraeioiDaksciiidunt  Vtii- 
I < centurNoouua earum.  .j .. 


"*.t  • 

-.W» 


1.  '■ 


: -cr^.  ; 


1;, 


V Siiit«  du^quantkates  A , & B piorentid  incommenfurabi- 
Ics,  quarum  quadrata  D , & b,  fimul  fiiuipta,  kationale  effi- 
ciant, at  pro^t^i  ci  A m B,  quod  ifit  f,  Mediale  fit . Dico 
ipiarum  A,  & fi  litniinam^  vcl  diffeicuriam  C lfrationalcni_j 
-circ.Q^niampnidudum  F ponitur  Mediale,<Secft  duplum_, 
ipiius  F.conuncnlUrabiic  eidem  F : » •• 

.ttir  * duplum  ipfius  F Mediale  cft  ? dc  / ,-p 

-ideo  irrationale:  ecat  autem  fu,ann;i_»  y'  -,ID  ' 

duorum  quadratorum  D,  6c  £ Raciu. 
nalis.£rgO(lumuia  duorum  qiuidra-  F |T 

torum  D,  A'  H inconuncniurabilis  eft  •—  D 

duplo  ptouueti  f :<^arca.qQadratum  F E 

quwd.clLfquaFvvt diclumelt , aggregato , vel  difFcrcn- 
tiviummgquadraioru  D,&  t ,3c.duplipcodutli  FJcrit  in- 
cdinenliirabile  lummc  qu.idratoiu  D,&  £ j cftqiie  talis  liim- 
maquadratoruiupi&  tRaqoifaBsjf  Igirurii  qiiAdtanim  M 
Irrationale  ent,  cum  fidem  iiinunc  incomnienllirabilcfit. 
QuaproptciV  eiuslatus  C liimma , vel  diftcrciuia  ipiarum  A, 
& B irrauoualiscrit.  V t erat  propofmmi.  Vocetur  fumma  C 
Mator , «Sc  di^ereutia.Ci  vocetur  Minor . 

Fihh  z CO- 


brrt4  fP 
ix.btinii, 

«*/  ?.q* 

4 yn  bmntf, 
d<»f.  I fr, 

lo.itiiiu,  * 


* 4 Jv» 

butut, 

l 

butmt  . 
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42t  EVCLIDIS  RESTITVTI 

COROLLARIVM.  i’"  ‘ ^ 

Pjtct  Irrationalis»  (jiixMiior « aur  Minor  vocattirfumniS 
quadratorum  cxdusnominibus  Rationale  cflc  j Et  duplum 
produiU  eorundem  nominum.  Mediale . 

PROPOS.  JCXV.  THEOR.  X VII.  . 

I 

Duarum  quantitatum  potentii  incommenrurabiliiim , qua- 
mm  fumma  quadratorum  Medialis  fit,  de  carum  produ- 
Aum  fit  Rationale, fumma , vel  difFerentia  Irrationalis  cft. 
Vietur  autem  fumma  Rationale,  ac  medium  potens.  At 
differentia  vocetur  Faciens  cum  rationali  totum  mcialc. 
Et  jplx  cfiicientcs  vocemur  Nominacarum. 

Sint«  du^  quantitates  A,5c  Bpotentii  incommenfurabiTes» 
.«fatta eadem confirudione,  iumma quadratorum  D,dcE 
Mediale  compofitum  efficiat,  at  produdum  Fex  A in  B fit 
Rationale.  Dico  ipfarum  A,  & B liimmam , vel  differentiam 
e lrrationalemeflc.Qimniam  fumma  duorum  quadratorum 
,.**C*'*.  D, dr  E Mcdialecompofitum efficit,  de 

{ A ip/\  ^ T)  dupJu i produdi  F eft  Rationale , cum 
^ ^ eius  dimidium  F fupponatur  Rationa» 

Tj  _ lc:ent  lumma  duorum  quadratorum 

7^  F ^ £ incommcnfurabilis  duplo  pro- 

F"*  F — dufti  Frigitur  «aggregatum,  vel  diffc- 
r r.  rentia  fumm*  quadratorum  D dci  E» 
atque  dupli  produfti  F,  Icilicet  quadratum  M,  incommcnfu- 
rabile  erit  duplo  produci  F;cfiquc  duplum  produdi  F Ra- 
tionale;  Ergo  << quadratum  M Irrationale  eft  ,•  de  ideo  eius  la- 
tus C,  quod  eft  lumma , vel  differentia  ipforum  A,  de  B,  Irra- 
tionalccritj  Vt erat propofitum.  Vocetur  liimma  C Ratio- 
nale,ac  medium  potens;  At  differentia  C vocetur  Facies  cuna 
rationali  totum  mediale. 


PROPOS.  XXVI.  THEOR.  XVIII. 


Duarum  quantitatum  potentia  incommenfurabilium , qua- 
rum llinima  quadratorum  Medialis  fit,  de  carum  prodiidQ 
Mediale,  incommenlurabilequc  lumm? quadratorum.»: 
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' erit  fumtna » vel  differentia  Irrationalis . Vocetur  autem_» 
fiimma  Bina  media  potes.  At  differentia  C vocetur  Etficies 
cum  mediali  totum  mediale . £t  qux  eas  efHciunt>  vocai' 
tur  Nomina  earu  m . 

Sint«  duc  quantitates  A t & B potentid  incommenftirabi- 
les,  & fa£fa  eadem  conftruftione.fumma  quadratorum  D . & 
£ Mediale  compofitum  elKciat.at  produdum  F fit  paritet 
mediale , fed  fit  incommenHirabile  fumm^  quadratorum  D* 
& E . Dico  iplhrum  \ , dc  B Tiimmam  > vel  differentiam  C Ir- 
rationalem cffe . Quonuin  i duplum  produdi  F Mediale  efl  > 
eo  quod  eius  dimiHium  F Mediale  f^ni- 
tur ; atque  fumma  quadratorum  D>dr  E C A B 

Medialis  efl:lgiturr  quadratum  M>(quod  aF 

efl  ex  fupcriusdidfis»  aggregatum»  vel  ex-  M D B 

ceffus  duarum  Medialium  «fcilicetfum- 
mx  duorum  qiudratorum  D > dc  £»  atque  dupli  produ^fi  F ) 
Irrationale  eff  i ideoque  d eius  latus  C Irrationale  erici  V t erat 
proponriim . Vocetur  Tumma  C Potens  bina  media  5 At  dif- 
ferentia C vocetur  Efficiens  cum  mediali  totum  mediale . 

CokoLLARIVM. 
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ttxff.to, 

huitit. 


hfr.nM- 

im. 

c f#f  t.fr. 


buitu. 


Patet  etiam»qu6d  Potentis  bina  media»aut  Efficientis  cum 
mediali  torum  mediale » fi  (umma  duorum  quadratorum  ex  - ^ 

nominibusad  eandem  Rationalem  applicetur  > ad  quam  du- 
plum produci  eorundem  nominum  applicatur : efficietur 
duorum  reliquorum  laterum  fiimma^  vel  differentia  Bino- 
mialis  vclRelidua  .Nam,vtofIenl'um»efl«duo  Medialia  in-  ?/*’**I*'*? 
ter  fc  incommcnfurabilia.fcilicet  fumma  quadratorum  D,  £> 
dc  duplum  produdi  F > ad  Rationalem  applicata  > efficiunt  Ia- 
titudines  Rationales»  qux  longitudine  incommenfurabiles 
funt inter Ie;dcproptereapr*didx latitudines  Rationalese- 
ninr  potentia  tantum  commenfurabiles:  quare/compoiaent  ^ ' * - 

Bmomialem»  aut  Refiduam . 


PROPOS  XXVII.  THEOR.  XIX. 


Bmtl  4Si 
41-44.  4r- 
4*-4T  19- 

Qnxiibet  ex  didis  duodecim  Irrationalibus  refolui  nonpo-  80. 
tcft  m nomina  in^qualia  ijs,  ex  quibus  genita  fuit . 8 j.84.  X. 

Sit 


■Plgitrzficll; 


(td  fTtf. 


hpr 

/r.to  i.4, 
V)  def.i.  1. 
bmiKi. 


C ctr  pr.\t, 
(3  itr  pt. 
14  bumt. 


4id  tyCL^TDTSRT^STITVTI 
SitqiicJibdf  ex  duodecim  «didis  IrranonalibDS  Cortafti 
fiimma,  aur  fubrradioiK  notTHUum  A» & B.  Dico  camrciol- 
uinon  pcfTeinahamminainWjUaJia  ipfisA»  & B. Si cnim_» 
hoc  verum  non  cft , rcibluatur  C in  nomina  G , & H inequa- 
ljaipfisA,&  B.  Et  fiat />M  quadratum  ipfiusC>  & finrD,E 
quadrata  nominum  A & R , atque  duplum  F fit  duplum  pro- 
-f.  dudiex AinB,paritcrqucO,&  Pfmtqua- 
dratanominGGdr  H ,&duplu  R fit  duplum 


/-A-, 


''Qf\ 


JXT. 


H-'' 

TT 


OP 


RR 


,&  duplu  R fit  duplum 
produdi  ex  G in  H . Et  primb  fit  C Rinomia- 
iis  aut  Refidua»  wl  certe  irrationaJis,quc  vo- 
catur Maior»vbl  Minor  Quoniam  tam<ium- 
ma  quadratorum  D<  6c  E»qudm  iumma_> 
quadratorum  0>  P Rationafiseft:  & tam  du- 
plum produdi  P ^quam  chiplum  produdi  R. 
Mediale  cfttchrtfdiffeicntia  duplip  Mcdia- 


L 

.'•••G- 
DE 
■OP  V 


deer  t pr, 

13.  h,tui.  jj5  i duplo  R Mediali,  Irrati0nalis5.de  quia  eadem  quantitas  C 
diuidifur  intra, aut  extra,  bisinequaliter;  ergo  fcadcincftdiF 
ferentia  inter  duplum  produdi F,dt  duplum  R,qux  mrer 
quadratorum  1'ummam  D>  E,  & 0>  P : Igitur  ciun  dificrcima 
Medialium  dupli  F,dr  dupliRfit  Irrationalis  > erit  quoque^ 
d iffercnria  inter  D E,  & O P Irrationali»  quod  tft  ablurdum. 
D fierentia  enim  Rationalium  DF»  & O P cojnmcnlu  rabii  is 
* vrrique/rationaliiim  cft  Rationalis.  Quare  Crclbiuinom. 
‘ potcll  in  aJia«nomma  prat?r  A,  de  B . 

G Secundo  fit  CBimcdiaJis  prima  , vd 
Refidua  Mcdralisprtmat  vel  t.  fit  Ra- 
'">i  ■■  , nonale,  ac  medium  potens,  vel  faciens 

./  cum  rationali  tutu  mediale . Qt^iomam 
H'*"'*  tam  duplum^  produdi  F;quam  duplum 
< FF  producti  R R Jtionalc cll , atque 
RK  iun.ma  quadraturum  D,  E,  quam  luuv 
ma  quadratorum  O,  P cll  Medialis , cR- 
i|^.^,ir«iM<?uc*<iifFcrcmiadupliFaduploRqqualis  d.rierentia;  D,Lab 
‘ * O J?  • “Ergo  Acuti  di  fieremia  Ranonaiuim  dupli  f , de  dupli  R 
cft»  Rationalis , ita  differentia  D.EabO  R Rationalis  cfl.;  Igi- 
tur differemu  duorum  Medialium  D,  E,  de  O,  P Rarioiuriis 
cll,quoi£c(l  fabfttdunj.  Non  ergo  C,  H uiaqualia  ipfis  A , B 
ponunrxfie  nomina  ipfius  C . 

ilcrnofirC  Bimccualis  Iccunda , vel  Rcfiduamcd/aJis  1<> 
eunda  5 Vel  certe  C fit  Potens  biiu  n.cdia , aut  Elbcicns  cum 
mediali  toium  mediale.  Ad  eandem  rationalem  K K applice- 

iifi  tiir 


Igur  pr  sv 
tS  txpr.  »J 
bmtu. 


ax#r.a  pr. 

»].  SlIfM, 


N 


E T B E R IX.*  * 4n 
Corl.produAmn  KXcquale quadrato M.<5fKScc?naIc  qua-  kfr.ial.4 
dratisD.E»nccnonlCY'cqualcduobusquadratisO.P-ptqiio-  ^ 

_ • . V. I rx  T'  •-  1.^  bmtui. 


2. 

•••r  *• 


tam  exccfUis  qiiadratoruatD  , E fupra  duplum  produdi  F»  mrtri./r., 
quim  cxccdus  quadratorum  O P lupra  duplum  R ^qualis cft  »o  1. 1.  if 
quadrato  M : Ergo  rcfiduum  V X ^qualc  erit  duplo  produdi 
<5r  Z X fqualc  crir  duplo  produdi  R . Quare  »cx  applica-  " 
tione  l'umni9 quadratorum  D,E > 5c duph produdi F<nomi> 
num  Bmomialis  fecunda:.  & Rcfidu.-e  medtaiis  fecunda;»  • vcl  • 

Potentis  bina  medu.  & Erticientis  cum 
mediati  totum  mediale  adeandem  Ra- 
tionalem KN  etficicucurduo  l.ircra.^, 

Ibii  nomiru  N S,  S X.  neciwn  N Y,  Y X 
cx  applicatione fada. quorum  fumma 
N X Bmomialis , <Sc  diif:rcntia  Refidua 
crit:dc  ideo  eiuidem  Bmomialis  N Xr 
aut  Reiidua;  nbmiiia  cruur.iicdirti  N S« 

S X fcd  etiam  Nf  Y , Y Z , /» quod  cft  im- 
poflibilc : Nou  igicut  Ifratibn.ilii  C rd^'  * 
lokii  poreft  in  alia  nomina  diucrfi  ab 
ipfts  At  6c  Bt  quod  erat  oftendenduna  > 


•■•r 
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X, 


:iMf  j 1 


Biiiomialerti  taur  R^ddnaixi: fepetujcw c«OT»rmftius  nome^ 

coinmcnfurabilc  longitudine  fit  ,ncdumcxpoftta;  Racjo- 
nali , fcd  etiam  lateri  potenti  differentiam  quadratornm_r 
eorundem  riommumt  Votetut  illa  Bmomialis prmuj  h^c 
vero  Refidua  prima . 


Sit«  quantitas  E F commcnfurai- 
bilis  longitudine  expofirx  Rationat- 
li  A : Et  *^Uimarur  quadratus  nnmc- 
tusii»  crtius  portio  C fic  muneras 

Siudrariis » at  portio  D non  fit  qua- 
ratus  numcrus5&tvt  numeais  B 
ad  D , Ita  fiat  quadratum  cx  E F avi 
quadratum  cx  F G » atqne  vt  idciruj 
nmnerus  B ad-C  > ica  fiat  idem  q^ix- 


A 


F 
— ¥■ 


TiT^T- 
Ci?.D7 



H 

£ 

r— 


G 
— ) — 


wmi* 

*bicb.frwl 
45  l i- 

Ctx  tit.  }r 

fM7  1^4. 

Vfib  f r.  j; 

biiiu* . 


dratum 


dnr.fr.i*, 

M.j. 


ec#r.i./r. 
!•  /.j. 

tfr  8 kuiut 


MMcl.ifM. 

X. 


»Ab.fr.^U 

lik.l 
b r>c«r 
ff.I7U.4. 
e/tbfrj. 
bmiui, 
Cfrv  8 tJ* 


4ji  IVCLIDIS  RESTITVTI 
dratum  cx  E F ad  quadratum  cxH.  Et  quoniam  ^vtntunttUS 
Bcflad  duos  numeros  C.dcD.itacft  quadratum cx  EFad 
duo  quadrata  latcqim  FG,&H}cftquc  numerus  B ^qualis 
numeris  C , & D . Ergo » quadratum  cx  E F aquale  erit  qua- 
dratis cx  F G , dc  cx  H",  idcoque  E F maior  erit  > quam  F G » & 
H erit  latus  potens  differentiam  quadratorum  ex  E Fi  de  F G : 
eflquc  t H ipfi  £ F longitudine  commenfurabilis , eo  quod 
quadratum  ex  H ad  quadratum  ex  EF  eft  » vt  numetus 
quadratus  Cad  numerum  quadratum  B ; de  E F > de  F G funt 
porentid  tantiim  commcn(urabiics>  non  autem  longitudinci 
eo  quod  eorum  quadrata  habent  eandem  proportionem-»* 
quam  numerus  quadratus  B ad  non  quadratum  DidexTunt 
Rationales,  eo  quod  E F ext^itar  Rationali  A commenfura- 
bilis eft:  Igitur  * nominum  E F»  de  F G lumma  E G erit  Bino- 
mialis , de  differentia  Refiduum  erit . de  eft  maius  nomen  E F 
commcnfurabilc  longitudine  nedum  expolit^'  Rationali  A * 
fed  etiam  lateri  H > qi^  poteft  differentiam  quadratorum_t 
nominum  E F,  de  F Gj  Et  noc  erat  faciendunu  Vocetur  fum- 
ma  £ G Binomialis  prima . Et  differentia  £ C Refidu  a prima* 

PROPOS.  XXIX.  PROBL.  X • • 


Binomialcm*aut  Rcfiduam  inuenire.  cuius  minus  nomen^ 
cxpofitx  Rationali  commcnlurabile  fit  longitudine. At 
maius  no  mcmcommcnfurabile  fit  longitudine  lateri  po- 
tenti differentiam  quadratorum  eorundem  nominum.  Vo- 
cetur illa  Bmomi^  Iccunda;  reliqua  vero  Refidua  fe- 
ctinda-f.  i ' 


»-«- 


-f-i 


F 


Sit. F G cxpoTit?  Rationali  A c6- 
^ mcniiirabilis  longitudine  .pofitiiq; 

BIo*  eifdc  4 numeris  pricedentis propo- 

CJ).  D y.  fitionis  hat.t'  vt  numerus  quadratus 

, Q B ad  cius  portionem  ii5  quadratam 

, D > Ita  quadratum  cx  £ F ad  quadra- 
ti ! 2 jm  tum  ex  data  F G.de  vt  numerus  B ad 

^.,1 ^ £ C>  ita  fiat  quadratiimcx  E F ad  qua- 

dratu cx  H.Quia cEFjdc  FG  fiint  Ra- 
tionales de  inter  fc  porentid  tantum  comcnliirabiles(co  quod 
funt  inter  le  v t numen  B*de  D>  licet  noiu  vt  duo  numeri  qua- 
drati ) de  eft  minor  C f expoftt^  i^tionali  A longitudmo 


com- 


’ L 1 B t R’  iX."  / \ 

iommcnTurabilis:  Igitur  E G‘cftBinomium»&  dit  d/r.ii^ 

ferentia  R e fidufi,  cuius  minus  nomen  longitudine  commen- 
furabile  cft  expofit  ? Rationali, at  maius  nomen  cft  commen- 
furabile  longitudine  lateri  H , quod  poreft  differentiam  qua- 
dratorum nominum,  quod  faciendum  erat . Vocetur  liimma 
£G  Binomialis  fecunda,  dc  differentia  E G RcHdua  fecunda. 


PROPOS.  XXJf.  PROBL.  XI. 

X. 

Binomialem,  aut  Rcfiduam  reperire,  cuius  duo  nomina  non 
flnt longitudine commenfurabilia  expofitat  Rationali, 5c 
maius  nomen  longitudine  commenfurabile  fit  lateri  po- 
tenti differentiam  quadratorum  nominum.  Vocetur  illa  . 
Binomialis  tertia,  dc  reliqua  Refidua  tertia . 


i IX  ct  ff 

Vtxpu 

»1.  Uk.  I. 


btx 

pr  ly.».*  4. 


• Reperiatur*  numerus  quadratus  B , cuius  portio  D non  fit 
quadratus,  dc  fit  numerus  impar  & primus, dt  portio  C fit  nu- 
merus quadratus,  ponaturque  quilibet  alius  numerus  primus 
'K,  maior  quam  R:  Patet  numerum  K quadratum  noneffe, 
aliis  primus  numerus  K ab  eius  latere , Icilicet  ab  aliquo  nu- 
mero metiretur  s Poftea  * vt  numerus  primus  K ad  B , ita  fiat 
potefiate  Rationalis  A ad  £ F,atq;  vt  numerus  B ad  D,  ita  fiat 

E F ad  F G potentia , nec  non  vt  imi./. 
numerusBadC,itafiat£FadH  > 
potentid.  Et  quia  quadrata  ex  £ 

'■  F , dt  ex  A funt , vt  quadratus  nu-’  • • 

K merus  Bad  non  quadratum  K$ 

^ erit  t E F expofit^  Rationali  A 
potentia  tantum  commcnfiirabi- 
iis } cumque  duo  quadrata  ex  E F 
A F G habeSt  rationem  eandem, 
quam  numen  B , D,  qui  vt  duo 


E 

h— 


A 


H' 


— 


quadrati  non  funi.' erunt  E F,dt  IGpotentiacommenfura- 
Dilcs  tantummodo ; tt  quia  vt  numerus  K ad  B } ita  erat  qua- 
dratum cx  A ad  quadratum  ex  E F}  dc  vt  numerus  B ad  D , ita 
erat  quadrarum  cx  tF  ad  quadratum  cx  F G.  Ergorfcxcoin-  d/f.tg  lj: 
pofitionc  ordinata  erunt  quadrata  cx  A,  dc  cx  F G inter  fc , vt 
duonumeriprimiKdc  Djdc  ideo»  non  vt  numeri  quadrati  $ 
quare/F  G,  dc  A potentia  tantum  commeniurabiies  funt;igi-  **•*• 
tur  nec  k F»  nec  F G cft  longitudine  commcnfurabilis  expofi- 
Rationali  A : Kd  tantumodo  potciuii;  «^idcojf  duarum 

lii  Ratio- 


^,4  T.VC}y\mf  llSfriTVTI  . 

■ ^ Rationalium  E F , F G potentia  rantmn  commcnturabjiuiii^ 

' ’ fumma E G Bmomialis  cft  , difE:rcntu  vero  Refuga  , cuiw 

« W.8  *•/«  maiuk  nomen  E F longitudine  * corr  mcnfurabilc  cft  lateri  H, 
ouod  poteft . vt  prius  diaum  cfti,  differentiam  quadratorum 
nominum  ( cum  fit  E F ad  H potentii , vt  nun;cr_us  quadratio 
B ad  numeru  quadratu  C);  & neq;E  F,ncq}  F G logitudme  ctt 
commenfurabile  expofirx  Rationali  A.  Et  hoc  cr^t  facien- 
dum . Vocetur  lu|^a  £ G Bmomialis  tertia;  Et  dincrcntia_* 
EG  Refidua  tertia . 

f- 

PROPOS.  XXX  I.  PROBL.  XIL 

Binomialem,aut  Refiduam  quantitatem  reperire , ciiius  ma- 
ius nomen  commcnlurabilc  fit  longituduK  expofit?  Ra- 
tionali,at  lateri  quadrati  differentiafis  quadratorum  noim- 

^ num,  fit  longitudine  incommcnfurabUc.  Vocetur  lumina 

Bmomialis  quarta;  Et  differentia  Refidua  quarta . 

Ponatur  rurfus  E F longitudine compienfurabilis  expofitf 
Rationali  A;  Et  4 numerus  quadratus  Bdiftribuaturiii  duo» 

numeros  C,  de  Diquorum  neuter 
. B2.V  quadratus  fit.de  vt  antcafiit.n 


lMcI.fl-50. 

X. 


dtfi/ec.ir. 

frui^iairnt.- 


c 15.  DIO. 

_I 


hH 

G 


numerus  B ad  D , ita  quadratuirt 
ex  E F ad  quadratum  ex  F G . Pa- 
tet^effe  EF,  de  FG  Rationales 
poientii  tantiun  inter  le  com- 
ir.cnlurabilcs.eo  quod  eorum_* 
quadrata  habait  proportionem 
eandem,  quam  duo  numeri  D,  de 
, B,  qui  non  lunt.vt  duo  quadrati; 
& funt  F G , de  E F Ratiofvd ii expofit?  A commcnturabilcs : 

e/f.ti.»4.  Q^are  c fumma  nominum  feG 

crif  Refidua : Cun.quc  <madrafun>  ex  E F fit  ad  differentiam 
quadrarorum  ex  E is  & F G,  vt  numerus  B quadratus  ad  non 
d quadratum  C,  erit  d maius  nomen  E F incoramcnlurabiic  lo- 

citudinc  lateri  quadrati  diffcrcntialis  quadratorum  corun- 

- . icmlatctum.quodnt  H.  Reperti  ctgocft  Bmomt^.s^ 

• Refidua,  cuius  maius  nomen  con  nicnlurabilc  clt  loi.giiu 

dine  expofite  Rationali , paritcrquc  nomen  cius  maius 

loneitudinc  incoramcnlurabiic  di  lateri  potenti  diftcrctiam 

quadratorumuomiuum.quod  erat  laciendum. Vocet ur^itt' 


> 


' C ^ fi  'it  1^.  4J  f 

Aa  A C Binomialis  quartaj  & diffcrctia  A G Rcfidua  quarta. 

I ' • ' 


't 


,PROPOS.  XXXII.  PROBL.XJII. 


1 r.' 


Binomfatdm  , aUt  Rcfiduam  imienire , cwuk  minui  ^ 

«xpbfire  Ratfonili  comm€nrurabilc  fit  'longitudine , ac  ‘ 44 

' maiui  nomen  incomtncnfurabik  fit  longitudine  lateri  pb-  ♦ 

tenti  differentiam  quadratoruitt  nominum. Vocetur  Ium-  .=  i 

ma  Binomiahsquinta;diffcrcnria  vero  Refidua quinta., 

• ' . ,i  - ^ • 

- Sir  f G expofit^  Rati^ali  Aeomt^cnfurabiJis  longitudi- 
ne j Sc  pefiriiijldcm  numeris  prcccdentis  propofitionis  1 fiat , , 

^t  - numerus  B ad  D » ita  quadratum  cx  E F ad  quadratum  ex  * '7  J*' 
P Gi  &■  reliqua  perficiantur  vt  prius . C^omam  quadrata  cx  E er/,fc 
F,  & F G lunt  inter  (c , vt  duo  numen  b,&  D.  qui  vt  duo  qtia- 
■drati  non  lunt;  leitur  * E F»  dr  F G potentii  tantum  commen;  b/r  i b». 
ferabifeffUmt AVfunt Rationalcs,€oquod  FGcxpqfite  Ra-  c«»r^.is. 
tionali  A commcnliirabrlis erat:  Igitur  ^luwinrianoowmim  F ^ 

G erit  Bmomialis,&  differentia  erit  Rcfidua;3cr  cft  maius  ™* 
liomcn  E-t  incolhMncnfufabilc  loUgtfudinc  *pfi  H rquod  clt.^  ^ 
latus  potens  differentia  qiiadratorfi  ex  E F»&  F G,  eo  quod  v^t  • 

pnuspfscdida  quadrata  cx  E F »dccx  H lunt  inter  le»  vt  duo  ^ 

4iumcn  B.  C qui  non  font^vtduo  quadrari  humeri:  Igitur  ^ 

Btnomiaiis,  aut  Refidua  EG habet  mmus nomen  FGlongi- 
tudine  cbinmcofurabilccxpofitar  Rationali  A , atque  maius  - 

nomen  eius  inctmnieniiirabilc  clVIonanUdinc  lateri  potenti 
d.ftcrcntia  quadr?toru  nomii»u.  ht  hoc  erat  facicdii.  Vocetur 
luiiinu  BinomiaJis  quinta, differentia  vcr6  Refidua  quinta , 


i \ '■ 


PROPOS.  XXXIII.  PROBL.  XIV. 


X-cl.tj.  fi: 
1 X, 


Binomialem » aut  Refiduam  reperire , cuius  duo  nomina  ex- 
pofit?  Rationali  incommcnliir.tbiliafint  longitudine, ‘Ic 
maius  nomen  fit  longitudine  incommcnlurabilcIateriipO-  »*  ' •.* 

• tenti  differentiam  quadratorfrnominum . Vocet  ut  ainem  «A* 

^ fijmnu  iJinomialis  Icxta,  de  differentia  Refidua  lexta',  . 1 , 

Diuiibruefus  4 quadrato  numero  Bin  duos  nomcrosC,  4 - 

D non  quadratos,  ponatur*  numerus  primus  K maior,  quam  ,y 

‘B,  vt  k ad  numerum  B , ita  fiat  potcftatc  expofita  Ratio-  tr/cb  fr.f, 
nahs  A ad  E f j dt  vt  B ad  L>,  ita  fiat  porcntia  E F ad  A G.aiquc  * 

hi  a vt 


i 


'4?6  EVCLIDIS  RESTiTVTl 
Vt  B ad  C t ita  fiat  £ F ad  Hpotcftatc ; erunt  ( vt-  didunt  c/l  % 
30.  propofi  huius)  E F & F G commcniurabilcs  potentia  tan- 


'commcniurabilcspotei 

tiim  eidem  Rationali  Ai  non  autem  longitudine  uropter- 
/«.  ea  ^ E F.dc  F G Rationales  erunt, & t inter  fe  potentia  tam lun 
commenfurabiles,eftquc/E  F longitudine  incommeofura* 
bilis  ipfi  H lateri  differentif  quadratorum  ex  E f , & F Gipro- 
f ff.8  buimt  pterca  quod  quadrata  ex  E F,  & ex  H 1'unt  inter  l'e , vt  nunKri 
A V"5  n B,<ScC  ,quinon  lunt,vt  duo  nun^eri 
, -t  quadrati:  Igitur  i fumma  E G cftBi- 

jB^>*  nomialisiA  differentia  EG  eft  Refi- 
TT  nomina  incommen- 

furabilia  funt  longitudine  expoficac 


£ 

H 


H 


p Rationali  A , atque  maius  nomen  eius 
Q ^ E F incommenfiirabilc  eft  longitudine 

-J =.  lateri  quadrati  di^erentialis  inter  qua- 

drata nominum . Et  hoc  erat  fkci  endu. 
Vocetur  autem  fumma  E G Bmoniialis  fexta ; & diJ^eremia 
£ G Refidua  fexta . 


Bsd.SS‘S7. 

s«.c9 
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■.j 

■r 


Quf(Iibet  quantitas  commenfurabilis  cuilibet  ex  didis  Irra- 
tionalibus,dc  ipfa  Irrationalis  efl  ciuldcm  denominationis» 
& ordinis.  Et  illa  qu.x  longitudine  commenfiirabili.s  fuerit 
cuilibet  fpecici  Binomialium  > vel  Refiduarum : dc  ipfa  Bi- 
nomialis»  aut  Refidua  erit  eiuidem  denominationis , dc 
fpecici. 


Vdfr.  prinid  qualibet  ex  Irrationalibus  iam  s expofitis  C , cu- 

. ^ ’ iusnomina  A,  dc  B;fitqucquelibet quantitas  Deommenfu- 
hftr.i  t /.4.  f^bilis  ipfi  C,  fine  longitudine,  fiuc  potentii  tantum.  Dico  D 
^ fth.fr.}.  Irrationalem  e(Tc  eiuidem  denominationis  cum  ipfa  C . Fiat 
vt  * c ad  D,ita  B ad  F:erit  refidua,c  vel  fumma  A ad  refidiiam» 
«pr  M./f.  vel  fummam  E,  vt  C ad  D;dc  ideo  permutando,  Xvt  A ad  B» 
!•  ita  erit  £ ad  F:  quare  ^ A ipfi  B,atque£ipfiFvnicommenfu- 
• r«r.|.fr.  rabUes funt  potentii , vel  vnd  incommenfurabiles.  Pofteo_» 
f I,  fi^nt/quadrata  k ipfius  A , M ipfius  B.,  O ijpfius  E , dc  P ipfius 
vfb.pr.t.  ^ » Infuper  N fit  produdum  ex  A in  B , dc  C^t  produdum  ex 
bhimt.  E F*  Quoniam  vt  C ad  D,  ita  eft  A ad  E,  atque  B ad  F;  Ergo 
f Mr.|./r.  quam  rationem  commenfurabilcm  habet  C ad  D,  fine  lon^- 
§Jnif4 . tudinc  dc  potentia,  fiuc  potenni  tantum  s cdndcm  commen- 

. lura- 


t -i-i 

...e 

-Ar^ 


^ ’ L I B E R IX. 

Mirabilem' rationem  habebit  A 
iitl  E , atque  B ad  F ; ideoqiic  * eo- 
rum quadrata  k ad  0>  & M > ad  P 
* fumme  K.  O ad  M P , nec  k no 
produdum  N ad  ei  fimile  C^aii-  K 
dcni  comcnfurabilem  rationem  N 
habebunt.quam  quadratum  ex  C .•••■A'"-* 
ad  quadratum  ex  D habet.  lam  fi  {'  )T> 

maius  nomen  A commenfurabi- 
Ic  exifiens  expofica:  Rationali  R f -|^ 
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0^ 

•E 


.P 


■I  h 


tP-i 


D— ' 

0q_P 


h^r 

ctr.i  fr  t. 
V c*r  j ff, 
S.  buiui. 
ipr.if.t.f. 
kpr  i8  / 4. 
tr/cb  fr.i, 
kmiiu, 

licf 

buiiu» 


WAlIlWllSt  wApwIltcC  IxallCiridll  IV  f 

fuerit  Rationale, (erit  E quatenus 
commenfurabile  efi.  Rationali  A 
pariterRationale;  fimiliter  quando  A cft  mediale  m etit  ei 
commenfurabile  £ mediale  quoque,  de  propterea  eoruni_> 
quadrata  K & O crunr  vna  rationalia , vel  vnd  medialia  i ea- 
dem ratione  nomina  B & F erunt  vna  Rationalia,  vel  vnd  me- 
.dialia,atquc  eorum  quadrata  M,  & P erunt  vni  tationalia,  vel  * 

< vna  medialia,  pariterque  quadratorum  llimm;  K,M,  dc  O , P 
erunt  vnd  rationales , vel  vnd  mediales ; nec  non  produfta  N * 

& Q^runt  vna  rationalia , vel  vna  medialia . pouea  quia  vt 
quadratorum  lumma  K , M ad  fummam  O,  P ita  eratJ»rodu- 
Ylum  N ad  Q_^er mutando  « kM  ad  , erunt  vt  O , P ad  Q;  » ^ 
dcideo  • K.MVip fi  N,  atque 0,P,ipfiQjna commenfurabi- 
ilia  , vel  vniincommenfurabilia  erunt,  tt  quoniam  in  quaii- 
-betex  didis  Irrationalibus,  aut  nomina  A,&B^funt  Ratio-  ^ 
nalia  potentia  commenfurabilia , aut  funt  f Medialia  poten-  buiiu^ 
tid  tantum  commenfurabilia, aut  funt  rpotentidincommen-  tfr  »4.xf. 
furabilia,dcfummaquadratorumK,dcM  Rationalis efi vel  »6.buuu^ 
Medialis , produdum  verd  N,  aut  Rationale  cft  vel  Mediale, 
quod  aut  commenfurabile  eft,  vel  incommenfurabilc  flim- 
ma;  quadratorum  K dc  M , Sed  nomina  E , dc  F oftenfa  fune  ,, 

codemmodoRationalia,  vel  Medialia  , vel  potentiiincom-  ; 
lucnfurabilia;  dc  habere  omnes  conditiones,quas  habent  no-  , . 

mina  A,  dc  B.  Igitur  Irrationalis  quantitas  D eiuidem  deno- 
minationis cft  cum  Irrationali  C;  fcilicct  fi  C fuerit  Binomia-  — 

lis,  ctit  quoque  D Bmomialis , dc  fi  C fuerit  Maior , erit  quo- 
que UMaior.dc  fi  C fuerit  Refiduum  mediale  primum,  erit 
quoque  D Refiduum  mediale  primum,  dc  fic  de  reliquis. 

Secundo  fit  C vna  ex  fex  fpeciebus  Binomialium  ,/aut  Re-  {ff  js  i»,' 
fjduum;dc  D fit  longitudine  commcnfurabilis  Irrationali  C.  jo.  ji  fk. 
Dico  D efte  irrationalem , ciuidem  denominationis , dc  fpe-  b»iiti. 

cieif 


tf0r,i,km» 

Im/r, 

Ufr.if.Lj 


Xfr.iz.l.j, 

yfr.1f.l4. 


EVCLTDIS  RfSYlTVTI 
cici  1 Icilicct  ambf  erunt  BifKimialcs  prin>*>atil'amb^  Biru^ 
mxaics  fccimdar  &c.  Sit  Glatns  potens djflferfnfiam  piiadrsf* 

torum  K,dc  MnominumtA.  B^|*a- 
—p...  riterque  H fit  latus  potens  d fferem 
Y \ tiam  quadratorum  O , & P nomind 
fc  F.  Ftquta,  vtdi^ium^cft^quadra- 
W^lj  ^ tum  K ad  quadratum  O , cft  vt  qua» 
O dratum  M ad  quadratum  P;crit**re- 
-.^liqiUtm  quadrarum  ex  Gad  rdiquu 
f— I — i-p-iqiradratumcx  H^vt  totum  quadra?- 
‘ ’ tum  K ad  totum  quadratum  O.  Et 

T permutando  * quMtatum  kad  qu> 
^ * dranim  ex  G erit , vt  quadtatum  O 


^ ad  quadratum  ex  H j &/ proprerca 

i.bmuu  ' I«itus  prioris,  fcilicct  A adG  erit,  vt  E ad  H‘.  Pari  modocftcn- 
. detur  Bad  G , vt  F ad  H j Quare  fi  maius  nomen  A commety 
ihrabiJe  longitudine,  vel  mcomnxnlurabiic  lucrit  ipfi  Gj, 
^ ctr.j  fr.  potenti  diflerciitiam  quadratoriMn  nOiuinum^Siinili  *.  modo 
maius  nomen  E commeniurabilc  longitudine,  aut  incon> 
mcnlurabile  erit  lateri  H,  potenti  d»ffcrcntiatM  t^dratorttm 
nemiuum  E , & f : Ft.fi  quidem  maius  iicmeti  A , vei  nunus 
^ Blongitndinccomn‘>cnrurabile,vcJincoinmcnUu’abilcfuc- 
ritexpofitar  Rationali  R;  tum  nomina  £,dcF  longitudino 
'commcnlurabilia  fint  nominibus  A , & B(co  quod in eadem 
xcn.fT.if.  liiVrt  ratione  commcnlurabiii^qua  D habet  ad  C ), erunt  quo- 
Li*3'c»r  i quc«nomina,  E vel  Feodtm  modo  longiiudinc  cornu  .cnm» 
rabilia,  aut  incomatlurabilia  Rationali  R-  Igitur  qualiP 
cunque  ex  lex  Binomialibus,aut  Rcfiduis  luent C>cntX> 
^ ciuldcmfpccici.  VtpropGfiiumlucrat. 

Smti.f49t-  PROPOS.  XXXV.  THEOR.  XXL 

li  19  Siinter  Rationalem,  & vnam  ex  fex  fpeciebus  BinomiaJium^ 
^ ' ’ * aut  Refiduarum  media  prcpoitionalisponatur  jcruiiia.,. 

vna  ex  prioribus  1 z Irra  nonalibus . 

Sit  expofita  Rationalis  A,&  M fit  vna  ex  6 Ipecicbus  Bino» 
a»r  10.1.4.  niialmm,aut  Refiduarum , cuius  nomina  fint  H L maius,  de 
cn.i.fT.to.  2G  minus , fitque  Pmcdia proportionalisintcr  A,&  M.  Di- 
'»ai*<>VycA.coPcirc  vnamex  12  Irrationalibus  cxpofiiisin  prop.  ai.at. 
fr.j.bMttn.  zj.  24. 25,  de 26.  Ponatut « 1 Ci  Icuufiis  nuaoiisuonums me* 

dia 


LIBER  IX.  ; 

proportiomlis  inter  feementa  H 5c  L nominis  maioris, & 
ponatur  inter  H , 5c  \ media  proportionalis  N , de  inter  L Se 
Ji.  media  proportionalis  O.  Qmniam 
in  qualibet  lpeciei>Rinomialiuni,  auc 
Renduarum  nomina  H Ldea  G fune 
Karionalia  inter  fe  potentid  rantumL^ 
commcnfurabilia,  dlque  Gcommen- 
iurabilis  longitudine  eius  duplo  2 G: 

£rgo  e G erit  R uionalis , <Sc  non  longi- 
tudine y fcd  putentii  tantiun  commen- 
Turabiliserit  nomini  H L , Et  quia  G fe- 
miilis  minoris  nominis  cil  media  pro- 
portionalis inter  maioris  nominis  feg- 
menta  H , & L,  :‘Frgo4  H cft  fc.nifum- 
. ma , de  L IcmidifTercntia  maioris  H L« 

& latens  potentis  diiTcrenriam  quadra- 
torum C2  H L de  2 G : icd  in  ? prioribus 
i^ciebus'  maius  nomen  H L longitu- 
jdine  commenfurabile  cft  lateri  potenti  differentiam  quadra- 
torum nominum,  de/ in  ^ pofterioribus  eidem  lateri  eft  in- 
cominonfurabile  longitudine : Ergo^  in  tribus  pofterioribus  . 

ipc,.icbus  iSinomialium , dc  Refidiiarum H . dc  L ftint  longi-  * 

tud.nc  incommenfurabiiia  inter  Ic,  dc  in  tribus  prioribus  fpe- 
cicbus  legmenta  H . dc  L funt  longitudine  inter  (c  commen-  . nf  » 
furabiliajdcproprcrea*  erit  Rationalis  fumma  HL  vtrique 
H * dc  L longitudine  commeniurabi  lisj  dc  ideo  tam  H , quam  /«. 

•L  R-iUonaks  erunt  longitudine  inter  fe  ^ommeu Curabiles . kuitu. 

vero  quomamun  Binomiali , aut  Refidua  prima  ma-  ifr.ii 
ius  iK>mcn  H L longitudine  commenfurabile  eft  expoficx 
JRationali  A:  Ergo  Rationalis  H, qux  longitudine  commen-  cw.ft.ii 
iurabiiisoftenfacft  nomini  H L,erit  k.  quoque  longitudine  t j.. 
commcniurabilis  Rationali  A ;dc  proprerea  N,  media  pro-  it*pr.iu 
portionalis  inter  A . d:  H , erit  / quoque  Rationalis : fcd  quia  tuiut. 
continucprcpqrrionalcsfunt  A,N,H,dc  A O.L.atqiwH,  mexcor.%1 
G,  L i crit  N . ui  O , vr  H ad  G ; dc  idco  « eodem  modo  N ipft  ‘ 

O potentia  tantum  commenfurabilis crit , ficuti  H ipfi  G c6- 
menfur.ibihsoftenfacftidcfuitN  Rationalis:Ergo»cicoin- 
menfurabilis  O Rationalis  quoque  crit.  Quapropter  f nomi-  „ itfx.fif 
numN,  dc  OluimnaP  Bmoinialiscrit,  dcd.ffcrentia  Rcfi-  buiux. 
dua_,. 

Secundo  quoniam  in  Binomiali,  aut  RcHdua fecunda  ex 

prop. 


A. 


-»-t: 


b/r.>S.sf 
30.  Ji.  1». 
IJ.  httiiiu. 


H G G: 

t ^ 


iW 

g!  iL] 

[jj 



^ 

« • 


V ur  fuf. 

I».  Ssiiu. 


t/r.it  tf- 

}•  buitu. 


kuiuj. 

t ctr. \.\  pT. 
10  bmtut. 

t prAx.b». 
tc«r  t.pr. 

/(b  pr.j.bu. 
u/f.i  i.bu> 
X pr  »»  b», 
ypr.io.bu. 
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Prop.  29.  huius»  eidem  expofitcRarionaK  A maius  nnmeou» 
Rarionnle  H L incommcnrurabilceft  longitudine»  & Rati<> 
naic  minus  nomen  2 G longitudine  commcnfurabileeft  »c- 
runt  q Rationalia  fegmenta  H»  dc  L (qua:  r longitudine  com- 
mcnlurantur  fnmmx  H L)non  longitudine»  fcd  potentia  tan- 
tum commcnlurabilia  Rationali  A ; atque  G lemilTis  Ratio- 
nalis 2 G»crit  longitudine  commcnfiirabilis  Rationali  A. 
Quare;  N & 0(  qua:  medi^  proportionales  funt  inter  A,H»& 
A, L Rationales  potcntidcommenrurabiles)crunt  Medialia» 
6c  produdlum  ex  N in  O,  quod  t cft  xquale  produfto  ex  A iil 
G»  Rationalibus  longitudine  commcnlurabihbus,  erit  •Ra- 
tionale . Quare  nominum  N.  <5c  O fumma  P erit  • bimedialis 
prima»  & differentia ent  Refidua  medialis  prima. 

Tertid  quoniam/ in  Rinomiali  »aut  Rciidua  tertia  ambo 
Rationalia  nomina  HL  & 2 Glunt  longitudine  incommen- 
lurabiliacxpofitf  Rationali  A.  erunt « Rationalia  fegmenta 
* ’ H.L& G (qux  longitudine  commcnlurabilia  erantipfis H 
L » & 2 G ) longitudine  incdmcnlurabilia  Rationali  A : Qua- 
re « N & O medialia  erunt»  eo  quod  funt  media  proportiona- 
lia inter  R ationalcs  potcntii  tantum  commenlurabiles;pari- 
terqiic  pi  oduilum  cx  N in  O Mediale  erit»quia  vt  didl^um  cft» 
^qualccft  produdoex  Rationalibus  potentia  tantum  coin- 
mcnlurabilibus  A»&G.  Et  propterea ^ nominum NsOfuni- 
ma  P crit  .Bimcdialis  fecunda » differentia  vero  Rcfidua  me- 
dialis fecunda. 

Quarto  quoniam  t in  Binomiali » aut  Rcfidua  quarta  ma- 
ius nomen  H L longitudine  cft  commenlurabilc  expofitae 
4pr.li  bu.  Rationali  A:  erit ifproduflumcx  A ifi  H L Rationalc»&  lunc 
e fr.  %.  pr.  contmuc  proportionalcs  A,N»  H»  & A»  O»  L:  Ergo » quadra- 
tum ex  N arqualccft  produuoex  Aia.* 
2 G H»  & quadratum  ex  O aquale  cft  produ- 

M H L Aoex  AInL;dcp^optercafummaqua- 
P NO  dratorum  cx  N «5c  O aqualis  crit  produ- 
A flo  Rationali  cx  A in  H L » & ideo  fum- 
ma quadratorum  Rationalis  crit : po- 
ftea  quia  minus  nomen  2 G Rationale»&  incommcntlirabile 
/k  “r  \^  longitudine  cft  Rationali  A : erunt  2 G «Sc  A Rationalia  po- 
tentiatairtumcommcnlurabiliajScidco/produflumcx  Ain 
pr.ni  4 i Mediale  crit» &4Ciuslcmiflis,lcilicctproduflumcxG  in 
pri.vt  crr.  A,  Icu  *>  ei  ^qualc  produflum  cx  N in  O Mediale  crit:  '•  fiintqj 
I pr.bbu.  N JcOpotentid, vt cftlonguudinccoinmcnfiirabilisHad L: 

Jgttur 


upr.1t.b0. 


bpr.ti.bu. 


cpr.it,  bm. 


tu.M.l.V 

fct.pr.i.bu. 


fprAt.  bu. 
gpr  14  bu. 
bc»r  t.pr 
14  Itb.t  (T 


t 


L I B E R IT.  4+P 

IgiturJ  nominumN&  O fumma P Irrationaliscft >qucMa-  kfr.nJiu, 
iorvocatim  differentia  vcr6  minor. 

Qninto  quoniam  l Binomialis,  aut  Refidux  quinta*  minus 
nomen  a G comcnfurabilc  cft  longitudine  expofit?  Rationi- 
li  A:crit»ieius  femiflisG  Rationalis  longitudine  commen- 
fu  rabi  lis  Rationali  Aidr  ideo^produdumex  A inG,fcu*ex  W, 
NmO  Rationale  erit:  Et  quiaHLR.wionaliseft,&:  longi-  apr  uA». 
tudinc  incommcnfurabilis  Rationali  A 1 erunt  HL5|:  A Ra-  o<«r<i  fr» 
tionalcs  potenti  i tantum  commcnlurabilcsjdcideo^produ-  14  4 

fi  um  ex  A in  H L.  Icu  ex  A in  H,  & ex  A in  L Medialia  eruntj  fib  /r.  1 
sfitque  quadrata  ex  medijs  proportionalibus  ex  N&0?qua-  ^ 

ha  prodiifiisex  A in  H & in  L : Ergo  lumma  quadratorum' 
ex  N . & O medialis  cft . Tandem  quia  N ad  O potentia  cft  vt 
H ad  L longitudine  »hx  autem  funt  longitudine  incommen- 
furabilcs  : Ergo  N & O potentii  funt  incommenfurabi* 

Ics . Et  proptcrca  y nominum  N , O fumma  P erit  Potens  ra-^qfr.x5.fnt 
tionalc  ac  medium  > differentia  verd  Efficiens  cum  rationali 
totum  mediale . 

Sextd  quoniam  f Binomialis,  aut  Rcfidu$fcxt? ambo  Ra-  r/MJ* 
tionalia  nomina  non  longitudine , fed  potentii  tantum  com- 
mcnfurabilia  funt  cxpolitf  Rationali  A:  Ergo/produ£tum 
ex  A in  H L,  fcu  ex  A in  H,  & ex  A in  L fimul,  Mediale  confi-  ^ ^ fx/ell 
ciunt , funtquer  quadrata  ex  medijs  proportionalibus  N <5c  O j 
^qualia  produfiisex  A in  H>&cx  A in  L:  Ergo  quadrato-  ’ 

lum  ex  N <5c  O fumma  Medialis  erit . Similiter  » G femiffis  1 4 uk.^.fsr 
minoris  nominis  potentia  tantum  commenlinrabilis  erit  Ra-  jtb  fr  3 bu, 
tionali  Aj&idcoprodufiumex  AinGjfcu^exNinO  Me- 
diale  erit:  Eftquc  Binomialis,  aut  Refidux  maius  nomen  H L 
Idgitudinc  incomefurabilc  minori  nomini  2 G,&  cius  lemifli  * 

G:  Igitui  j producta  ex  A in  H L , & ex  A in  G incommcnfu-  * ^ 

rabiTia  funt;  & proptcrca  fumma  quadratorum  ex  N & O x- 
qualis  priori  produfto  incommcnfurabiliscrit  produdocx 
N in  0,^qu.  Ii  Iccimdoprodufto.  Tandem  quia  NadO  po-ycS»<  fr.  f. 
tentia  cft  > vt  H ad  jL  longitudine, vt  diftum  cft,  & fuit  H Ion-  « w i./r, 
gitudme  incommeniurabilis  ipfi  L ; Ergo  Niipfi  O potentii  * 
jncommcnfijHirabilis  cft.  Quapropter  *•  nominum  N <5cO 
fumma  P,  erit  Potens  bina  media,  & differentia  erit  Efficiens 
<um  mediali  totum  mediale.  Q^  erunt  oftendenda. 
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%r 


• mr  m» 

99«*}. '00.  51  Rationalis  ad  aliquam  ex  duodecim  prioribus  Irratio» 
4.101. 6ft  nalibus, ita hacc fiat  ad  tertiam  proportionalem  .erit  'po- 

firenuvnaex  fpecicbus Binomialium > aut  Rcfiduarum. 


10».  X. 


Sit  expofita  Rationalis  fit  Pquclibct  ex  12  prioribus 

a^.To  II,  Irrationalibus»  cuius  nomina  finrN  maius. & O minus,  & VI 
I -».tr /c*.  * A ad  N o ita  fiat  N ad  H , & O ad  G , atque  vt  A ad  O , ita  fiat 
fr  i.bmut.  O ad  L.&N  ad  G.  Patet  ^cflcrummam.Tcl  differentiam  H 
bpr.i  5 /‘j  L ^ & 2 G'tcttiam proportionalem  Ratfonalii  A , Sc fummac » 
A». vd  diffcrcntic  nominum  N dc  O-  & fit  M cqualis  lummi.vel 
diffcrcntic ipfarum  H L » & 2 G . Qiioniam  G femiffis  ipfius  i 
G media  pioportionalisefi  inter  portiones  H>3cL-  Ergodu^ 
. G c minores  funt.qudm  du?  H & Lj  & 

Hcfi lemi(umma,&Lfemidjfferentia 
I7PI — «-©-i  maioris  H L , & lateris  potentis  diffe» 

renriam  quadratorum  in^qualium  H 
L ' dc  2 G 5 & < propterca  H ipfi  L , nec 
— » non  maius  latus  H L lareri  potenti  dit 


tt$r.%  fr. 
t*4  i. 
d c*r,4./r. 
•o.  bmiBt» 


Jfft.l9.kt» 


t$f 

V itf  X ftt, 
hmkUf 


; ferentiam  quadratorum  ipfarum  H L f 
G.dcaG  vna  commenfurabilia  erunt  16- 


f/Ml.O* 

» ftt  h». 
hc*r.  i.fr. 
17  ^9.0* 


j gitudine , vel  vnd  mcommenllirabilia, 
Rurfus  quoties  G Rationalis  fticrit  po- 
tentii  tantum  coipnienlurabilis  ipfi 
HL.cnr/quoquc  cius  duplum 2 G 
R ationalc,  dc  potentid  tantum  com- 
mcnfurabile  ipfi  H L;  dc  quando  H» 
_ & Lflicrint  commcnlurabilcs  inter 
le  longinidme.de  Rationales, erit 
ram  lumma  H L C que  vrrique  ipla- 
rum  commcnfurabiliscfi  longitudi- 
ne) Rationalis  c}iioquc. 

lam  quia  Bin6midiss,s  aut  Refidua:  nomina  N drORa- 
nr  i.fr  i.  (jonalia  faitem  potentid.commcnfm^abilia funt jjxpofitc  Ra- 
tionalt  A,  dc  funt  potentid  tantum  inter  fc  commciifurabilia, 
lurft  n.  tertia:  proportionales  H,dc'L, longitudine  ad 

eandem  A , vt  N dc  O potentia  commenfurabiles  liint  ad  A: 
10  tr  /Ir.  Ergo  H.dcL  Rationales  funt  longitudine  commenfurabiles 
a kmmi.fr.  eidem  A i dc  idco » inter  fc  quoque  comeniurabiles,  dc  t fum- 


! 


ma 


‘I 


I 
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ira  HL  nedum  Rationali  A loiigitudme>{cd  etiam  lateri  po-  : 
tcmi  diffcrcntiamquadratoriimcxHL»dccx  duplo  mcdi* 
proportionalis  inter  H & L longitudine  commcnUtrabilis  e- 
rit  iCumque<GadHfit>vt  Oad  N>qua:  liint  potentia tan-  1«*»’.  ?.|4 
tnmcommenlurabilia:Ergo»*G»&  cius  duplum  aGpotcn-  ^ 

tia  tantum  commcnlurabiliscritipfi  H,  «5c  ideo  em  Rationa-  l* 
lis;  cftquc  » liinima  H Lcommcnlurabilis longitudine  H»vel 
L inrcr  Ic  longitudine  conimenfurabilium:  Ergo  • minus  no-  „ “‘Vr! 
xnen  2 0 Rationale, dcpotcntid commenliitabilc  cft maiori  ,9  tmiJt.* 
no  n ini  h L . (^aproprer / nominum  H L-  & 2 G lumma  M o cpr.fr  ir; 
Binomialisprinucrit, & eiusdifFercntia  Rcfidua  prima.  < 1 v 
Secundo  quia  q Bimcdialis  prima:, aut  Refidu®  medialis 

Sirimg  nomina  N . O medialia  liint  potetii  t.imum  commen-  •* 

urabilia, quorum  produftumeft  Rationale,  & funrl4,0 
media  proportionalia  inter  expofitam  Rationalem  A & H, 
L:ErgorH5c  L Rationalia  funt  non  longitudinc,fcdpoten- 
tia tantum  commenlurabiliaipfi  A,'<5r/eorum  lumma  HL  ct>m.(rnuu9 
potentia  tantiun commenlurabilis  ipfi  A, Rationalis  erit,cllq; 
vt  N ad  O cdmclurabtiis  potctia.ita  H ad  L longitudine, di- 
tium cft:£rgoH  ipfiL  longitudine  con.nicnlurabilis  erit, 
fic  ideo  • lumina  H L longitudine  commenlurabilis  erit  lateri  ». 
potenti  difFercntiain  quadratorum  ex  HL,&cx  duplo  me*  '“</’»’• 
dia:  proportionalis  G.Tandcin  quia  produtlu  ex  N m 0,«  l'cu  “ **'  * P'' 
cx  AmG  Rationale cR : Igitur J»Gciulquc  duplum  Ratioi 
nalc  ent,  & longitudine  commcnlUrabilc  ipfi  A . Qnaccj  noi  , / 
mmuni  H L & 2 O lumma  M Binomiaiis  Iccundaciit  ,&  dif-  v fr  x^.tm, 
ferentia  RGidua  Iccunda.  ) . . i-  ' ’ 

Tertio  quoniam»  Bimcdialis  fcqund^j&rRcfiduac  media-  zfrxi.bm. 
Iis  lecundte  nomina N,0 medialia  lUntporcntiA  tantuito-» 
coiiimcnlurabilia,  quorum  produdum  eff  mediale, erue,  • vt  ••**r*  . , 

didum  cft  H,  & L Rationalia  non  longitudine , Icd  potcntii 
tantum commenlurabiliacxpofii^Ra-  i . ,,  /*  • .?i-  5^ 

tionali  A ,&  eorum  lumma  H L Ratio-  2,0  i 

n alis,  & poteria  tantum  comenlurabilis  M H jnL 
Rationali  A, cftq;vtN  ad  Opotend. ita-  ' ?■  N O!.,..; 

H ad  L longitudine : Ergo  H ipfi  L iou- , A 7 ' / 

gitudine commenlurabilis  ent, dcidcor 

latus* HL longitudine  commcnfurabilc  erit  lateri  potonti  '**L'*^i 
differentiam  quadratorum  cx  H L dc  cx  2 G . Tandem  quia_, 
produaumcxNinO,lcu*ci  ?qualecx  AiuG  mediale  cft, 
crit ^ iams G.ciuiquc  duplum 2 G Rationale , & longitudine  inuu. 

K k k 2 lucom* 
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incommcnfurabilc  expofitx*  Rationali  A . (^arc*  nomlnnfll 
H L ) A 2 G (umma  M Binomialis  tertia  erit  > & differentia.^ 
Re  fidua  tertia. 

Qnartd  quia/Maioris,  aut  Minoris  nomina  N.  O potentid 
ineo  nmenllirabilia  fiint  t quorum  quadrata  Rationale  . Sc 
produ<flum  Mediale  efficiunt,  funtque^  quadrata  ex  N&O 
fqualia  pcoduftis  ex  A in  H>  & ex  A in  L Icilicet  produdo  ex 
A in  H L:  Igitur  produdum  ex  Ain  HL  Rationale  erit  ;«Sc 
ideo** latus H L Rationale, 5c longitudine  commcnfurabilc 
erit  expofite  Rationali  A . Et  quia»  vt  N ad  O eft  potentia  in« 
commcnfurabilis.ita  H ad  L longitudine  incommenfurabilis 
eft,  propterca  * HL  longitudine  incommenlurabilis  erit  la- 
teri potenti  differentiam  quadratorum  ex  H L'&  ex  aG, 
Tandem  ouia  produdum  ex  N in  O , fcu  ex  A in  G Mediale^ 
eft,  erit  reliquum  latus  G,  Sc  eiusdupjum  2 G Rationale , Sc 
longitudine  incommeniurabilc  expolita:  Rationali  A . Qua- 
re *■  nominu  m H L & 2 G fumnia  M Binomialis  quarta  erit^ 
differentia  Refidua  quarta . 

Quinto  quia  n Potentis  rationale  ac  medium , vel  efficien- 
tis cum  rationali  fotum  mediale , nomina  N & 0 potentid 
funt  incommenfurabilia,  quorum  produdum  eft  Rationale* 
Sc  quadr.itorum  liimnia  medjalis ; luntquc  quadrata  ex  N «5c 
O «qualia  produdo  ex  A iii  H L , vt  • didum  eft , Ergo p pro- 
dudi  medialis  ex  A in  H L latus  H L Rationale  eft  longitu- 
dine inconimenfurabile  expolit^  Rationali  A.  Et  quia  vtN 
ad  O eft  potentia  incommenlurabilis* 

2 G ila  H ad  L longitudine  incommenlura- 

M H L biliSfX)ftcnlh eft: Ergo rHLlongitudi- 
P NO  ncmcommcnlurabilis  eft  lateri  potenti 
A differentiam  quadratorum  ex  H L.  (Sc  ex 
; 2 G . Tandem  quia  produdum  ex  N in.» 

O,  leu  ex  A in  G eft  Rationale  :crir/reliquum  latus  Geiuf- 
que  duplum 2 G rationale, & longitudine  commcnfurabilc 
expofita;  Rationali  A . Quapropter»  nominum  H L , dc  2 G 
fumma  M Binomialis  quinta  eft,  Sc  differctia  refidua  quinta. 

SextA quia  M Potentis  bina  media,  vel  bfficienriscum  me- 
diali totum  mediale  nomina  N,0 , lunt  potentid  incommen- 
furabilia,  quorum  fumma  quadratorum  media!  is  eft , Sc  pro- 
ductum mediale  incommenfurabiic  fumma:  quadratorum  j 
cftque  X fumma  medialis  quadratoru  cx  N & O iqualis  prt>- 
ducto  ex  A in  H XoVt  didum  Ergo/  latus  Hi.  Rationale 
. . • ^ eft. 


•» 

kmuifr, 
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•ft, lotigim^ine  incomnicnfurabi'c cxpo/it*  R ationali  Aj 
Et  quia  vt  N ad  O cft  potcntii  incommcnfurabilis,*  ita  oftcn- 
lacrt  H ad L longitudine  incommcnlurabilis  ; Ergo  • HL 
longitudine  incommcnlurabilis  cft  larcri  potenti  differen- 
tiam quadratorum  ex  H L . & ex  2 G:  Poftea  quia  prq- 
duiftum  ex  N m O,  fcu  ex  A in  G cft  mediale  . ent  * reli- 
quum latus  G ciufquc  duplum  2 G Rationale,  5c  longitudine 
incommenfurabile  Rationali  A.  Tandem auia  lumma  qua- 
dratorumex  NiSc  O incommcnfurabilis  cft  produftocxN 
inO.fcucx  AinGt&fuit  prodijftumcx  Ain  HL  ^qualcj 
quadratis  ex  N & C:  Ergo  produiftumcx  A in  H Lincom- 
menCurabilc  cftproduftocx  A in  G , 5c  ideo  * H L inconimc- 
furabile  longitudine  critipH  Gjciufqucduplqa  G,5c<^pro- 
pterea  nominum  H L & 2 G fumma  M Binomialis  fcxtaetiti 
'differentia  vero  Renduafexta . Qj«  erant  offendenda . 

PROPOS.  XXXVII.  THEOR.  XXIII.  rt. 

Latus  potens  fu  mmam,  vel  differentia  Rationalis,  &Medij>  ^ 
Irrationale  cft  vnum  ex  o6to  prioribus . 


Sff.  t»f.4* 
/(kft  j.«r 
ttr  j.  ft.%, 
bmmt. 


A B 


O ~ 

E F 


Sit  produftum  Rationale  A , & latus  ipfum  potem  fit  R ^ 
producum  ver6  B fir  Mediale, cumque  poffit  latus  M,  de  « vt 
expolita  Rationalis  D C ad  R,  ita  ponatur  R 
ad  C E,  atque  vt  O C ad  M,  ita  ponatur  M ad 
£ F . Et  quta  a;qu6  altis  produais  ciuldem  D 
C in  C E , & in  E F*  a:ciualia  funt  quadrata., 
ex  mcdijs  proportionalibus  M,  de  R.  feu  pro- 
dudia  A de  B : Ergo*  lumma,  vel  differentia 
ipibrum  A de  B xqualis  erit  producto  ex  D C 
inCF  fummam,  vel  differentiam  iprarum_> 

C E,  de  E F j fitque  O potens  fummam , vel 
differentiam  productorum  A de  B:  manife- 
ftum  cft<<0  mediam  pre^ortionalem  elTo 
inier  D C,  de  C F llimmarn , vel  differentiam 
iplarum  C E,  de  E F . Dico  iam  O cITe  liino- 
miakm,aut  Bimcdialem primam,  vel  Maiorem, aut  Poten- 
tem Rationale,  ac  Medium,  vel  cert^  carundem  Refi  duana., 
aliquam.  Quoniam  ptodu£tum  ex  D C in  C E xqualc  cft  Ra- 
tionali A : erit » C E Rationale , de  longitudine  commenlu- 
^abilccxpofitc  Rationali  DCj  pariterque  quia  produCtum 

exDC 


Riwv 

^ 

- F E 
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44«  EVCLtmS  RESriTVTI 
§fr.tj.bu.  exDC  in  F.  F cqualc  eft  Mediali  B;ctit/E  F Ratk>naIc,atl6iH 
gitudine  incoinmcniurabile  erit  expofit*  Rationali  D C , & 
S It  ideo^  C t>  E F erunt  Rationales  non  longitudine,  fcd  poten- 
^ tantum  commeninrabilcs  inter  l'c , & propterea  in^quales 

butut.  crunt.Sit  primo  loco  C E maior  reliqua, « longitudine  com* 

menfurabilis  lateri  potenti  differeriam  quadratorum  carun- 
demC  E,dt  EF,er  erat  C F.  Icngitudine  con  incnlutabilis 
. ag  i*  Rationali  DC:lgiiur*nominum  C £>ct  £ F fum- 

^ ^ Bmomialis primai et  d ffertntia  Rtfidua  prm  a : 
Qiiare»  O media  proportionalis  inter  Rationalem  L C,et  Bi- 
numialcm  ,aut  Rcfiduam  primam  C F : erit  Rmomiaiis , aut 
Refidua-.. 

Secundo,  reliquis  manentibus,  fit  maius  nomen  CE  lon- 
gitudine iiicommenfurAbilc  lateri  potenti  d.fFerentiam  qua- 
ifr  ii’tu  dratorum  ex  C E , et  E F.  Paret  E C FiMmmam,  vel  difFcrcn- 
tiam  eorundem  nominum  Binomialem  aut  Rcfiduam  quar- 
Ifr.M-  tamefle,  et /mediam  pri^ortionalcmO  inter  E F ,ct  Ratio- 
' • nalemDC Irrationale cfle Maiorem, aut  Minorem diOam. 
Tcitidfit  nomen  E F maius,  quan'  C E,  & E F commcnlu-* 
rabilc  fit  logitudinc  lateri  potenti  d fTercntiam  quadratoium 
y nominum, ciimquc  minus  nomen  C E longitudine  commen- 
" furabilc  fitexpefita:  Rationali  D C . critwRationaliumpo- 
»prn,y».  dentia  conimeniurabilium  lumma  C 1 Binomialis  Iccunda ^ 
^ ' & differentia  Refidua  iecunda : Igitur  n media  proportionalis 

Oerit-Bimedialis prima,  aut  Ri^lidua  medialis  prima. 

Quarto  fit  maius  nomen  £F  longitudine  iiKommenfura* 

‘ ’ AB  bile  lateri  potenti  djficrcntiam  quadrato- 

Q rum  nominum  (reliquis  manentibus)  c- 

£F  i^it^^ummanominu  F Binomialisquin- 

« ta,&  differentia  Refidua  quinta; dc  pro- 

DC  ^ pterea/O  media  proportionalis  inter  Ra- 

tionalem D C , & diaam  Irrationalem,  c- 
rit  Potens  Rationale  ac  Medium,vcl  efficiens  cum  Rationali 
totumMcdiale . Vtpropofitum fuerat. 

• t 

Mti  7».  PROPOS.  XXXVIIL  THROR.  XX  IV. 

ilo.X. 

Latus  potens  fummam,vel  differentiam  duorum  Medialium 
inter  le  incommcniurabilium , vnum  cfl ex quatuor  irra- 
T''.  tionaiibuspoftrcnuscxpofitis. 


A B 
O 

CE  EF 
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Sint  A,  3c  B Medialia  inter  fc  incommenrnrabilia.flc  R pof 
fit  produftum  A > fed  M polTit  produftum  B , & fadta  eadem 
conftiu^lione  prxcedenris  propofirionis  > O poflit  fimimam^ 
vcl  differentiam  Medialium  A«5cB,  feii  prodiiftorum  eiuG- 
dem  altitudinis  DCinCE»5cEF.  Dico  O cfle  Bimedialem 
fecundam,  vcl  Potentem  bina  media , fiuc 
carundem  Reflduam  aliquam . Quoniam 
Medialia  A B , feu  produ^ illis  9qualia_« 

D C in  C E,  & D C in  E F ponuntur  ineo* 
luenlbrabilia , erunt  in^quaiia ; & ideo  « C 
E,  & E F incommenfurabiles longitudine, 

& inequales erunt.  Sit  iamprimoC  E maior.  & longitudine 
commenfurabihs  lateri  potenti  differentiam  quadratorum.,  * 
inequalium  C E,dc  E F . Cumque  produdla  ex  DCinCE,&  k*,  u bm‘ 
£ Farqualia  fint  Medialibus  A dcB,  erunt  A latera  CE,  5c£F  * 

Rationaliaidccxpofitc  Rationali  D C incomenfurabilia  Ion* 
gitudine,  vr  prius  inter  fe  longitudine  incommeniUrabilia.^ 
oflenla  fuerunt  $ '6c  ideo  Rationalia  C E , dc  £ F , poten* 
ddtantiim  cornmcnlurabilia  erunt,  (^larc  c nominum  C E,  efr.ji  t». 
& E h (limma  C'F  Bmomialis  tertia  erit,  differentia  verd  Rc- 
fidua tertia.  Igitur  rfO  media  projportionalis  inter  CF,  & 
Rationalem  D C,  etit  Bimediaiis  iccunda,  vel  Refiduame* 
dialis  (txunda . ^ 

Sit  fecundo  maius  nomen  CE  longitudine  incommenfu-* 
rabile  lateri  potenti  differentiam  quadratorum  nominum_j , 
cfimque  ambo  medialia  nomina  incommenfurabilia  fint  lo  cfr.j  j.*»,* 
•irudinc  expofit^  Rationali  C D : critf  Uimma  nominu  C F 
Bmomialis icxta;  differentia  vero  Refidua  fexta.  C^arefO  f/r. 
media  proportionalis  inter  Rationalem  CD,<3cC  Ferit  Po- 
tens bina  media,  vel  Efficiens  cum  mediali  totum  medialo. 

Vt  fmtpropofitum. 

PROPOS.  XXXIX.  THEOR.XXV.  Inc/.m.j; 

4 

Eadem  quantitas  non  potefteffe  Refidua,  & Rinomialis. 


Sit  A quarlibct  Refidua.  Dico  Aeffenon  poffc  Binomia-  j , 
Icm . Si  enim  hoc  verum  non  eff,  fit  A . nedum  Refidua , Icd 
etia  Binoinialis,&  a vt  expofita  Rationalis  BC  eff  ad  A,ita  fiat 
A ad  B i J . Er  quoniam  A Refidua  eff > crit  ^ latitudo  B D Re-  o pr  {fi.bm. 
iidua  prima : Sitque  D £ minus  nomen  cms.  Ergo  rerum  no-  c/r.i»j0. 

mina 


B 

c 


EVCLIDISRESTITVTI 
min.i  BEiDE  Rationalia  potentia  t.intiim  commenruralii- 
lia  ,3c  B E longitudine  commcnlurabile  erit  nedum  Ratio- 
nali BC>fed  etiam  lateri  potenti  differentiam  quadratorum 
nominum  B E & D E . Poftea  quia  A fupponitur  quoque  Bi- 
nomialiS)  Se  fuit  B D tertia  proportionalis  expefita:  Rationa- 

lisBC,5c  A:igitur4BDift  HinomiaJis 

1 prima.cuius  maius  nome  fit  B Fmuare 

p E BF»FDcrut  Rationales potcn;ii  ta‘U 
■p  I commenfurabiles,atqueBF  longitu- 

'•  dine  commenllirabilis  erit  nedum  Ra- 

J tionali  B C fcd  etiam  lateri  potenti 

e differentiam  quadratorum  ex  1>  i &F 

D)ItaquetamB  E>quam  BF eidem  B C conuncnrurabilcs 
funt  longitudine  •*  ErgOf  B E i & B H inter  fc  commenfurabi- 
les  quoque  longitudine  erunt  j & propterea/  B E ipfi  F E reli- 
ftx  longitudine  commcnlUrabilis  em : Cumque  B E Ratio- 
nalis fit  > erit  quoque  x F £ Rationalis : Et  <mia  duarum  B E » 
F E longitudine  commenlurabilium  ipfa  B E longitudine  in- 
commenfurabilis  ell  ipifi  D E ( eo  quod  funt  potentii  tantum 
commenlurabiles^  erit  * quoque  altera  FE  eidem  DEin- 
trnimn  commenlurabilis  longitudinC)  & fuerunt  anaba:  oflenfa:  Ra- 

tionales ; Igitur  F E > & D E Rationales  funt  potentii  tantiun 
commenfurabiips  5 ideoque»  eorum  differentia  FDIrratiq-» 
nalis  erit>qu^  Refidua  dicituri  ofteqfa  autem  fuit  Rationalis» 

2uod  efi  impofiibile . Non  ergo  A effe  potell  fimul  Refidua » 

: Binomialis.  Quod  erat  oftendendum . 


Uer.y  fr. 
goJhant 


COROLLARIVM. 


Ex  didis  colligitur  Binomialem>  a tque  Refiduam  > & reli- 
quas declaratas  Irrationales  > neque  Mediali  > neque  inter  1^ 
kfr.is.bm.  cafdcm  effe.  Nam  E quadratum  Medialis  ad  Rationalem  ap- 
plicatum latitudinem  cOicit  Rationalem  >dc  longitudine  in- 
'lfr.i6.ia.  commenfurabikm  eidem  Rationali , Sed/  quadratum  Bino- 
mialis  > aut  Refidux  ad  Rationalem  applicatum  latitudinvm 
' efficit  Binomialem  primam,  aut  Refiduam  primam , 

^ Et  quadratum  Bimedialis primx, vel  Refidu^  Medialis  pri- 

nix  ad  Rationalem  applicatum  lati  mdinem  efficit  Biiioniia- 
lem  fecundam,  aut  Refiduam  Iccuiidam . 

Quadratum  vero  Bimedialts  fccundx,vel  Refidui  Me- 
dialis Iccuadc  ad  Rationalem  applicatum  latitudinem  facit, 

Bmo- 


$4» 
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Binomialcm  tertiam , vcl  Rcfiduam  tertiaou.». 

Atquequadrariim Maioris » vcl  Minoris  ad  Rationalem.* 
applicarimi  latitudinem  facit  Bmomialein  quartam,  aut  Re- 
siduam quartam.  ir 

Qiiadratum  ver6  Potentis  rationale, ac  medium , vcl  cius, 
^e  cum  Rationali  totum  Mediale  efficit  ad  Rationalem  ap- 
plicatum latituditjcm  facit  Bmomialcni  quintam , vcl  Reli- 
duam quintam.  M 

Tandem  quaddatumP  otentis  bina  medialia,  vcl  cius , qua: 
cum  Mediali  tdtutiv  mediale  efficit  ad  Rationalem  applica- 
tum latitudinem  facit  Binomialcmfextam,  aut  Rcfiduam., 
fextam.,. 

. Cumque  he  latitudines  differant  a latitudine  Medialis,  & 
incer  ic:  a latitudine  quiddif  Medialis,  quia  hcc  Rationalis 
c?rtiiilcver6IrrationaJesi  inter  Ic.vcro  quin  non  funt  cedem 
ordine,  aut  fpccic  cx  ,Binamialibus,  dcRcfiduis,  neque  Bini>-  ' 
inialis  vlla  eadem  cft  cum  Rcfidiia.  Vnde  manifeftum  cft  om- 
nes Irrationales  quantitates  huc  vlquc traditas  inter  Ic  diucr-  . 
fasefle...'’  • ;»  'ii  i /.‘  iufji 

Ex  his  fcquimr,  quod  expolita  qualibet  Rationali  rrede- 
cim  numero  ctut  quantitates  Irrationales  haflenus  confidc- 
rat^.qiuru  pnma  eff  Mcdialisilccunda  binomialisCquc  in  fex  '> 
^ccies  diuiia  cft)  tcrtiabimcdtalis  puima , quarta  Bimcdialis 
iccunda , quinta  Maior , icxta  Potens  rationale , ac  Mediale; 
Septima  Potens  bina  medialia*  otlaua  Refidua,  ciiiqs  fex- 
fpecies  inucntfftinr , nona  Refidua  medialis  prima , decima  ' 
llcfidua  medialis  kcunda,  vndecinia  Minor,  duodecima  Ef- 
ficiens cum  rationali  cotiinvmcdialc , decima  tectu  Efficies 
cum  mediali  totum  rocdiale. 
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' Quadratum  Rationalis  ad  Binomialertt  applicatum  laritudi- 
• nem  clHcii  ciuldcin  Ipecici  Rcfiduam;  & ad  Rcfiduam  ap- 
plicatum lantudmcm  effiat  Binoinialcmciufdcm  fpecici,  ' 
quorum  nomina  lunt  proportioiuha,  & longitudine  com-  ■» 
nveniurabilia.».  j 


Sit  Rationalis  expofita  A,  & Binomialis,  aut  Refidua  B C; 
CUIUS  nomina  fiiit  fi  l>maius,  & D C minus, & ad  B C , atque 
ad  cius  minus  nomen  DC  applicata  fmt  produfta  M 5cO 

Lll  aequaha 
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aqualia  quadrato  cx  Rationali  A,  que  faciant  latitudines  C 
E>  & e G.  Dico  quando  B C efl:  Binomialis>  vt  in  primo  cafu» 
efle  C E Refiduam ; at  quando  B C cft  Refidua » vt  in  fecun- 
do cafu , cflTc  C E Binomialcm , & erunt  nomina  ipfius  C E 
proportionalia,  & longitudine  commenfurabilia  nominibus 
ipfius  B C,  atque  C E erit  Irrationalis  eiuiHem  Ipeciei , ac  cft 
afr.ii.J  4.  BCVt«GEad  EC,itafiatEHadHC.  Q^niam produd» 
ur  M,&Ocqualiafunt  eidem  quadrato  ex  Rationali  A , erunt 

j j ^.qualia  j Sc  proptcrca  * B C ad  C D erit»  vt  G C ad 
1 A ^ C E , & diuidendo , c vel  componendo  B D ad  D C crir , vt  G 
fck.fr.yku,  E ad  E C , vel  Vt  E H ad  H C j de  proptcrca^  E H ipfi  H C po- 
c^r.ij  14*  tentiatantiim  commcnfurabiliscrit,  veluti  maius  nomen  B 
lib  3.  D minori  nomini  D C potcntii  tantiun  comme nlurabilc  cft. 
de»r  3.  ff.  Poftea  quia  G E ad  I C cft , vt  E H ad  H C 5 Ergo  * homolo- 
8 kmut.  g^rum  lumm^  vel  diffcrcntifjlcilicct  G H ad  H E erit»  vt  E H 
V'  ‘ V ‘*  J*  ad  H Cj  cumque  fint  tres  continue  proportionales  G H»  H E» 
HC»crit  iquadratumex  H£,adquadratumcxHC»fcu  vt 
quadratum  ex  B D ad  quadratum  ex  D C in  eadem  ratione* 
ac  eft  G H ad  H C j cft  vero  quadratum  ex  D B ad  quadratum 
ex  D C»  feu  quadratum  ex  £ H ad  quadratum  ex  H C com- 
mcnfurabile , proptcrca  quod  nomina  B D , & D C potenn_i 
tf»r.  3.fr.  commenfurabilia  1'upponuntur:  IgiturcG  H loneinidinc  c5- 
menfurabilis  eft  ipfi  H C » & proptereay  cius  Kefiduum  G C 
longitudine  commcnfurabilc  erit  ipfi  H 
C»  Icdx  G C Rationalis  eft , Se  longitudi- 
ne commenliirabilis  Rationali  C D(pro- 
ptereaquod  ad  Rationalem  CD  appli- 
catum eft  prodiiftum  O Rationale  cqua- 
Jc  quadrato  ex  A ,^elHcicns  latitudinem-» 
CG  )5Ergo/;HC  Rationalis  quoque c- 
rit’,'&  longitudine  commenlitrabilis  ci- 
derj  Rationali  C D:  Et  quiavtBD  ad 
D C,  ita  erat  E H ad  H C ' pcrmuriindo  B D ad  E H em  vt  D 
i /f.w.  1.3.  c ad  C H ; funtque  D C , de  H C Rationales , & longitudine^ 
. commenfutabiles  inter  fc ; Igitur  ERarionali  BD  longitudi- 

cor,  i.ft.  commenfurabilis  erit  E H » de  ideo  »^  Rationalis  quoque 
1 erit . Cum  ergo  E H,  & H C fint  Rationales » & potentia  tam 

hatm.  ' tum  inter  fc  commcnlurabiles » vt  prius  cbduin  cft : ent  m C 
ai /r,%iJ>0.  E nominum  differentia  in  primo  Calu  Refidua , *Sc  lumma  C 
E in  fecundo  Binomialis , ciufquc  nomina  E H » & H C limt 
proportionalia  , & longitudine  commcmurabiiia 
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busB  D>  3cD  C alterius  Irrationalis  BC.Tandem»  quoniam 
duae  fiimma:,  vel  diia:  differentiae  nominum  B U>  D C,&  £ H» 
H e ctficiut  Bmomiales.aut  Refiduas  eiulUem  ordinis-iSc  fpc- 
ciei , eo  quod  commenfurabilia  Ilint  longitudine  nomina  in- 
ter f'c  5 & ideo  eorum  fummx , vel  differentia:  commcnliira- 
biies  1'unt  longitudine  inter  fejfed  eorundem  nominum  LH. 
& H Cfumma , & differentia  efficiunt  Binomialem  Refi- 
duam  ciuldem  fjpcciei.vt  oftenfum  eft  in  propofitioiie  ?+  hu- 
ius . Ergo  Binomialis  B C » & Refidua  C E , vel  Refidua  B C » 
& Binomialis  C E ciufdem  fpcciei  funt . V t erat  propofitum. 


PROPOS.  XLI.  THEOR.  XXVIL 

Media  proportionalis  inter  Binomialcm  & Refidua  > qu?  ha- 
beant nomina  proportionalia>  <5c  inter  fe  longitudine  com- 
incniurabilia»  Rationalis  eft. 

Sit  B C Refidua,  cuius  nomina  B D & D C , atque  B E fi  t 
Binomialis,  cuius  maius  nomen  B F , minus  F E;  Sitquc  B □ 
auB  ft  vt  CD,  ad  F £.&  fit  tam  B Dipfi  B F,quamCDipfi  F 
£ luagirudiuc  commenllirabilis,  Sz  inter  C B & B £ pofita  fit 
media  proportionalis  G.  Dico  G Ra- 
tionalem cife . Fiat « B E ad  expofitam 
Rationalem  A , vt  Aad  E H . manife- 
ftum  eft  iprodudum  ex  B E in  E H, 


Stnl.U4\ 

X. 


D Ci  B 


H 


I-+- 


( quod  JEquak  eft  quadrato  Rationalis 
A ) cffi«.ere  latitudine  E H Refiduam , 
cuius  nomina , quai  fint  H L , L E , 
proportionalia  erunt, 5c  longitudine  commenfurabilia  no- 
niiiiiUus  B F,  3c  F E j Sed  ex  hypothcfi  nomina  D B , & D C 
longitudine  cominenliirabilia,  <5c  proportionalia  funt  nomi- 
nibus B F,  & F E ; Igirur  c L H ad  L E ell , vt  D B ad  D C , atqj 
L H ipfi  D D,  nec  non  L E ipli  D C longitudine  commenfura- 
bile  erit:  Qnare  permutando  L Fi  ad  b D erit,  vt  L E ad  D C, 
ideoque » Refidua  E H ad  Refiduam  C B erit , vt  tota  H L ad 
totam  B D , <5c  proptcrca/E  H , & C B longitudine  commen- 
furabilcs  erunt : Cumque^produdum  ex  B E in  E H , fcilicct 
quadratum  ex  A , ad  produdum  ex  E B in  B C , feil  ad  ei  b x- 
qiulc  quadratum  ex  Gj  Sit  vt  latitudo  E H ad  latitudincm_, 
C B.cCun  B E fit  altitudo  communis:fuerunc  aurem  huiulmo- 
di  latitudines  ofieiil^  comnicnfurabilcs  inter  Ic  longitudine 
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EVCLIDTS  RESTITVTI 
Igitur  quadratum  cx  Rarioii^li  expofitiA  commenfunbife 
ftc.  erit  quadrato  cx  latere  G;<5c  proptei ea  • latus  G medium  pro- 
*■«!»/.  portionale  inter  Refidua  G B.  5c  Umomialem  6 E Rationale 

erit.  Quod  erat  oftendendum . 

I 

£»f/.ii5X.  PROPOS.  XLII.  THEOR.  XXVIII.  ’ ' 

i ■ 

A Mediali  infinit^  Irrationales  fiunt  i & nulla  alicui  .cxpofita- 
runi  efl  eadem . 
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Sit  Medialis  A B.  Dico  cx  illa  oriri  pofTc  infinit.is  quantita- 
tes Irrationales,  quarum  nulla  cademerit  alicui  ex  trcdecira 
Irrationalibus  fuperius  expofitis.  Sit  enim  cxpofita  Ratio  na- 
lis  A C,5ccx  Rationali  A C in  Medialem  A B fiat  produftum 
a/r.xi.  m.  ^ Patet  produdum  M Irrationale  clTe( eo  quod  4 fi  Ratio- 
nale concedatur  efficeret  latitudinem  A 
B Rationalem,  quod  non  ponitur,  con- 
cefla  enim  fuit  A B Medialis  .•  Sit  iam  h B 
E latus  qu.idrati  f qualis  produftoM.-Erit 
crgocB  E Irrationalis.  Dicoquod  B Eno 
eft  aliqua (*Vrrcdccim  Irrationalibusiaui 
declaratis;  Si  enim  B t eft  medialis, *<eit’S 
quadratum  ad  Rationalem  A C applicatum  efficiet  latitudi- 
nem AB  Rationalem;  at  fi  BE  credatur  vna  cx  duodecim 
expofitis  irrationalibitSf  cius  quadratum  ad  Rationalem  A 
C applicatum  efficiet  latitudinem  A B Binomialcm  aut  Rc- 
fidivm  icftcwe  AB  McdWlis  ex  hvpothefi:  Ergo  eadem  qua- 
tins  A Beft  Medialis  & fimul  Binomialis aut  Refidua,  aut 
aliairrational  sdiucrfa;  quod/  eft  impoffibilp.  Igitur  Irra- 
tionalis B E diucrfa  eft  ab  omnibus  Irrationalibus  expofitis. 
Poftea  fiatprodnftum  O cx  Rationali  A C & imicnta  Ir-. 
c pr.to  tr  rationali  B E,  atque^  latus  E F poffit  produaum  O . Manitc- 
t4  ftum  cftfcprodtuftum  O ex  Rationali  A ,<5c  Irrationali  BE 
I4.cs  y.b  efte  Irrationale; &propterca  datus  E F,  potens  produtlu  ut  O 
fr  t bun,,.  Irrationale  erit . Dicoiam  E F non  effe  aliquam  ex  declaras 
hexpr.n,  tredeerm  Irrationalibus,  nec  cfte  eandem  ipfi  BF..Q^- 
**"*"•  niam  quadnuiinj  cx  E F ad  Rationalem  A C applicatum  effi- 
cit latitudinem  BE;led  quadrata  dcclar.^.tarum  Irrationa- 
lium, atqucipfiufmetB  E latitudines  ficiimt  m eadem  appli- 
catione diiicrfas  ab  ipla  B E,  vt  dictum  eft.  Eodem  modo  ali? 
infiiiitc  Jtiatiouaics  mueniri  polUint , qua:  & inter  fc , & a di- . . 
. *■  dis  .. 
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Sislrrationalibus  diffjrimt . Qj,-irc  patet  propoficum_» . 

# 

PROPOS.  XLIII.  TUEOR.  XXIX. 

Cuiuslibet  linee  extrema  ac  media  ratione  diuilevtrumque.» 

fegmentum  irrationale  eft,  quod  vocatur  Refiduum . 

Sit  linea  Rationalis  A B diuifain  C extrema  ac  Media  ra- 
tione, ita  vt  fit  tota  A B ad  maius  Tegmentum  cius  A C,  vt  eft 
A e ad  minus  Tegmentum  C B.  Dicovtrunque  Tegmentum 
A C , & C B Irrationale  elTc , quod  vocatur  Refiduum . Ad- 
datur maiori  Tegmento  AC  ipTaDA  ,qu*  equalis  fit  dimi- 
dite  totius  AB.  Qaoniam  «quadratum  ipfius  CDquintu- 
plum  eft  quadrati  ipfius  O A,  erunt  * quadrata  ex  C D,&cx 
D A commenTurabilia,  Se  proprcrca  latera  C D,  & D A coin- 
menTur.^bilia  crimt  porentid  tantiim, 
quandoquidem  eorum  quadrata  Tunt  C B 

inter  Te,vt,duo  numeri  s «Se  t,  quie  non  , 

Tunt  vt  duo  numeri  quadrati,  ciim  fint 
numeri  primi;  cft.D  A Rationalis, 
cum  dimidia  fit  Rationalis  A Bilgitur  C D conmenflir  abili 
potentid  ranrum  ipfi  D A Rationali,  erit  quoque  Rationalis ; 
Cumque  A C fit  differentia  duarum  Rmonalium  C D , & D 
A potentid  tantiim  commcnTurabiliuni , erit*  ipTa  A C Irra- 
tionalis, qu9  Refidua vocatur.  Et fiquidem ipTa  A B fuerit 
expofita  Rationalis , vel  ipTa  A B longitudine  commenTura- 
bilis  Iit  cxpofifc  Rationali , erit  cius  Temiftis  D A expofir 
ta:  Rationali  longitudine cpmmenTurabilis;  Cumque  maius 
nomen  CD  quintuplum  poflit  minoris  nominis  D A, erit 
quadratum  differentiale eorundem  nominum  quatuor  par- 
tes c.trum,  quarum  quadratura  DCcft  quinque  partes;  Se 
propterea  huiuTmodi  quadrata  erunt,  vt  5 ad  4.  qui/duo  nu- 
meri non  lunt  ambo  quadrati  j 5c  propterea  maius  nomen  C 
D longitudine  incommenilir.ibiIc  erit  lateri,  potenti  differe- 
tum  quadratorum  nominum,  3c  eft  minus  nomen  DA  lon- 
girudinecommcnlurabilc  cxpofiic  R.itionali  .vtdiftnmcft. 
Ergo^  A Cent  Refidua  quinn 
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K urfus  quia  b prodiiffum  ex  A B in  B C cqualc  eft  quadra- 
to Medie  proportionalis  A C ; Igitur  quadratum  ex  A C ap- 
plicatum ad  K.atioinlem  A BctncitIatitudineBC;«Sedqua- 
dratiuiiRclidiic  AC  applicatum  ad  Rationalem  AB  ciiicit 
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454  EVCLIDIS  RESTfTVTI 
latitudinem Refiduam primam. Igitur fegmentum  minus 0 
B Refiduum  pnmum  erit.  Qimd  erat  oftendendum. 

COROLLARIVM. 

Deducitur  ex  hacpropofitione,qu6d  fi  maius  Tegmentum 
lineae  diuife  extrema , Se  med  ia  ratione  fuerit  Rationale:  erit 
minus  Tegmentum  cius  Re  fi  duum . 

Nam  fi  ex  maiori  Tegmento  A 
e abfeindatur  portio C D arqualis 
ad  C B minori  1'egmento  C B.erit  ^ ac 
1 1 — I diuifa  in  D extrema , ac  media  ra- 
tione, cuius  maius  Tegmentum  eft 
D C,  & proprcrca  exiftente  A C 
Rationali,  erit  ex  hac  propofitionc  C D,  feu  C B Refidua . 

PROPOS.  XLIV.  THEOR.  XXX. 

Sidiameter  circuli  Rationalis  fuerit  j Pentagoni  latus  erit  Ir- 
rationalis linea,  qux  vocatur  Minor . 

Sit  circulus  A F G,  cuius  diameter  A G,vel  radius  A B Ra- 
tionalis fit.  Secetur*  radius  A B in  pundlo  C extrema,  ac  iik- 
dia  ratione,  ita  vt  CB  fit  maius  Tegmentum  ems,&*duaa 
perpendiculari  B F,  coniungatur  reft  a C F . Qn,ia  * radius  cir- 
culi A B cqualis  eft  inTcripto  lateri  hexagoni  regularis . & fc- 
caturinCextrcma,ac  media  ratione ; Igitur^  maius  eius  leg- 
mentumCB  erit  latus  inTcriptidecagoni  regulans ; Sed  * la- 
tus pentagoni  poteft  & latus  hexagoni , Se  latus  dccagoni : 
Igitur  C F,  potens  radium  F li>  icu  AB  . & C B , erit  latus  in- 
icripti  pentagoni.  Dico  iam  CF Irrationalem cfTcjquc vo- 
catur Minor . Secetur  radius  B G bifanam  in  D , & produca- 
tur diameter  G A in  E,vt  fit  E A cqualis  radio  A B Quoniam 
DBTcmilliscft  radii  B G , Icii  ei  cqualis  E A , erit  D b quarta 
pars  diametri  R.ition.ilis  A G,  leu  ei  a:qualis  E B ; & propter- 
ca  D B quinta  pars  erit  totius  E D ; & ideoy  E D Ranon.ui.^- 
rit  longitudine  commcnlurabilis  cxpolitf  Rationali  A G . 
Poftea  quia  A B Iccatur  in  C extrema  , Se  media  ratione , « 
maiori  CIUS  icgmentoCB  additur  BD  Icminis  totius  A u. 
ergox  quadratum  ex  CD  quintuplum  clt  quadrati  IJ  D le- 
nullis totius  j erat  autem  longitudine  E D quintu]W.i  e;ul- 
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dem  B D:  erg:o*  E D,  D C,3c  B D proportionales  funt,<5c  ideo 
quadratum  ex  E D quintupluni  erit  quadrati  ex  C L) ; Quare 
C D poientid  fantiun  comnien- 
furabilisRationali  E Di' vt  di- 
Aum  eft  I Rationalis  k quoque  ^ 

<rit  j eftquc  E D longitudine  in-  * 

-commenfurabilis  lateri  diffe- 
rentia: quadratorum  ex  E Di  & 
cx  C D ( eo  ^ quod  eorum  quadrata  funt  inter  fe,  vt  numeri  5, 
& 4.  ficuti  in  precedenti  prop.  di£tiim  eft  1 qui  ambo  quadrati 
nonliint),  atque  maior  Ei^Jengitudine  commeniurabilis 
fuit  expofit?  Rationali  AG.  Erg^  nominum  E D ,&  D C 
differentia , E C Refidua  quarta  cftTiam  quia  »•  reftangulum 
CEA  xquale  eft  quadrato  ex  E A 1 vel  ex  F B vn4  cum  Rc- 
ftangulo  E A C , fiue  ei  a:quali  B A C , vel  • huic  ?quali  qua- 
drato ex  C B:  Ergo  rcftangulu  C h A equalc  eft  duobus  qua- 
dratis cx  FB  latere  hexrgoni,  & cxCB  latcrcdecagoni: 
QuareorettanguliunCE  AaquaJcerit  quadratoex  CF  la- 
tere pentagonii  quod  illis  duobus  quadratis  aquale  eft;&  ideo 
latus  q petagoni  medium  proportionale  eft  inter  radium  cir- 
culi A E&rcdamCE:  fcdr  media  proportionalis  inter  Ra- 
tionalem E A,  & Refiduam  quarta  E C Irrationalis  quantitas 
eft,  qu^  vocatur  Minor.  Igitur  latus  pentagoni  CF  Irratio- 
nalis quantitas  eft,  que  Minor  vocatur . V t erat  propofitum . 
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PROPOS.  XLV.  THEOR.  XXXI. 

A iX  JLt 

Si  d iame ter  fph  ?r?  Rationalis  fuerit , erit  latus  infcripti  Ico- 
faedri  irrationalis  linea,  qu?  vocatur  Minor  ,•  Et  latus  Do- 
d ccaedri  erit  linea  Irrationalis,  qua:  vocatur  Refidua . 


Quoniam  * Iph^rc  diameter  poteftatc  eft  ad  latus  Icofac-  a<«ri./r.4 
dri,  vt  quintupluni  quadrari  lateris  hexagoni  5 ad  quadratum  1 1. 
lateris  pentagoni , fcd  cxiftente  latere  hexagoni  ,feu  radio  b/ci  /r.  j. 
circuli  Rationali,  eft  datus  inlcripti  pentagoni  Irrationalis  ^ *• 
linea,  qu?  vocatur  Minor,  & eft  quintupluni  quadrati  lateris  J 
hexagoni  commenliirabile  quadrato  eiufdem  lateris  hexa-  * 
goni:  Igitur  <<  quintuplum  quadrati  prxdicli  lateris  hexagoni  eexfr.^  l. 
Rationale  quoque  erit;  Sed  ^ quintiiplo  huius  quadrati  ?qua-  y . 
le  eft  quadratum  diametri  fplicr?:  Igitur  quadratum  diamc-  idefx  fit. 
tri  fpheta:  Rationale  erit,  & proptcrca/ diameter  ipfa  Ratio-  *■*«»/. 

nalis . 


45«  T.VCLIDIS  RESTrTVTI  T.IB.  JX 

1 «alis . Quapropter  cxiftcntc  fphfrc  diametro  Radoi)aIi>  erit 

latus  Icolhcdri  linea  Irrationalis»  qu^  Minor  vocatur . 
gMr.k.fr.  Secundo  quoniam^  fphere  diameter  poteftatc  ad  latus  Do- 

dccaedri  cft,  vt  triplum  quadrati  lateris  hexagoni  ad  quadra- 
hjcb.fr.j,  tum  lateris  Decagoni;  ttexiftcmc  latere  hexagoni  , *fcu  ra- 
itxprtp.  Ipliarrc  Rationali,»  erit  latus  Decagoni  Irrationalis  linea» 

44  laiuj ! Refidua  vocatur.  Eftquc  k.  triplum  quadrati  lateris  hexa- 

kdcf.^/et.  goni  Rationale quoque.vtpote  illi  commcnlurabiledcd  1 tri- 
hmiij . pio  huius  quadrati  ^quale  cR  quadratum  diametri  iphzrc  3 
i e»  /r.f.  Quare  fph^rf  diameter  Rationalis  quoqi.c  erit,  & tunc  larus 
•■7'  Dodecaedri  linea  Ii rauon^di^^it, que  vocatui  Kcftdua-»* 
Q^odcratoAeudendupi/^  ” *>  t 


i)l.rn  }[  .! 

' iw.  d 1 ■ 


F 2 N 1 S; 


I » 

■ • I'  1 
> • 


I 


T l 


; = r ^ f 


l 

1' 


,*4^‘  iJ 


,1* 

• C-iaI  - - 


t 

» :r  „ ; . rt-.  * - 

!'  1 jff- 'i  ^ if  f 

• f i »('»,1  iiH  ..y>i 

, -.3 i ■* 


